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EXERCICE 1

1-Soit g la fonction définle sur |0 ; voof par g(x) = Infx + 1) = Inx + n:‘hl

a) Justifier que lim g(x) =1

X =) )
b) Calculer la limite de g en 0.

c) Démontrer que Vx & |0 ; +o| g'(x) = ,(1;11}1

d) En déduire le sens de variation de g et dresser son tableau de variation,
e) Démontrer que Vx € |0 ; +o[ g(x) > 1.

f(x) = x[1 ~Inx] six>0
2- Soit f Ia fonction définie par [0 ; + o] par : '(:{:l :({]"l' Hd) i 414
a- Etudier la continuité et la dérivabilité de f en 0. Interpréter graphiquement le résultat

b) Démontrer que Vx e ]0; +o[ f’(x) =g(x) - 1 et donner son sens de variation,
; 1 1
c) Calculer la limite de f en + . On pourra remarquer que f(x) = xIn(1 + ;} etpose X = %

d) Dresser le tableau de variation de f.
3- Soit (C) la courbe représentative de f dans le plan rapporté 4 un repere orthonormé (O, 1 ;J)
a) Soit (T) la tangente a(C) au point d'abscisse 1.donner une équaticn de (T)

b) Déterminer les coordonnées des points d'intersections de (T) avec I'axe des abscisses et I'axe des
ordonnées.

c) Construire (T) et (C).
EXERCICE 2
Partie A
On considére la fonction g définie sur IR parg(x) = 1 +x (2In [x |+ 1)
1- Déterminer les limites de g aux bornes de son ensemble de définition.
2- Etudier les variations de g et dresser son tableau de variation
3-a) Calculer I'image de -1 par g.
b) Démontrer que g définie une bijection de -0 ;-e*?] vers un intervalle X 3 préciser.
c) En déduire I'ensemble des solutions de I'équation : x € IR, g(x) = 0.

4- Déduire de ce qui précéde que : V x € ]-0;-1[g(x) <0et V x € |-1; 0[ U] 0 ;+o[ g(x) >0
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Partle i

flr) =i | # |+ 1) sin20
i(6) = 0

G consldére s foncton | de B vers ¢ définie par |

O désigne par (C) sa courbe raprésantative dans le plan muni & un repére orthanormé (071, )),
(Unite : Sem),
1 Déterminer Fensemble de définion O da b fonction et calculer las limitas de f aux bornes de Dr.
2-4) Démantrer qua f est continue én 0.
b) Erudier la dérivabilité de f en 0,
¢) Expliciter 1a fonction dérivée 1/ de f et drusser lo tableau de variation de f.
3.a) Trouver une équation de la tangente (D) a (Is courbe (C) au point 0.
b) Démontrer que (D) coupe (C) €n deur autres points E et F et calculer leurs coordonnées.
¢) Etudier a position relative de (C) par rapport 4 (D).
4- Démontrer que (C) coupe (01) en un point K d'abscisse 3 telle que £ 1,8 < <7

5- Tracer avee précision la courbe (C),




