
 
 

 Corrigé Problème 1  
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2. Soit g' la dérivée de g. 
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3. g'(x) est du signe de 22 3 4x x  , calculons les racines de ce polynôme : 
2 4 3² 4 2 4 9 32 23 0b ac            , donc 22 3 4x x  n'a pas racine et reste toujours strictement 

positif, ( prendre le signe de 2a  ) par conséquent g'(x) > 0 sur ]0 ; + [, il en résulte que g est croissante 
sur ]0 ; + [ 
4. g(1) = 1 + 3 - 4 + 4 ln 1 = 0   donc g(x) < 0 sur ]0 ; 1[ et 
    g(x) > 0 sur ]1;+ [.  
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Partie B  
1. a. limite de f en + .   

4 ln( ) 3ln xf x x x
x

       :  lim 3ln 3 lim ln
x x

x x
 

    ; lim
x

x


   et ln lnlim 4 4 lim 0
x x

x x
x x 

   

Donc lim ( )
x

f x


   

b. la limite de f en 0 ; 4( ) 3 lnf x x x
x

    
 

   : 4 4ln3 ln 3ln ( )xx x x x f x
x x

       
 

 

0 0

4 4lim lim 3
x xx x 

       
 

 et 
0

lim ln
x

x


   , donc 
0

4lim 3 ln
x

x
x

    
 

de plus 
0

lim 0
x

x


  

 
On peut en déduire que la droite d'équation x = 0 est asymptote à (C)  
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b. f '(x) est du signe de g(x) dont le signe a été trouvé  
Partie A 4. 
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3. On rappelle que pour tout x de l'intervalle ]0; [ , 4 4( ) 3 ln 3 ln 0f x x x x x x
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4. voir graphique 
5. La droite d'équation y = x coupe la courbe (C) en deux points de  coordonnées ( 1 ; 1) et (4/3 ; 4/3) 
Partie C  
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