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BACCALAUREAT — SESSION : JUIN 2026

EPREUVE : MATHEMATIQUES DATE : 16/ 06 / 2026 HEURE :4H SERIE:D
ERCERCICE CORRIGE BAREME
EXERCICE 1: O e > -
(2 pOintS) @ Faux = === ===-"- - - - - mmmmmmmmm === »
@. Faux =  — ===~ " " T T T T T s s s s s s mm————mm—mm > | 4x0.5pnt
(@).Vrai oo ime oo > |
EXERCICE 2: (D. B mmmm s m i m e e 3
(2 points) @D
© N G -4x0.5pt
(). C e »
EXERCICE3: (D). a) Justifions que : v, = %
Vo =5—§x4=5—§=$=%d0n0v0 =%.

b) Démontrons que la suite (v,,) est une suite geométrique de raison =

B 2
Ona:v, =upy4q1 — S Un-

2 4 4 2
Vn+1 = Unt2 — Un+1 = SUnt1 55 Un — CUn+a
_ 2 4 (4 2 4
Unt1 = gUnt+1 “gUnt+r 2 Un = \5 75 ) Un+1 — 3 Un

2 4 , @ 2 2
Un+1 = Eun+1 - Z_Sun d’ou Un+1 = 5 Unt1 — gun

2 _ | 2
Or (up4q —SUn ) =vpalors vpyg = vy

Par consequent : la suite (v,,) est une suite géométrique de raison z et de

. 17
premier terme v, = —-.

c) Exprimons v,, en fonction de n.
Ona:v, =q",

17 (2\"
Un—?XE .

(2. On pose vn € N, w,, = =2,

n

a) Calculons wy
4 5 20
Wy === =4x—= doncw, = —
vy X 17 17

5
b) Exprimons w,, est fonction de n.

40+85n
34

20 5
Ona:wn=;+5n donc w, =

n-—1
¢) Montrons que : u, = Zs—n (17n +8)

u
ona:wn=v—"(:>un=wn><vn
n

5

2X17 5

5

2 5

_ 40+85n, 17 (2)” _40+85n _ 17 (2)” _ 4o+85n 1 (2)"
- N - 5

n 34 5

40+85n 2\"  5(8+17n) 2\"  8+17n 2\"  8+1i7n _ 2"
= X = —=X |- = —X =

n 10 5 10 5 2 5 2 5n
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1 2" 2M(8+17n) _ (17n+8) _ 2"
un—5(8+17n)><5—n— x5 = on X —

n-1
p= ot =2 (17n 4 8) |

n-1
Donc u,, = Zs—n 17n +8).

EXERCICE 4 @ a) Déterminons les réels a et b tels que : P(z) = (z —3)(z> + az+ b
(3 points) P(2) = (z—3)(z% + az + b)

P(z) = z3 + az? + bz — 32> — 3az — 3b

P(z)=z3+(a—3)z2+ (b—3a)z—3b

Par identification :

a—3=-13 (a=-13+3=-10 N0
b-3a=59 ] b=59+3c o{ 2T 7" o
_3b = —87 _3p = —87 S

a=-10 . . _

{b:29 ainsia = —10 et b = 29

Donc P(z) = (z—3)(z? — 10z + 29)
b) Résolvons I’équation P(z) = 0
P(z) =0 (z—-3)(z>-10z+29) =0
&(z—-3)=00u(z?>-=10z+29) =0
©z—-3=00u22—-10z+29=0
©z=30u A= (—10)2—4x 29
©z=30U A= 100—116 = —16
_(—10)—;'\/m ot 7, = —(-10)+i,/-(-16)

<=>Z=3OUZ1= >

_ 10-iV16 _ 10+iV16

2
_ 10+iV16

Zq et z,

__10-iV16
7 = t z,

_ 10-4i

10+4i
Z1 = =

et z, =

_2s-2n) o 2(5+2D)
1= 5 27

doliz, =5—2iet z, =5+2idonc Sc = {3;5—2i:5+2i}

(2. a) Verifions que : 24 = —i

c~ZA
zZp—z4 _ 5-2i—3 _ 2-2i _ 2(1-i) _ 1-i _ (1-D?* _ 1-2i-1 _ —2i _ i
Zc—2Zp 5+2i—-3 2420 2(1+i) 1+i (1+D)(@-0) 12+12 2
Zp—Zyg .
Donc —=* = —i.
Zc—Zy

b) Déduisons la nature du triangle ABC.

On sait que : 2—4 = —i, alors ABC est un triangle rectangle isocéle en A.
C™4A
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(3). Déterminons I’écriture complexe de la rotation e centre A qui
transforme B en C.

L’écriture complexe d’une rotation de centre A d’affixe 3 et d’angle 8 s’écr
z' =e%(z—2z,)+2z,.

Déterminons e tel que C est I'image de B.

Ona: %% _ 5+2i-3 _ 2420 _ 2(1+i) _ 1+i _ (AP 1+2i-1 _ 2i _
‘zp—za  5-2i—-3  2-2i 2(1-i) 1-i  (1-i)(1+i)  12+12 2

G—arg(L)@B—;

L’écriture complexe de la rotation est donc z' = (z — 3)i + 3

z'=iz—3i+3doncz =iz+3—3i.

EXERCICE5 (1. a) Justifions Jim () = +oo
(5 points) .

X nx
xEToof(x) = hm e* —xlnx —xgglwe (1 s XT)

. : 1
lim e* = +ooet lim (1——xﬂ) =1
X—+0co X—+00 ex X

Donc lim f(x) = +oo
xX—+00

b) Calculons limite en 400 de —= f(x)
2

lim 22 = jim = (1-% ‘“—x)
x—+0 X Xx—+00 X x

. e¥ x? Inx

lim —=+o00; lim ==0et lim —=0
x>+ X xX—+oo € X—>+0co0 X
donc lim £ = +oo,

XxX—+o00 X

c) Donnons une interprétation graphique du résultat précédent.

On sait que liin f(x) = +oet liT % = +oo, alors (C) admet une
X—>+ 00 X—+00

branche parabolique de direction (OJ) en +oo.

(2). a) Justifions que f est continue en 0.
Ona: f(0) = 1etdeplus }ci_r)rtl)f(x) =)lci_r>r(1)ex —xInx

> >
lime* =1etlimxIlnx =0 donclim f(x) =1
x-0 x-0 x-0

> > >
On aalors )161_1’)1’(1) f(x) =f(1) = 1 donc f est continue en 0.
>

x_
b) Justifions que : f(x)xf(o) ¢ - !  Inx
f)-f(0) _ e*-xlnx-1 _ e*—1-xlnx
x o L o L X
f)-f(0) _¢ -1 xlnx:e -1 Inx
x x x

Donc —Inx

f)-f(0) _ e*-1
x ~ x
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¢) Etudions la dérivabilité def en 0.

— X _
limwzlime ! Inx
x-0 X x-0 Xx

> >

. e¥-1 .
lim—— =1 etlim(—Inx) = +o
x>0 Xx x—0

>
fx)-£(0)
X

>
}Ci_r)r(l) = +oo donc f n’est pas dérivable en 0.

L:\ courbe (C) admet une tangente verticale en 0.

(3. a) Justifions que Vx € ]0; +oo, f'(x) = g(x)

Vx € 10; +oof, f'(x) =(e*—xInx) = ()" = ((Inx)'x + (x)' Inx)
Vx €10; +oof, f'(x) =e*—(1+Inx)=e*—-Inx—1

or e —Inx—1=g()

Donc Vx € ]0; +oo[, f'(x) = g(x)

b) Dresse le tableau de variation f
Etudions le signe de f”(x)

Vx € ]0; +oof, f'(x) = g(x), donc le signe de f'(x) dépend de g(x).
Orvx € ]0; +oo[,g(x) >0
Par conséquent : Vx € ]0; +oo[, f'(x) > 0.

Sens de variation de f
f est strictement croissante sur ]0; +oo[

Tableau de variation

X
F&@ +
+ o0
fo ||
1

(3). a) A I’aide d’une intégration par partie, démontrons que :
K=23—-23In)—-
4 2 4

K= fllxln xdx

Posons :
u(x) =Inx u'(x) =i
v'(x) =x v(x) = %xz

1
K= [lxz lnx] — [1ilx2ax
2 \ 3 x2

1
1 1,11 ,
K—[Ex lnx]l—zfJ —x dx
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_[1 2 N1
K—_Zx lnx_l zf:« x dx
K= _Elenx_l—l[lxz]l
2 I 212
1 5 P11, 591
K=|[=x*Inx|—=Xx=[x?]
| 2 4 2 2 b}
K= [ nx] - 2x2)'
= 3% nx_l 2 [x%]
— [L 132 (142 1l 02
K =[>(1)?m1 (23 m)] HEEESY

K=—>3In)—2+-2
2 4 4

K=23—-232ny—-
4 2 4
b) Calculons en cm? I’aire A())

ona:ua=0IXx0] =2X2=4cm?
AQ) = fll(ex — xInx)dxua
AQ) = (f:‘1 e*dx — f;xlnx)ua
AQR) = 4([e*] ; — K)cm?.
1 1 1
A =4 [(e —e)) — (ZJZ — 512 Inx— Z)] cm?.

c) Calculons la limite A(3) lorsque X tend vers 0.
- =1 e (iy2_ly2py ot
gl_r)rolA(l) = lll_I)‘rolﬁl- [(e e*) (41 21 In) 4)]

. _ & _ 1
limAQ}) = 111_r>1(1)4(e 1+ 4)

-0

limAQ}) =lim4e -4 +1
-0 -0

limAQ) = 4e -3

EXERCICE 6
(5 points)

Q. Justifions que la probabilité pour que le centre soit opérationnel au
cours d’une journée est de 0,9298.

Soit X le nombre de serveurs en état de marche.

X suit une loi binomiale de paramétren = 10etp =1—q = 0,9
P(X >8)=P(X =8)+P(X =9)+ P(10).

P(X = 8) = C§,(0,9)8(0,1)% + €7,(0,9)?(0,1)* + €¢{2(0,9)1°(0,1)°
P(X =8) =0,1937 + 0,3874 + 0,3487

P(X >8)=0,9298

(2). A I’aide d’une production argumenté, indiquons si le Directeur peut
étre rassuré ou non.

Pour chercher a savoir si le directeur du centre doit étre rassuré ou non,
nous allons :

Page 5 sur6




- Comparer la probabilité pour que le centre soit opérationnel a
0,90;
- Comparer la probabilité que le centre fonctionne sans interruption
durant les 5 jours & 0,60 ;
- Conclure.
% Comparons la probabilité pour que le centre soit opérationnel a
0,90.
Ona:P(X = 8) > 0,90 c’est-a-dire 0,9298 > 0,90.
Donc la probabilité pour que le centre soit opérationnel au cours d’une
journée est supérieure a 0,90 ; condition vérifiée.

«+ Comparons la probabilité que le centre fonctionne sans
interruption durant les 5 jours a 0,60.
Déterminons la probabilité que le centre fonctionne sans interruption
durant les 5 jours (c’est-a-dire P(X = 5))
En supposant que les journées sont indépendantes, donc
P(X =5) = (0,9298)°
P(X =5)=0,6949. Ona:0,6949> 0,60
Donc la probabilité que le centre fonctionne sans interruption durant les 5
jours est supérieure a 0,60 ; donc condition vérifiée.

% Conclusion
la probabilité pour que le centre soit opérationnel au cours d’une journée
est supérieure a 0,90. De plus la probabilité que le centre fonctionne sans
interruption durant les 5 jours est supérieure a 0,60.
Donc le directeur du centre peut étre rassuré, car les deux conditions
sont vérifiees.
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