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CORRIGE-BAREME Série C

CORRIGE Baréme
Exercice 1 (2 points)
1-v
P o > 4x0,5 pts
3-F
4-V
Exercice 2 (2 points)
1-A
gé‘ -------------------------------------------------------------- > 4x0,5 pts
4-C
Exercice 3 (2,5 points)
1-
a) Démontrons que I’équation (E) admet au moins une solution.
Détermine le PGCD(19; 12) a I’aide de I’algorithme d’Euclidg.
a|l19 |12 | 7 5 2
b|12 | 7 5 2 1
r|{ 7 5 2 1 0 e > 0,25 pt
gl 1] 1]1]2]2
Donc PGCD(19;12) = 1. D’ou I’équation (E) admet au moins une solution
b) Vérifions que, le nombre N = 13x12v+6x19u est une solution de (S)
e (u;v) est une solution de I’équation (E). .
Donc, 19u + 12v = 1.
6x19u +6x12v =6 B EE L PP PR > 0,25 pt
6x19u +13x12v =6+7x12v
N=6+12(7 xv)
Dou N =6[12]
e (u;v) est une solution de I’équation (E). -
Donc, 19u + 12v = 1.
13x19u + 13 x 12v = 13 e > 0,25 pt

6x19u +13x12v =13 -7 x 19u
N =13-19(7 xu)
D’ou N = 13[19]. -

Ainsi, N est une solution de (S).
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2-
. - . (n =ny[19] -
a) Veérifions que le systéme (S) équivaut a {n = ng[12]
no = 13[19]
ny = 6[12]
Pour tout nombre entier relatif n solution de (S) ona:
n = 13[19] et n, = 13[19] équivaut a n = ny[19].
n = 6[12] et n, = 6[12] équivaut an = ny[12].
= ny[19]
= ny[12] =

n, est solution de (S) donc {

v

D’ou : (S) équivaut a {Z

n = ny[19]

L o % 191
n=ng[12] équivaut an = ny[12 x 19]

b) Démontrons que le systeme {
e n=ny[19]=19In—n, e n=ny[l12] © 12|n—n,
Or PGCD(19;12) = 1. Donc, 12 x 19|n — n, c’est-a-dire n = ny[12 x 19]

.. (n=nef19]. . _ S
D {n = n,[12] implique que n = ny[12 x 19].

e Réciproquement, sin = ny[12 x 19], alorsn — n, = 12 x 19k, k € Z.|C’est-a-
dire n = ny[19] et n = ny[12].

==
. (m=mnel19], . —
Ainsi, {n = n,[12] équivaut an = ny[12 x 19].
3- a) A I’aide de I’algorithme d’Euclide on obtient le couple (—5; 8).
Pour (u;v) = (-5;8),N = 678. --=->

b) Déterminons I’ensemble des solutions de (S).
On déduit des questions 2-a) et 2-b) que (S) équivautan = ny[12 x 19] avec
ny une solution quelconque de (S). N = 678 est une solution de (S).
Donc (S) équivaut an = 678[12 x 19].

D’ou, I’ensemble des solutions de (S) est {678 + 12 x 19k, k € Z.}. cceeee-- >
4- Déterminons le reste de cette division de n par 228.
(n=13[19]
Ona: {n = 6[12] °

Doncn = 678[12 x 19]. C’est-a-dire n = 678[228].
Or 678 = 222[228]. Donc, n = 222[228] et comme 222 < 228,
alors le reste de la division euclidienne de n par 228 est 222.

0,25 pt

0,25 pt

0,25 pt

0,5 pt

0,25 pt

0,25 pt
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Exercice 4 (3,5 points)

1- a) G = bar{(4;2),(B;—1) et (C;1)} & AG = - BC

s D

b) Démontrons que h est une homothétie de centre G dont on précisera le
rapport.
Pour tous M et M’ du plan, ona:
hM)=M < GM =2MA— MB + MC
& GM' = 2MG car G = bar{(4:2), (B: —1) et (C: 1)}
= GM' = —2GM
Donc h est I’lhomothétie de centre G et de rapport —2

c) Construction desimages O’ ; A'; B'; C'et D respectivement des points
O0;A;B;CetD parh.

h(0)=0 < GO’ =-2G0
h(A) =4 o GA =-2GA
h(B) =B'" < GA'=-2GA
h(C)=C < GC'=-2GC
h(D)=D" < GD'=-2GD
d) Je justifie que G est le barycentre des points pondérés (A’,2),(B’;-1) et (C” ;1)
Ona:
GA'=-2GA < 2GA’' = —4GA
_G_B_’) = —2_G_B-) = —_G_B;) = 2_G_B_) 7
h(C)=C o GC'=-2GC
Donc

—4GA + 2GA - 2GC
—2(2GA - 2GA +GC)

2GA" —GA” + GC’

-—--—_-*

2GA’ —GA' + GC'
2GA” — GA’ + GC" =0 car G = bar{(4;2), (B; -1),(C:1)}

Dot G = bar{(4’;2),(B;-1),(c’; 1)}.

Le carré

ABCD et le

point G
0,25

Pour les
autres
points :
-2 points
représentés=
0,25 pt
-au moins 3
points
représentés=
0,5 pt

0,25 pt

Voir figure

0,25 pt
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2- a) Je reproduis et je complete le tableau de correspondance de r.

rco A B C D Joceesn
0 B C D A

b) Je reproduis et je complete le tableau de correspondance de f.

f<O A B C D .____ -

o’ B’ c’' D' A

c) Justifions que les droites (B'D") et (AC) sont perpendiculaires telles que
B'D' = 2AC.
e h est ’lhomothétie de centre G et de rapport —2. Donc h est la similitude

directe de centre G, de rapport 2 et d’angle .

e 1 est larotation de centre O et d’angle % Donc r est la similitude directe de
centre O, de rapport 1 et d’angle %
e f = hor. Donc f est une similitude directe de rapport 2 et d’angle
T\ _ [
(n+3)=(-3)

Or f(4) = B'et f(C) = D'. Donc B'D’ = 2AC et Mes (AC,B'D’) = —%. Dol les
droites (B'D") et (AC) sont perpendiculaires telles que B'D’ = 2AC

----- >
3- a) Je détermine les affixes des points0 ;A ;B ;C; D etG.
Points O A B C D G
i 1 1 1
Affxes | 2, 21 o 1| 1+i | i 1T
2 2 2

b) Je détermine les écritures complexes des transformations du plan
hretf.

vs s 3.

e L’écriture complexede hest: z' = -2z + Si

e L’écriture complexederest: z/ =iz + 1 —cmmmmmmmmmmmmmmmmeeee >
. . 3,

e f = hor Donc I’écriture complexe de f est :z' = -2iz—2 + pUETEEES >

c) Déterminons le point invariant de f.

Soit Q d’affixe w le point invariant de f.

3.
_2+El_1+2~

Ona:w= =~ = i
142i 5 10

0,25 pt

0,25 pt

0,5 pt

0,5 pt

0,25 pt

0,25 pt

0,25 pt
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EXERCICE5 (5 points)

Partie A
1- Jejustifie f est continue en 0
-1 - — R X _ _—4
Iirrafn(x) = Iirr(1) xenx = 0 car J{l_r]g) enx = XI—I>r—noo e* = 0enposant que X = —
X— X
Ainsi lim £;,(x) = 0 = £,,(0) = 0 donc f; est continue en0  —-------=---- >
X—

2- Je justifie que (c,) admet une tangente horizontale au point d’abscisse 0.

lim 2280/ — i om0 _ = limem =0 ainsi £,/ (0) = 0 donc ( ¢,) admet une
x—0 x—0 . x—0 X x—0
tangente horizontale au point d’abscisse 0~ ==========—m—m—mmc—m—m e >

3- Jecalcule la limite de f,en + o
_1 _1
-1 lim enx = lim eX = 1 en posant que X = o

lim fn(x) - |Im xenx = 400 car { x—>+ X—0

x—+00 =
lim x = +oo _——

X—+00

4- Je justifie f, est strictement croissante sur [0; +oo[
fr est dérivable sur ]0; +oof et

-1 -1 -1
vx € 10;+ool, £, (x) = emx + — (emx )x = (1+—Jemx etpourx>0 ____________ >
-1
(1+$) >Qetem >0 d’ol f,'(x) > Oet
f, est strictement croissante sur [0; +co [ TTTTTTTTTTTTTTTTTT T ET T T EE A >
Tableau de variation
X 0 +00
fo' ()
+o0
_______________________________ >
fu(x)
0
5- a) Pour t >0, g(t)=e t+t—1 et O<g(t)£%t2
j’en déduis que 0<fulx)—(x— —) < s
1.2 -t _ 1.2 1
Ona O<g(t)< t‘eo0< e t+t 1S2t pout t — | o >
ona 0< e nx+——1< ( )2
1 2 ‘nx
& 0< xe nx—(x—;)_ (X)—(X——)<2nz

b) Justifie que la droite (D,,) d’ equatlon y=x-— ; est une asymptote a ( ¢,)

lim 0=0et lim = 0donc Iirp fn(x)—(x—%) = 0 donc la droite (D,,)
X—>+00

X—+ 00 X—+00

d’équation y = (x — ;) est une asymptote a(c,) en +00 = =====—m——eceao ->

2n2x

c) Construction : voir annexe

0,5 pt

0,5 pt

0,25 pt

0,25 pt

0,25 pt

0,25 pt

0,5 pt

0,25 pt

5/8




Partie B
1- Je démontre que I’équation f,,(x) = 1 admet une solution unique u,, sur
11; +oo[ .

-1
f,, est continue et strictement croissante sur [1; +oo[ et £, ([1; +oo[) = [eT; +oo[ or
-1
le [eT: +00[
Donc Iéquation f,,(x) = 1 admet une solution unique u,, sur ]1; +oco[. acaee-- >
2- Je démontre que u, est solution de I’équation xlnx = %

-1 1

— — 1 1
(u) =l uern =1 u, =en < lnu, =— S u,lnu, = -
n n n n n nu n n n

. yz . 1
donc u,, est solution de I’équation xInx = — mmmmmmemmsmmmmeemommeeeeee- >

3- a) Je justifie que la fonction h est strictement croissante sur [1; +oo[
La fonction h est dérivable sur [1; +oo[ et Vx € [1;+o[, h'(x) = Inx + 1 et pour
x=>1:lnx+1>0
D’ol h'(x) > 0 hest strictement croissante sur [1;+oo[. . -

b) Je justifie que u,, est décroissante

u, est solution de I’équation h(x) = % & h(u,) = % et h(uy,,q1) = —
1

1
orpourn=1, —<- & h(upsq1) < h(uy) --
et h étant croissante u, ., < u, donc la suite (u,) est strictement décroissante.

1

c) Je justifie que la suite (uy) est convergente
Onau, € ]1;+oxl,
La suite (un) est décroissante et minorée donc elle est convergente. ~ ========--= >

0,75 pt

0,25 pt

0,25 pt

0,25 pt

0,5 pt

0,25 pt
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Exercice 6 (5 points)

Pour calculer le cout total du matériel de construction de I’arrét de bus, je vais ;

- utiliser la géométrie analytique de I’espace.

calculer les longueurs FG et GH.

calculer la surface S du toit puis le prix P; du toit.

déterminer une équation du plan (ABC).

calculer la longueur de la poutre HC qui est la distance du point H au plan ( ABC)
calculer le prix d’une poutre puis celui P, des trois poutres.

- calculer le prix total du matériel P, =P, + P,

Résolution

- je calcule les longueurs FG et GH.

Ona F(-2;-1;1) G2 -1;1) H(2:2;1)
FG=/@+2)7+ (—1+ )7+ (1— 1)? = 4 de méme HG =2
- je calcule la surface S du toit puis le prix P; du toit

S=FG.GH=4. ; = 10 m? le prix du toit est P, = 20000. 10= 200000f
- je détermine une équation du plan (ABC)
Le plan (ABC) passe par le point A(—%; -

1
2

il a pour équation 2(x+%) + 1(x+%) +2(x+%) =0 donc

;=) et a pour vecteur normal 7i(2; 1; 2)

5
2x+y+2z+ 5= 0
- je calcule la longueur de la poutre HC qui est la distance du point H au plan ( ABC)

3 1
He :|2. 2+1. 2421+ _10
) V22412422 3 ] ) )
- je calcule le prix d’une poutre puis celui P, des trois poutres

Le prix d’une poutre est p= 13—0.22000: 20090 e prix des trois poutres est P, =

3
220000f
- je calcule le prix total du matériel Pr =P, + P,
P; = P, + P,= 200000f+220000f =420000f
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GRILLE DE CORRECTION CRITERIEE

Critéres

Indicateurs

Baréme

CM1 pertinence des
outils
mathématiques en
rapport avec le
contexte

-utilisation de géométrie analytique de I’espace
-calcul de longueur

-calcul de surface

- détermination d’équation de plan

- calcul de distance d’un point a un plan

- calcul de prix

0,75 point

1 indic sur 6—0,25pt
3 indic sur 6—0,5pt
4 indic sur 6— 0,75 pt

CM2 utilisation
correcte des outils
mathématiques

- utilisation correcte de la formule
FG=,(2+2)2+(-1+1)2+ (1-1)2
- Détermination correcte de I’équation du plan (ABC)
-Utilisation correcte de la formule
3 1

He :|2. 2+1. §+2.1+§| _10

V2zZ+12+22 3
- Calcul correcte de surface.
- Calcul correcte de prix

2,5 points

1 indic sur 5—0,5 pt
2 indic sur 5— 1 pt

3 indic sur 5—1,5pt
4 indic sur 5—2,5 pt

CM3 cohérence des

e Démarche correcte

1,25 points

, e Précision 1 indic sur 3 —0,75 pt
reponses e réponse correcte 2 indic sur 3 —1,25 pt
CP critéres de * Concision 0,5 point
erfectionnement * Originalite 1indic sur 3 —0,25 pt
P e Bonne présentation Lindic sur 3 —0,5 pt
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