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THEME : Primitive et Intégrale « vol (1) »
NIVEAU :Terminale C,D, E, F

Tableau des Primitives Usuelles I

Fonction Dérivée f Primitive F
f(x) =a vae R F(x) = ax +k vke R
f(x) = ax vae R F(x) = 1ax2 +k vke R
f(x) = 2™ vne Z F(x) =—ax™1 + k vke R
f(x) =x™ vme Q° F(x) = —x™*1 + k vke R
_1 * — 1
f(x) = — vne N F(X) =— = + k vke R
f(x)=— = F(x)=> +k vke R
f)=Vax+b V(ab) ER"| F(x)==(ax+ b)Vax +b vke R
f(x) = Vx F(x)=2xvx + k vke R
f(x) = % vae R* F(x) =2avx + k vke R
i) == F() =2V + k vke R
f(x) = = F(x)=In(x) + k vke R
f(x) = =2 F(x) =3 (n | x|)? +k vke R
f(x) = e vae R F(x) = 2 e +k vke R
a

f(x) = e* F(x) = e* +k vke R
f(x) = sin(x) F(x) = —cos(x) + k vke R
f(x) =sin(ax+b) V(a,b) €ER"| F(x)=— icos(ax+b) +k vke R
f(X) = cos(x) F(x) =sin(x) + k vke R
f(x) = cos(@ax+b) V(a,b) € R" | F(x) = Zsin(ax+b) +k vke R
f(x) =tan(axtb) V(a,b) €R"| F(x)= —ilnlcos(ax + b)| +k vke R
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f(x) = cotan(ax+b) V(a,b) € R* | F(x) = %ln |sin(ax + b)| +k vke R
f(x) = 1+tan?x = F(x)=tan(x) + k nvke R
cosx%x
f(x) = l+cotan’x = — F(X) = —COtan(X) + Kk vke R
f(x) = 5 vae R* | F(x)=--In| 2| +k vke R
f(x) = \/m vac R* | F(X)=X+x2+a2+Kk vke R
EXERCICEO

Dans chaque cas déterminer la primitive de la fonction proposee :

A(X) = x2-4x +2 ; B(X) = (2x — 1)3 : C(x) = (-x+6)(x2-12x+7)% ; D(X) = xiz + (2x11)3

xsinx+cosx
G =———

E(x) = cos4dx -3x +10 ; F(x) = 2+1 \/_
I(X) = 4xe3%°+1 +3¢V2x=3 'J(x)— x3-2x2 +3 ; K(X) = x(x + 1)2' L(x) = 2cos(3x+1)

MO = (e +1)° 3 NG =2 3 O() = ﬁ,m Q)=

R() = 3x* 4+ x —2x% —1; S(X) = sinx. cosx? T(x) = sin(Wt+g) ; U(x) = Jx %

: H(X) = sin3x. cosx

_ 4x+2 _ 3 4 -3x+1 . — il ,15
V(X) T x24x+1 ] W(X) =2+ x—1 (x+1)2 ’ X(X) a Te ’ Y(X) xInx * x2 €
EXERCICE 1 |
Dans chaque cas déterminer la primitive de la fonction proposée :
_t —t+3 _ _ 2t _ 2 . — cin3
A(t) = -~ ; B(t) = ; C(t) = (t+1)(t+2) D(t) = E(t) tant® — 8 ; F(t) =sin°t
t24+3t+3

G(t) = cos?t — 3t + 17 ; H(t)=

I(t) = 4t3+t2 -4 J@)= (¢ -3)3

t+3)2
K=t —2t2—1; L(t) = \/—3t+ M(t)_tiz—T (t) 3(t2)(3t+2)2
O(t) = cos(-6t+5) ; P(t) = 3sin(1-4t) : Q(t) = © R(t) = (Sm)g, S(t) = m

3c 523t

T(t) = (4t-4)(2t? — 4t + 1)? ; U(t) = - V(1) = (t-1)(-3t2+6t+7)2;W(t) =

(7t+ 3)3 ’ -8t+1
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sinx—cosx 3 4 —
X() = (Cosx+smx)3 » Y(t) = 3cos(2t+1)sin3(2t + 1) — 1 — tan?t ; Z(t) = sin3t
Z1(t) = cos® —t Z,(t) = sin3t.cos3t;Z3(t) = sin3(—t + 3);Z,(t) = cos5(—t + 1)
Z:(t) = cos32t sin2t ;Zg(t) =tVt2 + Z7(t)vizg(t) =(t-1)Vt2 — 2t +5

EXERCICE 2

Deéterminer la primitive F da la fonction f vérifiant les conditions indiquées :

fx)=x3+x2—1 et FO)=7 f(x)=(x—3)° et F@B3)=0

_ 2 _ _ x-1 _
) = 3 et F(0)=0 f(x)= N et FO)=+5
f(x) = = et FG) =0 f)="—s— et Fm=1
f(x) = sinx.cos*x et F(m)=0
EXERCICE 3

1)-Les proportions suivantes sont-elles vraies ou fausses :
X, 2 3 1, 5. 21 , 1,
a)f, 2dt =2x  b)[7 xdx = c)f 3x*dx=3 d)f[-dx=In2 e)f e*=
2)-Calculer les intégrales suivantes :
A= f2(3x2 — 4x + 5)dx B = f4(x3 —4x% + x)dx ;C= f4(x3 + 3x2% — 1)dx;
D= f sin3xdx;E = f ——dx;F f (cos2x + sin2x)dx;G f (cos3x + sin3x)dx
_ In3 _3 .
= [F L odxi= fz( +\/_+———)dx = [0 V2xdx ;K= [ e dx ;
L= flln: “2Xdx ;M = fz sin®xdx N = f (x? +2x)dx ;0= flln3 2x+1dy ;
P:f3 tanxdx'Q:f 362x+3dx'R=f —)d xS =, (—xﬂ)dx'
1 eX+1
T= f "(x3 + sinx)dx ; U = fo—dx V= fo e§+x —dx ;W = fomdx
flxzd Y = f Vx —3dx;Z= fl(lnx)d = f sm(x+—)dx

sinx

dx;A = f(Z—SSmx)dx

af(x—Z)(x —4x+1)2dxﬂf

cos?x
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fll"3 eXdx: @ :flxex2+1dx'(]5 fl 2e* = J¢sin®5xdx ;

e2x+3x

0 = fn sin*xdx ;P = f3cos x.sinxdx ; € = f (cos*x — sin®x)dx
2

EXERCICE 4

Calculer les intégrales ci-apres :
A= f01(4x3 —3x%2+4+2x—5)dx ;B= f_nn sin(—2x + m) dx 'C:f_4 Vax +9dx ;

_ V3 5 ) ) 2 dx_ —x+1
D——4f2;dx,E—f_l(x+2)\/x+2dx,F f fom
5 Sinx—cosx a=(1rv2 3 3 11— _ 2 _ .
H= f " CosxTsin)? dx;1=J; (x? — 1) (x® — 3x1) dx,J—f (—2x1)V5x2 — 5x + 4dx ;
— x2 sinx x—1 .
K= f V4 — x2dxL = fz cosxeS™ dx; M = f ==dxN= fz = dx

X 2 dx
O=[VxZ + 2dx; P= [[V2x + 1dxQ = de : :fofs f0(1+)3d;
T= fz(xz)zde [ de V= [ (22
X=[(—e* + 2x)dx.Y=["(e?* + e* — 6)dx;Z=]

e—x 3x 2x X

elnx 4e2%% 2 e e e _
0= f d B f (ex+2 e?X+4 + e¥ + 1+e3% + 1+ex + e—x+1)dx’

x%4+x-2

)dx W = fo (4e* + e)dx ;

lnSle"d ;0 = fssiandx

5= fex(e —3)dx;y = f eX(e* —1dx ;0= f (3cosx—smx)dx

A= f_zz(sin4xcosx + sinxsin2x + cos> x-3C0SXSiNX +sin*x+cos*x)dx
2

EXERCICE 5

Calculer les intégrales suivantes :

_r4 _r—1 _ r3 _ r2 2
A=["|x3ldx B=[ "|1-x|dx C= [, |x-1|dx D= ", |1-x*|dx

_ 2 _ 0 2 _ 5 2 _

=7 le*=1ldx F=[_|x*—x—2]dx G=[_, |x*—9]|dx H= [ ]|cos2x|dx
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EXERCICE 6

A T’aide d’une intégration par partie, calculer les intégrales ci-apres :

A:f_lzxexdx ; B:fllenxdx C= fzm—xdx D:f§x3cosxdx

E= flz(x + D Inxdx ; F= f;%xcosxdx ; G= fo x%e***ldx ;H= flo e *In(1 + e*)dx
| = flo(x + De***dx ; J= fogxsinxdx , K= fle\/}lnxdx ;L= flex\/T-l—de
M = fog(Zx + 1)cosxdx ; N= fon(x — 1)sin3xdx ; O= f02(2x + 1)e**dx

P:fncosx e*dx; Q = [z 2 cos3x e?*dx ; R:f_o (1+x)e™ dx ;S= flxz e3* dx

2

T= f(3x —x+1)e3*dx;U= fxzexdx V= fzx sin2xdx ; W= fzx cosxdx
f06xsm2xdx;Y fz xax ; Z= fx\/4x+ dx ; A= f(X—S)mdx

o = f_zl(x +2)Vx + 1dx ; B = f_zzxz cos(x + 1)dx ; ¢ :fo xe*tldx
2

EXERCICE 7 |

A T’aide d’un changement de variable calculer les intégrales suivantes :

A:folx\/x+ 1dx
B:fzgxx/l — xdx

1
C=J2x?V2x + 1dx
D=’ g

) Groap X

3

— VX
F= [0 (x+1)Va? - 2dx
X+2
G= f—1mdx
H= fol(x + 2)Vx + 2dx
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EXERCICE 8

Pour chaque cas ci-apres déterminer :
1) A+B et A-B
2) En déduire la valeur de A et B

a) A= foncoszxdx et B= f:sinzxdx

b) A= fon(Zx + 1)cos?xdx et B = fOn(Zx + 1)sinxdx
c) A= fone‘zxcoszxdx et B= fone‘zxsinzxdx

d) A= fonezxcoszxdx et B = f:ezxsinzxdx

e) A= fon(x + 1)cos?xdx etB= fon(x + 1)sin?xdx

fy A= fonxzcoszxdx et B= fonxzsinzxdx

EXERCICE 9 |

Calculer la valeur moyenne de la fonction f sur Kk :
1) f(x)=x2+1 aveck=[0; 10]
[— 1 — .
2) f(x) = N avec k =[8; 15]
3)f()=—  aveck=[e-2; e? —2]

x+

4) f(x) = cos2x aveck =[0; m]

JBOWN TRAVAJL
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