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Exercice Exercice 1. 1. Pour le polynôme en  :

2. Pour la fraction rationnelle en  :
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3. En , on a la forme . On factorise le numérateur et le dénominateur :

 et .

Pour tout  :

Donc :

4. En , forme . On multiplie par l'expression conjuguée  :

Donc :

Exercice Exercice 2. 1. Pour tout  :

Comme  et , on a :

2. On utilise la limite de référence  avec  :

Donc :

3. Pour tout , , donc .

En divisant par  :
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Or .

D'après le théorème des gendarmes, .

Exercice Exercice 3. 1. .

2. Limites aux bornes :

- .

- En 2 : numérateur .

 donc .

 donc .

(La droite  est asymptote verticale).

3. Par division euclidienne de  par  :

.

Donc pour tout , .

Ainsi , , .

4. On a .

.

Donc la droite  est asymptote oblique à  en  et .

5. Signe de  :

- Sur ,  est strictement au-dessus

de .

- Sur ,  est strictement au-dessous

de .

Exercice Exercice 4. 1. Pour , on multiplie par l'expression conjuguée  :

Par conséquent :

2. Continuité en 0 :

On constate que .

Par définition, la fonction  est donc continue en .

Exercice Exercice 5. 1.  est dérivable sur  comme fonction polynôme.

 pour tout .

Donc  est strictement croissante sur .

Limites :  et .

Tableau de variations :
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 va de  à , ,  croît strictement de  à .

2. Application du théorème de la bijection :

-  est continue sur  (polynôme).

-  est strictement croissante sur .

- .

Comme , l'équation  admet une unique solution .

3. Localisation :

.

.

Comme  et  strictement croissante, .

Par balayage à la calculatrice :

 et .

Donc un encadrement à  près est : .

4. Signe de  sur  :

Comme  est strictement croissante et s'annule en  :

- Pour tout , .

- Pour , .

- Pour tout , .
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