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Théme : CALCULS ALGEBRIQUES
Lecon 8 : EQUATIONS ET INEQUATIONS DANS R

L EQUATIONS DU 1 DEGRE DANS E

1- Equations du type: x+a=b ou ax=>b

Meéthode de résolution

e Résolution des équations du type x + a = b, ot a et b sont des nombres réels.

x+a=béquivauta x =b —a.

La solution de I’équation est b — a.
* Résolution des équations du type ax = b, ou a et b sont des nombres réels tels que a soit
non nul.

- . b
ax = b équivauta x = -~
La solution de I’équation est g.

Exemples
e Résolvons dans R, I’équation x + 5 = 9.
x+5=9équivautax =9 — 5.
x+5=09équivauta x = 4.
La solution de 1’équation est 4.
e Résolvons dans [, I'équation 3x = 18.
3x = 18 équivautax = 13—8,
3x = 18 équivautax = 6.
La solution de 1’équation est 6.
Remarque
e L’équation: Ox = 0 admet une infinité de solutions (tous les nombres réels sont
solutions de cette équation)
e [’équation : 0x = b ou b est non nul n’admet pas de solution dans E.

2) Equations du type ax+ b =cx+d

a) Définition
a, b, c et d sont des nombres réels donnés. L équation ax + b = cx + d est appelée équation
du 1 degré dans E.
Un nombre est solution de cette équation si en remplacant x par ce nombre, I’égalité obtenue
est vraie.

Exemples
—2x+3=5x—8 ;x—6 =4et7x = —1 sont des équations du 1* degré dans R.

b) Propriétés

s Toute équation du type ax + b = cx + d peut se ramener 4 une équation du type
ex = f.

s Toute équation du type = f , ol e + 0 a une solution unique qui est : £

Exercice de fixation

On considére I’équation (E) : 6x — 3 = 2x — 2.

a) Justifie que I’équation (E) est équivalente a (E”) : 4x = 1.
b) Résous I’équation : 4x = 1

3) Equations du type (ax+ b)(cx+ d) =0.

Propriéte
a et b étant des nombres réels ; ab = 0 équivauta a=0o0ub =0

Exercice de fixation

Résous dans R , I” équation: (E): Bx+4)(—x—7)=0.




4) Equations du type : ?=a
Propriéte
Si a>0, I'équation x% = a est équivalente & x> —a = 0, c'est-a-dire (x — Va)(x +va) =0.
Dongc, I’équation : x2 = a admet deux solutions qui sont : va et —/a.

Exercice de fixation
Résous I’équation (E): x% = 25
Remarque

Sia <0, alors ’équation : x2 = @ n’a pas de solution dans IR.
Sia =0, alors I’équation : x> = @ admet 0 comme seule solution.

II. INEQUATIONS DU 1* DEGRE DANS R

1) Inéquations du type: ax+b > 0

Propriété
¢ Toute inéquation du type : ax + b > 0, ou a # 0, peut se ramener a une inéquation du
type:x >uoux <v.
e Toute inéquation du type : ax + b = 0, ot a # 0, peut se ramener a une inéquation
dutype:x =uoux <v.
e Les solutions de cette inéquation peuvent étre représentées sur une droite graduée ou
données sous forme d’intervalle.

Exercice de fixation

On considére les inéquations suivantes :

(I1):2x—6>0et(l;):=3x—62=20

1. a) Justifie que (I,) est équivalente & I’inéquation (I';) : x > 3
b) Justifie que (I,) est equivalente & I’inéquation (I',) : x < —2.

2. Résous chacune des inéquations (I;) et (I3).

2) Inéquations du type: ax+ b <cx+d

Propriété
Toute inéquation du type ax + b < cx + d peut se ramener a une équation du type ex < f.

Exercice de fixation
On considére I'inéquation (1) : 8x + 5 <3x 4+ 10

1. Justifie que (I) est équivalente a(I") : 5x < 5.
2. Résous I'inéquation (I").

3) Systéme d’inéquations dans R.
ax+b=0
cx+d<0
On peut aussi rencontrer dans les systémes d’inéquations les symboles : > ou <.
Résoudre un systéme d’inéquations d’une inconnue, revient a trouver 1’ensemble des
solutions communes aux deux inéquations du systéme.

Le systéme : { est un systéme d’inéquations a une inconnue x.

Meéthode de résolution
Pour résoudre un systéme de deux inéquations du 1¥ degré dans R ,on peut procéder comme
suit :
- on résout séparément chacune des inéquations ;
- on détermine I'intersection des deux solutions trouvées et on écrit I’ensemble des
solutions du systéme.

Exercice de fixation
Résous le systéme d’inéquations :

{Zx—3<0
4x+5=20



III. PROBLEME CONDUISANT A UNE EQUATION OU UNE
INEQUATION DU 1*® DEGRE DANS R

Méthode de résolution
Pour résoudre un probléme conduisant a une équation ou une inéquation du premier degré
dans R, on procéde comme suit :
e onnomme |’'inconnue :
e on met le probléme en équation ou en inéquation ;
e on résout I’équation ou 1’inéquation ;
e on conclut en interprétant le résultat trouvé.

Exercice de fixation

Un club de location de CD vidéo fait deux propositions pour la location de ses films :
Premiére proposition : un abonnement de 1500 F et 200 F pour chaque cassette louée.
Deuxiéme proposition : pas d'abonnement et chaque cassette est louée a 320 F.

A partir de quel nombre de cassettes louées la premiére proposition est-elle avantageuse que
la deuxiéme ?




