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FICHE DE COURS

Reconnaitre une transformation du plan
Soit une transformation du plan d’écriture complexe : z'=az+b (ae€C,beC)
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Translatbn Homothétie diiecte

Détermination des éléments caractéristigues
Soit z’ = az+b (aeC*, be(), I'écriture.complexe associée a la similitude directe S
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Pour chacune des similitudes directes S, donne la nature et les éléments
caractéristiques (rapport, angle et centre éventuel).

@ s d'écriture complexe z'=—3z+1-5i

€ s d’écriture complexe z‘=(l+i)z—-i

@©s d'écriture complexe z'=z+1+i
© s d’écriture complexe z'=iz—1+2i

Le plan est rapporté a un repére orthonormal direct (O, 1, J)
Donne dans chacun des cas |’écriture complexe de f.
€ s est I’'homothétie de centre O et de rapport 2.

95 est la rotation de centre Q d’affixe i et d’angle '—-725 |

QS est la similitude directe de centre Q d'affixe 1 - 2i, de rapport «/5., etd’angle T

il EXERCICE 3
. Soient A, B, Cet D les points d’affixes : Za=-1-i;Zg=i;Zc=1+3ietZp=5+i
Soit 5 la similitude directe transformant Aen Cet B en D. :

. @Détermine le rapport k et I'angle 8 de S.

; @Détermine I'écriture complexe fassociée a S

. @Détermine I'affixe de Q le centre de S.

| Bac 2000 session normale

Dans le plan complexe muni du repére orthonormé (O, |, J), les points A et B ont pour
affixes respectives V+i et —B+i.

On désigne par S la similitude directe d’écriture complexe : = 3 _21 ‘/- zZ— \B +1

€ Détermine les images par S des points O et A.

@Détermine les éléments caractéristiques de S.

@Soit (C) le cercle de centre O et de rayon 2 et (C') son |mage parS.
©Détermine la nature et les éléments caractéristiques de (C’).

) Construis (C').

@ZTITH) BAC blanc 2009. Lycée Mamie Fétai de Bingerville

On considére le polynéme P(z)= z* —4(1 -I-i)z3 +12iz2 +8(1-1)z—20

@) Détermine les nombres complexes b et ¢ pour que, pour tout 2€C, on ait :
P(z):(z2 +2i)(22 +bz+c|

@) Résous dans C, I'équation : P(z) = 0.
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© Le plan complexe est rapporté a un repére orthonormé (O, |, J).
On consideére les points A, B, C et D d’affixes respectives Za=1-i;Zp=-1+i;

Zc=1+3ietZp=3+

O Fais une figure.

© pémontre que ABCD est un carré.

© Soit S la similitude directe transformant Aen Aet Cen B.
© Détermine I’écriture complexe de S.

© Détermine les éléments caractéristiques de S.

© Détermine I'image du point B par S

© Construis I'image du carré ABCD par S.

BAC 2005 Session normale

Le plan est rapporté 3 un repére orthonormé direct (O, u, V).
L'unité est le centimétre. On donne:le point A d’affixe i.
[1—1'\/5]2—\/3—11:6

Soit (I) 'ensemble des points M du plan d’affixe z vérifiant
€ © Démontre qu’un point M appartient a (I) si et seulement si son affixe z vérifie:
|z=i|=3 : .
© Déduis-en la nature de ().
@ On considére les points B et C d’affixes respectives‘ﬁ et —4i.

L’application S est la similitude directe qui applique A sur O et B sur C.
~ Soit M un point d’affixe z et M’ d’affixe z’ 'image de M par S.

@ Démontre que : Z'z[l—l.‘BJZ—\B—i

© Détermine les éléments caractéristiques de S. On notera E son centre.
@ On désigne par (C) 'image de (I) par S. |

© Détermine la nature et les éléments caractéristiques de (C).

© Construis (C) et (I).

© Soit D le point tel que : De[EB) et ED = 2EB.

© Construis les points D et £ dans le méme repére.

© Démontre que le triangle ECDest équilatéral.

© calcule I'affixe de D.
© Soit r la rotation de centre E qui transforme C en D.

Détermine I'écriture complexe der.

m Bac 2004. Session normale

Dans le plan complexe rapporté au repére orthonormé (0, 1, J), on considére les points
A, B et C d'affixes respectives Za ; Zg et Zc telles que : Z = 4,7 B= 23 +2i et
Z =-23+2.
@ Détermine le module et 'argument principal de chacun des nombres complexes
Zp ;ZpetZc.
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QJtilise les résultats précédents pour placer les points A, B et C.
Unité graphique : 1 cm.
@némontre que le triangle OBA est équilatéral.
@Démontre que le quadrilatére OBAC est un losange.
@o0n désigne par K le milieu du segment [OA] et par S la similitude directe de centre
O qui transforme B en K.

©Détermine I'écriture complexe de S.
©cCalcule I'affixe de I'image par S du point L milieu du segment [AC].
©Déduis-en que I'image par S de la médiatrice du segment [AC] est la droite (Ol).

b4 e(eoe D Bac 2004. Session normale

Le plan complexe est muni du repére orthonormé 0, q; E; '

On considére I'équation (E) : ZeC, Z3 +(6—5i)Z2 +(1—20i)Z—14—5i=0
€ Vérifie que i est une solution de I'équation (E).
©Résous dans C 'équation: Z2 +(6—4i)Z+5—14i=0
- ©@Résous a I'aide des questions qui précédent I’équation (E).
@)0On considére les points A, B et D d’affixes respectives u=i;v=-2+3iett=-4+.
- @Place les points A, B et D dans le repére.

©Ecris le nombre complexe Z = z: Y sous forme trigonométrique.

©Déduis-en que le triangle ABD est rectangle isocéle en B.
©soit S la similitude directe de centre A qui transforme D en B.
- B’ estI'image de B parS.

- @ustifie que le triangle ABB’ est rectangle isocéle en B'.

- ©Déduis-en la construction du point B’.

Oe Détermine I'écriture complexe de S.

. ©calcule I'affixe de B

EXERCICES DE PERFECTIONNEMENT
| EXERCICE 92

Le plan est rapporté a un repére orthonormal direct (O, |, J)
On considere I'application F qui a tout point M d’affixe z associe le point M’ d’affixe 2’

définie par: Z :uzz+u—1 ou u désigne un nombre complexe.

€@ © Détermine 'ensemble des nombres complexes u pour lesquels F est une
translation.

©Caractérise F pour chacune des valeurs trouvées.
eeDétermine I’ensemble des nombres complexes u pour lesquels F est une rotation

d’angle de mesure %

@ Caractérise F pour chacune des valeurs trouvées. '
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