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Lecon Equations et inéquations dans R

IV. Exercices Exercice e
IV.1. Exercices de fixation
a)L=x2—2x-3, A=(-2)*—4 x1 x(-3)=16.

Exercicea Ona:A>0,Ladeux zéros.
V:F;V;V;:F;F Ona: _—b=yA  _ —b+VA
na: rm=—g ;L= 5
Exercicea _ —(=2)-416 _
n=TxTr b
1-A;2-C ;3B ;4-A; 5-B —(—=2)+416
nETgxr
Exercice o Les zéros de L sont —1 et 3.
Q ct R sont sous la forme ax? + bx + ¢c,ota, b D) L=4+dx+1, A=(4)?—4 x4 x1=0.
et ¢ sont des nombres réels. Ona:A=0,donc L aun zéro.
a)P=3x2+5x+2;a=3;b=5;¢c=2; Ona:x‘)=§—2-
A=52—-4x3x2=25-24=1. 4 1
x, = =—3;
b)Q = —2x*+ Qﬁx*I;aZ*Z; 1 o 2x4 2
b=2¢2 1c=—1 —7 estleseul zero de L.
A= (2/2) —4 x(-2) x (-1)=8-8=0. OL=x>+x+1, A=(1p -4 x1x1=-3.
OR=32+12x+12; Ona:A<0,donc L n’apas de zéro.
a=3;b=12;c=12.
A=122—4 x(3) x 12= 144 — 144 = 0. E“""ea
a)3x2—2x+5=0, A=(-2)—4 x3 x5=-1356.
Exerciceo Ona:A<0,donc M n'apas de zéro.

b) 2 —dx +2=0;A=(—4P—4 x2 x2=0.

Ona:A=0,donc M a un seul zéro.

K est sous la forme ax*> + bx + ¢, ou a, b et ¢
sont des nombres réels.

_ Bl .- b
a)K=x*+x+1;a=1;b=1;¢c=1; Ona:x = %0 -
A=12-4x1 x1=-3, —(—4)
b)K=x2—x-6; a=1;b=-1;¢c=-6; % axz b
A= (-1 =4 x 1 x (—6)=25. )x2—x—12=0;A=(-12—4 x1 x(-12)=49.
OK=92-6x+1;a=9;b=-6;c=1; A >0, donc M a deux zéros distincts.
_ _ —b—yA —b+yA
A=(6P-4x9x1=1 Ona: z, = 2(;/7;:102: 2(;/7
. _—(=D-v49 _
Exercice ° =Ty =3
Ent
ntourer __(_1)_“/4—9_
3x2+2x+7=0; ¥*+x—1=0; 16x*—25=0 ZZ—T—‘L

—6x2—10x + 1 =0etx*+4x=0.
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Exercice e

4 —4x —3=0;A= (-4 —4 x 4 x (-3) = 64

A > 0, donc I’équation admet deux solutions.

Ona: zlz_bz_aﬂ;xz:_b;aﬂ
_ ()64 _ 1

N ¥ A
_ (=) +y64 _

LT
_ 1.3

Smf{ 2’2}‘

Exercice 0

3 +4x+1=0;A=4-4x3x1=4

A > 0, donc I’équation admet deux solutions.

7—b—\/K —b+f

Ona: x;= 1Ty =

—A-y4 —4+f 1
1'1_ 2)(3 _1 x)_ 2)(3 - 3.

1

Sy = {_1; 3}
Exercice@
I¥+6x+1=0;A=(6)>—4x9%x1=0

A =0, donc I’équation admet une solution.

Ona:xozg—g.
__—6 __ 1,

KT Ix9 T3
[ 1

Sm_{ 3}’

Exercice m

X+5x+7=0;A=(5P2—-4x1x7=-3

A <0, donc I’équation n’admet pas de solution.

S, = 0.
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Exercice @

Rox—4=0;A=(-1P—4x1x(-4)=17.

A > 0, donc I’équation admet deux solutions.

—b J— —b+J—

Ona: z,= Ty =
—(—1)— F F

= 2x1
C—(=D)+4/17  1+417

L= x -T2

i 144

Sp=

Exercice @

X +3x—-2=0;A=(3P—4 x(-1) x(-2)=1

A > 0, donc I’équation admet deux solutions.

Ona: _cb=VA _ —b+yYA
na: o= 2 1Ly = %2
x:—3—ﬁ72,x7—3+ﬁ 1
T ox(-1) T T 9% (1)
Sp=11;2}

Exercice @

P=x*—6x+ 8 ; Pestsous la forme

ax>+bx+c,oua=1, b=-6 et ¢c=8.
A=(-62—4 x1 x8=4,

A > 0, donc le polynome admet deux zéros.

Ona:ah=7b7x/K;:r»=7b;n/K
a
_—(=6)—y4 _
=T
_ —(=6)+y4 _
L="79x1

P=a(x—x)(x— xz).

P=(x—2)(x—4).
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Exercice @

Q=x>+4x+3;Q estsous la forme
ax*+bx +c,oua=1,b=4ctc=3.
A=(@4)y -4 x1x3=4

A > 0, donc le polynome admet deux zéros.

—b—JZ —b+f

Ona'l‘lz 1Ty =
—4 - f 3. —4+f _
Ti=7o %1 L= T

Q=alx—x) (x—x,).
Q=(x+3)(x+1).

Exercice @

R =2x?—5x+3; R est sous la forme
ax*+bx +c,ota=2,b=-5 etc=3.

A=(-5P—-4x2x3=1

A > 0, donc le polynome admet deux zéros.

Ona: x;= _b_ﬂ 3Ty = _b;aﬂ

(- 5>f

=" %y
—(=5)++/1 _
=79 %2 2

=ax —x)(x—x,).

R=2(z-1)(z—3).

Exercice G

S=2x2—6x—10; S est sous la forme
ax*+bx +c,outa=2,b=-6 etc=-10.
A=(-6)>—4 x2 x(—10)=116.

A > 0, donc le polynome admet deux zéros.

fb f fb+f

L2 =

3— F

Ona: x,=

—(—6)— Jﬁ_

n= 2% 2

_3+429
e

X2

S=a(x—x)(x-x,)

oY 344D
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Exercice @

P=x?—6x 19 ; P est sous la forme
ax*+ bx +c,ona=1,b=-6 etc=9.
A=(-62—4 x1x9=0.

A =0, donc le polynéme admet un zéro.

Exercice @

T=9x2—6x+1;T estsous la forme

ax*+bx +c,ota=9,b=-6 etc=1.
A=(-6)>—4 x9 x1=0.

A =0, donc le polynéme admet un zéro.

_ b
Ona:x = 0

—(—6)

1.
YT T9x9 T3
T=9< *%)z ou
T=@3Bx— 1)

Exercice @

P=x%>+2x+1;Pestsous la forme

ax*+bx +c,ona=1,b=2ctc=I.

A=@2p-4x1x1=0
A =0, donc le polynéme admet un zéro.
Ona:x = ;TZL)'
_ _—2__1.
YT XTI T Y
P=(x+ 1)

Pour tout x élément de R, P > 0.

Exercice @

Q=15x*+3x+ 2 ; Q est sous la forme

ax*+bx +c,oua=5b=3etc=2.
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A=(3)>—4 x5 x2=-31.
A <0, donc le polyndome n’admet pas de zéro.

Le signe de Q est le signe de a. Donc Q est
positif sur R.

Exercice @

R =4x>+12x+ 9 ; R est sous la forme

ax*+bx +c,ota=4,b=12¢etc=9.
A=(12P -4 x4 x9=0

A =0, donc le polynéme admet un zéro.

Ona:x():g—g.

_—12 _ 3
YT Ox4 T T2
R=4(z+3).

Pour tout x élément de R, R >0.

Exercice @

P=-x2+6x—9 ;P estsous la forme
ax> +bx +c,ota=-1,b=6etc=-9.
A=(62—4 x(-1) x(-9)=0.

A =0, donc le polynéme admet un zéro.

Ona:x = 5—3.
x:4_6 =3
o 2x(-1)
P=—(x—-3)

Pour tout x élément de R, P <0.

Exercice @

P=—8x2+ 8x —2; P est sous la forme
ax*+bx +c,ota=-8,b=8etc=-2.
A=8—4 x (—8) x (-2) =0.

A =0, donc P admet un zéro.

-8 _1

= b
Ona:x = 90 %= 5(—8) 2

_ 1y
P=—8(z—3).
Pour tout x élément de R, P <0.
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Exercice @

P =x2>—4x—5; Pestsous la forme
ax*+bx +c,ota=1,b=—4etc=-5.
A=(-4yP -4 x1x(=5)=36

A > 0, donc le polynome admet deux zéros.

—b—y/A —b+/A
Ona: x;= b2af;mz= b2af
__4_
= (211@:_1;
_ (=) +436 _
nETYxD

P=a(x—x)(x-x,)

P=(x+1Dx-5)

P> 0, pour tout x élément de J—o0 ; —1]U[S5 ; +oo].
P <0, pour tout x élément de [—1 ; 5].

P =0, pour tout x élément de {—1 ; 5}.

Exercice@
P=—x*+7x— 12 ; Pestsous la forme
ax*+bx +c,onta=—-1,b=7 etc=-12.
A=(T7P -4 x(-1) x(-12)=1.

A > 0, donc le polynome admet deux zéros.

_b=yA _—b+VA
Ona: z,= 5q 2= %
e et S 4 S
TEox(E) T BT k() T Y

P=a(x—x)(x—x,)
P=—(x—4)(x—3)

P < 0, pour tout x élément de

Je0 5 3]U[4 5 Fool.

P> 0, pour tout x ¢élément de [3 ; 4].

P =0, pour tout x élément de {3 ; 4}.
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Exercice @ Exercice @

P=-2x*—4x+9; Pest sous la forme X=2x+4 <0;A=(-2) -4 x1 x4=-12
ax*+bx +c,onta=-2,b=—4etc=9. A < 0, donc pour tout x ¢lément de R,
A=(—42—4 x(-2) x9=88 x2=2x+4>0.
A > 0, donc le polynome admet deux zéros. Sy=9
—b—yA —b+yA

Ona: 1, = A

nas; 2a v 2a Exercice@

_ —(—4)-y/88 _ —2+422
T = 2x(=2) 2 ; X2=3x+2<0;A=(-32—-4x1x2=1.
= —(—4)+@ __2+@ A > 0, donc le polyndome x> — 3x + 2 admet

: 2x(—2) 2 deux zéros.

= alx — _ —b— —b+
P=a(x—x)(x XZ)F . Ona: o= bQGJZ - bzaﬂ

-2+ /22 24422
P= _2<”_ 2 ><”‘"+ 2 > (=)=l =(=3) YT
¢ TETgxT S hmTToaxr S

P =0, pour tout x élément de
{ 2+4/22 _2+@} x?—3x + 2 >0 pour tout x élément de

T2 T2 :
P < 0, pour tout x élément de ] o005 1JU[2 5 +oof

x? = 3x +2 <0 pour tout x élément de [1 ; 2].

2+4/22 | [—2+4/22
—00;— D) U D) ;+oof.
P > 0, pour tout x ¢lément de

Donc S, =[1; 2].
[_2+«/§,—2+«/§ one S, = 11:.2]
2 2

Exercice @
Exercice @

2 —x+120;A= (-1 -4 x (1) x1=5

= y2 — + .
Q=x*~x+1;Qestsous la forme A >0, donc le polynome —x* — x + 1 =0, admet

ax*+bx+c,ona=1,b=—letc=1. deux zéros.
A=(-1P -4 x1 x 1=-3. e b
. ) Ona: x, = bZﬂ;:m: bQﬂ
A < 0, donc le polyndme n’admet pas de zéro. (~1)- ﬁa 1445 a
Le signe de Q est le signe de a. Donc Q est ~ ¥1= "5 (-1) = 9 )
strictement positif sur R. —(=1)+45 1+4/5
— =52

Exercice @ T ax (-1)

—x?—x + 1 <0 pour tout x é¢lément de
Q=-3x2+2x —5; Q est sous la forme 14+45 —1+45
T T ) D) 1+ ool

ax*+bx +c,ota=-3,b=2etc=-5.

—x*>—x+ 1 >0 pour tout x élément de
A=(2)—4 x(=3) x (=5)=-56. [_1+ﬁ._1+£]
A < 0, donc le polynome n’admet pas de zéro. 2 2
1+/5 —1+45 ]
2

Le signe de Q est le signe de a. Donc Q est Sp= [_ 2

strictement négatif sur R.
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Exercice @

“Bx2+x—1<0;A=12—-4 x(-3) x(-1)=-11
A <0, donc le polynome —3x% + x — 1, n’admet
pas de zéros.

—3x?+x — 1 ale méme signe que — 3.

=3x*+x — 1 <0, pour tout x élément de R.
S,=9.

Exercice @

2r+1

=9 =0e2r+1=0ectz—2+#0

4:»30:—% et x#2

Exercice @

L =0er—4=0ct 20—2#0

sr=4ectr#l.

S, = {4}.

Exercice @

Exercice @

%E%ZO@x:7dx¢2

X — 0 2 7 + o
2—x + <) — —
x—7 - — +
-7
?ZE T - + ¢) -
S=12;71.
Exercice@
rzt1
r+4 =0.
X — —4 1 + o0
x+4 - 0 + +
1-x + 5 + -
1_1‘ — + l —
r+4

Sp=1-00; =4[ U]l ; +oo[.

Exercice @

—xx_—24 > 0 en utilisant un tableau de signe,

3—1 on obtient : S, = 1-4; 2[ .
7 =0e3—2z=0ectz+7#0
sr=3ctx#—7. Exercice@

S.=1{3}. , 11—z

R Résolvons T8 <0

Exercice@ i_‘_;g=0@1—x=0 et z+8#0

=1let —8.

244 _ detzil sr=letz#

r—1 '°%~7 etr Tableau de signe

X — -2 1 + X — 0 -8 + o0
2x +4 - 0 + 1—-x + + 0 -
x—1 - - + x+8 - + +
2r+4 _ 1—2 -~ _

+ + +

o1 ? z+8 ?
Sp=02;1[ Sp=1-00; =8[U]1 ; +oo.
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®

IV.2. Exercices de renforcement 2)Q=a(x—x)(x—x,)
= (- D +2)

Exgucies @ 3) Etudions le signe de P.

P=x*—x-12. X —0 ) 1 o0
1) Déterminons les zéros de P. x+2 -0+ 3 F
x —1 - 3 - 0 +
A=12—4 x1 x (-12) = 49. (x+1)(x-2) + 0 - 0 +
—h — — + — —
Ona: x;= anﬂ;xZ= bzaﬂ Q 0o + 0
Q <0 pour tout x ¢lément de
. —(-1)—y19
Soit xl_f__g; J-o00; 2] UL ; +oo
P >0 pour tout x ¢lément de [-2 ; 1].
o= M —4 4Q=0
Les zéros de P sont —3 et 4. Sp=[2; 11
2)P=a(x—x)x—x%) Exercice @
=(x+3)(x—-4
i (x+3)0-4) R=x*-5x+6
3) Etudions le signe de P. i i ,
1) Déterminons les zéros de R.

x — -3 4 O A= (Sp—4x(1)x6=1

x+3 -0+ 7 ona: g b=VA - —b+VA

x —4 - -7 _ 0 na: r, = % T2 = 2

P 0 -0 Soit :m:i_(_%)_ﬁ:Z
P =0 pour tout x élément de {3 ; 4}.

P A )y
P > 0 pour tout x élément de Z2 = D) =3.
Jo0; =3[ U J4 ; +ool. Les zéros de P sont 2 et 3.
P < 0 pour tout x ¢lément de ]-3 ; 4. 2)R=a(x—x)x—x,)
=(x-2)(x-3)

Exercice @ 3) Etudions le signe de P.
Q=-—»—x+2 X —00 3 +00
1) Déterminons les zéros de Q. -2 -0 + 1 +
A=(=12—4 x(=1) x2=09. -3 - 1 - 0 +

—b—vA —-b+4/A _ —
Ona: z,= 2;/7;272: Zaf (x=2)x-3) + 0 0 +
Soit 1z, = —(-1)—9 =1 R >0 pour tout x élément de
' —1x2 ’ . .
=005 2]U[3 5 oo
Ty = _(+)x—?/§ =-9. P <0 pour tout x élément de [2 ; 3].
Les zéros de P sont 1 et —2. HR=0
S.=12:3]
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Exercice @

H=3x*+x+1.
1) Justifions que H n’a pas de zéro.

A=(1*—4x3) x1=-11,A<0,donc Hn’a
pas de zéro.

2) H est de la forme ax®> + bx + ¢ ou a=3;
b= letc=1.
A <0, donc H est du signe de a. (a = 3).

Donc pour tout nombre réel, H est strictement
positif.

Exercice @

DLE=0eo—2=0cta+1#0
soitx=2 etx#—1.
S, ={2}.

2) Tableau de signe

X — -1 2 + 00
x+1 - ¢) + +
x—2 - - 0+

I
z—2 + - +
z+1 ?
r—

Z++1 <0 pour tout nombre réel x élément de
I’intervalle ]-1 ; 2].

S.=1-1;21.

Exercice G

D20 06 t6=0ctz#0
soitx =-3 etx #0.

Sg=173}.

2) Tableau de signe

—QI; 6 < 0 pour tout nombre réel x ¢lément
de I’intervalle [-3 ; O[.

S, =[-3;0[

Exercice ()

D3L=063-2=0cta#0

sr=3ectz#0.

S, =13}
2) Tableau de signe
X - 0 3 + o0
— + 6 -
X - +
3—x — + —
z

S=]-0;0[ U[3;+ool.

IV.3. Exercices d'approfondissement

Exercice @
z#0

1)Ona: x=4—%©{$_2 Ar—5
r oz

z#0 z#0
e 1z’ _dr—5ejz’—4r—5

T T T =0

z#0

' —4r—5=0
z#0
’—4r+5=0

z#0
e 1’ —4x—5 _ ﬁ{
T 70
SR
onc x =4 e
2)a)x’—4x+5=0.

A =—4, donc I’équation n’a pas de solution.

b) L’équation (E) n’a pas de solution

X - > _? 0 too Exercice @
2x+6 - 0 + ,
1) Pour tout nombre réel x :
¥ _ _
2+ 6 + _ L =D +ox+1)=5°+6x +x—5x*—6x— 1
z ? =5 +x2—5x -1
10

@
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2) A=6* —4x5x1=16

A > 0, donc I’équation admet deux solutions.

—6—y16 _ —6—4 _

n="gx5 10 e
_ —6+416 _ —6+4 _ 1
="79x5 T~ 10 5.

s={-1;4}.

3) 53 +x2-5x—1=0
x—DOBx2+6x+1)=0

x—1=0ou 5x*+6x+1=0

x=1oux=-1 ou x:%.

s, = {1;-1:2}.

Exercice @

Soit x ’age du pére. On a : x(x — 25) = 116.
X2—-25x-116=0.
Les solutions de cette équation sont —4 et 29.

Le pére a 29 ans et le fils 4 ans.

Exercice @

A B

X

D C 10cm E

Laire de la figue est x> + 12ﬂ

Cette aire égale a 6 équivaut a x* + 1—(2)I =6.

Soit x2+ 5x — 6 =0.
A=49, x =—6, x,= 1.

Laire de la figure est de 6 cm? lorsque x = 1 cm.

Maths 1eres A corrigé 06102021.indd 11
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Exercice @

x+3

x—1 Ix

Ona: (x+3)(x—1)=2x?
x+3)(x—H)=2x*=x*-2x-3=0,A=16,
x, =-letx,=3.

La seule valeur qui convient est 3.

IV.4. Situations complexes

Exercice @

Soit x la longueur a ajouter.
Pour déterminer x, nous allons résoudre une
équation.

Ona: (3 +x)(7+x)=60
B+x)(7+x)=60 x>+ 10x-39=0,
soitx=—13 oux=3.

—13 < 0 donc c'est une solution impossible.

On doit ajouter 3 m de chaque coté.

Exercice @

Soit n le nombre de personnes présentes.

Utilisons une équation pour résoudre ce

probléme.

Ona:3n(n—1)=468
n(n—1)=156
n—n—156=0
A=(-1—4 x1 x(-156)
A=625=25"

n = % =—12 et

n= 1520 =13

Comme n > 0, seule la valeur 13 convient.
Il'y a 13 personnes a la féte.
La voisine n'a pas raison.

11
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Lecon

IV. Exercices
IV.1. Exercices de fixation

Exercice o

E X F = {(1;a);(1;0);(2;0);(2;b);(3;a);(3;b) } .

Exercice o

— @)
(@;2)
— .3
— D)
(b:2)
———.3)

W N = Wi~

FxE={(a1);(@:2);(@3);(b:1); (5:2); (b:3)}-
Exercice o

Calculons Card(E x F)

Card(E x F) = Card(E) x Card(F)

Card(E xF)=4x3

Card(E x F) =12

Exercice o

Le nombre de fagon pour cet homme de
s’habiller chaque matin est 5 x 3 = 15.

Exercice e

Le nombre de fagon d'entrer et de sortir est
3x 2 soit 6.

Exercice o

(1;1) 5 (1;2), (1;3) 5 (2;1), (25 2) (2;3), 3:1) 5
(3;2) et (3;3).
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Dénombrement

Exercice 0

Le nombre de 4-listes de E est : 3* = 81.

Exercice 0

(1:2);(2;1:3):352;51).
D'autres réponses sont possibles.

Exercice °

Le nombre d’arrangements de 3 éléments de E

est: Al=4x3x2=24.

Exercice m

a) A2=4x3=12

b) Al=4x3x2=24

c) Al=5x4x3=60

d) Al=7X6X5x4=840

Exercice 0

a)3!=3Xx2x1=6
b) 7'=7TX6X5x4X3%x2x1=5040
o2 2! _1

5! " Fx4x3x(21) 60

|
d) %=76X54>!<(4')=6x5=30

Exercice @

(1;2:3)52:5153) 53521,

Exercice @

Le nombre de permutations de E est :
41=4x3x2x1=24.

Exercice @

1135 {12} 5 {15235,

12
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Exercice @

Le nombre de combinaisons de trois éléments

de E est :
= 5! _5x4x3! _ 5l
* 7 31(5—-3)! 312! 312!
_5x4 20 _
“ox1 -2 10
3
ouC§:A5*5X4X3*m:10

31 T 3x2x1 7 6

Exercice @

Le nombre de combinaisons de trois éléments

3 _ 5! _ Bl 5x4x3!
) =35 -3y 32~ 3

C5x4 20

=ox1- 2 10

Al TX6X5X4 _
d)C;_4!7_4><3><2><1_35'

Exercice 0

Une poignée de mains s'échange entre deux
personnes. Lors d'un tel échange, il n' y a pas
d'ordre de pas de répétition.

11 s'agit d'une combinaison.

de E est :
41 4% 3 Le nombre de poignées de main est :
a) Ci= - =—5—=4 ‘
nia—-1p 3 oo = A _20x19 _ o0
b) C° = 4! _4x3!_ 4 _ T 2x1 T :
N TP ) T TR M
IV.2. Exercices de renforcement
Exercice@
p-liste d’éléments | Arrangement Permutation Combinaison
de A d’éléments de A | d’éléments de A | d’éléments de A
;1 X
(1;2) X X
2:1:3) X X
(1;3;1:4:5) X X X
(2;351:4:5) X X X
{152} X
{1,2:3;4;5} X

15

Le nombre de fagons de choisir ces deux livres
est:2x(5x3)+2x(3x10)+2x%x (5% 10)=
30 + 60 + 100 = 190.

Exercice @

Le nombre de fagons de choisir un menu sachant
qu’un menu est composé d’une entrée, d’un
plat et d’un dessert est : 3 x 6 x 3 =54,

Maths 1eres A corrigé 06102021.indd 13
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Exercice @

Le nombre de fagons différentes dont elle peut
s’habiller est : 4 X 5 x 3 =60.

Exercice @

Le nombre de poignées de main qui ont été
échangées est : 12 x 15 =180.

13
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Exercice @ Exercice @

Le nombre de réponses possibles est : 4'°. Le nombre de triplets différents qui peuvent
étre solution de ce systéme : 3! = 6.
Exercice @ Les 6 triplets sont (5;—1;3),(5;3;-1),

-1;5:3),(1;3;-5),3;-1;5),3;5;-1
Le nombre de réponses possibles est : 2. (715553, 53575, 6:7155,655;7D)

Exercice @ Exercice Q

1) Le nombre de numéros de téléphone a 8§ =~ Le nombre d’anagramme du mot MATH est :
chiffres est : 108 = 100 000 000. 41=24.

2) Le nombre de numéros de téléphone a 8

chiffres ne comprenant le chiffre 0 est : Exercice @

98 =43 046 721.

3) Le nombre de numéros de téléphone a 8
chiffres ne commencant pas par le chiffre 0 est :
9 x 107 =90 000 000.

1) Lorsqu’on tient compte de I’accent sur le
<<e>>, le nombre d’anagramme est : 6! = 720.

2) En ne tenant pas compte de 1’accent sur le

!
Exercice @ <<e>>, le nombre d’anagrammes est : % = 360.
Le nombre de distributions possibles est : . @
Exercice
I=7x6x5=210.
Le nombre d’anagramme du mot MORGES est :
Exercice@ 6!=6x5x4x3x2x1=720.
Le nombre de bureaux possibles est : . @
Exercice

A% =24 %23 x22=12144.
Le nombre de fagons de disposer 5 livres dis-

Exercice @ tincts sur une étagére d’une bibliothéque est :
5!=5x4x3x2x1=120.
1) Le nombre d’éléments de A est : 9 x 10°.
2) a- Le nombre d’¢léments composés de 4 Exerﬂce@

quatre chiffres 2 a 2 distincts est : 1) Le nombre de fagons est :

IXA;=9Xx9X8XT7=4536. 51=5x4x3x2x1=120.
b- Le nombre d’¢éléments composé¢ d’au 2) Le nombre de fagons est :
moins deux chiffres identiques est : @I x2)+ @2 x3) =12 +12=24.
9 x A3 —9 x A3 = 22680. Exerci @
xercice

c- Le nombre de quatre chiffres 2 a 2 distincts

autres que 5 et 7 sont : 7 X A2 = 1470. S’il veut que les livres de méme type soient

ensemble, le nombre de fagons est :

Exercice@ 31X (6! x 41 x21)=207360.
1)3 x 6°=648. Exercice @
2)3 x5°=375
3)3x6°—3x5=273 Le nombre de matchs que 1’on peut organiser
4) 3 x A¢ = 360. est: Ci=28.

5) 3x6°—3 x Ai = 648 — 360 = 388.

14
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Exercice @

1) Le nombre de fagons est : C3,
2) 19 x 13
3) Ch

Exercice @

1) Le nombre de fagons est : C% = 36 288 252.
2) a. Uniquement des hommes : C35, = 906 192.
b. Des personnes de méme sexe :
C%+ C% = 177100 + 906132 = 1083 292.
c. C%—(C%+C%) = 35204960.

Exercice @

1)a- A3=60

b- Al =24.

c- Aj—Al=444.

d- CixAsxAT=15x%x12=180.
2)a- 2= 10.

b- Ci=4.

c- Ci—Ci=T4.

d- Cix Ci=5x6=30.

IV.3. Exercices d'approfondissement

Exercice @

1) A3 =24360.

2) Dans ce cas, les différentes fagons d'occu-
per les postes de président, vice-président et
secrétaire : G-G-F, G-F-F, F-G-Fet
Le nombre de fagons est 18 x 17 x 12 + 18 x
12x11+12x18 x 11+ 12 x 11 x 10=9744.
3) Chx Al X A3 =3 X 1 X 29 X 28 = 2436.
4) Dans ce cas, les différentes répartitions sont :
G-G-F ou G-F-F. Le nombre de comités
est 18 x 17 x 12+ 18 x 12 x 11 = 6048.

5) Dans ce cas, les différentes répartitions sont :

Maths 1eres A corrigé 06102021.indd 15
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G-F-G, G-F-F, F-G-G ou F-G-F.
Le nombre de comités est :

18 x12x17+18x12x11+12x 18 x 17 +
12 x 18 x 11 = 9720.

Exercice @

Dans un tel prélévement, il n'y a pas d'ordre et
pas de répétition : c'est une combinaison.

a) C; = 4368.

b) Ci— C' = 11136.

¢) Ch—(Cis+ Cix Cl) = 3856.
ou Cix Ch+Cix Cl+ Cix Cls.

Exercice @

Al=12n>2
nn—1)=12
n”-n—12=0

A=49,n =-3etn,=4.
Comme -3 & N,ona:

S = {4}.

C:=10,n>2.

n(n—1) _
#—10

n(n—1)=20
n”-n—-20=0
A=81,n =—4etn,=35.
Comme 4 €&N,ona:

S = {5}.

Exercice @

1) 108 =100 000 000

2) A

3) Chyx 9" x 8=1721868840
4) Clox O3 x 8°=94371840

Exercice @

1) C% = 82160

2) a- é() =19600

15
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b- C% x C = 36750
c- Cix C3 = 21750

d- % = W

Exercice @

1) C% = 296010

= 4060

2) Cix Ci=80730
3) 1 x CYx i = 53130

IV.4. Situations complexes

Exercice G

On peut choisir :

* pour le premier car, 2 accompagnateurs
parmi § et un chauffeur parmi 4. Il y a donc
Cix4=28x4=112 tels choix.

* pour le deuxieme car, 2 accompagna-
teurs parmi les 6 restants, puis un chauf-

feur parmi les 3 restants. Il y a donc

Cix 3=15x3 =45 tels choix.

* pour le troisi¢éme car, 2 accompagnateurs
parmi les 4 restantes, puis un chauffeur parmi
les 2 restants. [l y adonc Cix2=6x2=12
tels choix.

* pour le dernier car, on n'a plus de choix a
faire : on lui affecte les deux derniérs accom-
pagnateurs et le dernier chauffeur.

Le nombre total de choix est donc

112 x 45 x 12 =60 480.

C’est le chef de 14 D qui a raison.

Exercice @

a) Dénombrement de tous les chemins possibles
Quelque que soit le chemin emprunté de A a
M, I’araignée fait 9 déplacements vers la droite
et 6 déplacements vers le haut.

En notant D un déplacement vers la droite et H
un déplacement vers le haut, choisir un chemin

@

revient a écrire un mot de 15 lettres écrit avec
6Het9D.

Une fois que I’on choisit les 6 cases pour la let-
tre H, les lettres D se placent automatiquement
dans les cases restantes. De plus, dans le choix
des cases, il n’y a pas d’ordre et il n’y a pas de
répétition.

Le nombre de chemins possibles est :
C%(ouCls), soit 5 005.

b) Dénombrement de tous les chemins passant
par P.

De A a P, I’araignée fait 4 D et 2 H, soit
C%=15 chemins.

De P a M, I’araignée fait 5 D et 4 H, soit
C5=126 chemins.

Au total, le nombre de chemins de A a M pas-
sant par P est 15 x 126 = 1 890.

¢) Dénombrement de tous les chemins passant
par Pet Q.

De A a P, I’araignée fait 4 D et 2 H, soit
C%=15 chemins.

De PaQ, ’araignée fait 1 D et 2 H, soit C3 = 3
chemins.

De Q a M, l’araignée fait 4 D et 2 H, soit
C%=15 chemins.

Ainsi, le nombre de chemins de A a M passant
parPet Qest 15 x 3 x 15=675.

d) Dénombrement de tous les chemins passant
par P ou Q.

En notant A I’ensemble des chemins passant
par P et B I’ensemble des chemins passant par
Q, le nombre cherché est card(AUB).
Onacard(AUB)=card(A)+ card(B)—card(ANB).
D’apres le b) on a card(A) =1 890.

En raisonnant comme dans le b),

on a card(B) =1 §90.

D’aprés le b) on a card(ANB) = 675.

D’ou card(AUB) =1890+ 1 890 — 675 =3 105.
Donc le nombre de chemins de A a M passant
par P ou Q est 3 105.

Conclusion : Pour décrocher le meilleur prix,
I’¢éleéve doit donner les réponses ci-dessus.

16

06/10/2021 08:10



Maths 1eres A corrigé 06102021.indd 17

Lecon

IV. Exercices
IV.1. Exercices de fixation

Exercice 0

On dit que la fonction f est paire lorsque pour
tout x € Df, on a: —x € Df'et fl—x) = f(x).

Exercice 0

fx)=3x>+1.
Pourtoutx € R, ona:—x € Retflx)=3x>+ 1.

S=x)=3(—x)*+ 1 =3x*+ 1 = f{x), la fonction f°
est une fonction paire.

Exercice o

Pour toutx € R, ona: —x € Ret f{x) =—x*+ 5x2
A0 ==+ S(xP= =+ 56 )
Donc la fonction f'est une fonction paire.

Exercice o

x f=2)
)

Exercice e

f étant paire sa courbe est symétrique par rap-
port a I’axe des ordonnées.

S| AD

=5 3 3

f2)

Compléments sur les fonctions

Exercice o

fx)=3x+x
Pourtoutx € R,ona:—-x€ Ret
S=x) =3(—x)*+ (—x) == 3% —x = — f{x).

Donc la fonction f'est une fonction impaire.

Exercice o

1
k(x)= -
Pour tout x € R*, ona: —x € R* et
K= L =—1 =),

Donc la fonction £ est une fonction impaire.

Exercice 0

x | f=3)
fix) | —27

Exercice o

f étant impaire, sa courbe est symétrique par
rapport a I’origine des reperes.

/=D | AD
-3 | 3

f3)
27

Exercice @

Si pour tout nombre réel x tel que a + x € Df,
ona: a—x € Dfetfla+x)=fla—x),alors
la courbe (C) admet la droite d'équation x = a
comme axe de symétrie.

17
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Exercice m

@)=

D f-a)= (1—3:—41)2+3 N (—a:;%+3
21213'

2) f(1+z)= (1+xi11)2+3 - (x)jl+3
:ﬁ,

Pour toutx € R, tel que 1 +x € R,
ona:l-x€Ret f(1—z)=f(1+z).

Donc la droite d'équation x = 1 est axe de
symétrie de (C).

Exercice @

fx)=5-(2x+ 1)~

D (—3-2)=5-(2(-1-2)+1)
=5—(-1-2z+1)
=5—(—22)'=5— 4z’

2) f(—%+x>:5—(2(—7+x)+1)2
=5—(-1+2z+1)
=5—(22) =5—4z

A=g-z)=A-g+z).

Autre méthode

Soit g la fonction définie sur R par
g()= (1 +x)
g(x)=5-4x*

g est paire car g(— x)= 5 — 4x> = g(x)

Donc la droite d'équation z = —% est axe

de symétrie de (C).

Maths 1eres A corrigé 06102021.indd 18

Exercice @

flz)=3+

z—5"

_ 1
1) f(5-2)=3+5——%
34 L _g_1
=3+L=3-1

_ 1
5+x—5

1
3+

2) f(5+z)=3+

g4 lo

3) [G—a)+f(5+z)=3-1+3+1
=6=2X3.

Donc le point E(5 ; 3) est centre de symétrie de (C).

Exercice @

fz)=

1
2+1-

T =2

2) f(—%-b-x):z( 1

1 +a:)+1

2

_ 1
T -1+ 2r+1

-1
T2

A=g-z)+fl-5+a)=0.

Donc le point Q (—% ; O) est centre de
symétrie de (C).

Exercice G

_3x—5
k(z)= z—2
3(2+z)—5
O
_6+3x—5 _3z+1
- T Tz
18
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_3(2—x)-5 _6—3z—5
x)= =

k(2- 9—1—2 r
—=3z+1l _3z—1
- =X
KQ2+a)+h(2—g) =L 3021
=8 _g-9x3.

Donc le point A(2 ; 3) est centre de symétrie
de (O).

IV.2. Exercices de renforcement

Exercice @

- La courbe 1 représente une fonction paire car
I’axe des ordonnées en est un axe de symétrie.

- La courbe 2 représente une fonction ni paire
ni impaire car ’axe des ordonnées n’en est pas
un axe de symétrie et I’origine des reperes n’en
est pas un centre de symétrie.

- La courbe 3 représente une fonction impaire
I’origine des reperes en est un centre de symétrie.

- La courbe 4 représente une fonction ni paire
ni impaire car I’axe des ordonnées n’en est pas
un axe de symétrie et I’origine des reperes n’en
est pas un centre de symétrie.

- La courbe 5 représente une fonction impaire
I’origine des reperes en est un centre de symétrie.

- La courbe 6 représente une fonction paire car
I’axe des ordonnées en est un axe de symétrie.

Exercice m

flz)=2"—22+3

fA—z)=(1—-z)-2(1-2)+3
=1-2z+2"—2+2x+3
=r’+2

fl+z)=(1+2)—2(1+2)+3
=1+2z+2°—2—22+3
=z'+2

fA=z)=f(1+z).

Donc la droite d'équation x = 1 est axe de
symétrie de (C).
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Exercice @

1

)=+
1 1
A-g-2)=1 1
e
_ 1
=—
:B2+Z
1 1
f=5+z)=
( 2 ) (—%4—:5) +<—%+Z‘)+1
_ 1
.. 3
CL"Z‘FZ
1 1
f(—j—x)=f(—7+x).
Donc la droite d'équation z = —5 estaxe de
symétrie de (C).
Exercice@
ko) =21
—z— +
k(*x)= _z.l:.l‘xl
+ j—
k(—a:)-i-k(:v):%—i-xxl
=2 _9=9x1,

le point A(0 ;1) est centre de symétrie de (C).
Exercice@

glz)=(z—3)+2.

g(3—2)=(3-2—-3)+2=2"+2

g(3+z)=(3+2—3)+2=0"+2

g(3—2)=g(3+z), la droite d’équation

x =3 est axe de symétrie de (C).

IV.3. Exercices d'approfondissement

Exercice Q

glo)=a"—42+7.
g(2—2)=(2—2)2—4(2—2)+7
=4—dx+2*—8+4r+T7=2"+3

19
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g24+z2)=(2+2)2—4(2+2)+7 Exercice@

=dtdrtr’-8—dr+T7=2'+3 1) Le point A(2 ; 1) est centre de symétrie de
g(2—2)=g(2+x), ladroite d’équationx=2  (C).

est axe de symeétrie de (C). 2) Courbe.
Exercice @ )
+
glo) =123
17 _ 1(z=2)+17
D7+ x—2 z—2
z—2 Y
+
- 7;{;5— 23 =g(z)
2) g(2—1)=T+5—— .
g 2—1-2
AN VN VE '
=T+=,=T-7
17 Exercice @
g(2+z)=T7+ DR . . .
17 1) La droite d'équation x = 0 est axe de symétrie
=T+ car g est paire.
g(2—2)+g(24+2)=14=2x7, le point 2)Courbe.
A(2 ;7) est centre de symétrie de (C). i
Exercice @
1) La droite d’équation z = *% est axe de :
symétrie de (C).
2) Courbe. ! ; T o i N
Exercice @
' 1) La fonction g est une fonction impaire car
g(—x) = —g(x). Le point O est un centre de
symétrie de (C).
2) Courbe.
20
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Exercice@ IV.2. Exercices de renforcement

1) Le point de A coordonnées (2 ; 3) est centre Exercice @
de symétrie.

D’aprés 1’énoncé, le point A de coor-
2) Courbe. données (—1 ; 0) est centre de symétrie
de la courbe représentative de f. Cela
permet d’obtenir la courbe completee

suivante.
2 T H
pan |
Lecon Dérivabilité et étude de fonction
IV. Exercices Exe"iceo

W.1. Exercices de fixation On dit que la fonction f'est dérivable en o,

. lorsque la représentation graphique de f'dans
Exercice o le plan muni d’un repére (O, 1, J), admet au
1)B 2)A point d’abscisse o une tangente non pa_ralléle
e 4 C a I’axe des ordonnées. Le coefficient directeur
) ) de cette tangente est appelé le nombre dérivé

de la fonction en a. On le note f'(ar).
Exercice a
Exercice o
Colonne 1 Colonne 2 )= (3)

Vo= T)J9) 525 -
(AB) ~N v x(o xi 2) z—3 r—3 0 done f'(3)=0

Ye— Ve
(BC) i v Te—Tc f(x) f( 5) +5_1

Vs Va z+5 z+5 "
(EC) 7 s Tp—Ta donc f'(—5)=1

. Vs~ Vi

(BE) e . Ip— Tk ) f(l) _31‘+3:_3(-T_1)
AE - Ya—)E ¢ r—1 r—1 r—1
(AE) > | T =—-3 donc f'(1)=-3

21
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d) £1(3)=6 Exercice@

e) f'(3)=-1 ¥y +3=2(x— a) réponse 2)
f f(1)=3 ‘:,
Exercice
Exercice
o * fD)=4
.f(x)—f(l)_%_l_il %}2‘(2);@% et/ (2)=4
r—1 T -1 o B o
doncf'(1)=—1 (D) :y—4=4(x—2),soity=4x—4.
f(x)—f(%)i %—2 ) Exercice@
R < fin=1
A (SO} .
doncf‘(%>=—4 —1  z etf"(1)=-1
) f(I)—f(—l)_%"'l_l e D):y—-1=-1(x—1),s0ity=—x+2.
z+1 T+l Tz .
done f (~1)=—1 Exercice @
1.A; 2.B; 3.B; 4.A;5C; 6.A; 7.A
Exeniceo 8.B; 9.A; 10.C.

h'(1) est le coefficient directeur de la tangente a Exercice Q
(C) au point d’abscisse 1.

1LA;2.B;3A;4C;5A;68B

Exercice o
Exercice @

k(5)=-71
k'(5) est le coefficient directeur de la tangentea 1. — %
(C) au point d’abscisse 5. ,

9, W= uv
v
Exercice 0
Exerci
o xercice 0
['2)=—5 VXER [ (x)=1.
Exercice o Exercice @
f(0)=3 VxeR g'(x)=5.
Exercice m Exercice @
f'0)=4 Vx€ER, 4 (x)=2x+6.
Exercice Q Exercice @
g'-1H=2 Vx€eER u'(x)=4—2x.
Exercice @ Exercice @
v —g(a) = g'(a)(x — a) réponse 3) Vx€ER, /' (x)=3x>+38.
22

Maths 1eres A corrigé 06102021.indd 22 @ 06/10/2021 08:11



Exercice @

VxER p'(x)=3x"—2x.

Exercice @

VxeR* wx)=1— 13
Exercice@
Vx€eER* m'(x)=2x— re

Exercice @

Vx€ER ¢'(x)=2(x+5) + 1Q2x+ 1) = 4x + 11

Exercice @

VxER d'(x)=5x+5)+5x=10x+25

Exercice @

VXxER, a'(x)=2x(—3x+5)—3x*=-9x>+ 10x

Exercice @

Vx€R® wix) = 1><x—x12(x+2): %
Exercice@

V x € R\ {-3},

o _x+3—(z+1) 2

T P S P
Exercice

VxE]R\{—%},

.o —5(14+32)-3(2—5z)  —11
f(x)_ (1+3l‘)2 - (1"‘356)2

Exercice @

Pour toutx € I, /' (x) > 0 si et seulement si,
fest croissante sur I.

Pour toutx € I, /' (x) <0 si et seulement si,
fest décroissante sur I.

Pour tout x € I, ' (x) = 0 si et seulement
si, f'est constante sur [.
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Exercice @

1) Pour tout x € R, ' (x) > 0 donc f est
strictement croissante sur R.

2)f'(x)="3x+1doncf'(x) =0 x= %
° VxEe ]*W;%[,f’(x)>0doncfest
strictement croissante sur ]—oo ; %[ .

* Vx€ |+i+oo /() < 0 done fest
strictement décroissante sur ]% i+ oof .
3)f'(x)=8+7x doncf'(x) >0 x>~
* VxE€ ]_%H‘ 00[,]"()6) >0 donc fest

7

strictement croissante sur —7;+oo .
° VxE€ ]—oo;%[,f'(x) < 0 donc fest
strictement décroissante sur ]—oo ; %[ .

4) Pour tout x € R, /' (x) < 0 donc f est
strictement décroissante sur R.

Exercice @

f'"x)=0&2x—4=0soitx=2.

Tableau de variation

x | -1 2 5
S - 0 +
8 8
f(x) /
\1

Exercice @

ff@m=0x-Dx+1)=0
f'x)=0eox=1oux=-1

x |2 -1 1 3
g'(x) + o - 0 +
19
3 17
w| \ /
11 11
3 3

23
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Exercice Q

S =0 x-Dx+1)=0
ffx)=0eox=1oux=-1

®

IV.2. Exercices de renforcement

Exercice @

a)f'(x)=2x—2 doncf'(x)=0ex=1
* Vx€J]-o;1[,f (x)<0.
e Vx€]l;+mo, f'(x)>0.
Donc f posséde un minimum relatif en 1.

X =5 -2 3
g - 0+ 0 -
22,17 11,5

b)f'(x)=—2xdoncf'(x)=0 ©x=0

g(x) \ / \ © Vx€lw;0[, f'(x)>0.
-933 ~-1,17 * Vxe€]0;+oof, f7(x) <0.

Donc f'possede un maximum relatif en 0.
o)f'(x)=3x>—2x—1 doncf'(x)=0

S x-DBx+1)=0.
f'x)=0ex=loux= —%.

B - vxe |-+l rm<o
S|+ 0 s

e Vx€]l;+oof f'(x)>0.

0 2 +oo
- 0 +
—4 \ / .. .
Donc fposséde un minimum relatif en 1.
| TN\ A fpossédeu u

.+ vxe |woi— 5[ w0
Exercice@

Exercice @

. vxe |-3a[m <o

Donc fposséde un maximum relatif en —% .

fx)>0

x o 0 too Exercice@

C) hl i x |-5 3 4 10
w |_—"" / f@l v 0 - 0+

135 980
) / \ /
Exercice @ o 35 208

La fonction £ est strictement croissante sur
1-4;0[. Donc Vx € ]-4;0[ f" (x) > 0.

Exercice Q

e f ' s’annule en —1 en changeant de signe
donc f{—1) = —5 est un extremum relatif.

2) Sur [—5 ; 4] le maximum relatif est 135.

Sur [—3; 5] le minimum relatif est —208.

Exercice @

DA-1)=-1.

Su?]—3 ; 0] le minimum relatif —5 est at?eint en—1. 2) " (x) = —2x donc f(-1) = 2.
e f 's’annule en 1 en changeant de signe donc
A1) =—1est un extremum relatif.

Sur 10 ; 3] le maximum relatif —1 est atteint ¥ =2(x+ 1) — I soity =2x+ 1.
en 1.

3) Une équation de la tangente en —1

24
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Exercice@ Vx€]0;+oo[,g" (x) <0.
) f(3)=-12. 3) g est strictement croissante sur ]—oo ; 0.

2)f"(x)=-2x—1doncf'(3)=-7.
3Ny=-T(x—-3)—12soity=—"Tx+09.

Exercice @ g'(x) + 0 -
1)/ (x)=2x / 0
2)f'(x)=02x=0 gx)

Vx€Jl]-0;0[,f (x)<0.
Vx€]0;+oef, /" (x) > 0.
3) fest strictement décroissante sur |—oo ; O[.

g est strictement décroissante sur ]0 ; +oof.
4)

5)

fest strictement croissante sur |0 ; +oo[.

gx) |-8|—2]050]05]|2]8

4)
x |- +00 6)
S&) - 0 + |
8 8
o S~ —
0
5)
x |-2]-1]-05 05 |1
flry | 4|1 [025][0[0,25]1
6)
; Exercice @
: DA@W=
i 2)V x € R*, i'(x) <0.
: : : : : : 3) Vx € R¥, A'(x) < 0. Donc / est strictement
ERR - ! : : décroissante sur ]—oo ; O[ est sur 0 ; +oo].
i 4)
Exercice Q X | 0 too
h' (x) - -

1) g (x) =—4x
2)g®=0=x=0 h(x) \ \

Vx€]-;0[,g'(x)>0.

25
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x | =2 [-1]-05]025]025
hx)|-05|-1| 2| 4| 4

0511 2

6)

Exercice @

1) H(x) = —%

2)V x € R*, I'(x) <0.

3) h est strictement décroissante sur ]—oo ; O]
et sur 0 ; +oo[

4yy=n1)x—1)+h(1)donc y=—x+4

5)

—o0 0 +oo
Exercice @ ) _ —
) fr(x)=2x-2 h(x) \ \
2)f'x)=0ex=1
Vx€J-oo; I[,f" (x)<0. 6)
Vx€]l;+o[, f'(x)>0
3) f'est strictement décroissante sur ]—oo ; 1|

fest strictement croissante sur |1 ; +oo.
4)y=f"(0) xx +x(0) donc y=—-2x

5) T e :
! M

X —00 +00
S ') - 0 +
8 8
1) \ /
-1

26

Maths 1eres A corrigé 06102021.indd 26 @ 06/10/2021 08:11



IV.3. Exercices d'approfondissement

Exercice @

a.Vx€[4;0],/'(x)>0
b.Vx€[0;4],/'(x)<0
2)a.VxeER, g(x)=2x+3
b.g(x)=0ex= -5
3 ]
vie |- 5[ em <o
vxe |-3 i+ o], g0 > 0.
c.gx)=0ex=—

2
g est strictement décroissante sur ]—oo ;=

[\G][¥8)

et strictement croissante sur ]—% i+ oo[ .
d.

|

3
X —4 _? 4
g'x) - 0 +
3 27
2) ~.
=325
3)
©)
©)
dHf'x)=gx)@x=-250ux=1
5) (Cg) est au-dessus de (C ) sur
J—oo; =2,5[ et sur |1 ; +oo]
(Cg) est en dessous de (Cf sur |-2,5; 1].

Maths 1eres A corrigé 06102021.indd 27
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Exercice @

DVXxER, gx)=x>—1

2)g@) =0 x-DHx+1)=0
gdx)=0eox=1loux=-1

V x € =00 ; —1[U]1 ; +oo[ , g'(x) > 0.

Vx€el-1;1[,gx)<0

3)
X -3 -1 1 3
g + 0 - 0+
0,67 6
g(x) / \ /
—6 —0,67
— o _ 16
4)y=g"2)(x—2)+g(2)doncy=3x— 3 -
)
x |[3|-25| 2 [-1,5| -1
a) | =6 | —2,7 | 0,67 [ 037 | 0,67
0 1 1,5 2 |25 3
0(-0,67|-037|0,67 |27 6
6)
i €] [
J
-4 -3 -2 10 1 2 3 4 5 6
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IV.2. Exercices de renforcement

Exercice @

Soit x la longueur du c6té d’un petit carré.
Soit L la longueur de la boite et { sa largeur
L=80—-2xet{=50—2xavecx €]0;25[.
* Le volume V(x) de la boite est :

V(x)= Lx £ xx=4(x*—65x*+ 1000x)

V’ (x) = 4(3x* — 130x + 1000)
Discriminant de V’(x) :

A =16900 — 12000 = 4900 = 702.
V(=0 x=100ux= 100 =3333

e Tableau de variation de V sur ]0 ; 25

x |0 10 25
g + 0 -

2(0) / o \

Le volume de la boite est maximal lorsque la
longueur du coté de chaque petit carré est égale
al0cm.

Lecon

IV. Exercices
IV.1. Exercices de fixation

Exercice o

1-F; 2-V; 3-F; 4-V; 6-V; 7-V; 8V

Exercice a

DU, =2n+1

Exercice e

(V ) { Vo= 12
e Vo =—3V,+ 47 n €N
C'est le cas 3)

Exercice o

) U):U,=-3;U=3;U,=5etU,=7
pourn € {0;1;2;3}.
Cestlecas 1)

Exercice o

Uy=2x0-5=-5,U =2x1-5=-3;
U,=2x2=-5=-1;U;=2x3-5=1.

U, =2"+7.

Maths 1eres A corrigé 06102021.indd 28

Suites numériques

Exercice 0

U,=32=9; U,=4=16; U ,=5=25.

Exercice o

U,=2x(Q2+1)=2x3=6;
U,=7x(7+1)7 x8=56.
U, =11 x12=132

Exercice e

V,=2041=9;V,=3+1=28;
V,=10°+1=1001;V =15+ 1=3376.

Exercice o

w1=%=6;w2—%=3;w3=%=2
=823 =8 =021
Exercice@

__ 0 _ 5 _5.
b=0+1=0 =547 =6
o8 8., _ 12 _12
ST8+1 9t 12+1 0 132
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Exercice m

2><2 . 72><37 .
2x4 2x5 _ 5.
nEY-1 T3 T 51 2
_2x6 _12 _2x7 _ 7
nT6—1"5'""7-1"73

Exercice @

S,=3+2 x(-1)=
S,=3+2x(-1p=5
S,=3+2x(-1)*=5

Exercice @

=3 ><(—1)2X0+1=—3;
=3 ><(—1)2X1+1=—3;
Z,=3 x (-1 =3,

558,=3+2x(-1)'=1;

De la méme mani¢re, ontrouve Z, =7, =7, =-3.

Exercice m

Exercice Q

(w2
U,

Upi1 = u,+4,n €N
U=y SuytA4=-3+4=1;
u,=u, , =u +4=1+4=5;

De la méme manicre, on trouve u, = u,, =

w=u, =13u=u, =17;u,=u, =21
Exercice@

v =4
(vn):{ !

Vo1 = 20, +4,n € N

v=v,, =2v,t4=8+4=12;
Vv, =V, =2v, +4=24+4=28

2
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0S8, =3+2x(-1y=1
;S =3+2x(-1y=1.

De la méme maniére, on trouve v, = v, =60 ;

v,=v,, =124y, =y, =252
Exercicem

7‘0_4
(7.): - 2n+4,n€N
IR %r0+4:%><4+4 6
rz—r1+1:%rl+4=%><6+4—77
3—r2+1=%r2+4:%><7+4=%-

u(l u2 ul u3
-2 -10 1 2 3 45 6 7 8
Exercice @
u, U, U, U, u,
-10 -7 e 210 2

Exercice @

Soit f1a fonction définie sur R par : f{x) =x>+ 1.
Ona:u =fln).

29
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Exercice@ IV.2. Exercices de renforcement
u, | Exercice @
b 1) La suite des entiers naturels pairs est :
1
U =2nneN
w, |0 2)
Y, : U, U U, U U U, U
- :- 0 1 2 3 4 5 6
u, 0 2 4 6 8 102l
g S )
1 GRN S REAR) | RESREAREESEARD Exercice @
u At Anune AEuua aAma
o NESiLENSi NS RissRsmRENS 1)
e ] ;
T T T T T T it
01 2 34 56

: Exercice @

<uﬂ>:{ =3

Upi1 = U, +2,m €N
Duy=uy, ==3+2=-1,
R u,=u,, =u+t2=-1+2=1

T W, W, Wz N EBY
De la méme maniére, on trouve u, = u,+2=3;

Exercice@ u,=u+2=5; u=u+2=7.
2)v,=2x0-3=-3 ;v =2x1-3=-1;

4l v,=2x2-3=1.

De la méme maniére, on trouve v, =3 etv, = 5.

Du,, —u=u+2-u=2et

v, —v,=Rnr+1)-3]-2n-3)=2.

ntl

e PN

—
[—IAF SEGEE REEL. Sl
{2757 iaaRERRSaL AL, REESS REN.

S
N
o
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Exercice @

U():O
(.): um:un-i-%,nEN
1)u1=u0+1= u“+%:%;

uZ:ul+1:u1+%:%+%:l.

De la méme maniére, on trouve
1 1
u3:u2+§:%; w=uyt g =2

De la méme maniére, on trouve
’Ug:% et U1:2.
3) Upr — U= (u +%)*uw =g et

_ntl n_1

Vn+1 — Un = 2 2_2

Exercice @

1)
U():l
) (LY
L wente=(3)
1
Du =u, = U= 53
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Exercice @

. /- /D)
I e P e I
/ o 'dl 'dz 'dz 'd4
Exercice@
(H)
(D)
A
I
/ d=d=d=d~=d,
Exercice@
(D),
(0
e L O O
/ / L
1 i
q 4, 4.9.9!

31
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IV.3. Exercices d'approfondissement

Exercice @

Du, =2n+1)+3
un+l =27’l+5
Du,,~u=2n+5-2n-3
Z/trHrliunzz
u,,, =2@2n+1)+3
u, =4n+5

2n+1

Exercice @

1) Un+1 = 2 —1

Exercice @

Dd,  =3n+1)+2
d,=3n+5

2)d , —d =3n+5-03n+2)
d,—d=3

Exercice @

et ==2n+1)+2
tlﬁ»] =_2n

« 1+l =(2n+2)+1
t 4+ ==2n+3

ot ,=2n+2)+2
t.,="2n-2

°t, =—2(2n)+2

t, =—4n+2

2n
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@

.« (2= (2n+2)
t?=4n’—8n+4

2)
t,—t=(2n)—(2n+2)
=2n+2n—-2
n+|7tn:72
Exercice@
Uy — 1
(un): Ui :%u,,+47n e N
Dty = Sut+d
= %(%U,1+4)+4
u = %uﬁ- 10
2) uo=1; u1:%u0+4:%;

uz=%u1+4=%; u3=%><u2+4=17?9

Exercice @

En 24 h chaque paramécie se divise en 3.
Apres 24h ; U, = 3u,
1) u,= 1 million

u, = 3 millions

u, =9 millions

u, = 27 millions

u, = 81 millions

2) u, = 3" millions

IV.2. Exercices de renforcement

Exercice @

* Soit u, son salaire au cours de la n-iéme
année (1 <n <10) selon le contrat de type 1.
Pour toutn,ona:u  =u + 100 000.

Ainsi :

u, =3 800 000
u, =3 900 000
i, = 4 000 000
u, =4 100 000

32
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u, = 4 200 000
u, = 4300 000
, = 4 400 000
u, = 4 500 000
u, = 4 600 000
1,y = 4 700 000

* Soit v, son salaire au cours de la n-iéme an-
née (1 <n <10) selon le contrat de type 2.

10~ _
v, + 1000 = 1,1v,.

Pour toutn,ona:v =
Ainsi :

v, =3 000 000

v, = 3300 000

v, =3 630000

v, =3993 000

. =4392300

. =4 831530
v,=5314 683

v, = 6909 087,9
v, = 7599 996, 69

v, = 8359 996, 359

¢ Conclusion

Sur les quatre premiéres années, le contrat de type
1 est plus avantageux, mais sur les 6 dernicres,
c'est le contrat de type 2 qui est le plus avan-
tageux.

Deplus u +u, + .. +u <v +v,+. . +v,.
En définitive, c'est le contrat de type 2 qui est
le plus avantageux sur 10 ans.

Lecon

IV. Exercices
IV.1. Exercices de fixation

Exercice 0

H):(x,y) ERxR; 3x—y+4>0
Ona:3x(2)—3)+4=7et7>0,doule
couple (2 ; 3) est une solution de I’inéquation
3x—y+4>0.

Exercice o

x; ) ERxR; 3x—y+4<0

Ona:3 x(-5)—-(3)+4=-14et-14<0,dou
le couple (—5 ; 3) est une solution de I’inéqua-
tion3x—y+4<0.

Exercice o

(x,; ) ERxR;3x—5y+1<0

Ona:3 x(0)-53)+1=-14et—14<0,d’ou
le couple (0 ; 3) est une solution de I’inéqua-
tion 3x — 5y + 1 <0.

Systeme d'inéquations linéaires dans R < R

Exercice o

x;MERXR; x+y—1<0

0)+ (1) + 1=2,dou le couple (0 ; 1) n’est
pas une solution de I’inéquation x + y — 1 < 0.
0)+(-2)+1=—1et—1 <0, donc le couple
(0; 1) est une solution de I’inéquation
x+y+1<0.

(+4)+(0)+ 1 =5et 5> 0, donc le couple

(+4 ; 0) n'est pas une solution de 1’inéquation
x+y+1<0.

(=5)+(7)+1 =3 et3 >0, donc le couple

(=5 ; 7) n'est pas une solution de 1’inéquation
x+y+1<0.

Exercice o

(x; ) ERXR; x+y—1>0

() +(-8)—1=-8 et— 8 < 0 donc le couple
(1 ; —8) n’est pas une solution de I’inéquation
x+y—1=0.

33
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(3 ; 0) n’est pas une solution de I’inéquation
3x—6y+7<0.

Exercice o

(x,; ) ERxR; 3x+y+4>0
3(0)—(0)+4=4.Lecouple (0;0)estune
solution de I’inéquation 3x +y + 4 > 0.

Le demi-plan en gris contenant le couple (0 ; 0)
et privé de la droite (D) d’équation 3x —y +4=0
est la représentation graphique des solutions de
3x—y+4>0.

Exercice e

x; ) ERxR; x—y<0

(1)—=(0)=1.Le couple (1;0)n’est pas une
solution de I’inéquation x — y < 0.

Le demi-plan en gris ne contenant pas le cou-
ple (1;0) et privé de la droite (D) d’équation
x —y = 0 est la représentation graphique des
solutions de x — y < 0.

x;»)ERXR;3x—5y+1<0

3 x(0)—5(0)+ 1 =1. Le couple (0 ; 0) n’est
pas une solution de I’inéquation 3x — 5y + 1 <0.
Le demi-plan en gris ne contenant pas le couple
(0; 0) est la représentation graphique des solu-
tions de 3x — S5y + 1 <0.

I I =

Exercice @

z+y—2>0
(x;y) ERxR;

2ct+ty+1>0
(5)+(1)-2=3et 3>0
2x(5)+(1)+1=et12>0 "

Le couple (5 ; 1) est une solution du systeme

- . zty—2>0
d’inéquations dans RxR, .
2r+y+1>0
Exercicem
2r—y+3=>0
(x,;y) €ERxR;
z+y—1=<0
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La partie du plan hachurée contenant le
couple (0 ; 0) est la représentation graphique
2r—y+3=0

de I'ensemble des solutions de {
z+y—1=<0

12
{

z+y—2>0
20+y+1>0

s

(x,;y) € RxR

L’ensemble solution est représenté par la partie
du plan en gris.

IV.2. Exercices de renforcement

Exercice
z—2y+3>0
(x;y) ERxR;
2r—y+3<0
(=5)—2(—2)+3=2et2>0
2x(=5)—(-2)+3=—H5et —5<0

Le couple (=5 ; =2 ) est une solution du systeme

S r—2y+3>0
d’inéquations dans RxR, .
2r—y+3<0
Exercice@
z+y <0
(x;y) ERxR;
—x+y <0

(0)+(-5)=-5¢et —5<0
—(0)+(-5)=-5et —5<0

|

Le couple (0 ; —5) est solution du systéme d’in-
r+y <0

équations dans RxR, { .
—+y <0
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Exercice ()

(x;y)GlRXIR;{
{(3)+(1)—1=3 et 3>0
(3)—(1)—1=1let1>0"

Lecouple (3 ; 1)n’est pas une solution du systéme
z+y—1<0

z—y—1<0

r+ty—1<0
z—y—1<0

d’inéquations dans R xR, {

O 16

x;y)ERxR;2x—y+6=0.

1) =2 x(3) =0+ 6 =0, donc le couple (3 ; 0)
est solution de I’équation —2x —y + 6 =0

=2 x(0)— 6+ 6 =0, donc le couple (0 ; 6) est
solution de 1’équation —2x —y + 6 = 0.

2) Voir figure

3) Voir figure

4) Voir figure

(x;y)ERxR;x+3y—-9<0.

F

=
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2) Le couple (a ; 3) est solution de I’inéquation
x+3y—9<O0lorsquea+3 x3-9<0,soita <0.
Le couple (—1 ; 3) est une solution de I’inéqua-
tionx+3y—-9<0(a=-1).

O 15

x;ERXR;2x—y >4

=1

-2

2) Le couple (0 ; 0) n’est pas solution du sys-
ttmecar2 x0-0=0et (0 <4.

L'ensemble solution est la partie hachurée.

Exercice ()

(x;y) ERxR;x+y+1>0.

1) Le couple (0 ; b) est solutiondex +y+1>0
signifie que 0 + b+ 1 > 0 soitb > —1.
Exemple le couple (0 ; 0) est une solution de
I’inéquationx +y +1 > 0.

2) Soit (D) la droite d’équation x + y + 1 =0.
Voir la figure ci-dessous pour le tracé de (D).
3) voir figure.

L'ensemble solution est la partie hachurée.
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Exercice @

3z—y+9>0
(x;y) ERxR;

2r+y—4<0
3(4)—(-5)+9=26 et 26 >0

){2(4)+(—5)—4 =—let—1<0

Le couple (4 ; —5) est une solution du systéme

3r—y+9>0

2r+y—4<0"

2) L’ensemble solution est représenté par la

partie du plan en gris.

d’inéquation dans RxR, {

Exercice F)

(x;y) ERxR; {

z—2y+3>0

2r—y+3<0
){(—5)—2(—2)+3=2 et 2>0
2(=5)—(—2)+3=—5et —5<0

Le couple (—5; —2 ) est une solution du systéme
r—2y+3>0
2r—y+3<0’

2) L’ensemble solution est représenté par la
partie du plan en gris.

d’inéquations dans R xR,
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IV.3. Exercices d'approfondissement

3
Exercice@
2/ (x;y) ERXR ;~5x +2y— 8 >0.

! e —5(a)+2(2a)-8=-5a—4a—-8=-9a—8
et—9a — 8 <0, donc (a ; —2a) n’est pas solution

o - | de —5x +2y—8>0.
- * —5(—2a) +2(3a)—8=16a — 8 et 16a — 8 > 0
I donc (—2a ; 3a) est une solution de —5x + 2y
-8>0.
e —5(2a)+2(-a)—8=8a—8et8a—-8>0
Exercice donc (—2a ; —a) est une solution de

(x;¥) ERxR {_25”+y<0 ~5x+2y—8>0.
Xy ;

z+y+1<0 .
L’ensemble solution est représenté par la partie ~ = EXercice @
du plan en gris. (r:») ERXR;x+y<0.
*a+a=2aet2a>0,donc (a;a)n’est pas
1 solutionde x +y < 0.
*3a +(—a)=2aect2a>0,donc (3a ; —a) n’est
pas solution de x +y < 0.
*—3a+a=-2a et —2a <0, donc (—a ; —a) est
2 une solution de x +y < 0. @

*—g—a=-2a et —2a <0, donc (—3a; a) est

- une solution de x +y < 0.
Exercice @
Exercice ) )
< 1) Les deux droites d’équation —3x +y +2 =0 et
(x;y) ERxR; {y x —3x +y+ 1 =0 ont le méme coefficient direc-
Ly >2z—4 ) teur qui est —3. Donc ces droites sont Baralléles.
L’ensemble solution est représenté par la partie —3r+y+2>
; 2) (x;y) ERxR;

du plan en gris. —3z+y+1<0
L’ensemble solution est représenté par la partie
en gris située entre les deux droites. (les droites

4 sont exclues).

=1
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H Sr+6y—15=0
Exercice Q Un systéme cherché est : { Y .
—y—d=0 r—y+25<0
) (x,y) € RxR; { y+1— Exercice@
*3
_ Soit x le nombre de cahier de 200 pages et y le
N ERXR: T=Y T4 hombre de cahier de 300 pages.
S &) N+ +3y+1=0 Ona: 300x + 500y < 16 000.
- J+4 300x + 500y <16 000 & 3x + 5y — 160 <0.
(v, y) ERxR; { S+ 7
& (x;y) ERXR; { - i
y=-2

2) L’ensemble solution est représenté par la
partie du plan (en couleur).

Les couples solutions sont choisis dans la partie
coloriée en bleu.

Exemples

* (15 ; 15) c’est-a-dire 15 cahiers de 200 pages
B et 15 cahiers de 300 pages.

/ * (30 ; 10) c’est-a-dire 30 cahiers de 200 pages
et 10 cahiers de 300 pages.

Exercice @ .
Exercice

1) La droite passe par les points A(0 ; 2,5) et
B(3; 0). L’équation de la droite est de la forme

1) On obtient : x +y > 10.

y=ax+b. 2) On obtient : 2 500x + 3 500y < 30 000.
On a le svstéme : {275 =ax0+b 3) En mettant ensemble les deux inéquations,
YR 0=3a+b , { rty>10
on obtient : soit
25=b b= % 2500z + 3500y < 30 000
rz+y> 10
{ 0=3a+37| _ 5 { v
) 5x+Ty—60 <0
Une équation de la droite (AB) est 4) La résolution graphique donne les nombres

5 la partie du plan colorié¢ (en jaune).
y= —gm-i—? soit 5x + 6y — 15 =0.

2) Le couple (0 ; 0) n’est pas solution. .
Donc I’inéquation cherchée 5x + 6y — 15 > 0. s
3) La deuxiéme droite passe par les points
A(0;2,5) et C(—2,5;0). :
L’équation de cette droite est x —y +2,5=0. :
Le couple (0 ; 0) n’est pas solution. 1
Donc la deuxiéme inéquation estx —y +2,5 <0.
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Les solutions doivent étre des couples de nom-
bres entiers naturels.
On a: les couples :

* (5;5), c’est-a-dire 5 poulets et 5 pintades
* (9 2), c’est-a-dire 9 poulets et 2 pintades
* (10 ; 1), c’est-a-dire 10 poulets et 1 pintade

IV.4. Situations complexes

Exercice Q

Soit x le nombre de bouteilles de jus de fruit et
v le nombre de bouteilles de lait.

{ z+y>25
Ona:
200z + 500y < 10000

{ 2+y—2520
2r+5y—100<0"

_60:10

,zn245510121415-5202214\§nn
-2

Le couple (30 ; 10) n’est pas solution de
I’inéquation 200x + 500y < 10 000

car 200 x 30 + 500 x 10 =11 000.

Plusieurs solutions sont possibles. Il suffit de
choisir les coordonnées des points situés dans
la partie du plan coloriée en jaune.

Pour épuiser les 10 000 F, les couples (25 ; 10)
et (30 ; 8) conviendraient.

Exercice @

Soit x le nombre de paquets de livres et y le
nombre de paquets de cahiers. On a :

=0 z=0
y=0 y=0
)
=2 r—2y=0
100z + 25y < 2500 dr+y <100

L’ensemble des solutions de ce systéme est
représenté par la partie coloriée de la figure
suivante.

/ﬂz‘s

8 10 12 14 16 18 20 22 26 \zs 2

Pour avoir 3 possibilités de chargement, il suffit
de donner 3 solutions du systéme, par exemples
(10 ; 4), (15; 7) et (22 ; 10). Le camion peut
donc prendre I’un des chargements suivants :

* 10 paquets de livres et 4 paquets de cahiers ;
* 15 paquets de livres et 7 paquets de cahiers ;
* 22 paquets de livres et 9 paquets de cahiers.
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Lecon Statistique
IV. Exercices Exercice o
IV.1. Exercices de fixation -
Affirmations V| F
Exercice a Dans un histogramme, la hauteur de
chaque rectangle est égale a l'effectif x
Cllees [x,- i x, 1] [0 ; 40[ | [40 ; 60[ de la classe correspondante.
. Dans un histogramme, la hauteur de
Effectif ni 10 15 chaque rectangle est proportionnelle a x
Tit Tivt l'effectif de la classe correspondante si
Ceilite ©;= 9 20 50 les classes ont des amplitudes égales.
Amplitude : Dans un histogramme, l'aire de chaque
40 20 rectangle est proportionnelle a I'effectif | %
ai = | L1 = Ti | de la classe correspondante.
D it6 - i Dans un histogramme, la hauteur x
enstie s |1‘i+1 —xil 0,25 0,75 de chaque rectangle est égale a la
fréquence de la classe correspondante.
[60; 70[ [70; 80[ [80 ; 100[ Dans un histogramme, l'aire de chaque
20 35 20 rectangle est proportionnelle a la| X
fréquence de la classe correspondante.
65 75 90
Exercice o
10 10 20 .
a) Le polygone des effectifs est obtenu en
2 3.5 1 joignant les milieux successifs des segments

supérieurs de chaque rectangle de 1’histo-

Exercice a gramme.

b) Le polygone des fréquences est obtenu en

Classes [x,, x, , ] [1;5] [5; 8 joignant les milieux successifs des segments
Erfochiing 12 8 supérieurs de chaque rectangle de 1’histo-
gramme.
Centre ¢, = LXZin 3 6.5
2 Exerciceo
Amplitude :
4 3
a; = |Zi+1 _.’L'il
Densité : —2—— 3 21 K
| 201 — i 3 \/
[8; 13] [13;14] [14;21]
32 10 8
10,5 13,5 12,5
5 1 7 10 20 30 40 50 60
6,4 10 8
’ 7
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Exercice 0

)
Classes [1;5] [5; 8[ [8; 13
Effectif ni 12 28 32
Centre 3 6,5 10,5
Amplitude 4 3 5
Densité 3 21 6.4
3
Largeur 2 1,5 25
Hauteur 3 9,3 6,4
[13; 14] [14;21]
10 8
13,5 12,5
1 7
8
10 =
0,5 3,5
10 1,1

L’aire de chaque classe est proportionnelle a la
fréquence de la classe correspondante.
Amplitude 2 cm = 1 cm.

2)

9+ ’<
s 1
74

VW

13 14 21
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Exercice o

1) Echelle
Amplitude 10 cm = 1 cm
Classes [x,; x, , ] [0;40[ | [40;60[
Fréquence fi 0,1 0,15
Amplitude :
40 20
a; =|.’L'i+1_.’lfi|
ir ni
Densité : 0,25 0,75
| Ti+1— T | ’ ’
A5 — @
Li(Li=4%) 4 2
: fi
Hz<200 X E) 0,5 1,5
[60 ; 70[ [70; 80[ [80; 100[
0,2 0,2
10 20
2 1
1 2
4 2
2)
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Exercice° 100 c
1) 30
Classes [x,; x, , ] [2;3[ | [3;4,5]
Fréquence fi 0,15 0,35 ~<
Amplitude : i
1 1,5 1
ai=|xi+1—xi| 0
0
Centre ¢; = Sl 25 3,75
40 © 6070 80 | 100
Densité : . 1,15 2,33
| Ti+1— T | ’ ? .
Exercice m
Li 1 1,5
1)
Hi 1,15 2,33
Modalité [2:3[ | [3;4,5] | [4,5;5,5]
[4,5;5,5] [5,5;6] [6; 8] Fréquence | 0,15 0,35 0,25
0,25 0,1 0,15 Amplitude 1 1,5 1
1 0,5 2 Centre 2,5 3,75 5
5 5,75 7 Densité 0,15 0,233 0,25
2,5 2 0,75 L: 1 1,5 1
1 0,5 2 Hi 1,5 1,33 2,5
2,5 2 0,75
[5.5;6[ | [6;8]
2) 0,1 0,15
0,5 2
5,75 7
: et 0,2 0,075
1 L‘ 0,5 2
0 1 2 3 4 £ 6 7 8 2 0’75
Exercice o
Classes [x,; x, ]| [0;40[ [40 ; 60 T
Effectif ni 10 15 =T S
Effectif cumulé 10 25 i
1,5
[60 ; 70[ [70 ; 80[ [80; 100[ : \
20 35 20
0 1 L I
45 80 100 0 31 6
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Exercice m Q,=50+4
Q, =54
Q,=75
4)Q,-Q,=75-54=21
1 Interprétation
—C L'écart interquartile est relativement grand.
e Donc les valeurs sont dispersées par rapport a
= la moyenne.
‘ Exercice @
T )
e S B R e :
Taille [150;160[ | [160; 170[
Courbe cumulative des fréquences n 3 23
C 155 165
Exercice @
1) La classe modale est [65 ; 75[ elle a la plus [170 ; 180 (180 :190]
grande densité. 79 7
2) 175 185
15 X 45 + 35 X 57,5 + 25 X 70 + 10 X 77,5 + 15 X 90
: : — i X Ci
100 poZmXe 17,04
112
= 65,625
3) 2)
Classe -7 —1 )
Prix [40,50[ | [50;65[ |[65;75] Cims (Ci—z)
Effectifs 15 35 25 [150; 160[ —18,04 325,44
Effectifs s “ s [160 ; 170[ —-8,04 64,64
cumulés [170; 180[ 1,96 3,84
[75 ; 80] [80 ; 100[ [180 ;190[ 11,96 143,04
10 15 n(Ci—7 )
85 100 976,32
Ona: % =50 et 1468,72
40 [50 [es [75 [so [100 303,36
o |15 [50 [75 [ss [100 1001,28
L NP
La médiane est 65 2) V= 2n giZ z) =33,48
4) Deterlrggnons le quartile 1 6=V =579
Ona: 5 = 25 et
@ —50 _ 65—50
25—15 " 50—15
43
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IV.2. Exercices de renforcement

Exercice @

La classe modale est : [65 ; 100[

La moyenne est : 42,9975

Exercice @

Classe [0,4;0,5[ | [0,5;6[ | [6;8]
Fréquence 0,07 0,085 0,225
Amplitude 0,1 5,5 2
Densité 0,7 0,015 | 0,1125
fﬁfﬁgzce 0,07 | 0155 | 038
[8:10[ |[10;14[ |[14;16[ |[16;18]
0,275 0,21 0,08 0,055
2 4 2 2
0,1375 | 0,0525 0,04 0,0275
0,655 0,865 0,945 1

5Q,—Q,= 11,81 — 6,84 =497
Interprétation

L'écart interquartile est relativement petit.
Donc les valeurs sont plus ou moins regroupés
autour de la moyenne.

Exercice @

Temps [0;20[ [20; 40[ | [40; 60[
Effectif 35 41 30
Centre 10 30 50
[60 ; 100[ [100; 140[ | [140;200[
12 5 2
80 120 170
— Z n; X ¢; _
=19 = 39,84
— Z nic! — 2
V= 95 ¢ = 988,7744
o =4V =3144

IV.3. Exercices d'approfondissement

1) La classe modale est [0,4 ; 0,5]
2) X =045 x 0,07 + 3,25 x 0,085 + 7 x
0,225+9 x 0,275+ 11 x 0,21 +15 % 0,055 =8,8

3) 0,38 < 0,5 < 0,655

8 < Me < 10
Me—8 _  10-8
0,5—0,38 _ 0,655—0,38

Me =8+ 200 = 8.7
4)0,155 <025 < 0,38
6<Q,<8
Q-6 _ 8—6
0,250,155 ~ 0,380,155
Q=6+ 25 5pp = 6,84
0,655 < 0,75 < 0,863

10<Q,< 14
Q—10 _  14-10
0,750,655 _ 0,865 0,655
4% 0,095
0,21

Q=10+ =11,81

Maths 1eres A corrigé 06102021.indd 44

Exercice Q

M =9 ;
Q=13 3

Exercice @

Q1 =
Q,

6,5
-Q,=6,5

Mesure | [9,725:;9,775[ | [9,775;9,800]
C 9,75 9,79

n, 1 5

[9,800;9,825[ | [9,825;9,850[ | [9,850;9,900[

9,81 9,83 9,86
4 6 4

— z n; X C; _

T = 20 9,818
Ecart absolu

_ Z ni| Ci— 5 | _

e==—95 = 0,0605
V=0,0012.
6 =0,0347

44
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Interprétation
L'écart interquartile est relativement petit.

Exercice @

Notes 1 2 3 4 Donc les valeurs sont plus ou moins regroupées
Effectif 15 24 50 30 autour de la moyenne.
Eff. cumul | 15 39 91 171 . @
Exercice
Fréquence | 0,024 | 0,039 | 0,085 | 0,13
Fréq. 0.024 | 0,063 | 0.148 | 0278 Classe [0;40[ | [40:60[ | [60;80[
Cumul ¢ 20 50 70
5 6 7 8 9 10 /i 0,1 0,15 0,05
92 132 154 42 21 2 [80; 100[ | [100;120[ | [120;150[ | [150;200[
263 395 549 591 612 614 90 110 135 175
0,15 | 0,215 | 0,251 | 0,068 | 0,034 | 0,004 0,25 0,225 0,1 0,125
0,428 | 0,43 | 0,894 | 0,962 | 0,996 1 _
1) 2=, fic:= 99,625
Q—3 _ 4-3 . _ 2) V=2, fict—z *=10862,5
154—01 ~ 171-91) @ =37
6 =104,70
Q3_6 _ 7—6 'Q:666
462 —395 ~ 549—395 **
Q;—Q1=6,66—3,79=2,87
Exercice @
X, [0:2,5] [2,5;5] [5;10[ [10;25] [25;50[ [50; 100[
c, 1,25 3,75 7,5 17,5 37,5 75
n, 137 106 112 154 100 33
Eff. cumul 137 243 355 509 609 642
— 1,25 x137+3,75x 106+ 7,5 x 154+ 37,5 x 100 + 75 X 33
1) z=— ’ 7642 ’ = 16,088
z =16,088 millions de FCFA
2 -1
in "n imn;
f
<;n L
E'E @Mﬂlo‘l@amifﬂ' )(.9\( 0

3) Le nombre d’entreprises qui ont un chiffre d’affaires compris entre 20 et 35 millions de FCFA
est compris entre 509 et 609 entreprises.
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4) Le nombre d’entreprise dont le chiffre d’affaires est inférieur a 25 millions de FCFA est 509

entreprises
5) Le nombre d’entreprise dont le chiffre d’affaires est supérieur a 10 millions 154 + 100 + 33 = 287
entreprises.
Exercice @
x, [20 ; 40[ [40 ; 60[ [60 ; 80[ [80;100[ | [100 ;140[ | [140 ;200[
c, 30 50 70 90 120 170
n, 240 208 160 172 129 91
f 0,24 0,208 0,16 0,172 0,129 0,091
Fréq. cumul 0,24 0,448 0,608 0,78 0,909 1
—_ 30%x240+50%x208+70x160+90x172+120x 129+ 170X 91 _
1) z= 1000 =75,23
2)
,AaA. T A o e e T O e e Ty
g 345 6T
Courbe cumulative des fréquences
3) La proportion est comprise entre 0,448 et 0,909.
Exercice @
X, [80:85[ | [85;90[ | [90;95] [95; [100; 105[ | [105; 110[ | [110; 115]
100[
n, 5 9 14 18 25 16 7
c, 82,5 87,5 92,5 97,5 102,5 107,5 112,5
f 0,05 0,01 0,14 0,19 0,27 0,17 0,07
Fréq.
0,05 0,06 0,2 0,39 0,66 0,83 1
cumul
— H5X82,5+9x87,5+14%x92,5+18 x97,5+25%x102,5+ 16 x 107,5+7 x 112,5
1) z= o1 =99,15
46
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2) voir tableau
3)

es fréquences

oly}ic hE

e R R
TN gol o T

g

i
)

i
e

93100 105110115
L MeQ |

Courbe cumulative des fréquences

5(0,5—0,39)
0,66—0,39
5(0,25-0,2)
0,39—02 2632
5(0,75—0,66)
0,83—0,99

5) Le pourcentage de fromage de chévres est compris entre 20% et 39%.

4) Me € [100 ; 105[, Me = 100 + =102,037
Q, €[95;100[, Q =95+

Q, €[105; 110[, Q, = 105 + =107.65

IV.4. Situations complexes

Exercice @
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Gargons
Age [11;13[ [13;16] [16;17] [17;21] [21 ;22
Centre 12 14,5 16,5 19 21,5
Amplitude 2 3 1 4 1
Effectif 420 310 240 280 70
Eff. cumul 420 730 970 1250 1320
Densité 210 103,33 240 312,5 70

* La classe modale est [17 ; 21].

—  420x 12+ 310 x 14,5+ 240 X 16,5+ 280 x 19+ 70 x 21,5
Moyenne : == 1320 = 15,40
e AT, _ 3(660 —420)
Meédiane : Me € [13,16[7 Me = 13+W— 15,32

Q—11 _330-0
13—11 ~ 420—-0°

1o quartile : @, € [11;13[, donc @, ~ 12,57

47
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Filles
Age [11;13[ [13;16] [16;17] [17;21] [21;22[
Centre 12 14,5 16,5 19 21,5
Amplitude 2 3 1 4 1
Effectif 530 360 120 160 50
Eff. cumul 530 890 1010 1170 1220
Densité 265 120 120 40 50

e Classe modale : [11 ; 13[.
* Moyenne : y=/7,71 = 2,78

7T T
T T T
imu I s
| T
i
T

Polygone cumulé des effectifs cumulés
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