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et de fonctions rationnelles

Lecon O Etude de fonctions polynémes

IV. Exercices
IV.1. Exercices de fixation

Exercice 0

lim z=-c ; lim 2°=—co.
T=—00 r—~—o0

lim z2=400; lim 5=5.
Ir——00 &Ir——00

Exercice e

D lim(32-7)=—4

s

Ao ..

2) lin}(x2—4x+3)=

)
3) lim(2’—62°) =160
4) 21[1%(5;5—8)(%— 3)=24.

Exercice e

1)1;2)—§

Exercice o

1) —o0; 2) 4w

Exercice o

1) —o0; 2)+w

Exercice o

1) —o0; 2) 4w

Exercice o

1.B;2.C ; 3.B.

Exercice 0

1.A;2.B;3.D.
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Exercice o

1.C;2.C;3.B.

Exercice ()

1) +0;2) +00;3)-00;4) +0

Exercice m

3 3 1 1
D552 553 5549 5

Exercice ()

1)+ 0;2) — o0 ;3)—oco.

Exercice @

1)— ;2)+o0

Exercice @

-3 ;2)4

Exercice @

1)A;2)B;3)B;4)B;5)C.

Exercice ()

DW= 552 0= 15
() =0~ 3+ —

Exercice Q

a)f7(0)= (= 2y +2x(x=2)=(x—2)(3x~2);

b) f7(x) =2x(2x — 1)’ + 6x*(2x — 1)’ =
2x(5x — 1)(2x — 1)~
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Exercice @

SN SR
ACE
b)f’(X):m ;
0 /() = (2x+1)(z—?x);31)2><(x +z—1)
_ 2’ —6x—2
(x—3)*
Exercice@
f(x)=2x-2.

fix)>0ssix>1etf’(x)<0ssix<1.
* f'est décroissante sur ]-o0 ; 1] ;
* f'est croissante sur [1 ; +oof.

Exercice@
O
f(x)7 ([L'_l)z .
Pour tout x de R\ {1}, f’(x) <O0.

* f'est décroissante sur ]-o0 ; 1] ;
* f'est décroissante sur ]1 ; +oof.

Exercice @

Pour tout x € R, f{x) = 3x>-3 =3(x>— 1).

X —oo -1 1 +oo0

AS) + \ - +

fest dérivable et strictement croissante sur

11 ; +oo[ , en particulier sur [2 ; 3].

De plus f(2)=—3 et f{3)= 13, d’ou f{2)x f(3) < 0.
On conclut alors que 1’équation f{x)=0, admet
une solution unique dans ’intervalle [2 ; 3].

Exercice @

fest dérivable et strictement croissante sur

[4 ;5] de plus f(4) xf(5) < 0. Donc I’équation
f (x) = 0 admet une solution unique dans
I’intervalle [4 ;5].

@

Exercice @

D f(x) =3(x—2)(x+2).
f est dérivable et strictement croissante sur
[—4 ; —3] de plus f (—4) xf (=3) < 0. Donc
I’équation f'(x) = 0 admet une solution unique
o dans I’intervalle [—4 ;—3].

2) f(—4) x fi-3) <0,donc 4 <a<-3;

fi=4) x f(-=3,5)<0,donc -4 <a<-3,5;

f=3,75) x =3,5) <0,donc —3,75 <a<-3,5;
A=3.75) x (-3,625) <0,

donc —3,75 <a <-3,625. Donc —3,7 <o <—3,6.

Exercice @

1) £°(x) = 3(x—2)(x+2).

fest dérivable et strictement croissante sur

[3 ;4] de plus f(3)*f(4) <0.Donc I’équation
flx) = 0 admet une solution unique a dans
I’intervalle [3 ;4].

2)

x | 3]31]32)33
fo -] - -]+
Donc 3,2 <a<3,3.

Exercice @

D) f7(x) = 3(x—2)(x+2)

f est dérivable et strictement décroissante sur

[0; 1] de plus £(0) xf(1) <0 . Donc I’équation

f (x) = 0 admet une solution unique o dans

I’intervalle [0 ;1].
2)04<a<0,5

Exercice @

La droite d’équation x = 1 est asymptote a la
courbe représentative de la fonction f.

Exercice Q

La droite d’équation x = — 3 est asymptote a la
courbe représentative de la fonction f.

Exercice @

. . . 1 \
La droite d’équation y = — 5 est asymptote a

la courbe représentative de la fonction f'en
—oo et en +oo.
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Exercice @

La droite d’équation y = 7 est asymptote a la
courbe représentative de la fonction f'en +oo.

. A 1 A
La droite d’équation y = — Py est asymptote a

la courbe représentative de la fonction fen —oo.

Exercice @

1) La droite d’équation y = x + 2 est asymptote a
la courbe représentative de la fonction f'en +oo.
2) La droite d’équation y = x + 2 est asymptote a
la courbe représentative de la fonction f'en —oo.

Exercice @

1) La droite d’équation y = x est asymptote a
la courbe représentative de la fonction f'en +oo.
2) La droite d’équation y = 2x — 3 est asymptote
a la courbe représentative de la fonction f'en —oo.

Exercice @

La courbe représentative de f est au-dessus de
la droite d’équation y = x + 7 sur | o ; 2].

Exercice @

La courbe représentative de f est au-dessous de
la droite d’équation y = x.

IV.2. Exercices de renforcement

Exercice @

DAx)—(x=3)<0

x> —=3x<0
x(x—=3)<0
S,=10;3[.

2) La courbe représentative de f est au-dessous
de la droite d’équation y = x — 3 sur 0 ; 3[.

Exercice €F)

0 Jim ) =t lim fla) = oo

b) ILHE fl@) = - ; xli@m flz) = 4+
o) lim f(z) =% P lim f(2) =%

d) lim f(z)=-2;

r—+oo

Jim f(z) = —2.

Exercice @

1) Pour tout nombre réel x, 1 (x) = 3x* — 12.

2)f7(x) =3(x—2)(x +2).
3)f(x)=0ex=-20u x=2

Tableau de signe de 1~
X —® -2 2 +00
7 + 0 - 0 +

4) Tableau de variation
* f'est croissante sur |—oo ; —2] et sur [2 ; + oo]

* f'est croissante sur |—2 ; 2].

X — 0 -2 2 +o0
) + 0 -0 +
21 + o
o N T
lim f(x) = —oo0 ; lim f(z) =+

xr—too Tr——0

Exercice Q

Identique avec 23.

Exercice @

Identique avec 24.

Exercice @

1) a) Pour tout nombre réel x,
fx)=-2x>+8x—-6

Les zéros de f'sont : x =1 et x = 3.
Tableau de signe

X —0 1 3 +oo
JAEY) -0 + 0 -

b) La courbe représentative de f est au-dessous

de I’axe des abscisses sur ] ; 1] et sur |3 ; +oo.
Elle est au-dessous de cet axe sur |1 ; 3[. Elle
coupe cet axe aux points d’abscisses 1 et 3.
2)a) 11—1}1100 f(x) = -0 ; Tllrgm f(x) = —©

b) Pour tout nombre réel x, f’(x) = —4x + 8
O)f x)=0ex=2

03/09/2021 14:58



Tableau de signe

X —0 2 +o0
1) + 0 -
* f'est croissante |—oo ; 2]
* f'est décroissante [2 ; +oo|
d) Tableau de variation de
b —00 2 ~+00
S (x) + 0 -
2
) — 00
3)
3 -
24-------- "
1 5
ERE I T W
-1
-2 -

Exercice @

1) a) Pour tout x élément de [—3,5 ; 1,5],
f(x)=3x*+5x-2

1
A=49, x = 2etx,= E
Pour tout x élément de [—3,5 ; 2],

) =3(x+2)x— %).

ST = (x+2)(3x ~1).
b) Tableau de variation de '

®

DA~ )

b)B(-3:0). C(~~ :0).D(1;0)
3) Equation de la tangente au point d’abscisse 1.
y=f"(1)(x—1)+/1), soit y = 6x —6.
Equation de la tangente au point d’abscisse —1.
y=f"D)x+1)+f—1), soit y = —4x — 2.
4. a) f est dérivable et strictement croissante
sur [—4 ; —2].
De plus f(—4) =—17,5 et f(-2) =4,5
d’ouf(—4)<1<f(-2).
Donc I’équation fix) = 1 admet une solution
unique dans I’intervalle [—4 ; —2].

* Un raisonnement analogue permet de
démontrer que 1’équation fix) = 1 admet une

unique solution dans chacun des intervalles

|25 et [5:2].

* Conclusion : L’équation fix) = 1 admet
exactement trois solutions dans [—4 ; 2].
b)

x | 35 |3|-=2]|-1| 0 [1] 15

fx) [ -6,75 |0 [45 |2 |-1,5]|0|45

x il
-4 =2 3 2
SO+ 0 - 0+
9 25

f () 35/2 \50 /’7
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¢) Soit u ; v et w, ces solutions telles que u < v < w.
Ona:3<u<-2; -1<v<0etl<w<2.

5)

03/09/2021 14:58



Exercice () 3)a) (4) 1y =g (0)x ~0)+g(0)
y=2x+1.
1) a) Pour tout nombre réel x de I’intervalle

-1 ; +oof, £7(x) = 2x 2. o (€)
 f)<0,sixe]-1;1] '

f’(x)>0,six €[] ;+o0f

1
W
e

b) lim /(z) = +e0

c¢) Tableau de variation de f

2

/

x |-1 1 +o0 \

S 7 - 0 + z
1 “+00 3

S

b) Soit a et b ces abscisses.
-3 —“1<a<0et3<b<4

3) b) Pour tout nombre réel x de I’intervalle [3; 4],

2) a) Pour tout nombre réel x de ’intervalle _ 2 e Bx+1
’ 5 fx)=gkx)ex*2x-2 11
el g'(x) = FAFETER S (x+ 1)@ —2x—2)=3x+1

Vx€J-1;+0f,g (x)>0 exX+x@-Tx-3=0.
4) a) Pour tout nombre réel x de I’intervalle

b) }i{{llg ()=-o0;  lim g(z) =3. [3;4], ’() =32 + 2x — 7.

¢) lim g (z) =, donc la droite d’équation Pour tout nombre réel x de I’intervalle [3; 4],
r——1 ’ 5
z h’(x)>0.
x =1 est asymptote & (((/) b) & est dérivable et strictement croissante

sur [3; 4], donc I’équation A(x) = 0 admet une

xl_l.Illoog (z) =3, donc la droite d’équation y =3 solution unique o sur [3 : 4],

est asymptote a (%;/). ©) f(3.35) x f(3,36) <0, donc 3,35 <x,< 3,36.
d) Tableau de variation -
Exercice @
r ol o 1) I’équation f'(x) = 3 admet deux solutions sur
g'x) 7 + 11 ; +oof.
too 2) a) f n’est pas défini en 1 et de plus
lin} f(z) = +oo donc la droite (D) d’équation
® - ~
g x =1 est asymptote verticale a (€).
b)c=1
3) a) Pour tout nombre réel x de I’intervalle

S
]1 ,+OO[,f ()C)— a (1‘_1)2
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®

b) D’apres le tableau, f°(3) =0 et f(3) =2,5 3)

soit : a—%=06t3a+%=2,5 o -
S'x) +

1
donca= Seth=2

2 N @ ~

w o | =
|
(e}
+

4) Pour tout nombre réel x de I’intervalle 1
2
115 Foof, f(x) = — 4) Trace (‘6}) .
f(x)—fa: 372 T hm f(x) x 0, donc 5
la droite d’équation y = 73: est asymptote a (€). 4
5) Pour tout nombre réel x de I’intervalle ]1 ; +oo], 3
2
f)=3e ST =3 ex-Tx+10=0
z—1 3
S,=12:5}.
6) a) Pour tout nombre réel x de |1 ; +oo]. 1
2
f(x)_*3 =17 3 2 -1 of 1 2\3/4
b)y= DX +6. -1
7) k
\ -
5 Exercice @
47 «© 1) lim f (z) = +ooet Jlim f (z) = +oo
3 @ D 2) a) Pour tout nombre réel x,
2 £200) =12x° — 122 12x + 12
1 S =12 -x*—x+1)
= 26— 1) — (x —
G 15 3 N3: 6 7§ % 26— 1)~ (x=1)
-1 ) =12(x2— DH(x— 1) =12(x—1)*(x—1)

b) Pour tout nombre réel x, on a 12(x—1)>> 0.

IV.3. Exercices d’approfondissement Do £(x) a le méme signe que x +1.

fest décroissante sur |—oo ; —1] et f'est
Exercice @ . .
croissante sur [—1 ; +oof.
D) () =32 12x +9. 3) Tableau de variation
2)a)f(x) =3x*—-12x+9 x | oo -1 +o0
=3(x>—4x +3). S'() - 0 -
Pourx®—4x +3,A=4;x, = letx,=3. oo oo
@SN
Donc /7 (x) = 3(x— 1)(x— 3). -16
b)f’(x)=0 six€{l;3}. 4) Deux solutions.
£70)>0  six€]oo; 1[U]3; +oo]. S)letaou—2<a<-1.
—1,67 <a<-1,66.
f’x)<0  six€e]l;3[. ax—1,67
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Exercice @

1)a) 111112 flz) =—o0 et 111112 flz) =+

La droite d’équation x = —2 est asymptote a (€).

b) lim f(z)=+o et lim f(z)=—oo.
xr—too r——00

2) a) Pour tout nombre réel x de R\ {-2},
PP 2 +50+7
v r+2  z+2

Donc pour tout nombre réel x de R\{-2},

f(x)=x+3+x+2

b) Pour tout nombre réel x de R\{-2},
1

f@)=@+3)=""5
Jim [Ax) - (c+3)] =0t
Tim [/ - (+3)] = 0.

Donc la droite d’équation y = x + 3 est asymptote

a (€) en —oo et en +oo.

3) Pour tout nombre réel x de R \{-2},

SN 1 1
So=1 (x+2)2

4) Pour tout nombre réel x de R\{-2},
e+ @+3)

FO= T

£7(x)>0'six € 00 ; —3[U]-1 ; +oo[.

f’x)<0six€]-3;-2[U]-2;-1[.
fest strictement croissante sur |—oo ; —3[
etsur -1 ; +oof.
fest strictement décroissante sur |3 ; —2[

etsur -2 ;—1[.

X
S'®)
S

Maths Tle A corrigé 03082021.indd 9

Exercice @

1)a) }[151} fx) =—o0 et }CIEI% flz) =+ .

La droit\e d’équation x = 1 est asymptote a (€).

b) lim f(z)=—cw et lim f(z) =+oo.
T—+oo T——0o0

2) Pour tout nombre réel x de R\ {1},

x2 3 (x— 1)+
x—1

_3+x—1=

_—2x2+3x
Tox—1

Donc pour tout nombre réel x de R\ {1},
2

x
flz) = =3z + o1
3) a) Pour tout nombre réel différent de 1, on a
c a’+(—b—a)x+c—b

ax+b+x_1— x—1

Par identification:a = -2 ;b—a=3etc—b=0.
Dot a=-2;b=1lectc=1.
1
Donc fix)=2x—1+ —1
b) Pour tout nombre réel x de R\ {1},

SO (2t =—

r—1
Jm [f(m) — (=22 + 1)] =0et
Jim [ /(@) = (=22 + 1) ] =0, donc lIa droite

d’équation y = —2x + 1 est asymptote a (€)
en —oo et en + oo,

03/09/2021 14:58



4) Pour tout nombre réel x de R \{1},
()= —————
F@=2-

5) Pour tout x deR\{1}, /’(x) > 0. Donc /" est
strictement décroissante sur |—oo ; 1] et sur
11 ; +ool.

X

S'®)

S

5)

Exercice ()

1) D’apres les conditions, on a :
*f0)=5;

< (0)=0;

of()=-3;

A0)=5, donc —5 =5, soit ¢ =~10.
yon_ ar’—4daxr—2b—c

S = R P ER

£(0)=0, done =€ = 0,s0ith == 5.

®

f(x) ale méme signe que x> — 4x.
f est strictement croissante sur |—oo ; O[
et sur |4 ; +oo[.

f est strictement décroissante sur ]0 ; 2[

etsur ]2 ;4.
X —00 0 2 4 +00
/'@ o B

+ 0
5 +00 400
@ | 7N NS

Ilimmf(x): —o0 ; JElirgof(a:): +oo

lin%f(x) =—0o0 ; lianf(a:) =400
< =

14 \_/

12

3)

104

L

5 1o 11k
-2

w_
N
o
o
-

IV.4. Situation d’évaluation

Exercice (F)

Sx) =2 + 54x>— 336

Pour tout x élément de [9 ; 18],

f(x) =—6x>+ 108x — 336 = —6(x — 4) (x — 14).
Pour tout x élément de [9; 18], /°(x) =0 & x=14

£°(1)=-3, donc —3a —2b—c=-3, soita = I. ol 0 14 18
P45 — J') + 0 -
Finalement, f{x) = % 392
2) Pour tout x de R\ {2}, S / \
+ -2)— 24 5z —
f(z)= (22+5)(z 2()37 712>;2(x 5c—10) Le bénéfice est maximal pour 14 machines a
2 — Ay coudre fabriquées par jour.
T (-2 Ce bénéfice est de 392 000 F

Maths Tle A corrigé 03082021.indd 10
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Lecon Probabilité

IV. Exercices
IV.1. Exercices de fixation

Exercice n

Notons E et E, les univers des possibles
respectifs des expériences €, et €,.
E={1,2,3,45,6} et E= {(PF),(P,P),(EP),(EF);}.

Exercice e

« Obtenir un chiffre pair » est un événement de
I’expérience €.

« Obtenir une fois le coté pile » est un événement
de P’expérience E,.

Exercice e

« Obtenir un chiffre inférieur a 3 » et « Obtenir
un chiffre supérieur a 4 » sont deux événements
incompatibles de I’expérience €.
« Obtenir deux fois le coté pile » et « Obtenir
deux fois le coté face » sont deux éveénements
incompatibles de I’expérience €,.

Exercice o

« Obtenir un chiffre pair » et « Obtenir

un chiffre impair » sont deux événements
contraires de I’expérience €

« Obtenir le coté pile premicrement » et

« Obtenir le coté face premierement » sont
deux événements contraires de I’expérience €,.

Exercice e

{1;2;3}

Exercice 0

A= {(BF); (®P).
B={(P,P); (F, P)}.

Exercice 0

Entourer la réponse c.

@

Exercice °

Soit A « obtenir un chiffre pair supérieur ou
égalad ». A= {4;6}.

2 1
PA)= ¢ =7

3
Exercice o

Entourer la réponse c).

Exercice @

Entourer la réponse b).

Exercice 0

Aet B sont P(A)=0
incompatibles
A et B sont P(A)+PB)=1
contraires
A est un événement P(ANB) =0
impossible
Aestun événement e—»e P(A)=1
certain

e P(A)=P(B)

Exercice @

1 2
Cocher la case de CLQ
Ck
Exercice @
AlXAS

Cocher la case de 3

Exercice @

L’ensemble des valeurs prises par X est
{2;3;4;5;6;7:;8;9;10;11;12}.

11
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Exercice@ V(x)=%(2z><1+32><2+42><3+52><4
L’ensemble des valeurs prises par Y est 162X 5+ T XE6+82X54+9°X4+10°%X9
{0;1;2;3}.

HIx2+12°x 1) -7 =182 7
Exercice@ V(X) = %

% 2|3 /4 o(X)= v V(X) ~683.
PX=x)|-L | 2 |2 | L .
i 36 36 36 36 Notons E(Y) I’espérance mathématique de la

variable aléatoire Y, V(Y) la variance de Y et
o(Y) I’écart-type de Y.On a :

B(Y)=(0xx)+(1x23)+(2x12)

56
1\_9
Exercicem +(3 X W) g

7

8
6 | 5

9 10 | 11
6 A4 3 2
36 | 36 | 36 | 36 | 36

w et
@‘H o g‘m N

100 _9Yy, 30/, _9Y¥

y, 0 1 V() =55(0-5) +36(1- %)
3 ClxC? ClxC? A5( 9y, 1 (,_9y_1800 _ 225
P(y=y) | LG _10 | €xC_ 30 +5g(2-g) +56(3-%) =331 ~ 75

C? 5 5T 56
) 3 o(Y)=+v(V(Y)) =~ 0,71.
CixCi _ 15 CixCs _ 1
C: 56 Ci 56 IV.2. Exercices de renforcement

Exercice () Exeuice@

De hauten bas : F- ; F-; V- F.

Espérance pri+pias+ .+
mathématique ozt —[E(X) B @
Ecart type D12l + paxs + DE =(2:3);E,=(1:6);E,=(5:4).
) 5 2) Soit Q I'univers des possibles ona :
oz —[EOT cada=6=36.
) 3x6 10
Variance x, ptx, pottx, p, IHPA)="357 =05 PB) =3¢

Exercice @ Exercice @

Notons E(X) I'espérance mathématique de la 1) Les différentes valeurs prises par X sont :
variable aléatoire X, V(X) la variance de X et 0:1:2:3.

o(X) I'écart-type de X. On a: 2) Loi de probabilité de X.

E(X)=%(2><1+3x2+4x3+5x4+ X, 0 )
6X5+Tx6+8X5+9x4+10x3+11x2 | py| A5 _ 5 | 3xAixds _ 15
252 P(X_xi) A5 - 28 A3 = 28
+12x1)=F2=7. 3 3
12
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2 3

3xAjxAs 15 | A3 1
A T 56 | Ay 56

3) Notons E(X) I’espérance mathématique de X

5 15 15 1
E(X) = 0x 23 + 1x 53 +2x 56 + 3% 56
_ 61
T 56
4) Notons V(X) la variance de X
S P -
28 28 56
1 (ely
e - (55) -
V(X)= 0,6.

5) Notons o(X) 1’écart-type de X

oX) =y V(X) =08
Exercice@

2

2

Cy 2 3 1
PA:—.:—;PB:—:—;
W= ===y

1 1

C3 X Cy 4
PC)=——= =+
©O="a 77
Exercice@

2 3

Cis 51 Cis 68
P(A)= —5 = o ;P(B)= —5 = - ;
) Cyp 380 ®) cn 9%

Cis 3

PO~ 190

Exercice @

Il'y a 6 billets qui se terminent par 0 ou 5 et 9 billets
dont les numéros se terminent par 3 ; 6 ou 9.

1) a) Soit P, la probabilit¢ demandée.

Ona:P = %
b) Soit P, la probabilit¢ demandée.
Ona:P,= %

2) a) On a : 1500F = 500F + 500F + 500F ou
1500F = 1000F + S00F + OF

@

Soit P, la probabilit¢ demandée. On a :

_Ci_ 21
P =G =650

b) Soit P, la probabilit¢ demandée. On a :
P = Ci _ 91 7

=S, 320 40

Exercice @

3 3

C3+Cy 1
PA="" =%

2 1 2 1 2 1

Ca2 X C7+C3XCp+CqaXCs 55
P(B)= 3 =54

CixCi _ 15
PO = SCE, b:278§

Ci X Cy X C}
P(D) === “=%.

IV.3. Exercices d’approfondissement

Exercice Q

1) Le nombre des personnes qui pratiquent

20 x 55
le football est : 100 11
Le nombre des personnes qui pratiquent
. 20x35 _
le karaté est : 100 — 1
Le nombre des personnes qui pratiquent les
C20x10 _
deux sports est : 100 — 2.

Le nombre de personnes qui pratiquent

uniquement le football est : 11 =2 =09.

Le nombre de personnes qui pratiquent

uniquement le karaté est: 7 —2 =5.

Le nombre de personnes qui ne pratiquent

aucun sport est : 20 — (9+5+2) = 4.

2) Soit P, la probabilité demandée.

Le cardinal de I’univers des possibles est :
Co=15504.

s 4368 _ 91
15504 ~ 15504 ~ 323"

3) Soit P, la probabilité¢ demandée. On a :

P =

_ CyxCi 35

Py =" 15504 ~ 646 -

13
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4) Soit P, la probabilit¢ demandée. On a :

p o CHCI+ClixCo+Cli _ 78I
3 15504 1292
5) Soit P, la probabilit¢ demandée. On a :
p—1__Ch _ 4739
4 15504 5168

Exercice @

1) Un tirage successif sans remise est un
arrangement.

Ona:N= A:fo= 720.
;o7

720 24 >

ﬂ_L
P(B)= 790 = 120 -
(3><A3><A7)+(3><A§><A;)+A§

720

2)a) P(A) =

P(C)=

1
= % . Ou bien P(C) =1 —P(A) car

I’événement C est le contraire de I’événement A.

b) Soit P la probabilité¢ demandée.
3xA3x A1 T

Ona:P= 790 =70

Exercice @

1) Soit N le nombre de choix possibles.

Ona:N=C3=190.
2

[
2) P(A) = 190 BETE
2
B C6+C5+C9 ) )
PB)=""90 T 190 °
e CCox(civcs)eci 99
©= 190 =190

3) a) Les différentes valeurs prises par X sont
2;3et4.

b) Loi de probabilité

X, 2

i

P(X=x) Céx(C§+C5)+C§ 99
’ 190 © 190

3 4

Cixcot+CE 11 c; 18

190 © 38

¢) L’espérance mathématique de X est:

B(X)=2x a5+ 3 x 3+ 4 x o5
- J50=27.

Exercice @
PARTIE A

1) Soit N le nombre de codes secrets qu’une
banque peut distribuer a ses clients.

N =10*=10 000.
2) Soit P, la probabilité¢ demandée.
3

1x10 1
Ona:P= 5000 ~ 10
3) Soit P, la probabilit¢ demandée.

4! 3

Ona:P,= 90000 = 1250
PARTIE B

Supprimer la question 3, la question 4 devient la
question 3 (dans le cahier).

1 1
DPE =77 =5
23 11
P()= 5 X 93 = 21
2)G = EUFetEﬂF )
11

1
P(G)=P(E)+P(F)= -~ + EYRRET)

3)a) Loide probablhte de X
Les différentes valeurs prises par X sont 30 ;

90 et 120.

X 30 90
P(=x) 1 1
PE)="4 | P="g
120
23 22 11
24 %93 T 12

14
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IV.4. Situation d’évaluation
b) Notons E(X) I’espérance mathématique de X .
1 1 11 Exercice m
E(X)=(30 x =) + (90 x 5) + (120 x )
24 24 12 c? 8
=115. 1) La probabilité de gagnerest: 1 ——5- = 7%
Ch 1
Soit 53%.

2) C’est le voisin qui a raison.

Lecon Fonction logarithme népérien

IV. Exercices Exercice e

IV.1. Exercices de fixation
Entourer la courbe 4.

Exercice 0 .
Exercice

1.C;2B;3.C;4B a)V={xeR,x>0}=10; +ool.
< Ix=0©x€eVetx=1lorl€VdouS={l1}
Exerclceo
b)V={xeR,x—5>0et2x+1>0}

In6 =In(2x3) =In2 + In3=1,8
PourxER,x—5>0et2x+1>00na:x>5et

In4 = In(2%) =2In2 =14

1 .
>—=% clest-a- €15;+oo[ d’ou:
In9 = In(3?) = 2In3 = 2,2 X 5 Cest-a-dire x €15 ; +oof d’oul

= -+
In8 = In(2%) = 3In2 = 2,1 V=15s el
3 Inx—5)=In2x+1)©xeVetx—5=2x+1
1“(5) I3 In2—04 x—5=2x+t1ex=—6or6¢Vdou:S=0

)V={x€eR,x>0}=]0; +oo[.
Exercice e pour 2In(x) =1 on a : In(x*) = Ine
In(x>)=Ine ®xEVetx’=c¢;
(x€Vetx2=¢)donne: x= e d’ou:

limine =" | 4o |0 S={/e}
Jm Inz = 0 0 Exercice 0

lim Inz _ +o0 @ —0 a)V={x€ER,x>0}=]0; +oo.
e T In(x)<0ex€]0;1[etdouS=1]0; 1]
. b)V={x€eR,4x>0}=10; +oo[.
Exercice o In(4x) > In3 & x € V et 4x >3
La fonction In est strictement croissante (x € V et 4x > 3) donne x > %d’ot‘l .

sur]0;+oo[.Comm65<7,0na:ln5<ln7. S=[% ; oo[

15
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V={x€eR x—5>0et2x+1>0} =]5; +oo[.
Pour toutx €V, In(x — 5) =In(2x + 1)
x=5=2x+1
x=-6
x &V, donc
S=0

Exercice 0

1) Pour tout x € ]% s +oof, f(z)= 2;52—3'

2r+1
xz+x+5'

2)Pourtout x ER, f'(z)=

3) Pour tout x € ]1 f(z)— )

IV.2. Exercices de renforcement

Exercice o

a)V={x€eR,x>0}=1]0;+ool.

In(x) —2 <0 & In(x) < 2Ine

In(x) <2Ine & x E Vetx <e¢?

d’ouS=10;¢y

b)V={xeR, x>0} =]0; +oo[.

In(x) >0 © x € ]1 ; +oo[ (voir le signe de Inx)
d’ou:S=1]1;+oo[.
c)V={xeR,x—5>0et2x+1>0}=1]5; +oo]
In(x — 5) < —In(2x + 1)

S In(x—5)+InR2x+1)<0

< In(5 —x)(2x + 1) <Inl
(x—5)2x+1)<1donnex EVet2x’—9x—6<0

Résolution de 2x*—9x -6 <0
Le discriminant A = 129

9+4129 9—+129

X, = 1 etx,= 1 sont les zéros
de 2x*—9x—6d’ou:

2=9x—6<0
Sxe]w: 9—\4/129 [u] 9+\4/129 -
9— \/12 +v129

~-0,58 et T =~ 5,08

X EVet2x’—9x— 6 <0 donne

Maths Tle A corrigé 03082021.indd 16

9++/129
E]T ; +oo[ d’our :

944129
R S

Exercice @

lina(x— 1 —ln(a:)) = +o0
lir%(3x+ln(x)) =—
}i%lnx =1In3

}iﬁn}z(—élx-i- 7—Inz)=—1—-1n2

Iliq;(—Q;v-f—S—lnx) = -
Ilirgg(SI-2+lnx)=+oo

Tlirgln(Zﬁ—x-i—@ = +o0
.Il'ggo(:cz-i-z-i- 1) = 4o

Exercice @

1.B;2.C;3.C;4. A

Exercice G
1

a) (@) =—2+

b f @) =1-1

dr—3
SRR R v ey

Exercice m

In5-In8<0; 1

1n( 1) <0; 111{1
1n<ﬁ><o.

Exercice @

In24 =3In2 + In3 ; In18 =In2 + 2In3 ;

5,

)<0:m(%)<0:

0;In(y2) >0;

j

In (%) =4In2 — 3In3

16
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Exercice @ Posons X = Inx. L’équation devient :
XP-6X>2+8X=0
In8 + In5 =1n40 ;In100 —In20 = In5 ; Do X=0ouX=4ouX=2
1
2In3 +In2 =In18 ; 5In2 - 3In4 = In (5) ; Par suite Inx = 0 ou Inx = 4 ou Inx = 2
4lny2 - <%>ln2:ln(2x/§). x=loux=ce‘oux=e’
S={1;¢e}
Exercicem Jax -6 +8x>0ex(x—4)(x—2) >0:
S=10;2[U]4; +oo[

)In2=0,7etln3~1,1 3.b)Onpose: X=Inxd’ou:

2)In16=4In2~=2,8;1In (%)=7ln27ln3 =18 " (lnx)’ - 6(Inx)? + 8lnx > 0
In9 =2In3~2,2; ln<%>=—3ln3 ~33; X*—6X*+8X>0

J12)= S n3+2m2) = 125 ; X €105 2Vl ; ol
In(v12)= 5 (n3 +2In2) = 1,25 ; Inx €10 ; 2[U]4 ; +oo[

In(2,25)=1In(1,5*) =2In (%): 2(In3-12)=0,8 x €]l ;e ule’; +oof

d’ou:S=1]1;e}ule*; +oo[

Exercice @
Exercice Q

1) Pour tout x de 0 ; +oof,

1 9r—1 Hx2—x—20=0

f’(x) =2— T le discriminant A = 81 et les solutions sont —4
2. a)f(x)>0pourx€]%;+oo[ ets.

1 2)(E) :x € R, In(x + 3) + In(x — 4) = 3In2
S (x)<Opourx€]0; 5[ Q) V(E)={x ER,x+3>0etx—4>0}
b) f est décroissante sur 0 ; % [ et croissante  (x +3>0etx—4>0)donnex>4d’ou:
sur | % ; ool V(E)=14; +oo]

b) x € V(E), In(x + 3)(x —4) =In8
Exercice () x€V(E), (x+3)(r —4) =8

€ E 2—x—-20=
1) Pour tout x de I'intervalle ]4 ;+oof, ¥EV(E),x~x-20=0 \
or—3 x =—4oux =5o0r—4¢V(E)douS(E)= {5}

gx) = P —3r—4 - 3) Ensemble de validité : V =14 ; +oo].
In(x + 3) + In(x — 4) > 3In2
In(x +3)(x —4)>1n8

2) a) g’(x) > 0 pour x € 4 ;+oo[ .

b) g est croissante sur |4 ;+oo[

xX*=x—-20>0
IV.3. Exercices d’approfondissement X €0 ;—4]U[ 5 ; +oo
Exercice @ orx € Vdou:SI)=[5;+oo[
1) P(x) =x3— 6x% + 8x Exercice @

2)a)x*—6x>+8x=0
x(x—4x—2)=0
x=0ou x=4oux=2

1.a)Df= {x ER,x*+x—2>0}
X+x—2>0 x €] ;2[U]l ; +oof

S={0;4;2} d’ou Df = ]-o0 ; —2[U]1 ; +oo[
b) V10 ; +oof b)Dg={xeR,x—1>0etx+2}
17
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(x—1>0etx+2)ondonnex>1
d’ou Dg =11 ; +oo[

2) Pourx € ]1 ; +oof,
gx)y=In(x—1)+In(x+2)=
=In(x*+x—2)=f{x)

Donc g(x) = f(x) pour tout réel x strictement
supérieur a 1.

Exercice @

1) Dg =10 ; +oo[
2) limg(z) =

. _ L
}lfgog(x) = Zlirgox(l + ;_ﬂ)

InCx — 1)(x +2)

+o0;

= +o0 car

Jim B <ot Jim(145)=1
) r—1
3.a) Pourx €10 ; +oof, g () =

b) g est strictement croissante sur |1 ; +oo et

strictement décroissante sur ]0 ; 1]

¢) Tableau de variation de g.

X 0 1

g'(x) + 00 -

+00

g () \

4) Tableau de valeurs

X 0,25 | 0,5 1 1,5
Arrondi 26 | 25 2 2,1
d’ordre 1 de

g(x)

2 3 4 5 6 7
2,3 2,9 3,6 4,4 52 6,1

@

Représentation graphique

~ =

ST 1 T s e T
Exercice@
1) Df'=10 ; +oo[

2.a) limf (z) = —o0; la droite d’équation x = 0
est une asymptote a la représentation graphique

def

b Jim f(2) = Jim(
. Inz 3

car hmT =0et hm(—Z +—>=—2

235

2+3+lnx)

3.a)Pourx€]0; +oo[f(x)—

1
b) f est strictement croissante sur |0 ;7[ et

A 1
décroissante sur ] 5 ; oo

c) Tableau de variation de g.

X 0 +o0
f'(x) + 0 —
fo 7 - \

4) fest dérivable et strictement décroissant sur
[1,5;2].

De plus, f(1,5)= 0,4 et f(2)~-0,3
d’ouf(1,5) x f(2) <0. Donc I’équation x €[1,5; 2],
f(x) = 0 admet une solution unique.

5. La tangente (T) a pour équation :

y == 1) +A1)

18
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(T):y=—x+2. c¢) Tableau de variation de %
6. Tableau de valeurs 3
X —0 - +o0
x 025[05]075| 1|15 2
T h'(x + 0 -
fi\rrondl d’ordre 1 111312204 ()
e /) +o0 +o0

h \
2 2,5 3 4 5 6 In+
-0,3 -1,1 -1,9 | 3,6 | 54 | 72 i
’ ’ ’ ’ ’ ’ 4) Tableau des valeurs
Représentation graphique x -3 -2 -1 0
Arrondi d’ordre 1
de h(x) 3,1 2,6 2,1 1,4
1 2 3 4 5
0,7 0,7 1,1 2,1 2,6

5) Représentation graphique

B I B R B S

Exercice @ .
Exercice

) Dh = {x €R, x>~ 3x +4> 0}

1

Le discriminant de x> — 3x + 4 est =7 qui est )
un nombre négatif d’ou pour tout nombre réel x, Planete Mercure | Vénus Terre
xX*=3x+4>0etDh=R. In(r) —-0,9491 | —0,3239 0
2) limh (z) = +ooet Jim (z) = +oo In(T) —1,4238 | —0,4858 0
3. a) Pour t0121t nor;lbre réel x, Mars Jupiter Saturne

’ S >
W =251 , 04213 1,6492 2,2554
b) & est strictement croissante sur ] 5 ; +oof et 0,6318 2,4732 03,3830

. . 3
strictement décroissante sur |0 ; D) [

19
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2) On justifie par les calculs que la valeur de
chaque case du tableau vérifie I’égalité :
In(T) = 1,5In(r)
In(T) = 1,5In(r) © In(T) = %ln(r)
< 2In(T) = 3In(r)
< In(T?) = In(r?)
e T=r

3) Oui on peut connaitre la période de rotation
d’une planéte si on connait la distance qui la
sépare du soleil car de 1’égalité T?> = r* on peut
calculer T connaissant r.

IV.4. Situation d’évaluation

Exercice 9

Co x (1,05)"=2 Co

(1,05)"=2
nln(1,05) = In2
In2
"= In1,05
n=1434
n =15 ans

Donc le capital initial double effectivement
apres 15 ans.

Lecon

IV. Exercices
IV.1. Exercices de fixation

Exercice 0

In(a) =7 (avec a > 0) équivaut a a = ¢’

In(a) =-3,5 (avec a > 0) équivaut a a = ¢*
In(a) =0 (avec a > 0) équivautaa = €’ =1
e’ =10 équivaut a @ = In10

L2 2)
== equlvautaafln<7

e’=1¢équivautaa= Inl =0

Exercice o

o2’ 1

11
eZln3 28
() + In@) 25
e-In(n 15
eln() + eln‘) 9
Exercice e

A=813 ;B=-2 ; C= 1/5 ;

L 1
D:eflnSZ eln(o> e E

Maths Tle A corrigé 03082021.indd 20
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Fonction exponentielle népérienne

Exercice o

1
(e = re e“x e
Exercicee
8
eXe
A=(@)ixe? =¢ B= —7 =¢
A e
e e E
C=(e)3xL5=¢;
_ e xe _
edxe?

Exercice o

Remplacer dans b) e par (e ).
e—4x+l X (ex)4 — e—4x+1 X e4x =e;
(ex)S X (e—Zx S —= eSx X e*]()x = e—7x .

2

(e -2)(e"+2)= (e ) 2*=e>—4.

20
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Exercice o ® Pour tout nombre réel x non nul,
3 e’

. 2 —4x+3+et=—4x+xx_+xx_-

) limz = —oo et lime = 0. Donc z z

Jim (@ +¢”) = oo 3 &
. im (—4x +3 + e = li 4 +24+&

2 lim (20 +3) = +ooet lime" = 0. A, Chxr3+e) zlir&x( R )

T T>—00 3
Donc hm( 2+ 3+e") = +oo = too, qar 1llr+nocx +eo, zlimmx =0et
oot xr x xr e =
3 Jim (o +8)e" = lim (ae" +8¢) =0, = Jlim =re
lim ze” = 0et lime" =0

car ;==o 7o Exercice@

4) lim (7-52)¢" = lim (7" = 52¢) =0 1) fr0 =4+ e

car xlimmem =0t zlimwxez =0 Dg'x)=7—¢

D) A'(x) =—-3e*+ (8 — 3x)e*= (5 — 3x)e*
Exercice o
Exercice m
. _ . T _
1) Iliglm;v = +too et Iliglooe = +o0. DF@=1+e
Donc lim (z + ¢%) = 4oc. Pour tout nombre réel x, on a f”(x) > 0.
ke Donc fest strictement croissante sur R.
2)f(x)=e" +xe'=(x+ 1)e*;
. _ . Yy __

3),1111},0( —or+1 ) = ooet ,EIPM(_C ) = —oo, f(x) <0 pour x <—1 et f(x) >0 pour x >—1.

2) zl_irllm<9 + %T) = o0, car Il_ir)poc(%r) = +oo.

donc Zliglm(—5x+ 1—¢") = —. Donc est f décroissante sur ]—oo ; —1] et @
croissante sur |1 ; +oo[.

Exercice L e@t2)—¢ e(xt+l)
o WO= ") T w2

1. a) Pour tout nombre réel x non nul,

9 e” Donc fest décroissante sur -2 ; —1]
Bx+2-et=3xtxx o mmx X et croissante sur ]—1 ; +oo[.
_ g_g)
—x(S + Tz .
b) lim (x+2-e)= lim x(3 +l—%) E’“’“'“’@
C’est la courbe 2.
= —o0, car hm X = +oo, hm —O et
lim 6—= +o0, Exercice@
T—+oo T
1) er*3 = ex+l
2) ® Pour tout nombre réel x non nul, 2x—3=x+1
4xf7fe‘:3xfx><%fx><% 2)x:24 . S=14}
N o512 = ot
{i-1-5)
lim (x—7- )= li (4—1—6—I) 2
1m(x 7 e)— im x Tz x:l S:{l}
—oo, car lim x=+o, lim —=0¢ 2 2
I—+oo r—+too I 3) et =p
hr){leforoo. 4x+5=1
o 4x=—4
21
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x=-1 S={1}

3)ex?—3:e2x
x*—3=2x
x=2x—-3=0
A=(2P2—-4x1x(=3)=16

X, %——letx—+=3
S={-1;3}

Exercice @

Des=11

x+5=1Inll

x=In(11)-5 S = {In(11) — 5}
2)e*—=9=0

e*=9

2x =1n9

In9 In9

-5 s

3)69x+2=_3

Cette égalité est impossible car ¢”2 > 0 et
-3 <0.Donc S=0Q
4e'=4
x?=1n4
x=+yIndoux=-+1n4
S={4In4;-y/In4}
5)er1+8=0
el =—8

Cette égalité est impossible car e**! > 0 pour

tout nombre réel x et =8 < 0. Donc S = Q.

Exercice @

2e*—=5=0
2e% =5
X — i
e = D)
3x= ln(%)
L (3 1, (2
= gi(5): s={gu(3)}
2)3e'+1=0
—Ber'=-1
G L
=3 .
x—1= ln<§>:7ln3
x=1-In3; S={1—In3}
3)8e**+9=0
8e*™ = —9. Cette égalité est impossible car

8e**>0et—9<0.Donc S=0.

Maths Tle A corrigé 03082021.indd 22

@

Exercice @

1) e7x+3 2 eS.r+9

Tx+3>5x+9

2x>6

x>3; S=1[3; +oo[
2) el*}xS ex+4

1-3x<x+4

—4x <3

9]
Il
—

3]

x> -5 —

4=
Dev<e
x*<1
x*—=1<0
x-Dx+1)<0;
S=[-1;1]

Exercice m

1)e*?>1

—x+2>Inl
—x+2>0

X >—2

x<2;  S=Tw0;2

2)e*<2
2x <In2
In2

X< 5 SZ]—oo
3) e <3

2—3x<In3

—3x<In(3) -2

4)12-3e*>0
—3e¥>—12
e¥<4
2x <In4
In4 g ] In4

X< S5 —o0; 5

Exercice @

D0 =2xe" ' ;
2) /() = Qu+3)e™ 2 (f(x) =2
3)f (X) = (—8X + l)e’4xz+1+7 ;

4) () = (x ~8)es 8o

2]

2—3ln3 ;+oo]

22
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IV.2. Exercices de renforcement Exe“ice@
Exercice @ 1) Pour tout nombre réel x,
(e'— DRe*+ 1) =2+ e~ 2e" — 1
D) (e=3)e=7)=0 =2e¥— ¢ — |
e—3=0oue—7=0 2)2¢*— e —1=0
x=1In3 oux=1In7 (e— 1)2e*+ 1)=0
S ={In3 ; In7} e—1=0ou2e+1=0
e < o — l) —0 e=loue =— % (impossible)
3 ) 92 x=0
¢*=0 (impossible) ou e’ — 35 =0 S=1{0}
= ln(%) Exercice @
9 l.a)yona:e*—5¢"+6=0
Sz{lﬂ(?)} (@)~ 5e+6=0
3)(2x — 5)e +1)=0 X2 - 5X+6=0.
2x—=5=0o0ue+1=0 Donc résoudre 1’équation (E) revient a résoudre :
2x =5 ou e* =—1 (impossible) X2 -5X+6=0.
5 b) X2~ 5X+6=0
o 25 A=25-4x1x6=25-24=1;
S={7} Xl=%=Zeth=%=3;S={2;3}
2) X* — 5X+ 6 =0 a pour solutions 2 et 3.
Exercice @ Pour X =2, o0nae*=2, soitx =In2
1—¢ Pour X =3, on ae*= 3, soit x = In3
1) P 1 L’ensemble des solutions de (E) est S = {In2 ; In3}
Pour tout nombre réel x, e*+ 1 # 0.
Donc I’ensemble de validité est R. Exercice @
l—e'=e'+1
l—e'—e'—1=0 1)67X73:2261
2e'=0) 1*2736":26"‘
e*= 0 impossible 2e%+3e—1=0
S=0 On pose : X =¢*
2" + 1 L’équation devient 2X*+3X —1=0
2) =g =3 A=9-4x2x(-1)=9+16=25;
1‘) Soit V l’ensemblf: de validité. . X, = 34 5 _ DetX,- _34+ 5 _ %
our tout nombre réel x, x € Vssie*— 1 #0. ) )
Ona:e—1=0 Pour X = —12, on a e*=—2 (impossible)
e = Pouerf,onae‘:7,soitx:1n§:7ln2
¥=0 S={-In2}
V= R\ {0} 2)7er—e>=6
. 26,,1 +1_ 3 Tet— 1= 6e*
e—1 6e*—Te"+1=0

2ev+1=3(e"— 1)

2ot ] =3er— 3 Onpose: X=¢

L’équation devient 6X?>—7X +1=0

f:li4 A=49—4x6x1=49—24=25"
S ={In4} X1:7_5=L etX,= 7+5 =1

2 76 12
23
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PourX= 1  onae=_1 soitx=In (%) =—1n6
6 6
Pour X=1,onae*=1,soitx=0
S={-In6; 0}
Exercice @
D(E=2)3-e)=0
X -0 In2 In3 +owo
e —2 - 0 + +
3—¢ + + 0 -
e-2)3-e)| - 0 + 0 -
S =[In2 ; In3]
2) (9—xH)e*<0
X -0 3 +00
9—x? -0 + 0 -
e + + +
(9—x%e* -0 + 0 -
S =]-00;=3[U]3 ; +oo]
HNx—1)(e—2)<0
X - In2 1 H4oo
x—1 - - 0
e'—2 - 0 +
x—1)(e—2) | + 0 - 0
S=[In2; 1]

Exercice 9

DP(1)=1-7+6=0.

2)P(x) = (x — )(x*+ ax + b)
=x’tax*+bx—x*—ax—b
=x+(@—-Dx*+(b-ax—>b

Par identificationa—1=0;b—a=-Tet—b=06

Doua=1letb=—-6

Par suite P(x) = (x — 1)(x*+x — 6).

3.2)P() =0

x—-DE*+x—-6)=0
x—1=0oux’+x—-6=0
x=loux’+x—-6=0

Le discriminant de x>+ x — 6 =0 est

A=1-4x1x(-6)=25.

Ses solutions sont : x, = —1-5-173
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@

etx,= =15 =3

L’ensemble des solutions de 1’équation P(x) = 0
est S={1;-3;2}

b) P(x) >0
x—D*+x—-6)>0
X —o -3 1 2 4o
x—1 - - 0 +
X+x—6| + - -
P(x) -0 + 0 -

S=1-3;1[U]2 ; +oo[
4.a)e¥—Te"+6=0
@)P—Te+6=0
e*=—3 (impossible) ou e*=1 ou e*=2
x=0oux=In2
S={0; In2}
b)e¥—Te*+6>0
@)y —Te+6>0

e €]-3; 1[U]2 ; +oof
e<loue>2
x<0oux=In2

S=]-o0; 0[U]In2 ; +oo[

IV.3. Exercices d’approfondissement

Exercice @

1) Pour nombre réel x, g’(x) =e* — 1.
2.a)e"—1>0

e >1

x>0
Par suite g’(x) = 0 pour x =0 ; g’(x) > 0 sur

10; +oo[ et g’(x) <O sur J-o0; Of .

X —o0 0 “+00
g ) - 0 +

g() \ . /

b) D’apres la question précédente, pour tout
nombre réel x, on a g(x) > 1
C’est-a-diree*—x>1;e>x+ 1.

3)a) (D) :y =/"(0)(x — 0) + f0)
=1lx—0)+1
=x+1.

b) D’apres la question précédente, pour tout
nombre réel,onae*>x+ 1.

24
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Donc la courbe de la fonction exponentielle
népérienne est au-dessus de sa tangente en son
point d’abscisse 0.

72/1 0 1 2 3 4

Exercice Q

1) Pour nombre réel x, /°(x) = e* +xe* = (x + 1)e*
Son signe.

Pour nombre réel x, e* > 0 donc f”(x) a le méme
signe que x + 1.
f’)=0pourx=—1;f’(x)>0sur]-1;+oof et
f(x) <0 sur]-oo; —1[.

2) Tableau de variation de f pour x € ]—5 ; %]

3

X =5 -1 ?

S ) - 0 +

—5¢75 ge
Sx) \0/ 2
3)(T) :y=,"00)x—0)+f{0)=1x—0) + 0.
D’ou(T):y=ux

4)

oo
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:
6
S
4 (©)
3
2 (@)
1

=hiT = mll 0 1 2 3

=1
Exercice @
La) lim f (z) = ,ll@m(x +3—¢") = —o0,car
Iliglx(x +3) = —cet Iliglmel =0

b) lim /(z) = (¢ +3) = lim(—¢") = 0.
Donc la droite (D) d’équation y = x + 3 est as-
ymptote a (C) en —co.

: . 3 e_> _
0 Jim #) = tma{ 1+ PV
car lim z = +oo, lim — = Oet
T—+oo T—+too T
T
. e
lim (—*) = —o©
T—+too X
2) Pour tout nombre réel x, f’(x) =1 — ¢
Son signe.
l1—e>0
1>e*
0>e*

’x)=0pourx=0;/’(x)>0sur]-o;0f et
() <O0sur]0; +ool.

3) fest croissante ]—oo ; 0] sur et décroissante
sur [0 ; +oo[

X —o0 0 +o00

g () + 0 -
2
g(x) . / \ o

4) ® fest dérivable et strictement décroissante
sur [1 ;2]

25
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Deplus f{1)= 1,28, f2)=5—-e*=—24et
J)*f2) <0.

Donc I’équation f{x) = 0 admet une solution
unique dans I'intervalle [1 ; 2].

® fest dérivable et strictement croissante sur
[-3;-2].

De plus f(-3) = 0,05, f(-—2)~0,8 et

JE2) % fi=3) < 0.

Donc I’équation f{x) = 0 admet une solution
unique f§ dans l'intervalle [-3 ; —2].

X 1|1 [12(1,3|14]15] 1.6
ol + |+ + |+ + ]+ |-
,5<a<1,6
X 1,5 | 1,51
1,50<a<1,51

S | -
5)

5

(D)

4

3

1 (©)

Exercice @

La) lim f (z) = Tlirpw(xel —2¢") =0,car
zlirglmxez =0et Ilirpmel =0.

Interprétation graphique : la droite d’équation
v =0 est asymptote horizontale a (C) en —co.

b) lim f(z) = lim (x— 2)e’ = +oo ,car

hma:—2—+ooet hme = +o0.

T—+oo +oo

Maths Tle A corrigé 03082021.indd 26

2) Pour tout nombre réel x,
ff)=e+(x—2)" =(x—1)e

Son signe.

Pour tout nombre réel x, e*> 0 donc f’(x) a le
meéme signe que x — 1.

f’x)=0pourx=1; f’(x)>0sur ]l ; +oof et
f’(x)<O0sur]—oo; 1[.

3) est strictement décroissante sur |—oo ;
strictement croissante |1 ; +oo[

1[ et

X o0 0
S - 0 +
S

HM:y=Q)x—2)+f2)=e*(x—2)+0.
D’ou (T):y=e€*(x—2).

5) 6
5
()
4
3
2
1
1 3
=3
Exercice @
la) lim f(z) = lim;X e"=0,car
) Aoy —1 ’

]‘l}vmoo 2r—1

Interprétation graphique : la droite d’équation
v =0 est asymptote horizontale a (C) en —o.

= Oetmlirpwex =0.

b)hmf( ) = iﬂ( or 1 %€ ) oo, car
< 1 < 1
hm— = —oco et lime =e¢
2x "
< <
L)
hmf( ) = hr&( 27 —1 X e +oo, car
> >
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. 1 .oz 4 4)
lim5 - = +oo et lime =¢e”. 7
et 221 et
> > 6
Interprétation graphique : la droite d’équation
5
x= % est asymptote verticale a (C) en —oo.
. e T 4 ©)
C) xllrpoof(x) - zllqloc x X 21' -1 = teo ’ 3
li L +ooet li -1
xS M —1 T 2 2
2) Pour tout nombre réel x de R— {%} s ]
F1) ez(2x—1)—26I (227_3)62 B 12 9N 1 2 3 4
) = 5 = . HE
(22-1) (2-1) !
=2
3) Pour tout nombre réel x de R— { %} ,
(2x—1)*>0ete*>0donc f’(x) a le méme signe T
que 2x — 3. —4
f’(x)=0pourx= % ;3 (0)>0sur ]%;-‘r oo[ et
. . 9z .
09 <0 Sur]—oo;%[u %%[ IV.4. Situation d’évaluation
[ est strictement décroissante sur ]—oo ;% et Exercice 0
sur ]*'i
2721 3 Pour tout nombre réel x, avec x> 0,5,
fest strictement croissante sur ]5 i+ oo[ . f'(x)="2e"+ (4 — 2x)e* = (2 — 2x)e*
Son signe.
X —0 1 3 +o0 Pour nombre réel x, avec x > 0,5, e* > 0 donc
2 2 /() ale méme signe que 2 — 2x.
S @) - - 0 + £’ ()=0pourx=1;f(x)<0sur]l ;+oof et
0 o | S@>0sur]os L
f est strictement croissante sur ]0,5 ; 1[ et
f® 5 strictement décroissante sur |1 ; +oo[
a . x |05 I 0
S @ 0 -

i /yZe\

Le bénéfice maximal est atteint lorsque I’en-
treprise fabrique 1 000 matériaux.

Le bénéfice maximal est alors 2e x 1 000 000,
soit environ 5 436 640 F.

Lorsque I’entreprise fabrique entre 500 et

1 000 matériaux, les bénéfices sont en con-
stante augmentation. Mais au-dela de

1 000 matériaux, ces bénéfices diminuent.
Lentreprise réalise méme des pertes lorsqu’elle
fabrique plus de 2 000 matériaux car f(2) = 0.

27

Maths Tle A corrigé 03082021.indd 27 @ 03/09/2021 1459



Lecon

IV. Exercices

Statistique

IV.1. Exercices de fixation

Exercice e

< Y
Exercice 0
Une série un caractere
statistique dou- \
.. » | deux caractéres X .
ble se définit a ux r il
partir de trois caracteres
de points alignés
Un nuage de P & i
points est un deux points moyens .
ensemble de points X 1
la somme des abscisses 5 4 Ha
des points du nuage de
points 1
Le point la moyenne des abscisses
moyen a pour | des points du nuage de | X Exercice o
abscisse points
le produit des abscisses X = a8 -65
. b
des points du nuage de 12
points Y= % ~8,33

Exercice a

(A1 Seculement)

1) Tableau des séries marginales du caractére X

Maths Tle A corrigé 03082021

.indd 28

28

— 1+2+3+4+5+6+7+8 36
Classe TAL TA2 TA3 X= 3 =75
Effectif 66 66 55 =4,5¢t
Fréquence 0,27 0,27 0,23 y= 16 +19+22+23 g 24+ 26 + 27 + 30
TA4 Total
55 242 ~ g an
0,23 1 Donc le point moyen est (4,5 ; 23,375)
1) Tableau des séries marginales du caractére Y
Lv1 Anglais Allemand
Effectif 118 50
Fréquence 0,49 0,21
Espagnol Total
74 242
0,30 1
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Exercice o 24 61 1 1464 | 576
y | Total | 132 | 298 7 | 6788 | 2838
< _ 132 _
4 ) X=-"5=1885 ,
30
= : V(x) = @—18,85:50,1
: - _ 298 _
o . 2) Y =5 =42,57
50 ot Cov(X,Y) = @ — 18,85 x 42,57
40
- . Exercice o (A1 Seculement)
i SV P/ i I/ R
10 1 32 1 1024 32
X
5 10 15 20 25 30 35 40 2 38 4 1444 | 76
4 44 16 1936 176
2) 6 48 | 36 | 2304 | 288
X = 30+27+32+25+35+22+24+35 8 51 64 | 2601 | 408
923 8 10 53 100 | 2809 | 530
=g 2875t 12 | 56 | 144 | 3136 | 672
447 _ _
® =g = 55875 X=2-614, v=22=45.
Donc le point moyen est G(28,75 ; 55,875) _ 365 ) _ B
VX) ="~ (6,14) = 52,14 - 37,70 = 14,40
Exercice () V() =122 — (46 =2179,14-2116=63,14
2182
=225 6,14 x 4
y=—2x-2 |x=2p+2 [y=2xr—2 Cov(X,Y)= =7~ —6,14x 46
” =311,71 — 282,44 =29.27
Le coefficient de corrélation linéaire est :
x—-3=2y—4 29,27 29,27
r= -
V14,44 x /63,14 3,8 X 7,94
29,27
. = 30.17 = 0,97
Exercice o (A1 Seulement) )

Interprétation : Il y a une forte corrélation entre

X, V. n, Xy x2 XetY,car 0,86 <r<1.

12 |26 | 1 |312] 144 ) m
Exercice

20 | 47 | 1 | 940 | 400

15 | 24 | 1 | 360 | 225 | 2

23 | 54 | 1 |1242] 529 1 | 25| 3 [35] 4 4

8 5 1| 40 | 64 15 1 1245 3133513415 i 13 | 125
— 1+25+3+35+4+

30 | 81 1 |2430] 900 | X = ; s e

29
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_15+14+13+135+13+125

Bxercice () (A1Seutement)

Y 5 13,5
donc G,(3; 13,5). Une équation de la droite de régression de Y en
5 55 5.5 6 3 9 X est de la forme : Con(X.7)
12 11,5 12 11,5 11 11 y=ax+bavec a:TX’etb: Y—aX
X, b7 S/
— 5+55+55+6+8+9
X, = 22000 65t 1 10 1 10
- 12+11,5+12+11,5+11+11_115 2 11 4 22
’ 6 ’ 3 12 9 36
donc G,(6,5; 11,5).
. . . 4 13 16 52
2) Une équation de la droite (G,G,) est :
FURSTEETEE N [Total | 10 | 46 30 | 120
T g5 -3 W +_ 10 46
On obtient : y=—2x+ 19,5. X=-,=25, Y="7=1L5;
V(X):%—(2,5)2:1,25

Exercice m

1y
244 .
234
224
214
204 L
194
184
174 T
164
210 /M1 2 3 4 5 6 7 8 9
2)
1 2 3
165 176 193
X, = 14243 5 o
Y. = w = 178 ;50it G,(2; 178).
4 5 6
202 222 | 245
X=At5tb g,
V= 202+2§2+245 ~ 993

soit G(5 ; 223).
Une équation de (G G,) est y = 15x + 148.
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Cov(X,Y) = %—(2,5)(11,5#1,25.
_Cov(X,Y) _ 1,25 _

a= V) 1725—16tb= Y—aX
=11,5-25=9.
Doncy=x+9.
13
12
11
10
9
8
0 1 ) 3 4

Exercice@

. ., Cow(X)Y)
x—ay_ an. a = V(Y)
eth’=Y—d'X

. 1 2 3 4

y, 325 328 331 333

y? | 105625 | 107584 | 109561 | 110889

Xy, 325 656 993 1332

30
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5 6 7 8
337 341 342 345
113569 | 116281 | 116964 | 119025
1685 2046 2394 2760

Total
9 10 55
346 345 3373
119716 | 119025 | 1138239
3114 3450 18755

—_ 55 _ .. —_ 3373 _ .
X=15=55;Y="5> = 337,35

V(Y) :%—(337,3)2

=113823,9 — 113771,29 = 52,61

Cov(X,Y) = 181%—5,5 x 337,3

=1875,5 — 1855,15=20,35.

20,35
Donc a' = W =0,3868 et

b’>=337,3-0,3868 x 5,5=335,17.
On obtient : x = 0,3868y + 335,17

Exercice @

Pour x =11, ona : y = 1,6 x 11 + 23 = 40,6.
Donc Y peut étre estimer a 40,6.

Exercice ()

Graphiquement, la température s’estime a 10° C.

IV.2. Exercices de renforcement

Exercice @

1) Nuage de points (Voir graphique)

2) G(5,5 ; 10,06)

3) G,(3;5,08) et G,(8; 15,04).

Donc y=2,008x — 0,944 est une équation de la
droite de Mayer.

4) Voir graphique

5) Pour x = 6,3, y s’estime a 11,7064.

Maths Tle A corrigé 03082021.indd 31

2

9 1 X

Exercice Q

1) Voir graphique
2) Point moyen : G(23,7 ; 16,16).
3) Equation de la droite de Mayer.
Ona:G,19,2;14,56) et G,(28,2 ; 17,76).
Donc y =3,2x — 61,44.
4) Si la température est 40° alors y = 66,56,
c.a.d qu’on peut estimer le nombre de pulsation
a 66,56.

Y

Exercice @

1) Nuage de points (Voir Graphique).
2) Point moyen G(4,5 ; 30,2).
3)a) G,(2,5;27) et G,(6,5 ; 33,4).
b) Voir Graphique.
4) Une équation de la droite de Mayer est :
y=1,6x+23.
5) a) Pour I’'année 2010, x = 11 donc
y =16 x 11 + 23 = 40,6. En 2010 la

31
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fréquentation sera de 40600. Exercice @
b) Pour y =45, on a : x = 14. En 2013, la
fréquentation dépassera 45000. 1) Nuage de points.
y
90
70
60 70
2; x|y x|y |,
0 x 70 87 | 4900 | 7568 | 6090
60 71 | 3600 | 5041 | 4260
Exercice Q 68 79 | 4624 | 6241 | 5214
1) Nuage de points. 64 74 | 4096 | 5476 | 4736
3 66 79 | 4356 | 6241 | 5214
64 80 | 4096 | 6400 | 5120
62 75 | 3844 | 5625 | 4650
i 70 86 | 4900 | 7396 | 6020
74 95 | 5476 | 9025 | 7030
T 62 70 | 3844 | 4900 | 4340
| Total | 660 | 796 | 43736 | 63913 | 52832
17
16 i
14 o 2) Point moyen G
— _ 660 5 _ 796
2) Point Moyen : G(1925 ; 205) X="g =66. Y="75=796
3)a) G,(1700 ; 219) et G,(2150 ; 191). 3) Coefficient de corrélation linéaire
Une équation de la droite de Mayer est : )
v(x) =250~ (66)* = 17,6.
y=-0,062x + 324,4.
b) Voir graphique. V(Y) = % —(79,6)* = 55,14.

4) Le chiffre d’affaires le plus élevé est obtenu
ala 4° année. Il est de 2 500 000 F.

5) Pourx=3 000 000 F, le nombre d’exemplaires = = _ Cov(X,Y) _ 29,6 _
vendus est : y = —0,08 x 3000 + 349 = 109. JVX)V(Y) /17,6 x 55,14

32

Cov(X,Y) = 222 _ 66 % 79,6 = 29,6.

0,95.
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4) Une équation de la droite de régression de Y en

X est de la forme :

_ Cov(X,Y) - =
y=ax+bavec a = V) eth=Y—aX
B Cov(X,Y) _ 2976_168 ;
CT7yx) T Ir6 °°C

b=Y—aX=79,6—1,68% 66=—231,28.

Donc y = 1,68x — 31,28.
5)Pourx =77,y = 1,68 x 77 — 31,28 = 98,08

Donc pour un acier qui a une teneur en carbone

de 77, on peut estimer sa charge de rupture a 98 kg

Exercice 0 (A1 Sculement)
1) Nuage de points.

20
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x, v, X, y? Xy,
1 0 1 0
2 2 4
3 4 9 16 12
4 8 16 64 32
5 11 25 121 55
6 14 36 196 84
7 17 49 289 119
8 20 64 400 160
9 23 81 529 207
10 27 100 729 270
| Total | 55 126 | 385 | 2348 | 943

b) Point moyen

G(5.,5;12,6)
2) Cov(X,Y) 25
- -
JVX)v(Y) 76,04 x8,25
__ 25 _
=55 05 ~0.9%8

Il y a une forte corrélation entre le nombre de
semestres et le pourcentage car 0,86 <r < 1.
3.a) Cow(X,Y) = %— 5,5 x 12,6 = 25.
b) Droite Y en X

_ 385 2
VX)) == — (5,57 =8,25.

Cov(X,Y) 25

b=Y—aX=12,6-3,03 X 5,5=—4,065.
Donc y = 3,03x + 4,065.
¢) Droite de régression de X en Y

T ,_ cov(X,Y) b=X—aY
x=ay+ aveca—*V(Y) etb’= a
2348

V(Y)= 0 12,6> = 76,04

a’=0,33eth =1,342

Donc x = 0,33y + 1,342.
4)Pourx=12onay=3,03 x 12—4,065=32,3.

Donc pour 12 semestres d’utilisation, on peut
estimer a 32,3 % les circuits ayant une panne.

33
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IV.3. Exercices d’approfondissement

Exercice @

D)

FraisdepubenF | 20 30 | 40 | 60
Ventes en F 1000 | 1200 | 1400 | 2000
90 100 130 | 160
2000 | 2500 | 2900 | 3000
2) Nuage de points.

y

X

3.2) X=78,75; Y = 1865;G (78,75 ; 1865)

b) A.

Frais de pub | 20 30 40 60

Ventes 1000 | 1200 | 1400 | 2000
X =37,5: v =950:A(37,5,950)

Frais de pub | 20 30 40 60

Ventes 1000 | 1200 | 1400 | 2000

¢) (AB) : y =11,8x + 5009.
4) a) Pour x =200, on a y = 2869.

Le montant des ventes est 2 869 000 F.
b) Par le graphique, pour x =200, on a
v =2870.
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X=120; Y= 1925;B(120;1925).

Exercice @ (A1 Sculement)

2

2

X, b X; Vi XY,
2 6 4 36 12
6 9 | 36 81 54
5 7 | 25 49 35
4 6 16 36 | 24
1 5 1 25 5
5 8 | 25 64 | 40
3 6 9 36 18
[Total | 26 | 47 | 116 | 327 | 188
1) Nuage de point.
10
9 X
8
g G
6 XXX
5
4
3
2
1
=1 0 ] EGEA S e EeR AR e fse. yau e | ese i |
2) Point moyen G.
X= ? ~3,71.Y= 4—77 ~ 6,71. Donc
G(3.71;6,71)

3) Coefficient de corrélation linéaire

_ 116

V(X) 7 —(3,71)° = 2,81.

v(y) =22 —(6,71)
188

Cov(X,Y) =T—3,71 X 6,71 = 1,96.

Cov(X,Y)

1,96

TTVEVY)  Jasixies Y

34
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Interprétation :

0,87 <r <1, donc il y a une forte corrélation
entre X et Y.

4. Une équation de la droite de régression de
Yen X est de la forme : y = ax + b avec

_ Cov(X,Y) v
=) eth=Y—aX .
_ Cow(X,Y) 1,69

a= V(X) 281 ~ 0,6 et

b=6,71—-0,6 3,71 = 4,48.

Une équation de la droite de régression de Yen
Xest:y=0,6x+4,48.

5. Avoir sept enfants correspond a x = 7.

En remplagant x par 7 dans 1’équation ci-
dessus, on obtient : y = 0,6 x 7+ 4,48 = 8,68.
Pour une famille composée de neuf enfants,
on estime le nombre d’inscriptions aux
différentes activités sportives a 9.

IV.4. Situation d’évaluation

Exercice @

Nuage de point
— _1+2+3

Y = 405+428+460 — 441
donc G (2 ; 441).

Z — 4-'—3& =5 :

Y, = 525+5§6+612 — 574
donc G,(5 ; 574).

Courbe

Equation de la droite (D) de Mayer :

y— 44l _ 574 —44]
x—=2 = 5=2
Ona:y=44x+352
En 2022, on a x = 10.
Alors. y =44 x 10 + 352 =792
On peut donc estimer le nombre d’admis en
2022 a 792.

Lecon

IV. Exercices
IV.1. Exercices de fixation

Exercice 0

1-V; 2-F; 3-F; 4-F.

Exercice a

T =41z

Maths Tle A corrigé 03082021.indd 35

Primitives et calcul intégral

Exercice o

Pour x € R, g’(x) = 2x ; g’(x) = f{x). Donc g est
une primitive de f.
Autres primitives : F:x > x2+ 1
K:xex*—1
P:x e x2+7
Q:xm x*+5

Exercice o

1) F(x) =x*—c¢. F(2) =—1, donc ¢ = —5.
F:xwox*—5.

2) F(x) =3x +c. F(2) =0, donc ¢ = —6.
F:x>3x—6.

35
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Exercice o Exercice o

La fonction f' Une primitive F de /'
=7 F(x)="7x
Sx)=-3x F(z)=—34? ,
(2)=—3« ku’, ke R prrny e
fx)=5x -2 F(z)=22"— 22
Exercice@
x)=x3 =1
J) Fla) =g a) Pour tout x € R, F’(x) = 3x> — 5x — 2 = f{x).
f(x):L F(z) =24z D’ou F est une primitive de f.
Jr b) Pour x € R, F’(x) =3 + 2x = f{x).
Donc F est une primitive de f.
fo)=—% | Rw)=L P oo
= ¢) Pour x € ]-o0; O[, F’(x) = 5x* —x* — = =f{x).
f(z)= 15 Flz)=— 4:154 Alors F est une primitive de f. z
T

Exercice 0
Exercice 0

Pour tous nombres réels a et b de I, le nombre
a)F:x»>7x+tc,ceR

b
réel/ x) d(x) est égal a :
b)F:x!—)%x2+c,cE]R aﬂ) ) g

(] F@)+F®); [] Fa)-Fb);
F(b)~F(a); [] F(a—b).

c)F:xw %xz-i-c,cE]R

dF:x—=x-3x+c,ceR

e)FZx'—)*%*FC,CER Exercice@
HF:xw 2/z+c,ceER a) 3

I=f Sxdx

-1

Exerciceo 3

-3+
a)Ona:f(x)=%=3><%. 27 4y
Do F: x o 3lnx. :%(32—1); =20

. -1 _1.1

b)Ona.f(x)—2x—2><x. b 5 , 1 4 5
S . 1 ) 1= rdr=|5z
D’ouF:x - 71nx. 2 3 2
c¢)Ona: f(x)=ﬁ, une primitive F sur :%(53723):39

11 ; +oo[ de fest F(x) = 4ln(x — 1). ¢)

3
I =f (12+x+3)dx
Exerciceo [_11

1 3
§x3+5z2 + 33:]
DF:xe e 1

_ 27 9 1 1 >
. 2x —3. — | = = _ =
2)F~x'—>ez, —<3+2+9+3 5 3
3)F:ix e ol 76
T3

36
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2
e)IZ/—gdx
1
_[_L (L)
B 207 1y 2 M4
3
=%
(1
ﬂI:f(7+x2)dx
1 X
2
o1 Ls]
_[ I+3I 1
_(_l+§+1_L>
B 2 3 3
_ 17
T 6

Exercice @

1) Sur I’intervalle [2 ; 3],
de (OI).

A= /23 f(x)dx.ua

A= [%a}:3 +x2]z.ua

(C,) est au-dessus

:(94—9—%— )>< lem?
_34
3 — Cm
2) Sur I’intervalle [0 ; 4], (C/.) est au-dessus
de (OD).
A=—[" fwya
, S dvua
_[1 s 4
A—[3x +3x]o.ua
= (& +12) % 1em’
_100 .,
3 cm
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Exercice @

1) Sur’intervalle [2 ; 3] la courbe représentative
de f'est au-dessus de celle de g.

A= [ 00~ g dr.ua
= /;3 (* + 2x — 2x)dx.ua = f; 2 dx.ua
[+,

2.ua
A=L(27-8) x lem’=

3

2) SurI’intervalle [0 ;4] la courbe représentative
de g est au-dessus de celle de f.

4
A= [ () -fw)dsua
= '/0‘4 (x*+x" + 3)dx.ua

Qcm‘g
3

=/(;4 (2x* + 3)dx.ua
A:[%z3+3x] ua—(§X64+1270)><10m2
_ 164
3 5 Cm

IV.2. Exercices de renforcement

Exercice @

a) Pour toutx E R, F'(x) =—(—1x el ") =¢'*
F’(x)=f(x). Donc F est une primitive de f'sur R.
b)Pourtouth R, F'(x)=- 2 (—2xe~ ")
F(x) =xe ™ =/ (x).

Donc F est une primitive de f'sur R.

¢) Pour tout x € ]0 ; +oof,

P = 50— +=o—+=/(z).

Donc F est une primitive de f'sur 0 ; +oo[.

d) Pour tout x € 10 ; +oo[,
FP(x)=1 xInx+x o1

F'(x) = fx).

Donc F est une primitive de f'sur ]0 ; +oo[.

Exercice @

=lnx+1—-1=Inx.

a)F:Hch—%xz'b)F:Hx?—%xG
3, 2
c)Fim— 4x+3x d)F:»—x 5
37
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Exercice Q

1)F(x)=x>+c¢c,c€R.
F2)=-1
4+c=-1
c=-5.
Donc F : x » x> — 5.

2)F@= +o' +c,c€R.

F(2)=0
4+c=0
c=—4.

Donc F:x +— %aﬁ -4,

HF@W=—1 +ccer
F(1)=1
“1+c=1
c=2.

Donc F:x - —% +2.

4) F(x) = _xll +c,c€R

F(2)=1

-1+c=1

c=2. .
Donc F:x - ———=7 +2.

5) F(x) = 2%2 +eceR
F(1) =2

1 -
7 +§—2
c= 7

) 1 .3
DoncF:xm e + -

Exercice @

DF@) =Inx +52° +c
F(l)=2
O+ 7 +C:2
3
2

X 1.3
DoncF.xi—)lnx+2x +2.

2)F(x)=—€e*"2+c,c€R

F()=1
—e!l+c=1
c=1+el.

DoncF:x+—e*"2+1+el.

3)F(x) = %ez‘*'+c,cE]R.
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F(0) = 1
%eJrc:l
c=1- 5e
DoncF:x+ lez“‘-ﬁ-l— Le.
) 2 2

HFE)= 5 -x—In(x+1)+c,cER.
F(0)=3
0-0-0+c=3
c=3.

Donc F:x o 5~ x—3+In(x+ 1),

Exercice @
7 1

a)Onafix)= —;:—7X;.

Les primitives de f sur ]0 ; +oof sont les
fonctions : x = — 7lnx + k, k€ R.

b) Les primitives de f sur |0 ; +oo[ sont les
fonctions : x — gxis +z* —Inx+¢ ceER

¢) Les primitives de If sur ]0 ; +oo[ sont les
fonctions : x — 31nx—;— le/E +k keR
d) Les primitives de f sur ]*oo;%[ sont les
fonctions : x - In| 5z — 3.

Exercice @
3

a) F:xH—%e’“—?xﬂ-?x.
b) Fixmx?+e 3,
c) Fixw %e’”Q.

d) F:xe _6%.

Exercice @

a)I—[emlzydx b)I=[3eldx
bl

Tr+2

:( -1 L) =(’—¢")

et2 3

e—1
3(e+2)

38
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[ 3
o 1= f2 oy = [_efx]z Par conséquent .#{ :l f(a:)dxu.a
0 0 ,
- 2
:(_6 z+60) =/ (x —Zx)dxu.a
2
I=1-¢"’ 1, 2]3
2 =37 —2"| wa
d) 1=f e 2
1 4 .
A_4 o
_[L 22—1]2 3m
“Llo¢ 2) fest négative sur R donc

:%(63_61> ﬂ:—[jf(z)dxu.a

3 -2
— 1
l=626 =*f (*2*_2)012:%(1
—4 z

1172
_ (L _ 21 =[2x—_] U.a
e)l= xdz f)I—[ I+1dx .y
2 _11 o
:[lnx] =[ln(m+1)] Ty m
1 1
=(1ne—ln1)=1 =(ln3—ln2) 3)festné§ativesur]R§donc
=lni A :_/ f(z)dxu.a
9 2
2 4
g)lzf (x+1+i>ckc =—f e
1 €T , 2 (x—l)
1
=[*x2+x+lnx] :[_ ]
2 1 z—14,
:(lx22+2+ln2—l—1—ln1) 1
2 ) =f§+1
5
_ 2 2
I=1n2+ 9 A =§cm2
1
1 4) fest positive sur [—;e]
h)I:f (z—1—¢™)dz )/ pel e
1, 1 A = || —drua
heare] )
1 B e
=g l+te -1 =[lnx] U.a
—1_3 +
=e - ,
A =2cm
S)ysur[1;e] f est posmve donc
Exercice@
A = f Ltzcm
1) ix)=x*—2xeta=2;b=3.
Etudions le signe de fix) =x— 2x =x (x — 2) —[21nx+2x]
Doncx (x —2)>0sur[2; 3]. 1
A = 2¢cm”
39
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6) fest positive sur [0 ; 1] donc
1 1 )
A = f e'dr = [ex] u.a = (e* l)cmz
0 0
7) fest négative sur [2 ; 4]

alOrS.?q = —/4 f(gj)daj sz
2

4

—z+2 2

= —/ —e dxr cm
2

4
42 2 -2 2
=|—e cm” =1—¢ “cm

Exercice @

Démontrons que F et G sont des primitives sur
]—1; +oo [ d’une méme fonction f

2
r tx+1 _
OnaF(x)——x_‘_l et G(x)=x 2+x+1
2

T t+r+1
F(x)— z+1
_x2+a:+ 1
T+l z+1
:x+x+1

F(x)=G(x)+2

Par conséquent a F’ (x) = G’(x) donc F et G
sont des primitives sur | —1 ; +oo [ d’'une méme
fonction f

Autre méthode :

On peut dériver les deux fonctions et voir
qu’elles ont la méme fonction dérivée.

Exercice @

1 (e-2)a+1)+1

1)Onax—2+
r+1 r+1
C2itz+l
r+1
=f(z)
Donc : flx)=x—2+ 1
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2) Une primitive F de f'est définie par
2
F(x)= % —2x+In(x + 1).

Exercice @
X

)Ona:F(x)= g *3 = f{x), donc F est une
primitive de f'sur R.

2) A= <[11 f(x)dx)x 1em? car fest

positive sur [~1 ; 2].
=[F(2)]%; em®
=F(2)-F(-1)cm?

A= %cm2

Exercice @

1) Une primitive F de fest F :
3
X % + 222+ 5.

0
2)Onadd = (/:5 f(x)dx>><4cm20arfest

positive sur R.
00y 2
2/ (m +4x+5)dw><4cm

-3

=(F(0)-F(-3))x 4cm?

A =24 cm?

Exercice €F)

DOnaF(x)=1xInx+x x %—1
=In(x)+1-1
=In(x) = f(x)

Donc F est une primitive de f'sur |0 ; +ool.

2)

2
34='/1. f(z)dzuwa=(F(2)—F(1))x4cm?
=4(2ln(2)—1)cm2

40
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IV.3. Exercices d’approfondissement

Exercice @

Onaflx)=—x* +4x-3=—(x—1)(x—3)

f est un polyndéme de degré 2 donc f est du
signe de a =—1 sauf a I’intérieur

de ses racines qui sont 1 et 3.

Par conséquent :

* fix)=0pourx € {1;3}.

* filx)<Opourx€]3;4]

* flx)>0pourx€]l;3[

2= [ 1@)de— [ f@)dz)ua
Jq=<[—%fvg-i-2xz—3x]3
Zl,)x + 22° —Bx]) u.a

e

A :%u.a

Exercice @

DOnafix) -+ )= —ts
1 1
et lim7ss = limzy7 =0

Done lim (fix) —y) = lim (lx) —y)=0.
Alors la droite (D) d’équation : y = 2x + 1 est
asymptote de (C,) en +oo et en —oo.
Onaf)-y= +15

Sur ] —o0 ; =2[, flix) — ¥ <0 alors la droite (D)
est au-dessus de (C)).

Sur ] =2 ; +oo[, fix) =y >0 alors (C) est au-
dessus de la droite (D).

2)Ona:d= f@f y)dx cm?
2 1
=f<x+2>dxcm
[ln(;z:+2)]]cm
=1n4 — Inl = In4 cm?

A =1n4 cm?

-3
3) A =— [ ; f(x)dr car fest négative sur cet

@

intervalle
3 1 i
:—_[5 (2x+1+—x+2)dxcm

=[2*+z+In|z+2|]2em’
A’ =14 —1n3 cm?

Exercice @

l.a)Onaflx)—(—x+2)= -1

N S
dim z—1 0
Donc lim fix) —y= zlﬂn fx)—y=0.
Alors la droite (D) d’équation : y = —x + 2 est
asymptote de (C,) en +oo et en —co.

4

b)Onaflx)—y=——7.
Sur J-o0; 1[, fix) —y > 0 alors la droite (D) est
au-dessous de (C)

Sur ]1; +oo[, fix) =y < 0 alors (C) est au-dessous
de la droite (D).

2).,94=—f5(f (2) = (—z+2))dz ua

[ 5ty )irue

= [4ln| -1 |]2u.a

. 4
Or xllg}ox—l -

A =4 1n4 cm?

Exercice Q

1) On admet que f{x) > 0, sur [3 ; 4] et fix) <0
sur [5; 7]
Ona:g'(z)=—x+2+In(x)+1

=—x+3+In(x) =f(x)
D’ou la fonction g est une primitive de la fonc-

tion f'sur ]0 ; +oof.

2)Ona: :([4f(x)dx
= (g(4)—g(1)) x 2cm’
A = 8In4 — 3cm?

(—£7 f(x)dx) x 2¢m”

= (—g(7)
A =2(8 4+ 5In5 — 7In7) cm?

) X 2cm®

3)Ona:A'=

+¢(5)) x 2em”

41
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Exercice @

l.a)Ona jllgrolof(x) = Ilygg(x-i— 1—¢°)
=—oocarlime" =0
etlimx+1=—oco
b)Ona f(x)—y:—e*etxlig}c—exzo

donc lim (f(x) —y) =0

¢)On af{x) —y=—e"et—e" <0 pour tout réel x.

Donc (Cf) est au-dessous de (D) sur R.
2) llqif(x) :}i@ox(l +4+—5)

lim f(x) = —oo car limx = +oo
et}ir&l+%*%=*m
3)a)Ona:f(x)=1-e"
Ona:l-e>0ee' <1

< x<0.

D'ott V2 €] — o0;0[ £ () > 0et VzE]0; + 0o £ (z) <0

b) X —00 0 +o0
/() +
0
£ 3 / \:OO

®

5) Soit A cette aire.

0
On a . 0= /:3 (y*f(x))dx u.a

xr
= e dx u.a

3
210
=le |3ua

A=(1-e73)x4cm?

IV.4. Situation d’évaluation

Exercice @

Remplacer metres par centimetres.

¢ Déterminons une primitive de la fonction f'
sur l'intervalle [0 ; 600].

2

f(z) = Teog — 5 + 124,

Une primitive F de f définie par :
x3 x2

Fx) = 31600 — '8 * 124

¢ Déterminons l'aire de la partie limitée par la
courbe et les droites d'équations x =0 et y = 600.

600

A = fo fz)dzuw.a
=(F(600)—F(0))u.a
=(74400—0)u.a
= 74400 u.a

Laire du terrain est 74400 x 1600,

soit 119 040 000 cm?.
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Lecon

IV. Exercices
IV.1. Exercices de fixation

Exercice a

Du,=7n-3

Pour tout entier naturel 7,

u,, —u=Tn+1)-3-(n-3)=
Tn+7-3—-Tn+3=Tet7>0.

Donc (u,) est croissante.

2)u,=—0,5n

Pour tout entier naturel 7,

u, ,—u==05n+1)-(0,5n=
-0,52-0,5+0,52=-0,5et —0,5<0.

Donc (u,) est décroissante.

Nu, =1y

Si n est pair, alors u, = 1 et si n est impair, alors
u =-1

Donc (u,) n’est ni croissante ni décroissante.
du =n’

Pour tout entier naturel 7,

u . —u=m+t1y-m=n*+2n+1-n*=2n+1

et2n+1>0.
Donc (u,) est croissante.

Exercice e

u =n*+2n

Pour tout entier naturel 7,

u,  —u=mn+1y-2n+1)—@—2n
=n’+2n+1-2n-2-n*+2n

=2n+1
Or 2n+1>0, donc (u, ) est croissante.
yu=L
Pour tout entier naturel 7,
1 1 _n—(nt+1)
R P C R )
-1
T nln+1)
Or—1<0etn(m+1)>0, donc n(n_—il) <0.
Par conséquent (,) est décroissante.
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Suites numériques

u,=2"
Pour tout entier naturel 7,
Uni1 27L+l 27[ X 2
- = = o — > 1.
. 9 9 2et2>1
Donc (u,) est croissante.
4) u, = (%) .

Pour tout entier naturel 7,

wo B _B)x(8) 5

w., ~ (3y  (3y 5 °
(2 ()

0< % < 1. Donc (u,) est décroissante.

Exercice o

a)4;7;10;13;16;19;21;24
b)20;18;16;14;12;10;8;6
)2,5;5;75;10;12,5;15;17,5;20

d)100;65; 30; —5;-40;-75;-110;—145

Exercice °

1) Pour tout entier naturel n, u,

=u +7.
Donc (u,) est une suite arithmétique de raison 7
et de premier terme 3.

2) Pour tout entier naturel 7,

u . —u =5n+1)+12-(G5n+12)=35.
Donc (u,) est une suite arithmétique de raison 5
et de premier terme u, = 12.

3) Pour tout entier naturel n non nul,

nt+l n
_ -2
- n(n+1)
u, . —u, n’est pas une constante.

Donc (u,) n’est pas une suite arithmétique.

4) Pour tout entier naturel n,u, , —u =3u —13.

u .. —u n'estpasune constante. Donc (1 ) n’est
n+1 n "

pas une suite arithmétique.

43
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Exercice o

1) Pour tout entier naturel n, u | —u = 10.

Donc (u,) est une suite arithmétique de raison
10 et de 1° terme —9.

2) Pour tout entier naturel n,
—u=15-05n+1)—(1,5-0,571)=-0,5.

Donc (u,) est une suite arithmétique de raison

u

n+1
—0,5 et de premier terme — 9.
3) Pour tout entier naturel n,
U= 1P -9 =9)=

u

n+1
mw+2n+1-9-n>+9=2n+1
un+l

n’est pas une suite arithmétique.

— u, n’est pas une constante. Donc (u,)

4) Pour tout entier natureln, u —u =-2u +1.

u

n+l

—u, n’est pas constante.

Donc (u,) n’est pas une suite arithmétique.

Exercice o

au =5+7n; bju =-12+0,5n;
c)u,= §76(n71)=76n+ 3
du,=7+25n-6)=2,5n-8.

Exercice 0

Dou, =u+ Q1= 15)r=u+6r
Du,=u,+28r
—5r

YHu,=u,—15r

Exercice °

Du,=u,+10r
31=1+10r.

r=3
Duy,=u,+(37-12)r
28 =103 + 25r

r=-3
3u,=u,+(17-40)r
24 ="70-23r

r=2

Nu,=u,

@

4) uy = uy, + (36 - 98)r
15=15-6lr
r=0.

Exercice o

Dans chaque cas, u, est de la forme u, = u + nr
1) La raison de (u,) est 3 et 3 >0, donc (u,) est
croissante.

2) La raison de (u,) est —1 et —1 <0, donc (u,)

est décroissante.
11

9

et%>0,donc

3) La raison de (u,) est
(u,) est croissante.
4) Laraison de (u,) est 1 et 1 >0, donc (u,) est

croissante.

Exercice m

1) (u,) est une suite arithmétique de raison 12
et 12 >0, donc (u,) est croissante.

2) (u,) est une suite arithmétique de raison —7
et =7 <0, donc (u,) est décroissante.

3) Pour tout entier naturel u, u _ =u .

n+1 n

Donc (u,) est constante.

Exercice m

DS=u,tutu+..+u,

=+ us
=(20+ 1) Uo 2uzo

_ 9 5E5E20xT 150

:QIXT:1575

DT=u,+u +u,+..+u

qmu%

5+5+T7n
2
(n+1)(10+ 7n)
B 2

Exercice @

DS=u,+u +u,+..+u,

=(28-7+1)

=(n+1)

U7+ Uss
2
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=22x o)

_22x162
2

=1782

NT=u,*u +u,+..+u
=(mn-7+1)
_ wr+ us +(n—7)><8
—(n76) 9
=(n—6)(4n—31).

Exercice @

a)3;6;12;24;48;96; 192 ;384.

U7 +un

b)8;4;2;1;0,5;0,25;0,125;0,0625.
c)1;-3;9;-27;81;-243;729 ;-2 187.
d) 10;100; 1000 ;10000 ; 10 000 ; 100 000 ;

1 000 000 ; 10 000 000 ; 100 000 000.

Exercice m

1)3:15:75;375
.4 8 16
D279 T

Exercice @

Dv,==3;v,=10 etv,=23.
vi _ 10 vy _ 63

Ona U_o: 3 et o 23"
v
Comme —7é -
geomemque.
2)v,=0;v,=1letv,=8.
vzl n’existe pas et ==
v, DUexistepas et -
une suite géométrique.

, (v) n’est pas une suite
n

8, donc (v ) n’est pas

3) Pour tout entier naturel n,

n+1

/1+1 7>< 11
_ 5V, 5 _ 5
7X(11) X1 =1

Donc (v,) est une suite géométrique de raison
0

15—1 et de premier terme v, = 7 x (%) =17.

4) Pour tout entier naturel #» non nul,

v =4y,

n+1 n
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Donc (v,) est une suite géométrique de raison

4 et de premier terme v, = 7

Exercice @

1) Pour tout entier naturel n, v, =—5v.
Donc (v,) est une suite géométrique de raison
— 5 et de premier terme v, = 3.
2)v,=0;v,=Tetv,=14.

z—; n’existe pas et z—f =2, donc (v) n’est pas
une suite géomeétrique.
3) Pour tout entier naturel n ,

v =T7%x0,5 =7 %05 %0,5=0,5

Donc (v,) est une suite géométrique de raison

0,5 et de premier terme v, =6 x 0,5°=6

Hv, = v, =25 etv,=625.
”1——5 t—=25 abE
Vo

donc (v,) n’est pas une suite geometrlque.

Exercice Q

a)v,=100x0,2"; by, =7 x3"2;

Q) v, =g x (—%) Cdyv =

Exercice @

Du,=u xq'

0,3 x0,1"°

2) u]S = MZ‘) x q "
3u,=u,xq’
4) Z'156 = u39 x ql7

Exercice @

Dv,=v,x¢*
81 =9 x¢?
q'=9
q=3

2) v, =V, ¢
1000 = 0,001 x ¢°
¢®=1000 000

qg=10

3) v, = v, x g%

38 =38 x ¢

q66=
g=1
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Exercice @

Dans chaque cas, v, est de la forme v = v * ¢"
I)v,=letg=7.0Onav,>0etg>1,donc(v)
est croissante.
2)v,=letg=0250nay,>0et0<g<l,
donc (v,) est décroissante.

3)Ona g =1, donc (v)) est constante.
4)v,=letg=-3.0naq<0,donc(v)n’est
ni croissante ni décroissante.
5)v,=—4etq=9.0nav <0etg>1,donc
(v,) est décroissante.

6)v,=10etg= %.Onavo>06t0<q< 1,
donc (v)) est décroissante.

Tv,=10etg= %.0nav0>06tq> 1, donc

(v ) est croissante.
n

Exercice Q

v,=—10etg=0)9.0nav <0et0<g<l,
donc (v,) est croissante.

2) Onag =1, donc (v,) est constante.
3)v,=—T74etg=6.0nav,<0etg>1,donc
(v) est décroissante.

4)v,=8etg= %.Onavo>0etq> 1, donc
(v,) est croissante.
5)v,=03etg=1,01.0nav >0etg>1,donc

(v ) est croissante.
n

Exercice @

DS=v,+v,+..tv,
1_q10+]
1—g¢
1_211
-2
—2047
X

:'qu

=5X

5 =10235.

DT=v,+v,+..+v

1— q'n+l

:vnxﬁ

_ on+l
% — 5(2n+17 1).

Exercice @

DS=v,+v,+.. +v

1— q9—4+1

=5X

:1)4)( 1_q
1—3°
1-3
—728
—2

= 12X

=12X = 4368

DT=v,+v,+..+v
l_qn—ul
—U4X l—q
a3
—2x A3~y

IV.2. Exercices de renforcement

Exercice @

a)3-1=5-3=7-5=9-7=2.

Donc ce sont les termes d’une suite arithmétique
de raison 2.
b)6+2=18+6=54+18=162+54=3.
Donc ce sont les termes d’une suite géométrique
de raison 2.
c)40-45=35-40=30-35=25-30=-5.
Donc ce sont les termes d une suite arithmétique
de raison 5.

d@d-2)#@ -4 et (4=2)#(4+4).

Donc ce ne sont les termes ni d’une suite

arithmétique ni d’une suite géométrique.
1.1 1.1 1 1

1.1, 1_ Ll
9= TTTRTICI6727 2
Donc ce sont les termes d’une suite géométri-

. 1
que de raison 3 -
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Exercice @

a,=7+13netn>0 ; (a,) est une suite

arithmétique de raison 13
2

1 n
2)b, = ?=2x(§> etn=>0;(b,) est une
S . 1
suite géométrique de raison &
3)c,,,=c,70,7¢, =1,7¢, ;(c,) estune suite

géométrique de raison 1,7

4y d = d5" = %d ; (d,) est une suite

n+ 1 n

s . 1
géométrique de raison .

5)e, . ,=e —1;(e)estune suite arithmétique
de raison —1.
6)e,, =2 —2;

(e,) n’est ni une suite arithmétique ni une suite
géométrique de raison.

Exercice @

1)  Calcul de
1000 = U100 T (1000 — 100)7

900 =90 + 9007

810
= 900 =09

u

* Calcul de u,,.
U0 = U, + 1007
90 = u, + 100 x 0,9
90 =u,+ 90
u,=0
2)S=ugyt o Fug,

S = (1000 - 100 + 1) He-Fthon

=901 x 2 = 445 995.

Exercice @

Affirmations Réponses
u est une suite arithmétique. Vrai
u est une suite géométrique. Faux
u est une suite décroissante. Faux
u est une suite croissante. Vrai

Exercice @

Dug=u,+(6-3)r
324=12+3r
312=3r
r=104
Du,=u, +(n—3)r=12+104(n-3)
u, = 104n-300
3) u, =116 ; u, =428 et u,=—300.
4) La suite (u,) est croissante car > 0.
S)u, =78 732
104n —300 =78 732
104n =79 032
n~=759,923
Il n’existe pas de valeur de I’entier naturel n
telle que u, = 78 732, car 759,923 & N.

Exercice @

1)C, = C,+0,04C, =520 000
C, = C,+0,04C, =540 000
2) a) Pour tout entier naturel 7,
C,., = C +0,04C =C +20000.
(C,) est donc une suite arithmétique de raison
20 000.
b) C, = C,+ nr =500 000 +20000n.
3) Le capital disponible aura doublé¢ lorsque
C, =2C,
C, =2C,
500 000 + 200007 =1 000 000
20007 = 500 000
n=25.

Le capital va doubler a partir de la 25¢™ année.

Exercice @

1) C,=500000; C,=C,+ 0,035 C =517 500
et C,=C, +0,035C, =535 6125

2) a) Pour tout entier naturel 7,

47

03/09/2021 15:00



®

C,.,=C+0,035Cn = 1,035C,
(C,) est donc une suite géométrique de raison
1,035

b) C, =500 000 x 1,035

3. Le capital disponible aura doublé lorsque

C,=2C,

C,=2C,

500 000 x 1,035 =1 000 000
1,035"=2

nin(1,035) = 1n2

"= 1&?335 ~20,15

Le capital va doubler a partir de la 21°™ année.

Exercice Q

u,=u, xr’=09x2°=460,8
Uy, = ux 7= 0,9 x 2 = 15461882265.6.

Exercice @

Us .
u,=u, X ¢*, donc ¢*> = s 4. Par suite g = 2.

Exercice @

Ona: %Z%,donca2=56,soita= «/%

Exercice @

*S=1+3+9+27+81+..+59049
S=1+3+32+33+3%+ . +310,
S est la somme des 11 premiers termes de la suite

géométrique de premier terme 1 et de raison 3.

_1-3"
S=7=3
S=88573

*R=1+3+5+7+9+..+999
R=Q2x0+1D)+Q2x1+1)+Q2x2+1)+
2x3+1D)+@2x4+1)+..+(Q2x499+1).
R est la somme des 499 premiers termes de la suite

arithmétique de premier terme 1 et de raison 2.

R=(499 + 1) x L1999

R =250 000.
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eT=1-2+4-8+16—-32+..+4096
T=(2)"+(2)'+ (2 H2)P+(=2)'+... +(=2)2
T est la somme des 13 premiers termes de la suite

géométrique de premier terme 1 et de raison —2.
1— (_2) 13

1-(-2)
T=2731

Exercice @

1) Pour tout entier naturel n,
1=2u—~1-1=2u-2=2(u-1)=2v.

Donc (v,) est une suite géométrique de raison 2

T=

1%

n+l

.

etde 1¢ terme v, = u, —1 =9

2) Pour tout entier naturel n,

., —2000=0,95u, + 100 -2 000
=0,95u, — 1900 = 0,95(x, — 2 0000) = 0,95v .

Donc (v,) est une suite géométrique de raison

0,95 et de 1¢ terme v, = u, — 2 000 = — 1 500.

V+l=u

n

IV.3. Exercices d'approfondissement

Exercice @

1) L’arbre a poussé chaque année de 0,5 m
2) Sa taille sera multipliée par 3.
3)a) (t ) est une suite arithmétique de raison 0,5.
b)t =t+0,5n
t =1+0,5n.

4) 140,57 > 25
- 24
"~ 0,5

n =48

Dans 48 ans.

Exercice Q

D uy=1;5u,=3u ;v=In(u)
(u,) est une suite géométrique de premier terme
1 et de raison 3.

1/[”=3”

2) v, =1In(3") = nln3
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(v,) est une suite arithmétique de premier terme
0 et de raison In3.
3) v, = nin3.

42)S = nx n(n—1)In3

Vot Vot _

n(n—1)In3
—

b)P =e™=e

Exercice @

1) Pour 5 couches
t=1+24+3+4+5 = 15,

to= 142+ +12 = 66.
) ——5 )
3) 19 couches et il restera 10.

Exercice @

Pw+l_Pn
1) === 0,12

doncP '=112P_

2)P = (1,12)" Po.

3) Pn>Po

(1,12)y> 1

nlnl,12 >0

(P) toujours supérieur a P .

Exercice @

1) (a,) est une suite géométrique de premier
terme 200 000 et de raison 0,97.
(b,) est une suite géométrique de premier terme
150 000 et de raison 1,05.
2) a,= 200 000 (0,97)"

b =150 000 (1,05)".
3) 11 suffit de résoudre I’inéquation
150 000 (1,05)" > 200 000 (0,97)"

15 (1,05)">20 (0,97)"

In20—In 15

In(1,05)—1n(0,97)

n>3,63.
1l faut au minimum 4 ans

=153, on trouve 17 couches.

n>

IV.4. Situations d’évaluation

Exercice @

Notons u, la rémunération hebdomadaire avec
I’option A.
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Pour tout entier naturel n, u, , = u +2 000.
Donc (u,) est une suite arithmétique de premier
terme 10 000 et raison 2 000.

2) Notons v, la rémunération hebdomadaire
avec |’option B.

Pour tout entier naturel 7,

Vn+l :Vn + mvn: 1’15 Vn'

Donc (v,) est une suite géométrique de premier
terme 10 000 et raison 1,15.

Avec ’option A, le gain global est :

U+ up

w1+ ui+11 %2000
2

u t o,y =12 %
=12 x
=252 000

Avec I’option B, le gain global est :

_ 1—1,1512
vty oty =y X m

B 1-1,15"

=10000x 3 =7 757 1,151 ~290 020.
Conclusion : L’option B est plus avantageuse.
L affirmation de la voisine est vraie.

Exercice @

Notons u, la population en 2010 + n, n € N.
Pour tout entier naturel 7,

u,, =u + ﬁ u =u +0,0lu =1,01u.
Donc (u,) est une suite géométrique de premier
terme 1, = 6 900 000 000 et de raison 1,01.

u, = 6900 000 000 x 1,01".

u, =10 000 000 000

6900 000 000 x 1,01" =10 000 000 000
10000000000 _ 100

6900000000 ~ 69

nln(l,Ol):ln16—09O

In 100
_ 69
"= Tn1,01
n~=37.29
Soit n = 38. Les 10 milliards d’habitants
seront atteints en 2048.
L’affirmation du chef de classe n’est pas

correcte

1,01"=
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IV. Exercices
IV.1. Exercices de fixation

Exercicea
{z +y =28
a
ry = 195
Soits =28 et p = 195
Résolvons I’équation : x>~ 28x + 195 =0
A=28-4x195=4
\/X = 2 alors z, = 282_2
x,=13etx,=15
Les solutions du systeme sont (13 ; 15) et (15 ; 13)
c’est-a-dire S, ={(13; 15); (15 13)}

_ 28+2
et 2= 2

b)Se.x =1{(5;7);(7;5) }.
©)See = {(7;—4);(=4;7) }.

Exercice 0

Résolvons chacun des systémes suivants dans

R x R.

a) {el’+36” =95 ona‘{ e"+3e’=5
2¢"—¢'=3 "L6e"—3e"=9

En additionnant membre & membre on a :

ee=2esx=1In(2)

Onendéduitque e'=1ey=0

S, . .= 1{(n2; 0)}

RxR
b) {ln(;r) —In(y) =3
In(z) +In(y) =5
Ensemble de validité de (€¢) :x>0ety>0,
Dv=R" xR".
En additionnant membre a membre on a :
2In(x) = 8 et In(x) = 4.
De méme on montre que In(y) = 1
On en déduit quex=e*ety=e
Sp.r =ile*; )}
¢) {Qez— e’ =15

e +2¢" =40
{Qe'”—e-” =15 {4e"— 2¢” = 30
=
e’ + 2" =40 e’ + 2" =40
En additionnant membre a membre, on a :

5¢¢=70,0na: e =14. De méme, ¢ = 13.
On obtient donc : x =Inl14 ety =1[nl3
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Systemes d'équations
linéaires dans RxR

S, = {(In13 ; In14)}.

Exercice o

Résolvons graphiquement x — 2y +2 <0.

¢ Soit (D) la droite d’équationx —2y +2 =0

* (0; 0) n’est pas solution.

L’ensemble solution est ’ensemble des cou-
ples de coordonnées des points de la partie non

hachurée.

2
AR
('VVV:V‘,VVV N \/x
NN
OB

A
00 6
Exercice o

Résolvons graphiquement 3x —y > 3.

¢ Soit (D) la droite d’équation 3x —y = 3.

* (0; 0) n’est pas solution.

L’ensemble solution est ’ensemble des cou-
ples de coordonnées des points de la partie non

ol

OOXKNA

RS
KXKS
B
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a) Soit (D)) la droite d’équation : x =2y +2=0
et (D,) la droite d’équation : x +y + 1 =0.

L’ensemble des solutions est 1’ensemble des
couples de coordonnées des points de la partie

non hachurée

TR0
2

b) Soit (D)) la droite d’équation : x =2y + 6 =0

et (D,) la droite d’équation : 5x + 3y —35=0.

RN
BRRRRRRLRERRERRLRS
RIS
RRRRERIIIIRIIIRK
0‘0’0‘:’0

b) Soit (D)) la droite d’équation : 2 x +y =4
et (D,) la droite d’équation : 3x —y =3.
L’ensemble solution est la partie non hachurée.

SN RN NN
%
<>
%

—_
'
T

of 1 2 3 4 5 6 N8
L’ensemble des solutions est I’ensemble des

couples de coordonnées des points d la partie
non hachurée.

IV.2. Exercices de renforcement

Exercice o

Résolvons chacun des systémes suivants :

Exercice o 1) Posonser=X et =Y
[X+Y=8 [X+Y=8
a) Soit (D, ) la droite d’équation : x =2y +2=0 Onaing _y_,®

X=4+Y
et (D,) la droite d’équation : x +y + 1 = 0. 44+4X+Y=8 [(2Y=4
L’ensemble des solutions est I’ensemble des < { X=4+y {X =4+Y
couples de coordonnées des points d la partie {Y: 2
non hachurée “lx=6
On obtient : e*=6 et ¢ =2
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D’oux=/n6 ety=1In2 -19¢ R et—-14¢R", .
Sp.p= {(In6 ; In2}. Donc S, = @.
2) {e*+26”=3 {e*+26"=3
=4
x+y=0 x=-y 2){ xy =198 {e”y:eZQ
e’ +2" =3 e’ Xe'=¢e” xy =198
1l x=—y @{x+y=29
{2@2"’+36y+1=0 xy =198
=4 = =
x=—y @{S x+y=29
o P=xy=198
Posons Y = ¢’ et résolvons 2Y?—=3Y+1=0 . . .
1 x et y sont solutions de 1’équation :
2Y?-3Y+1=0Y=1louY= > £—=29t+198=0

t=18ett=11

Le systéme devient
Spr= 1115 18), (18 ; 11)}.

{YQ—%Y+%=O {Y: louY =+
=1

Y _x o y_ Exercice o
y=0ouy=—In2
< { xX=-y Résolvons chacun des systémes suivants :
D [2x—3y=3 [2x—3y=3(x3)
{3x—2y= 7‘:’{3x—2y: 7(x2)
6x—9=9(1)
©{6x—4y: 14(2)

Spn= 1(0;0), (In2; ~In2)}.

3) {Xy _ _15 - {erw = 672
e’ xy =—15

ee'=e”

DH-Q)e-+4y=-5e-5y=-5oy=1

@{”y:_? On en déduit que 2x ~3 =3 ©2x =6 ©x =3
xy =—15 Spe= 13 D},
{S =x+y=-2
=
P=xy=-15 5 {26-"—36”:3
x ety sont solutions de I’équation x*> +2x — 15=0 3e"—2"'=7

P4+2r—15=0=x=3oux=-5 Posons X = e* et Y = ¢’ on obtient donc :
S]Rx]R: {(35_5) ; (555 3)}

{QX —3Y=3
— ° 3X-2Y="7
nereice D’aprés la question 1) X=3etY=1
Résolvons chacun des systémes suivants : Ona:e'=3 ete’ =1 eton obtient : x = In3
1) Inx+ Iny = In(266) etx=0
x+y=-33 Spe= 1(n3;0)}.
Ensemble de validité du systéme. {2 In(z) +1In(y) =3
x>0ety>0,R" xR, . 3ln(z) —In(y) =7
4i}{{1’7()0’):1”!(266) @{ xy = 266 Posons Inx=X et lny =Y
x+y=-33 x+y=-33 L’équation devient ;
{S =x+y=-2
“lpP=xy=-15 {2X+Y=3
x et y sont solutions de 1’équation : 3X-Y=7
¥ +33x+266=0 En additionnant les équations on a : 5X = 10
X +33x+266=0x=—140ux=—19 soit X =2
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Onobtient X =2etY=-1
Ix=2ex=¢cctlhy=—1y=¢!
Spa={(e?5 e}

Exercice m

Résolvons chacun des systémes suivants :

D{2x2y+1 =2
3x+3=2 " |34 +3=2p
=

y=9

{x:5
=4

y=9

Spr= 1(5:9)}

2e "=¢e"+1
2) V- ,

3" +3 =2
Posons X =e* etY =¢"
Le systéme devient donc :

{ZX:Y+1 { Y=2X-1
3X+3=27Y T I3X+3=2(2x—1)
{Y=2X—1
=1
X=5
Y=9 . . L
Q{X:5doue S5ete'=9

Soit e’ =%etey: 9
Donc x=—1In5 ety =1n9
Sgg= 1(=1n5;n9)}

3) {ln(x)+ln4=ln3—lny @{ln(x)+ln(y) =n3—In4
e =e" x+y=2
{ln(xy):/n% { Xy= { P=xy=1
< x+ty=2 < x+y:2@ S=x+y=2

x ety sont solutions de 1’équation :

3 3 _
T 2x+470

x2—2x+%=0ax=%oux=%
d'ott Seer ={(;%); (359) }

Exercice m

Résolvons chacun des systémes suivants
1) Résolvons dans R x R le systéme suivant :
{%+y—7ﬂ)
z+y=2(2)
En faisant (1) — (2),ona:
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{m+y=7 {x=5
=3
z+y=2 y=-3

Spr= {(55—3)}
o 2e(r+ey=7
2.a) )
e"+e! =2

Posons X =e‘etY =¢”

) ) 2X+Y =17
On obtient le systéme suivant :
X+Y=2
D’apreés la question 1), ona: X=5et Y=—3.
e"=5
Soit { impossible car y € R, " > 0.
e’ =—3
DoncS, =0
b)
{2 Inx+Ilny=7
Inx+1Iny=2

Ensemble de validité x > Oet y > 0.
Posons X =InzetY =1Iny
X+Y="7
X+Y=2
Soit X =5etY=-3
{X=5 {1nx=5 {x=’
y=-3°% 1ny=—3® y=¢*
Donc Sexz = {(e%e? ) }

On obtient le systeme suivant : {

©
{262T+1 +et =17
X it =9

Posons X =e*"'et Y =¢'"!
On obtient le systéme suivant : { XY =1
X+Y=2
{2X+ Y=7 { X=5
x+y=2“ly=-3
{ e*=5(1)
“ler=-3 impossible,e’"" > 0

DoncS, =0

Exercice @

a) Soit (D) la droite d’équation : 2 x +3y+3=0;
(D,) 1a droite d’équation : —x +y +8 =0 et
(D,) 1a droite d’équation : 2 x — 3y — 12 =0.
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L’ensemble solution est représenté par la partie
non hachurée.

b) Soit (D)) la droite d’équation : S5x+y =10
(D,) la droite d’équation : x +y = 6 et
(D,) 1a droite d’équation : x + 4y = 12
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5878
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BULL

<
(
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90
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L’ensemble solution est représenté par la partie
non hachurée.

Exercice @

1) L’ensemble des couples (x, y) qui satisfont a
la contrainte imposée est représenté par la zone
hachurée solution de I’inéquation :

4x + 7,5y < 30.

Soit (D) la droite d’équation 4x + 7,5y = 30.
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2)six=2,onpeut produire 1 ;2 ou 3 chemisiers.

Exercice @

1) Si x désigne le nombre de bouteilles de jus
d’orange et y le nombre de bouteilles de jus de
pomme alors ils vérifient les contraintes suivantes :
x>0;y>0;800x+ 600y <8000etx+y=>8

x=0 x=0
] y=0 y=0
Ona: x+ty=8 xty=8
800x + 600y <8000  [8x+ 6y <80

2) Soit (D)) la droite d’¢équation : x +y = 8 et
(D,) la droite d’équation : 8x + 6y = 80.

=

SV 0O

3 A A B

N0 20030506 VR 0> I x

L’ensemble des solutions du systéme est 1’en-
semble des couples de nombres entiers naturels
représentés dans la zone d’intersection des
deux zones hachurées.
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Exercice @

1) Soit x la quantité en kg de yaourt du type A
et y la quantité en kg de yaourt du type B :
Les contraintes nous donnent le systéme suivant :

x=0
y=0
2x+y <800

V= %OO . , .
2) Soit (D,) la droite d’équation 2x +y = 800,
(D,) 1a droite d’équation x + 2y = 700 et (D,)
la droite d’équation y = 300.

(D3)

XK
SR AA I ALIALRALL TS

T4 VAT z‘:/ﬁf? YT VLYo, 00-550-600-6 n
XAX I, TARX L LZLX L NN IRAIRERIVIRE

3) Soit B le bénéfice réalisé
B =40x + 50y, la droite correspondant a ce
bénéfice est la droite (D) d’équation :

4 B
Y=T5TT50
Cette droite passe par le point I pour que le
bénéfice soit maximum. En ce point
x=300ety=200, le bénéfice est
B =40 x 300+ 50 x 200 =22 000 F.

IV.3. Exercices d'approfondissement

Exercice @

Déterminons les réels a, b et ¢ la courbe
d’équation : y = ax® + bx + ¢, passe par les trois
points : M(2;—3); N(—1;3)etP(1;-3)

Alors leurs coordonnées vérifient I’équation de
droite : en remplacant x et y par leur valeurs
dans 1’équation on obtient le systéme suivant :

Maths Tle A corrigé 03082021.indd 55

X

@

—3=4da+2b+c (1)

3=a—b+c (2)

-3=a+b+c (3)
2)-3)e6=-20 ©b=-3
MH-B)e0=3a+b ©a=- % =1
2Q)ec=3+b-a=3-3-1=-1

a=1

b=-3

c=-1

Donc:y=x*—3x—1.

Exercice Q

1) Résolvons dans 1’ensemble des nombres
réels I’équation : x> —4x — 5=0.
xX’—4x—-5=0.
S x—2-4-5=0(x-2-9=0
SE—=5@x+1)=0
©x=5oux=-1
Sg=1{-1:5}
2) Déduisons-en la résolution dans I’ensemble
des nombres réels, des équations suivantes :
a)(Inx)> —4Inx—5=0
L’ensemble de validité de (E) est V= ]0 ; +oo]
Posons Inx=X,ona: X>—4X-5=0,
d’apres la question 1) X =5 ou X = — 1 soit
Inx=5oulnx=-1
x=eoue!
Se={e’;e .
b) In(x — 3) + In(x — 1) =1n8
L’ensemble de validité de (E) est V| =13 ; +oo]
In((x—3)(x—1))=In8 & In(x>* —x —3x+3)=1In8
& In(x* —4x + 3) = In8
ox?—4x+3=8
S —4x-5=0
d’aprés la question 1) x =5 oux=-1
Sg=1{5}car—1€¢V,
c)er—4=5¢~
e—4=5¢ P-4 =5"=e¥-4e-5=0

Posons X = ¢*
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On obtient alors :

X?—4X —-5=0.D’aprés 1) ona: X=5ou
=—1.

OrY xeR,e" >0,alors e=5 & x=1In5

Sp= {In5}.

3.a)Résolvons le systéme suivant { }

e'xXe'=e
xy=-—5 Ty = —9
oty — 4 _
e "=e¢ rt+y=4

b) x et y sont solutions de 1’équation :

¥ —4u—5=0.

D’apreés 1) les nombres qui vérifient 1’équation
sont —1 et 5.

Donc S, . =1{(5;—-1)(=1;5)}.

4) a)
{x2+y2 =34 {(r+y)2—2xy= 34
54
zy =—15 zy=—15
{(z+y)2 =4
=4
ry =—15
{x-i-y: 2
=4
ry =—15
{x+y =-2
ou .
Ty =—15

Soit S=x + y et P=xy. On a les deux systémes
S=2 S=-2
1 2 .
( ){P=*15 ou ( ){p=715
Résolution du systéme (1). On a : {P _

-15
x et y sont solutions de u> —2u — 15 =0.
Onax=-3oux=5.

Les solutions de 1) sont (=3 ; 5) ; (5 ; —3).

S=-2
Résolution du systéme 2. On a : {P - {5

x et y sont solutions de «? +2u — 15 =0.
Les solutions de (2) sont (3 ; —5); (=5 3).
Les solutions du systéme donné sont :
{(=3:5):(5:-3);3:-5:(-5;3)}.

rty=1 zty=-1
byDy1, 1 _ @{ .

1
sy "1z lw=-12
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x ety sont solutions de # +¢— 12=0.
A=49, t,=-5 =4

L’ensemble solution du systéme est

1(=5:4);4;-5).

Exercice ()

A) Soit (D)) et (D,) les droites d’équations res-
pectives 2x +y =24 et 2x + 3y = 36.

G5
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f* KL AN k\

B) Soit x le nombre de portes en Iroko fabri-
quées et y le nombre de portes en Badi fabri-
quées par semaine (x et y sont des nombres
entiers).

En raison de contraintes liées a I’approvision-
nement, cet artisan ne peut produire plus de 9
portes en Badi par semaine. Cette phrase se
traduit par 0 <y <9.

- La fabrication d’une porte en Iroko dure 4
heures et nécessite 2 m* de bois. Celle d’une en
Badi dure 2 heures et nécessite 3 m? de bois.

- Lartisan ne travaille pas plus de 48 heures
par semaine et il ne peut pas entreposer plus de
36 m? de bois dans son atelier.

Troko Badi
Quantité 2 3
Horaire 4 2

On le traduit par 2x + 3y <36 et 4x + 2y < 48.
On en déduit le systéme suivant :

x=0 x=0
0<y<9 0<y<9
dx+2y<487 | 2x+y<24
2x+3y <36 2x+ 3y < 36
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2) a) Si lartisan produit 5 portes en Iroko, Il

peut produire au maximum § portes en Badi
b) Si I’artisan produit 3 portes en Badi, il
peut fabriquer 10 portes au maximum en
Iroko.

3) a) On note B le bénéfice total réalisé sur
la vente de x portes en Iroko et de y portes en
Badi.
L’artisan fait un bénéfice de 30 000 F sur une
porte en Iroko et un bénéfice de 20 000 F sur
une porte en Badi.
Exprimer B en fonction de x et de y.
B =30 000x + 20 000y

b) voir graphique (D) :
3x+2y=18.

Exercice @

1) a) Soit x le nombre de lots A et y le nombre
delotsBetx>0ety>0

- Il faut 800 m au moins de guirlandes or le lot
Aen contient 2 et le lot B contient 2. On a ainsi :
100x + 200y > 800

- 11 faut 12 étoiles des neiges au moins or le lot
A en contient 2 et le lot B contient 2. On a ainsi :
2x+2y>12

- Il faut 8§ sapins de noél au moins or le lot A en
contient 2 et le lot B1. On a ainsi :

z=0

y=0
100z + 200y = 800
20+ 2y =12

2r+y=>8
b) Les nombres x et y sont solutions du
systéme suivant :

z=0

y=0
100z + 200y = 800
20+ 2y =12
2r+y=8

Ce systeme est équivalent a :

z=0

y=0

z+2y=>8

r+ty=6

2r+y=8
¢) Voir graphique (zone non hachurée).
Soient: (D)) :x+2y=28,(D,) :x +y=6,
(D):2x+y=8et(D):y= —oz+ 595
2) Les commandes C, C, et C, correspondent
aux points C,(7; 1), C,(3;2) et C,(6; 1) et
aucun de ces points n’appartient a la zone non

hachurée, donc ces commandes ne satisfont
pas les contraintes.

3) a) Les lots A cotitent chacun 700 et les lots
B cotitent 980, donc la dépense sera

D =700x + 980y

Les droites correspondant a cette dépense ont
. . ) D

pour €quation y = 7T + 980

b) La commande C, occasionne donc une
dépense de 7 x 700 + 1 x 980 = 5880 F

La droite correspondant a cette dépense a pour

pour équation y = —%x +6.

Cette droite passe par C, etle point (0 ; 6). Cette

dépense convient. Elle n’est pas minimale car

I’ordonnée a 1’origine n’est pas minimale.

¢) La droite qui correspond a la dépense mini-
s D

male aura pour ordonnée a I’origine 980 la

plus petite possible tout en passant par un point
au moins de coordonnées entiéres du polygone.

Le graphique nous montre qu’elle passe par le
point (4 ; 2).
La dépense est alors de :

D=4x700+2x980=4760F.
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On a le systéme suivant :
g,}\ x>0 x=0
Zyon) y=0 y=0
10x+10y <40 < xty=s4
£ 10x+20y <70 |x+2p=<7
B2)
% 2) Soit (D)) et (D,) les droites d’équations
303 respectives x + y=4 etx +2y="7
5 v
)
5,
Z CRNTEN (NEEN
5 )

IV.4. Situation d’évaluation

i @ -

1) Soit x le nombre d’assiettes de lots A ety le \\\
nombre d’assiettes de lots B. \\

RN N AN
Assiettes | Assiettes 3) a) Exprimons en fonction de x et y la dépense
plates | creuses occasionnée par I’achat de x lots A et de y lots B.
Assiettes de lotA | 10 10 | 1500 | C=1500x+2000y.
Assiettes de lot B 20 10 2000 b) (D) =1,5x +2y=12.
70 40 @

¢) Pour que la dépense soit minimale la droite
(A) doit passer par le point I(1 ; 3).
11 faut un lot de A et 3 lots de B.
La dépense minimale est :
C=1500 x 1 +2000 x 3=7 500.

On a les inéquations suivantes :
10x+20y>70et 10x +10y>40etx>0;y>0

BACCALAUREAT - session 2019 - série A,

. 0 b) b =(1,1)""'x 2 000 000
Exercice n
o 3)a)b_ >3 000 000
1) a) Bénéfice en 2017 & (1,1)"'x 2 000 000 >3 000 000
10 3
b,=2 000 000 +2 000 000 X5~ (n=Din(1,1)>In %
b,=2 200 000 In3—1In2
n>1+———-
10 In(1,1)
., 10 n>525
b) b, =b,+ 750 b, ol
b, =2420 000 b) En 2016 + 6 soit en 2022.

2) a) (b,) est une suite géométrique de raison
1,1 et de premier terme b, ou b= 2 000 000.
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H 1
Exercice o d) f'est croissante sur ]0;?[ fest
1
1 C;l 35 décroissante sur];; + oo[
2 2
Cy X C" X
2)a) P(A) = 740% 2 0 +oo
6 %3 ARES) + 0 -
P(A)="35

1
P - 22 o TIN

CZXC§+C}1><C§

b) P(B) = o
99 7 4a)f(1)=-2x1+2+Inl.
PB =35 N 1 1
fest décroissante sur ]—; + oo[ , 5 <1,onen
ci 1 2 2 1
PO = i deéduit que £ () > /(1) done f () >0.
PO~ L b) 10,2;0.3[  J0;S[, fest derivable et
35 strictement croissante sur |0,2;0,3] .
Exercice o /0,2)=-0,009
Da) i i (25 3+ 1 /(0,2)=0,19
= —2x+2+
Jo) limy f) = g 2+ 2+ Inx) £(0.2) % £(03) <0,
= —oocar lim In (z) = —o0. Donc 1’équation f(x) = 0 admet une solution
x—0 .
. > unique dans 10,2 ; 0,3[.
b) La droite d’équation x=0 est asymptote a la , ,
courbe de £, 5= -1 +f(1)avec (1) =-1
9 1 etf(1)=0.
. . n
2 }lggf(x)=rllrgcx(—2+;+7x) Donc :y=x+1.
2 ~ - 0
car lim2-=0, xlo1fo2s]os| 1] 15] 2
,hIp‘h’ITI =0,limz =0 =+ A [-05] 01 (03] 0 |-05]-13
1 3 4
a)f’x)= 2+ o pourx € 10 ; +ool. 29| -46
_ —2x+1
X
1
S ol T I
A e T
2 Lo IRt
c¢) Le signe de f () est celui de —2x + 1 carx > 0. 0 HEEET
1
vaeeloylri@ >0
1
V.Z‘E]?;-ﬁ-oo[f'(.l‘) <0
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BACCALAUREAT BLANC UEMOA - session 2019 - série A2

Exercice ({J) £ (3.1)% £ (3:2) < 0 donc I'équation f (1) = 0
admet une solution unique dans 3,1 ; 3,2[.

1) Vrai 2) Vrai 3) Faux o1 02 Tos 11 2 3
4) Faux 5) Vrai 6) Faux a : : :
f(x)|—-04|-0,1908|1|-0,6|-0,09
Exercice o
4 | s
1.C 3.C 3.A
-0,6 | —1,3

4.A 5.B 6. B. e

Exercice o
fx)=2—x+1Inx
1)a) lirré f(x) = —oo car lin(l) Inx = -o0.

X;' X;' 1
b) lirra f(x) = —oo donc la droite d’équation 1
>
n =0 est asymptote a (C). '
_ 0 1 2 4
2) a) flx) =2—x + Inx
2 Inz
=x ( P 1+ . )
b) lim f(z) = —oocar lim 75=0
lim 2 = g
r—too T
1
3) Pour xe]O; + oo[ fx)=—1+—
, - e Exercice o

=" X

4) Le signe de f“(x) est celui de 1—x carx > 0. Cg =56

Pour x€]0;1[; 7'(x) > 0 donc fest croissante. 1l peut acheter le stabilisateur s’il tire 3 boules
Pour xe|l;+ool; /') <0 donc f est blanches ou 2 boules blanches et une rouge.

décroissante.

po C3+CixCS
M To 1 +oo ci
0 0 - 1o =14¢
1 P=0,27
f(x) / \
—00 —00

Le Président du conseil scolaire n’a pas assez
6) f'est dérivable et strictement décroissante de chance de leur offrir ce stabilisateur, car il
sur 13,15 3,2[.f(3,1) = 0,03 et /(3,2) =—0,03 ; n’a que 27% de chance.
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