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Vous voici en classe de 3¢

Ce manuel vous aidera a assurer les bases nécessaires pour la suite de vos
études de mathématiques et a acquérir les notions indispensables au raisonnement et a
la compréhension.

Cet ouvrage, conforme au programme mathématique APC version 2019, a été
congu pour étre un instrument de travail efficace et agréable a utiliser.

Il a eté realisé selon un double objectif :
- Etre un outil adapté aux séquences d'enseignement en classe avec I'enseignant ;
- Permettre aux eléves de mener un travail autonome en dehors de la classe.

Ce manuel est divisé en quatorze legons, qu'il est souhaitable d'aborder selon
une progression equilibrée en travaux numériques et geometnques Chacune de ces
legons est présentée selon la structure suivante :

- Une ouverture de la legon avec les Notions essentielles et une Situation
d’apprentissage ;

- Des Activités introductrices qui vous permettront de réinvestir les notions étudiées
dans les classes antérieures, paliers indispensables pour la compréhension de
nouveaux outils ;

- Un Résumé de cours qui contient des définitions, des propriétés démontrées et
illustrées d'exemples ;

- Une Méthode qui permet a I'apprenant de mieux appréhender les chemins
nécessaires pour elaborer efficacement une démonstration ;

- Des Savoir-faire qui vous aideront a résoudre les exercices d'application en vous
guidant a I'aide de méthodes générales. Cette rubrique permet a I'apprenant d’avoir
un exemple de rédaction attendue de lui ;

- Des Exercices variés et en trés grand nombre dont |le but est de donner une base
de travail adaptée a tous les apprenants ;

- Le Rendez-vous des curieux propose des informations de la vie courante qui sont
en rapport avec la legon étudiée.

Nous souhaitons que ce manuel permette un enseignement de mathématiques
fructueux, motivant et agréable pour les apprenants et leurs enseignants.

Les auteurs
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Egalité de deux quotients
Puissances d’exposant entier relatif d'un nombre
Produit nul

- Nombres de méme carré

Polynémes

Fractions rationnelles

SITUATION D’APPRENTISSAGE

Un éléve de 3*™ d'un collége découvre sur un site internet I'information suivante :
« La vitesse de libération est la vitesse qu'il faut donner a un objet pour qu'il puisse
échapper a I'attraction d'une planéte.

Cette vitesse, notée v, se calcule grace a la formule
: . 13,4x107 xm
suivante 1 v =—————.

r+h

Vv est la vitesse de libération de I'objet (en m/s) ;
M est la masse de la planéte (en kg) ;

h est l'altitude de I'objet (en m). »
r est le rayon de l'objet (en m )
Pour la terre : M = 6x102f‘kg
et r= 6,4X106m .
La fusée Ariane 5 libére un satellite de télécommunication
a une altitude # égale a 1,9x10%m .
Il présente cette découverte a ses camarades de classe.

Intéressés par cette information, ceux-ci décident de renforcer leurs acquis sur le
calcul littéral afin de calculer la vitesse de libération de la fusée Arianes a cette altitude.

GEe ~e Il e 2 ey e ae S
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littéral

e

(i ;!/ftvi((

el

. dérés dans cette legon
ntin contraire, les nombres co;g;fef:‘sf els.
f:r;jt) cg;i nombres rationnels OL{ de; ?Zgamé e
i ieté relative a
1- Connaitre la propri

\
Je fais e Point g, Iy
: & i
Activite 1 5 20 abcetd des|gnem dgv"é
L & et A
1-a) Compléte I'égalité suivante : 5= nombres ayg, bey Iy
b) Calcule et compare les produits suivants : nuls.
NC
Sx32et8x20. ) P equVauté,,,‘(, }
- : 6 x 15 sont égaux. ¢
2- a) Vérifie que les produits 29 x 27 et 230 p
b) Compare les quotients suivants: — et 27
@\'aluc mes :lC(]llﬂ
1-Dans chacun des cas suivants, vérifie si les deyy Quotients g,
€gaux ou non : .
2 14 3 E
=et— = b) = et —
a) 7 ¢ 49 ' ) 5 81 _
2- a) Vérifie que les produits 14 x 3 et 21 x 2 sont égaux.
: . 2 14 |
b) Déduis-en une comparaison des quotients < ¢ -4 3
__ 321 |
Propriétés relatives aux puissances 3 éxposant entier relatif d'yp
2-

1 Identifier une puissance d’exposant entier positif
Activité 2

mplete avec le mot qui
la phrase Suivante: g - désigne le

Jévalue mes acquis

Compléte chacune des g
a) 11*=

facteurs » : « produit » ; « a»; «n)
..... de ....égaux ay nombre

Je fais le point de l'activt

un
a désigne un nombre e;tr:"e
nombre naturel entier n
Plus grand que 1.
&= a
a = axaxax...x

galités suivantes :
e XXX,

b) l3><13><13><13><13=

13-

2-2 Identifier une puijs

L sSance d’ey, Osant entjer négatif
Activité 3

aest un nombre
dans chacun des

n facteurs égaux a )

non nul. Effectue,

A el Cas, les caley|g Je fais e Point de I’activité enfel
) o, 1. P 4 €st un nombre non nul et » un nombré
P 2) e L nat
5- 124 UI'EI.

] | e
- - *—€st l'inverse de 4"
a a’

ntier POsitif) =~ e _ L
@

Collectipn “Le répéra . Troisiéme
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Calcul littéral

[.l'(-\ alue mes acquis )

R e S—

a) 5_(‘:L . .
5 ' 3~.\

R ——————————————————

C) 83“3“ e =

Recopie et compléte les égalités suivantes

l

2-3 Connaitre la propriété relative a la puissance d'un méme nombre : a™ xa" :_(a”')" et L

m

Activité 4
1- Produit a* x g~

a) 13'x13"=13"; b) 2%x2? =2~
2- Puissance d'une puissance : (a)"

suivantes sous la forme g"xm :

;€) 3x37=3

a) (X*Y=..x ..x ..

XX

X~ 3 b) (x"2)3=(ij
P

13
@) —5=13X13-=13"; )

. 1 1
C) (x2)2___ ...... =—x L:xx X =x"
(x ) x... x...
3- Quotient am
a

i =
11

=11"x11-=11-

Q'é\'ulue mes acquisj

b)(

= =
(a est un nombre non nul. Recopie et com-
pléte :
1) a@'xa’=a; a*xa =a> : a xa®=a
-2 4
2) (as) =a; (a"') =a~zo; (0-4) =a"
3) a_sza a =a>; a_4=a15
a—é a-s a-
- =

2-4 Connaitre la propriété relative aux puissances de méme exposant :

n

a

Recopie, compléte puis écris chacune des égalités suivantes sous la forme a"'":

x désigne un nombre non nul. Recopie, compléte puis écris chacune des égalités

Recopie, compléte puis écris chacune des égalités suivantes sous la forme o™ -

Je fais le point de I'activité

Soit a un nombre non
nul et soient m et n deux
nombres entiers relatifs.
Ona:

" xa" =am+n’.

n
.(am) :amxn ’.

3

3
11

Activité 5
1) Produit a” xb"
Recopie, compléte puis écris les égalités suivantes sous la forme 4" x b ou (axb)":

X..X...=(13x7) ;b) (5x 11)2=(..x...) x (.-x..)=5x 11~

1

)

a)1FPx7P=.x...X..

a) ?—_-53)(::

LY 8 e, e ]
3x—) =(3x11") =3"x11"=3"x—=—

X...

a
2) Quotient : I
Recopie et compléte chacune des égalités suivantes :

53x7... = 53x(7...)= (Sx7)3 = (le)S = (_)

3...

11 1 1... '

(axb)" et(%)n

Collection "Le répére" - Troisiéme
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2] 11t ”-’;
Calcul luterat’

nt de J'activité

Je fais le poi

a et b sont deux nombrfas n:J,
a

.})T: }; a

L
L

|

|

| ea"xb’ =(axb)
;

‘ ’ 3 = .
, J'évalue mes acquis
|

n
Ecris sous la forme a-,

n nuls et 77 un nombre €

ot1 a est un nombre etz un nombre enl}é} >

ntier relatif.

lay

(Y 1) |
D x5 (-L2) X3 (—gj 2
g (-8) (3,5
2) > 2 )
_

3- Connaitre la propriété relative au produit nul

Activité 6

Recopie et compléte les cases vides du tableau

ci-dessous :
a (o |-2]s 8 oflol|x [0 . Je fais le point de Factivitg
Soient a et 5 deux no
bl3 |1 fo|8]9%]|0o] oy |12 e nombres
axb| - 0 | o | 9Xb=0 équivauta a=0ow}

[J‘c’value mes acquis
()

D_etermine la (oules ) valeur(s)
ci-dessous :

a) 4(x-l)=0
b) (x+3)x 2019 = 0
€) (x+2)(x-5)=0 .

du nombre rég| x dans chacun des cas

2) y
x ety sont deux n
) Ombr
a) Jg§t|ﬁ§. que : (x~y)(xf§)j =
5 Redms_-en une relation entr
) eg:op|e2 et Compléte -
X'=y €quivaut 3

X2 —y?

ou

€ xet .
Y de sorte Quex’-y2_o
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e

|
|

|

{J'N.’llm' IMes acquis )
a et b sont deux nombres, on a : o Détermine les valeurs des

a’ =b’équivautda=-bou g-ph nombres v dans chacun des cas
ci-dessous

a)x’ =25 b)) (=3 =100

Je fais le point de I'activité

5- Développer et réduire les produits de la forme k(ath) et (ath)(ctd)

Activité 8
Soient k, a, b, c et d des nombres. Recopie, effectue chacun des produits et remplace les
pointillés par ce qui convient :

k(a+b)=_+..; k(a-b)=..-.; (a+b)(crd)=a(.+.)+b(4) = 4o 4o

Je fais le point de I'activité tl'(‘\ alue mes :mm:)
a) Développer une expression
consiste a I'écrire sous la forme
d’'une somme de termes.
b) Réduire une expression, c'est
I'&crire avec le moins de termes
possibles.

Développe et réduis chacune des
expressions suivantes :

a) 3x(5x+2) ; b) (3x-5)(x-2)

) Sx(x-4) ; d) (x+2)(x-6)

6- Développer avec les produits remarquables- Calculer une valeur numérique d'une
expression littérale

Activité 9
1Ma et,b désignent des nombres. Recopie et remplace les pointillés par ce qui convient :
(a+b)' = T (a—b)' R T (a—b)(a+b)=...—.4..

2) Pour chaque expression ci-dessous, indique le produit remarquable correspondant, le
nombre a et le nombre b, puis développe-la.

A=(5x+2)"; B=(3-4x)’; C=(7+2x)(7-2x)

3) Calcule la valeur numérique de A, B et C pour x= -1 en indiquant la forme choisie pour le
calcul.

Je fais le point de I'activité

Soient a et b des nombres.

On peut développer des expresgions a l'aide des produits remarquables suivants :
o(a+b)2 —a*+2ab+b’ ie(a-b) =a’—2ab+¥* ; e(a-b)(a+b)=a’-b’

O‘é\'nlue mes acquis)
‘Recopie et associe chacune des expressions de la colonne de )

gauche a sa forme développée dans la colonne de droite.
( x+3)2. 025x* —20x+4
(x—6)'s *25x" +20x +4
ox? —12x+36
(x=6)(x+6)e ox’ +6x+9
(5x—2)2 o ox’ -36
(5x-2)(5x+2)s *25%" -4
§ (5x+2)2 . :

Collection "Le répére” - Troisiéme
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Caleul littérat I -—ﬂ""—"”‘f';‘;’;“"*;*'
‘ R — , o un facteur cou !
il ] wwnrossion littérale avec un i« ks
7- Factoriser une expression - f -

T ——

Activité 10 .
On donne les expressions A, B, C, D et E telles que : el e
A=55+107 B =2% (#=56); C=2x-22; D==3(Tx- ) Bt 4y
. - elles qui sont des p;o;iuuts;en TéciS%
respectifs. 4 =5x+10; B=2x(x-5); C=2x-x dur? #rodtgitjr ) * =8x
b) Ecris les autres expressions sous la forme ) 8;3
3) Soit F tel que : If':(5x—7)(2x+I)+(2.\'+1)(l x-8).
a) Précise les facteurs de chacun de ses produits
b) Déduis-en que : /' =3(6x—5)(2x+1).

1) a) Parmi ces expressions, indique € |
~dy

g

Je fais le point de I'activité ('_‘“'“‘ LRS- ARGWIN )

POL‘J_ruchacunerdes eXProce
littérales, indique |e fapctzzims
mun, puis factorise-ly
A=5x+10, 1=6x_3;
J=14x+7; K=30x2‘42x
L=(x—3)(2x+5)+(x+9)(x‘3)

Factoriser une expression avec un
facteur commun consiste a I'écrire
sous la forme d'un produit de facteurs
en utilisant :

ska+kb=k(a+b); oka —kb =k (a-b);

ea(c+d)+b(c+d)=(a+b)(c+d).

8- Factoriser une expression littérale a l'aide des produits remarquables

e

Activité 11
Recopie et compléte chacune des égalités suivantes :
a) X +12x+36=x*+2X..X x+.2 =(x+.)%

b) x*—18x+81=x>-2x . x x+.2 =(x-.)%
C)x*—-0,49=x>— 2 =(x—.)(x-.).

Je fais le point de I'activité
On peut factoriser une expression littérale a 'aide des produits remaquables en utilisant:
°a’ +2ab+b* = (a+b)2 v oea’ —2ab+b* = (a—b)2 , eat—h* = (a—b)(a+b)

[’ évalue mes :u'quiq

- — —
——— e

Recopie et associe chacune des expreséior;s, de la colonne de gauche asé
formeﬁctonsée dans la colonne de droite.
36x’ —60x+25e .(x_5)2
36x° +60x+25
o(x=5)(x+5
X’ =10x+250 ( )(f )
x*+10x+25e 0(6x+5)
x2=25e o(x+5)2
36x" 25 *(6x—5)(6x+5)
2 )
= | o(6x-5) -

Collection "(e répére” - Troisjéme
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9 - Identifier un polynome

7‘?\&.“‘. NV ‘_;‘

On donne I'expression A telle que :
A=9"-5"+x- 2

Dans I'écniture de A, indique :

a) Leterme en x', x* eten x en précisant le
coefficient de chaque terme.
b) Le terme constant.

c) Le terme qui a la plus grande puissance de x .

L.l'! value mes acqguis |

i Parmi les expressions suivantes,
' en précisant leur degré.
f

| U=x"-2x-1; V=y2x+21-3:

\‘.

— i} —

10 - Identifier une fraction rationnelle

Je fals le point de l'activité

« Aest la somme de plusieurs mondmes.
On I'appelle polynéme,

* Le mondme de plus haut degré est vy "'
Donc A est un polynéme de degré 3.

« A est écrite sous sa forme développée,
réduite et ordonnée.

indique celles qui sont des polynbmes

W= (x4 |)(:‘—.l zJ; r=x(2x)

Activite 13
On donne I'expression C telle que :
C= x*—4x+4
(2x—=5Xx=3)+(3-x)(x-3)

a) Ecris chacun des polynémes x’-4x+4 et

(2x-5)(x-3)+(3- x)(x—3) sous forme de produit de

polynémes du premier degré.
b) Donne une autre écriture de C.

c) Détermine les valeurs de la variable x pour lesquelles

le denominateur de C s’annule.
d) Simplifie C.

L.l’é\ alue mes acquis J

Je fais le point de I'activité

C est une fraction rationnelle
car il est le quotient de deux
polynémes.

« Pour étudier une fraction
rationnelle, il faut au préalable
déterminer les valeurs de la
variable pour lesquelles la frac-
tion existe.

xP-2x
x-2

¢) La fraction rationnelle

Réponds par vrai ou par faux a chacune des affirmations suivantes :
a) Toute fraction rationnelle est le quotient de deux polynémes
b) Tout polynéme est une fraction rationnelle

d) Pour tout nombre x different de -1 et deOona:

existe pour tout nombre x différent de 2
3x*+1  3x+1
x(x+1)

x+1

Collection “Le répére” - Jrojsiéme
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1- Quotients -
a) Eqalité de deux quotients
Propriété

Lol équivautaaxd = b xc.
b

2- Calcul littéral

a) Puissance a exposant entier relatif
Définitions et notations

nul.

¢ a exposant » est le nombre noté a” défini par:
@'= ax..xa

n facteurs égaux a a

¢ Linverse de a” se note a™, et on écrit ainsi g™" =

i ]
® Cas particuliers: a'= g - g'=—

Par convention: a° = 1. d

sor_\t positifs.
* ol a est un nombre

Propriété

Lollection (e [epére* - Tpjsisma

a, b, ¢ et d étant des nombres avec b et d non nuls.

Soit # un nombre entier supérieur ou égal a 1 et @ un nombre non

x 2
+ONaZ == dopice..
3 s Cs_rsaxzy
. 3x2
5 5§

1

n

a

re entier naturel pair alors o” et a"

> négatif et 5, yp n : : 3 el
a”" sont négatifs_ ombre entier naturel impair, alors @

*5-8%+3x2° =564+ 3x2°
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a et b designent deux nombres non nuls, et m et n deux nombres entiers rolatifs

Régles de calcul Exemples
a* X q*=q=' R'x RN g (D gt
Sans parenthéses &
a 1
—_—=g™" 5 (A
”n =a .‘__.: :,:5 {=4) i 3
5
= \n e - LR in(-1) &
@") =a 2,5)" =25 203
a'xb" = (axb)" 6'x0,5' = (6 x0,5)" = 3"

Avec parenthéses

a"

b'l

u)'l 6' ( 6 )‘ ;
—_—| ] =4
b 1S\ 1K

b) Développements et réduction-suppression de parenthéses

Propriété

a,b et c sont des nombres.
Ona:

«a+(b—c)=a+b-c
-a—(b+c)=a—b—c

-a-—(b—c)=a—b+c

Exemple

A=+ (x-y+2)-(x+y-2)+5=-4+x-p+z-x-y+z+45
A= 4+45+x—x—y—-y+z+z=1-2y+2z

dou: A=1-2y+2z

c) Développement d’une expression

Définition

Développer une expression consiste a I'écrire sous la forme d'une somme algébrique.

Propriété
a b cdet % sont des nombres.
e k(at+b)=ka+kb

* k(a—b)=ka—kb
fe (a+ch+d)=a(c+d)+b(C+d)

=ac+ad+bc+bd s

Définition

d) Factorisation d’une expression littérale

Exemple
(Je développe et je réduis : A
B=2x+5)(x-7)—-(3-x)(3x-2)
donc:
B=2x(x—T7)+5(x~7)-[3(3x-2)-x(3x-2)]|
B=2x"—14x+5x —35—(9x—6-3x" +2x)
B=5x*-20x-29

/

Factoriser une expression consiste & I'écrire sous la forme d'un produit. |

Propriété

% a, b, d et k sont des nombres.

Ona:
 ka+kb=k(a+b)

Ja-kb=k@-b)

Exemple

Je factorise I'expression A telle que :
A=6x2+15x

A=2xx3x+5x 3x

A=3x(2x+5).

Collection "Le répére” - Troisiéme
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3 - Egalités remarquables

il littéra

expression litté

Vo
&

’
éveloppement d'u :
a) D Exemple

Propriéte — e Y
P— ( =(x=2,5)"=x"—=2XxX2,5+2 g -~
a et b sont des nombres, ona: A=(x=25) ‘\;: ~Sey,
(a—b)2 =a’-2ab+ b’ L
=Ry
Propriete 2 —

5 2 > 2 _[S5Y (2 v
aet bsont des nombres, on a: ,\:[T—I—S.t ﬁ+§" BT —[;‘) ‘I‘li t

(a'+b)(a—b)=a!—b2 U
b) Factorisation d’ ssion littérale

vana Exemple
Propriéte

Je factorise l et J -

a et b sont des nombres, on a:: . :
[=x"+18x+81=x +2XXX9 492 _

a’+2ab+b = (a+ by =(x49y |
2 e IN2 2 y 2 :
a’~b'=(a+b)a-b) 4 2 \2 2
4- Produit nul - Nombres de méme carré
a) Produit nul
Exemple

Propriété
Un produit est nul si et seulement si I'un au
moins de ses facteurs est nul.
a et b étant deux nombres -
°Siab=0,alor3a=00ub=0
-Sia=00ub=0, alors ab =0
Autrement dit : gb = 0 équivautda=0oup=0

*2(x-1)=0 » €quivaut 3 x-1=()

2(x=1)=0 équivauta y-|
.(x_6)(2x-5):oéquivautéx=6
oux=235

b) _Nombres de méme carré
—ZTIOres de meme carré

Propriété Exemple

a et b sont des nombres, on a :
a*=b?, équivaut 3 g =boua=-p

"x' =4 équivauta x=2mix=-2.
" x =50ux=-5 équivauta x’= 25

5- Expressions littérales
a) Polynémes
Définition
Un polynéme est Ia somme de plusieurs monémes

Collection "[e 1epére” - Trojsisme
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Calcul littéral

Exemple

(- 2x" estun mondme en x, de coefficient 2 et de degré 3 ;
* 6" —5x"+2x" — 8 estun polyndme de degré 4 et de terme contant -8.

* 6x"—5x"+2x" — 8 estun polyndme développé, réduit ot ordonné suivant les puissances
décroissantes de x.

* =1+5x=3x"-2x" estun polyndme développé, réduit et ordonné suivant les puissances
croissantes de x.

b) Eractions rationnelles

Définition

Uneffraction rationnelle est le quotient de deux polyndbmes

Exemple
£01 2 L 4x+5 2x —
;.—‘; 2 HATED gy :" > sont des fractions rationnelles.
= 8x 3x"+5x -6

Il METHODE

> fs a c¢ N 3
* Pour justifier que — _ r ou b et d sont deux nombres non nuls, on vérifie que : axd=bxc
* Pour démontrer une égalité: A=B ( A et B sont dewux nombres)

-Soit on part d’un des deux membres A et B qui comporte des calculs, on les effectue pour
retrouver I’autre membre de I'égalité ;

-Soit on calcule A et on trouve C, puis on calcule B et on trouve C, et on conclut :

-Soit on calcule la différence A-B et on trouve 0.
* Pour développer un produit :

Développer, c’est transformer un produit en somme, c’est-a-dire obtenir une expression sans
parentheses. Pour cela, on utilise :

-les régles de calcul :
k(a+b)=ka+kb
(a+b)c+d)=a(c+d)+b(c+d)=ac+ad+bc+ bd

-les égalités remarquables :
(a+b) =a’ +2ab+b* ;(a—b)’ =a’—2ab+b* ; (a+b)a-b)=a>-b* .

 Pour factoriser une Somme , on peut :

-Soit reconnaitre un facteur commun,
-Soit utiliser une identité remarquable.

* Pour simplifier une fraction rationnelle :

-On I’écrit sous la forme axk
bxk

-On détermine la condition d’existence d’une valeur numérique de la fraction rationnelle ;

-On simplifie la fraction rationnelle en faisant précéder de la condition d’existence d’une valeur

numérique. :

apreés avoir factorisé les deux termes de cette fraction ;

Collection “Le répére” - Troisiéme
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f
z ‘ ‘ 2.2 ap i ‘ R~
f Calcul li f({_‘?(klff D e

;2 R — -

b}

g nt entier relati
MC leuler avec les puissances d'exposa i
alcu
- s At g est un nombre et nun oMby
Enonce - i | .
pression sous la form »15)( " 3 ) re;‘

Ecris chaque €X

3 Gl Sl 7
() x(4) s (57 5 D () T 2
Solution commentée us la forme a’, ou a est un nombre et ; yp nombre

J'écris chaque expression SO

i tif. e utilisé
entier rela T Propriétés utilisées
nses atte

Répo_’_’__,—T——"‘ mxa,,__amln

1 a -

APx() == LT
)

:5_2"4 :5-8 _(_aitimj—————-
(axb)' =a"xb"

Enoncé
Développe, puis réduis lorsque cela est possible, chacune des expressions suivantes:

A=3x(5-2x); B=(7-3x)(2x+1); C=(3x+0,2)'5 D=(5-4,5x)";

| o

Solution commentée
Je développe, puis je réduis lorsque cela est possible, les expressions suivantes:

Réponses Propriétés utilisées
A:3xx5—3xx\2x k(a—b):ka—kb

A=15x-6x

B=T7(2x+1)-3x(2x+1) (a+b)(x+y):a(x+y)+b(x+y)
B=14x+7-6x"-3x (a+b)(x+y):ax+ay+bx+by

B=7+11x—6x"
C=(3x) +2x3xx0,240,2 | (a+b) =a’ 4 2ab 15’
C=9x"+1,2x+0,04
D=5"-2x5x4,5x+(4,5x)
D =25-45x+20,25x*

(a=b)' =a® —2ap 1 p?

Y 9x? a- =
E=|= Sy L ( b)(a+b)= I_p?
(7xJ 4 )( ) a

Collection "L répére”™ - Troisipme
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Calcul littéral

Enoncé
Factorise chacune des expressions suivantes :
A=6x"~x; B=(2x=5)(x+1)-(3x=7)(x+1) ; C=36x"+12x+1;

2
D= 25x

-15x+9 ;  E=x*-100"

Solution commentée

Je factorise chacune des expressions

Solutions proposées Propriétés utilisées
A=x(6x-1) ka+kb=k(a+b)
B =(x+1)[2x—5—(3x—7)] a(x+y)+b(x+y)=(a+b)(x+y)
B:(x+l)(2x—3x—5+7):(.\'+1)(2—.\‘)
C=(6x) +2x6xx1+ 1 =(6x+1) a +2ab+b" =(a+b)’
sx)' s 3 : : ’
D:(?xj —zx?xx3+32=(5—x—3) @ =2ubibrc(awo)

(x+6)(2x-1)
(2x-1)(6x+1)
Détermine les valeurs de la variable x pour lesquelles R existe, puis simplifie R

On donne la fraction rationnelle R telle que : R =

Solution commentée
Je détermine les valeurs de la variable x pour lesquelles R existe, puis je simplifie R

A existe si et seulement si (2x . D(6x+1)#0 Je simplifie R
Or :(2x—1)(6x+1)=0 si et seculement si 2x—1=0 ou 6x+1=0

— 1
(2x—1)(6x+1)=0 si sculement s1 x=—= ouxz—g . P

" Gl

Pour x;&letx;&—l, ona:
2 6

! 1 1
donc : A existe si et seulement si x # 5 elx # —g

Enoncé
On donne l'expression C telle que : C=

x-4
(x+3)(x-2)

a) Factorise x’- 4

b) Détermine les valeurs de x pour lesquelles C existe
c) Simplifie C

d) Détermine la valeurs de C pour x = 1.

Collection "Le répére" - Troisiéme
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Calcul littéral

Savelr-faire 3

!l o 25 '

Factorise chacune des expressions suivantes -

A=6x -x. B=(2c-5)(x+1)-(3x-7)(x+1) . C=36x"+12x+1;

wf,‘ ‘
e . -15249 .  Es=x -]100y

Solution ¢ y

Jc factorise chocuno des npmulom

Soluuons pmpoun B Propmtes“;;muﬁ |
,,__‘;’f{”” l_’, - _ Iw Ur Hu b) ?’
| B ‘I,”i:( § (ir ']}‘ u[[v;) h‘lvy)‘-‘Uvb)(Ivb)l
B (a2 30 STy (201)2 0 ;
Ca(bx) +2ubral sl =(6x41) a' + 2ab b ~(u~h)
p-[3) 2.3,y ) @ ~2ab+b’ =(a-b] |
g 2 ) 2 \2 )
7 } ,(( ”h)(ttﬂj;| ) !'; ‘urhﬂu h)
|
% Enencé
i (ev6)(24 1)
On donne la fracton ratonnelle R telleque . R = ———
(2« L){6erl)
Déterrmne les valeurs de Ia vanabie ¢ pouwr lesquelles R exste, puis simpiifie R

Selution commentéc
Je détermine les valeurs de la vmablexpoufmquelmﬂum puis je simpifie R
le sumphifie &

A evinbe o ot swenlement s (Jg - I6e v 1j20

. . ' ot sosalemmans c2 =} ¢ 1 =61 | t
O (2o~ 1uGevlys0 vict wulement o 2 - =Oouhgrl=0 Pour - ¢t §#——, OR3
i i 2 )
i 2 - IH6e v 1)y =0 & swulemaent « :v:—.m;» g ; , £ =6
g ! R=
| ! I { YR
1

dogse A et o of wnleenl w1 @ ) ty # s

= o 5 . |
On dorne lexpression (. telle que e
¥t §
a)Factonee « 4
b) Détermine los valeurs de « pour lesjuelles ( eusle
¢) Simpiifie C
d) Déterrmine la valeurs de C pow ¢ = 1
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Calcul littéral

Solution commentée |
a)x*-4=(x-2)x+2) - 3)(‘.-2):0 |
b) C existe si et seulement si (¥ +3) o

(x13)(x-2) 0 si et seulement x 13 00UX-2

cest-a-direx— - Joux - 2 : Jetxf2
donc C existe si et seulement six 7 -3 €/X 7 2

c) Je simplifie C pour x # 3 et x # 2,

X-4 (x-2)(x+2)_x+2
C=(X+3)(.\'—2)_(.\'+3)(.\'—2) X+3

d) Je détermine la valeur de C pour x =1

1+2 3
Pourx=1,0ona: C=——=

1+3_Zl

- v

Développer-réduire-Factoriser une expression littérale ﬁéur’ba)c,,_
fer une valeur pour une valeur de x donnée. S
Enoncé

On considére I'expression A suivante - A = (x=2)2 + (x - 2)(3x + 1)
a) Développe et réduis A.

b) Factorise A

¢) Calcule A pourx=-1

Solution Commentée

a) Je développe et je réduis A
A= (x—2)2 + (x=2)(3x + 1)

=x2—4x+4+3x2+x—6x—2 donc A=4x2—9x+2

b) Je factorise A
A=(x‘2)2+(x—2)(3x+1)
T(x-2)(x-2+ 3x + 1) donc A= (x —

€) Je calcyle A pourx = -1
D'apres |3 Questio

n Précédente, A=
Donc poyr = _ 1

(x-—2)(4x~1)
Ona:A=

(-1-2 J4(-1) - 4 )=-3x (-5 donc:A=15
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Calcul littéral

V-

Connaitre la propriété relative o | "Egalité de
deux quotients

Hies nombres a,b,c et d sont non nuls.
Dan; chacun qes cas, écnis le produit en croix &
partir des égalités de quotients ci-dessous,

2.3 p7
b a

E D?ns chacun des cas suivants, indique si les
quotients donnés sont égaux en utilisant la
propriété des produits en croix.

a) 1> et 345 )85 o 13,6 ()-23,,392
29 667 54 864 15 -255

B1- Effectue les produits suivants : 8x288 et
9x256

2- Déduis-en une fraction égale a § puis a i .
9 288

a x désigne un nombre positif non nul. Calcule la
valeur du nombre x dans chacun des cas suivants:
)2—x 3 3x-7 c)4 x

a ; C)—=—
x 9

. =7; )x+1 ;

(5] Les lettres désignent des nombres non
nuls. Recopie et compléte :

a) Si3a=5c,alors 2= ou ==

; b ST R

b) Si 8x=yz,alors —==ou —=—
) SR

¢) Sief =gh, alors = =7 (deux possibilités)

(6] Indique la bonne réponse par le numéro de la
question suivi de la lettre .

1) Si 5:2, alors :

6 3
b) x =30
d) x= 13,

a) x=27
c) x=10

Collection "Le répére” - Troisiéme

JE M'EXERCE
I Exerices digplcaton Fsaton |

I Exercices dupplication/Fixation

2
2) Si 2. ? alors
ro0
15
a x4 b) x - =
) v,
c) v _7’4 d) x 214
15
2 )
3) SiZ=setds =, alors % vaut:
y § z 3 z
5 6
E 5 s
aj< i 9 3
3 2
c)— d)—-
)2 : )3

Connaitre les régles relatives aux puissances
d exposant relatif d'un nombre

W Ecris chacune des expressions ci-dessous

sous la forme a”, ou a est un nombre et p

nombre entier relatif. .
= _ a

1) as)(al2 ;2) a 5Xa26 ;3) (a J)lo ;4) gy
a

A. est un nombre non nul. Simplifie chacune
des expressions ci-dessous et écris le résultat
sous la forme a” ol p est un nombre entier relatif,

axa’
-6 b

-2 -1
a a’xa'

3) a] X (a-J)J

1)
(a4)3 xalS

B Ecris chacune des expressions ci-des-
sous sous la forme a"b" ol a etb sont des
nombres et n, m sont des entiers relatifs.

3 b—lx aZ
1) a®x b~ x ‘7xb’;2“_—
)a a ( ) ) (a2)3 x(b—l)—z

Recopie et compléte les égalités suivantes :
1) 2x2°=27; (-8)x(-8) =(8)’; 3x3*=3
D (8 =4 (A =2 (] =5"

3 6_8 ™~ (_—1,_6)-_ z(_],6)ll

3) S=.7; —=67; -
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4) 60‘ B l‘S 2 ) 4 2 ) o
- = 3% (F) ==
5

5) 2°x0,6° = . (--4)?xl,5’ 5

- S n a % .
n“ velopper et réduire des expressions lintérales-
Calculer une valeur numérique d'une expression
littérale

(1 Reéduis chacune des expressions suivantes :
1) 8x+3x -2y v 2) dy—y-5y
3) 3’ —6xt 4 7% - 4) =2y 431 =4y

mDéveloppe puis réduis les expressions
A, B, CetD telles que :

A=A4(x=5)+2(x+1) ; B=53-2x)-2(x+3)
C=7-(8+3)+2x(5x-4)-}?
D=(x+2)3x+ 4)
mOn donne les expressions R et T suivantes :
R=3x'—6x—5 et I'= (3.\'—6)(%+2)——2x—2
Calcule la valeur numeérique de R, puis de T pour x=-1.

ReCOpie et compléte les égalités suivantes
contenues dans le tableau ci-dessous en utilisant
une égalité remarquable.

a)2x+4y = [+ 2 x[x [+ [
b) x-7) = -2 x LIxC+ L]

) 9-2x0)9+2x) =[] -]

fBon donne I'expression P telle que :
P(x)=(2x+3) +(3v-5) = (20+1)(2x-1)

Développe et réduis I'expression de P, puis calcule

la valeur numérique de P pour x=0.

Factoriser des expressions littérales

mFactorise chacune des expressions A, B, C
et D contenues dans le tableau suivant.

A=2ab—5b B=4a+8b

C=a*—ab |D=7ab+14p

Recopie et compléte les égalités suivantes :
2
X% +20x+100=x +2xI:]x x+[:]= (x+..)?
25x2—30x+9=(5..)"—2..(3)+(..)?

C=81-49x"= (.= )(+.)

Collection "Le répére” - Troisiéme

ions ci-des
Ecris chacune qes oxpress Sous
l?iomle de produit de polynémes du Premier ¢

1) .\': +4x+ 4+ (5\ + })(\ s 2)
2) v’ =25-(3x+D(x=5)

9
_I__ v._|,_..>\-_.3
3) 2x | 8x 3 ( )
Connaitre la propridté relative au produis pyy

0 Dans chacun des cas ci-dessous, déterming
la (ou les) valeur(s) du nombre x',
a)203 (x-2)=0; b) x(x=06)=0

¢) (x—=11)(5 ~x)=0:¢) (dx=2)=

2 2+5r)—()
(1)(;;.1—| o

B Pour chaque question, une seule réponse est
exacte. Indique le numeéro suivi de la réponse

exocte S

A B ¢

Les nombres pour lesquels 14.3 203

|| (2x1)(3x+5)=0sont.... lets 23 5

Pour les valeurs de x égales 42 | (x-2)(x=4)=0 | (x+2)(x-4)=0 (1-2)(”4}.0
et -4, le produit correspondant

2 e

Connaitre la propriété relative aux nombres de
méme carré
B Parmi les nombres ci-dessous, indique ceux
qui ont le méme carré.

1 21

-Il-5; =;2;=;-a:-2;II-1
3 17 @ I
1 2

22l ——a;1-

3 ;-7 se:1-10

@ Détermine les valeurs du nombre x dans
chacun des cas suivants :

a)x’ =0,04 ; b)9x> =3600
o) (3x+ 1)2 =25 : (2x—-5)2 =¥
Identifier une fraction rationnelle

Pami les expressions ci-dessous, indique celles
qui sont des polynémes.

x3 x2
8x'-2x+3, 5% ). S5x(x—1)+x

X X

@Effectue le produit des monémes dans chacun
des cas suivants -

a)3x*x5x - b)(-Sx)!(—Zx")
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&5 on donne le polynome p tel o ;
P =27 - &+ Sx'- 9x%, !
|

Ordonne le polyndme P suivant les puissances
décroissantes de x. i
L on donne les polyndmes . et A tels que : 5

A= 2 +X%et B = 5y —x-3 |
Onpose: S=A+B ;D =A-B et P = AXB.
Développe, réduis et ordonne S.D et P

Répond's par vrai ou par faux a chacune des
affirmations suivantes :
a) Toute fraction rationnelle existe pour tout
nombre
b) Toute fract_ion rationnelle est simplifiable
C) La touche inverse d'une calculatrice scienti-
fique est une fraction rationnelle
d) Tout nombre est une fraction rationnelle

Erarmi les expressions ci-dessous, indique
celles qui sont des fractions rationnelles

- 2."‘3'
1 % l:2) H».r; 3) \'{ll—T ”‘T)
v

a) ,/(.‘- 1)

Déterminer les valeury de la variuble ‘v‘urﬁr lesquelles
une fraction rationnelle existe < simplifid une frac-
tion rationnelle.

20 On donne les fractions rationnelles A, B ot C
telles que :

Je42 I x' =4 Oxf <1204 4
9c'- 4" M rdx+d’ (x-3)'-(2x4 1)

a. Ecnis scus forme de produits de polyndmes du
premie” degro le numérateur ot lo dénominateur
de chaque fraction rationnelle ci-dessus.

b. Détermine les valeurs de la vanable x pour
lesquelles chaque fraction rationnelle existe
puis simplifie-la.

c. Calcule la valeur numérique de A et B pour
x=-3

2- Exercices de renforcement / approfondissenient

mCalcuIe: a+ba—baxb et L dans chacun

des cas suivants : b

1) a’:i et b=i i 2) a=—3- (=,'tb=j
3 12 5 ¥

&l calcule chacune des expressions ci-dessous
et donne le résultat sous la forme d'une
fraction la plus simple possible.

2 3.3 7 45
A==4=X—=; B=—==i=}
3 3 4 30 32
2, 4. o f-2 o
=(5—-=2):(=%9); D==+—:| =+
G=o 5) (Sx X 8 8 (3 6)

On considére les expressions A etB :
A=2°+2*(2*x3-3%)
2 _—
B — 7_._7_x_3§ _— 22
e )
1- Calcule les expressions A et B

2- Déduis-en que A—B = 2°.
Ecris les expressions ci-dessous sous la forme
3" % 7”0l n et p sont des nombres entiers relatifs.
3% (7—6)—2 _ 9% (35)2
== 3 iar
Calcule la valeur numérique de chacune des

expressions suivantes pour x = 1:
3 . |
A:(x—2)(5+x] ’ B=2 5 xx

C= xs; D=(2x-1)-5x

x——
2

Collection "le répére” - Troisiéme

35 a, b, c et d désignent des nombres non nuls tels
que b et ¢ soient différents de a.

Démontre que si ahe “_+b- alors a® = bc

a-¢ b-a

@ On donne les expressions 4,8 et [ telles que:
A=2x+5) +8x+20+4x*-25

B=(3x+4)"—(x- 1)2;F=%
1- Ecris A et B sous forme de produit de polynéme
du premier degré.

2- Détermine les valeurs de la variable x pour
lesquelles B s’annule.

3- Simplifie la fraction rationnelle F lorsqu’elle existe,
puis détermine le nombre X pour que F = 2,
On donne les expressions X,Y et Z telle que:
I=x* 2x 2x
Y =—=iZ=—m7
I+x 1+x l1-x
1- Détermine les valeurs de la variable x pour

lesquelles X, Y et Z existent.
2- Démontre les égalités suivantes :

ax+7'=1: BL=z.
X

=

2 1 g0
C)1+Z=F, dF—?—l-
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) A FE Y
Calcul littéral

s, un groupe d'dloves

0s 0[))(‘!.‘; i
prse (PME)
cle & 200F

st donnee

& Pendant les grandes vacance
de 3™ d'un lycée décident devendre d
fabriqués par une petite et moyenne entre
Cette entrepnse envisage de vendre un art
Le codl de fabrication journalier de x objels €
par la formule - C = 2090x - '
Soucieux et trés prudent, le directeur souhaite
connaitre le nombre d'articles pour lequel les
dépenses et la recette s'équilibrent. '
1- Exprime, en fonction de x, la recelle R de x objel
vendus.
2- Sachant que le bénéfice B =R - C, démontre que
B = x(x - 90).
3- Déduis-en le nombre d'articles pour
dépenses et la recelte s'équilibrent.

S

lequel les

E Pour I'encadrement d'une gravure, un professeur
d'ant plastique de ton établissement réalise la
figure ci-dessous en respectant des marges. Il faut
2 cm a gauche et a droite, puis 4 cm en haut et en bas.
Il veut que l'aire de I'ceuvre soit de 441cm’ et de
périmeétre 140 cm.

Malheureusement, il a oublié les dimensions de cette s

gravure.
Soit x la longueur et y la largeur du support,

en centimetres, ou x est plus grand que 4 cm

et y plus grand que 8 cm.

Le professeur sollicite ses éleves de la classe
de 3 ™ pour l'aider a déterminer les dimensions

psychiques.

Parmi les plus prestigieux, le berger italien Jacques Inaudi (1867- 1950)
était capable, dés lage de 7 ans et sans aller a Uécole, de multiplier mentale-
ment deux nombres de cing chiffres chacun.

Au XVlIlle siécle, Jedediah Buxton, ouvrier agricole, a calculé mentalement

le carré de :

725.958.238.096.074.907.868.531.656.993.638.851.106 !
Ce serait.une erreur de confondre calculateyr prodige et mathématicien.
DS nsige Jics grani: mathématiciens furent détonnants calcula-
teurs. Citons Friedrich Gauss (1777-1855) qui, a 8 ans, étonna son insti-
tuteur en calculant de téte, quasi instantanément, Iq sc:m :; tous les

3+98 ; 4+97=101 et ainsi de suite, il lyi qvai 3
] ta > . s
tion de 50x101 pour obtenir Iq réponse ! vait suffi deffectuer la multiplica

Collection "Le répére” - Trojsiéme

ne la longueur L et la largeyr | g,
1 fonction de x et y,

' 4= Exprir
| colte gravure of

2. a) Démontre que )= - +8

| ) pémontre que le périmétre P de Ia Gravyr "

) l‘)
pa 392 1258
x=4

c) Recopie et compléte le tableau ci- dessoys

X (en cm)

Périmétre P (en cm)

3- A partir du tableau précédent ;
a) indique une longueur de la gravure,
b) Calcule la valeur exacte de y.
c) Déduis-en les dimensions de cette gravy,

Les calculateurs prodiges possédent une )nérizoiré’egcc"'eﬁt‘z"or-thél“lé:ﬁb;tr
réaliser leurs exploits, ils utilisent des méthodes de calcul qui leur sont
propres. Mais leur don de calculateur cache souvent de profonds troubles

V-  RENDEZ-VOUS DES CURIEUX !

N\
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Propriété de Thales
- Conséquence de la propriété de Thalés
Propriété réciproque de la propriété de Thalés

l SITUATION D’APPRENTISSAGE '

Les éléves d'une classe de 3¢™ d'un collége découvrent dans une revue de mathé-
matiques l'information suivante :

« Dans I'antiquité un arpenteur mesurait la profondeur d’un puits dont on

connaissait le diamétre, en alignant son ceil avec le bord du puits et avec le

coin opposé du fond du puits. Connaissant la distance de recul par rapport au

puits et la distance entre les pieds et I'ceil de I'arpenteur, on peut déduire la
profondeur du puits ».

En vue de prendre des précautions pour éviter un éventuel accident des éléves dans

le puits, ils décident d'en parler a leur chef d'établissement afin d'utiliser cette mé-

thode pour déterminer la profondeur du puits dudit collége.

lls obtiennent alors le schéma ci-dessous dont les données sont conformes a l'infor- |
mation regue.
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1- Propriété de Thalés

Je fais le point de I'activité
* Les trois types de figure 1, 2 et 3 de l'activité traduisent les mémes données.

* A partir de ces données, on obtient ; AM _ 4V

AB AC
Q'c’mluc mes m-qu@

( 1) La propriété de Thalés peut s'appliquer dans deux des cas de figure =
ci-dessous, indique les.
a) - b o g A D) o N c) 7z d)
..... ,.,,// iy \\ oot ¥y 72
o se 4 .. 1 l ------- 5 g "} < I ., oree
| R R R | fi] 1T
é)) rl;)g&;chacune des configurations de Thalés ci-dessous, reléve I'égalité
Figure 1 A Figure 2 D
(GK)//(AE) M
b (DS)//(RB)
K 2 S
AG _ AE PE G4 P
) == ;2)—===. )_A-PE MR _ MB DM
P AK PK ’ T N)—=2= . E_MR. ﬂ:-‘
. \/ = 7re Vi TR,
2- Connailre la propriété réciprogue de 12 promoie,.
— — — L propriéteé :
Activité 2 T — _qe Thales

Sur chacune des figures cj

. -dess : .
droite (AB), N est un point de la Sfj;ﬁa%gest un triangle, M est un point d€ la

: N
A D 3 "
M A
N M
B

Collection “(g répére” . Trolsléme
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' figures.
. Reproduis ces :
- 4 1 . Pogr chaque figure, mesure a |'ajgq
Activite 1 régle gradUée AM, AN, AB 8L AC ; chDieu@:“
eau ci-dessous.
« ABC est un triangle, deux points M et N appar- o complete le tabl
tiennent respectivement aux droites (AB) et (AC) telle | AM | AN | AB | AC a AN
que les droites (MN) et (BC) soient paralléles. » MK
“leur 1 — e e
Il'y a trois types de figure relative a ces données. Faure” | {— —
. 8 /" Figure 2 — e S S
" ,
_,,/‘\ f Q Figure e S| (S 1
My ——¢ o
B-/‘_“__l(* b m— u/,--' =4 1
! : M AN
Figure | ¥ .\. G ) Figure 3 2) Compare les rapports / B ”_:?F Lt ChaCun
Ture wure des CaS de ﬁgures. Ve

A\




Propriété de Thales dans un triangle
| e led S SIS R

Pour chaque figure :
1- Vérifie que les rapports ‘_”‘,:_(\ sont égaux.

2 - Dis si les droites (MN) et (BC) sont paralléles.

Je fais le point de I'activité

ABC étant'un triangle, M un point de la droite (AB) et N un point de la droite (AC) tels
que les points A, B et M d'une part et les points A, C et N d'autre part, soient alignés

dans le méme ordre : On constate que : % : _::_ et on verifie que (MN) // (BC).

I'ér ;
J'évalue mes acquis
J

(1) Pour la figure ci-dessous, énonce la réciproque de la propriété de -
;{?ales permettant de justifier que les droites (KL) et (PQ) sont paral-
2 éles.

L Q A

2) Sur la figure ci-contre, on donne SE =9 cm,
SG=14cm,SF=7cmet SH=18 cm.
Démontre que : (EF)//(GH).

\.

3- Connaitre la conséquence de la propriété de Thalés

Y T MN
Gl gt/ HEslE s, ABC estun |- Mesure BC et MN, et calcule 2.
triangle, M est un point de la droite (AB), N _ . BC
est un point de la droite (AC) tels que les |- Mentionne les résultats dans le tableau
droites (MN) et (BC) soient paralléles. ci-dessous :
AM | AN MN
— | = | BC | MN | —
Figure | A A N A AB | AC BC
A 1 Figure |
AN B < ' Figure 2
i C M N B . Figure 3
Figure 2 Figure 3
1) Dans chaque cas de figure : 2) Compare les rapports AM AN  MN dans
- Al'aide de la graduation, détermine la ) P i 4B AC ' BC
AM _ AN chaque cas de figure.
valeur de — , puis celle de — .
AB AC

Je fais le point de I'activité

/ABC étant un triangle, M un point de la droite (AB) et N un point de la droite (AC)
| tels que les droites (MN) et (BC) soient paralléles. 1
AM AN MN

" Les rapports 22 2 2 sont égaux.
 Les rappoils = o et 9

Collection "Le répére" - Troisiéme
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i‘«‘if,/_\_[{}j 4 Démonstration :
S A point de‘I\a droite (AB)

liur 'a figure ci-dessous , ABC est un triangle, Mestun
droite (AC) tels que les droites (MN) et (BC) $

IN

l(

et
Nun POiny 4
§

1-Nomme I3 proprieté qui justifie que s
I

AM _ AN MN
2- On se propose, dans cette question, de démontrer QUe g ¢ e

Pour cela, on trace la paralléle a la droite (AC) passant par le point M et coupant |a droifg

(BC)en L.

a) Justifie que BAM Bl
hA RO
b) Recopie et compléte en suivant les indications :
Expression de BM en Expression de BL en
Sonction de BA er MA L9  fonction de LC et BC
BA BC

Déduis-en que *!_1C
e BA  BC (2).

c) Justifie que dans le quadrilatére de sommets M, N, C etL, onaLC =MN (3).

v s s S AN MN
d) En utilisant les égalités (2) et (3), justifie que AM _ AN _ MY
) galités (2) et (3), justifie que Z7- == <=7

NB : Un raisonnement analogue peut s'appliquer aux autres cas de figure.

Je fais le point de I'activité
ABC étant un triangle, M un point de la droite (AB) et N un point de la droite (AC) .
AM AN MN

Si (MN)// (BC) alors AM _AN_MY
AB AC BC

p SRR

(J ‘évalue mes acq@ :
N

(1) Le texte a trous ci-dessous est I'énoncé de la consé-

uence de la propriété de Thalés correspondant a la T i
igure ci-contre.
« ... estun triangle...E(...)et...G(...)._ < 7
oY ey e e alors ﬂ:_:; » -
RV 5 L
N

2) Une L_mité de longueur été'ﬁt ci'{oisie, on donne la figure
codée ci-contre dans laquelle les droites (OH) et (BN) sont

paralléles.
Calcule BN.
B

& 5 e

4- Partager un segment en des segments de méme longueur -

“Activité 5
ér? donne un segment [AB]. _
On se propose de le partager en trois segments de méme longueur.

Dans la figure codée réalisee a main levée ci-dessous, les points A, A . etA,

lignés.
h i Collection “Le répére” - Troisiéme
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Propriété de Thales dans un triangle

Les droites (A M,), (AM) et (A B) sont paralléles , cette figure présente une mdthodo do
partage proposée par un éléve. Ay

AN ] " o :
- Justifie que 21 . _, puis deduis que AM, = '\-.m.

AM,
- Justifie que T} 1 Puis déduis que AM, =14,

‘..-l'-*

o l
- Déduis que . - 1B et M.a-ap

. . ‘
- Justifie que la méthode de partage proposée est correcte. A Moo M, g
Je fais le point de I'activité

Pour partager un segment en des segments de méme longueur, on peut réaliser un tracé d'une
configuration de Thalgs.

( J'évalue mes uvquﬂ

(1) Trace un segment [AB]. Sans le mesurer, partage-le en cinq segments de)
méme longueur,

2) Trace un autre segment [AB]. Sans le mesurer, construis sur ce segment

le point M tel que AM = %AB.

3) Trace un segment [AB). Construis sur ce segment le point N tel que
AN 5

AB 8
RESUME DE COURS
1- Propriétés de Thalés dans le triangle
NB : Poqr Ies propriétés ci-dessous, se référer aux configurations suivantes :
A

M /\ N c B

i \ B c A
B c M N M N

- Propriété de Thalés ( propriété directe

Propriété

B- Réciproque de la propriété de Thalés
Propriété

Collection “Le répére”- Troisiéme

Scanned by CamScanner



Propriété de Thaleés dans un triangle

\)‘5 s A;\J" . .\;\'
s conditions, si les quotients ——er -~

o

3 = ne Sonl e
E Dans les méme AR AC Pag g, "
(J alors les droites (MN) et (BC) sont sécantes. b9y,

L

C- Conséquence de la propriété de Thales

Propriéte
AMN est un triangle. M est un point de la droite (AB) et N un point de la droite (AG
AM AN MN
alors = m 2
AB AC BC |
Les égalités —%’ = —'—:— - —gg’- données par la conséquence de la pmpm‘;“%

On dit que : .
le triangle AMN est une réduction du triangle ABC a I'échelle k dans le cas D
le triangle AMN est un agrandissement du triangle ABC & I'échelle k dans Je

L’échelle k est donnée par exemple par I'un des trois rapports AM jz “MN‘

Il METHODE

* Pour écrire des rapports égaux a un rapport donné ou calculer des longueurs dans ur
peut utiliser la propriété de Thaleés ou la conséquence de la propriété de Thale ;
* Pour démontrer que deux droites sont paralléles, on peut utiliser la récipr
Thales. vk
* Pour démontrer que deux droites sont Sécantes, on peut utiliser la rem,
«ABC est un triangle. M est un point de la droite (AB) et N yn poini ¢

Si ST alors les droites (MN) et (BC) sont sécantes »,

* Pour partager un segment [AB] en n segments de mém,
- On trace une demi-droite d’origine 4 ;
- On marque sur la demi-droite n points A , A

de Iqmd_ i-droite solf identiqu

IR,
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Enoncé
Partage le segment [ 15] de longueur 7 cm en trois segments de méme longueur
Solution commentée

Je partage le segment[.»l If] en trois segments de méme longueur

Programme de construction

- Je trace une demi-droite [A\-) de support sécant a la droite (AB) ;

- Je place sur [A.\‘) les points |, J et K tels que Al = IJ = JK=1cm;

- Je trace les paralléles a la droite (BK) passant par chacun des points | et J.
Ces paralléles partagent le segment [453] en trois segments de méme longueur.

Savoir-faire 2- Calculer des distances

Enoncé
Dans la figure ci-contre, les droites (BM) et (CN) sont sécantes en A et les droites (BC) et
(MN) sont paralléles.

On donne :

AB=75cm;AM=3cm; MN=7cmetAC =13 cm
Calcule les longueurs AN et BC.

Solution commentée
Je calcule longueurs AN et BC

ABC est un triangle.
. M est un point de la droite (AB)
. N un point de la droite (AC)

. les droites (MN) et (BC) sont paralléles
D’ aprés la conséquence de la propriete de Thalés dans un triangle, on a : B Ic = 3C
On obtient les deux égalités suivantes :—— = . et AM = MN
AB  AC AB BC
ona: ay = AMAC o po_ ABXMN.
B AM
2313 526t BC= 7,53x7 175

Donc: AN=5,2cmet BC=17,5cm

Collection "Le répére” - Troisiéme
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Propriété de Thales dans un triangle

Savoir-Faire 3 Appliquer la propriété de Thalés potr calculer une distance

Encncé I

Sur la figure ci-contre qui n'est pas en grandeurs reelles, i
ABCD est un parallélogramme tel que AB = 8 cm ,AD =5 cm. A 4
Sur la demi-droite [DA), on place le point E tel que DE=7cm.

La droite (EC) coupe le segment [AB] en F. =

Calcule AF

Solution commentée

D'apreés les hypothéses on a

* Les droites (AD) et (FC) sont sécantes en E ;

* ABCD est un parallélogramme et F un point de (AB), (AF)//(DC).

D’apres la propriété de Thalés, ’”(: =_Zj_”; . Or : A étant un point du segment [ED),
D )

<2 .
donc: EA=ED- AD=7-5=2 .Dou: %1;:7; AF =

8x2 _16
7 7

Savoir-Faire 4 Appliquer réciproque de la propriété de Thalés pour justifier la na-

ture d’une figure

Enoncé

Les diagonales [KM] et [NL] d'un quadrilatére KLMN se coupent en O _
OK=3cm;OL=10,5cm;OM=7cm;ON =45 cm. b NEE
Démontre que le quadrilatére KLMN est un trapéze. "

Solution commentée K

4

Pour démontrer que le quadrilatére KLMN est un trapéze, je doi}''s“'}]i‘;}h};fﬁi-;}mq‘;jueﬁlé‘is“~
droites (KN) et (LM) sont paralléles.

D’apreés les hypothéses :

- Les points K,O, M, sur la droite (KM) sont dans |e méme ordre que les points N, O, L del2
droite (LN) _
ON_45_9 3 0K

“Etona: o Tl0s 217 oM

D'aprés la réciproque de la propriété de Thales, les droites (KN) et (L) sont paralléles: L2
quadrilatére KLMN est donc un trapéze de bases [KN] et [LM].

Collection “Le répére* - Troisiéme
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Propriété de Thales dans un triangle

Savoir-faire 5- Démontrer Je parallélisme de droites

Enoncé

On considére la figure ci-contre -

On donne :

SA=8cm;AC=10cm.

SB =6cm;SD=135¢cm.

Démontre que les droites (AB) et (DC) sont paralléles

Solution commentée

Je démontre que les droites (AB) et (DC) sont paralléles

On compare 2= 4 o 3B
SC SD
SA 8 4 SB y
Ona: =— ¢l .i :L . donc : \ ' \H .
SC 8+10 9 SD 135 9 \( SD

Dans le triangle SDC, B est un point du segment [ S1)] et A un point du segment [S( | tels

SA _ SB
SC 8D

que

(AB) et (DC) sont paralléles.

A o=

JE M'EXERCE

I- Exercices de ﬁxatwn/ Application

Connaitre la propriété de Thalés, démontrer une égalité de ;B Une unité de longueur étant choisie, on donne les
distance figures ci-dessous dans lesquelles les droites (RS)
B L2 figure ci-dessous représente deux droites et (MN) sont paralléles.
sécantes coupées par deux droites paralléles. a)

Recopie et compléte le texte

suivant : ) A

« les droites ....et.....sont set-

cantes en L ; les droites ...et ...

sont paralléles, d'aprés ..., ona:; ~(MN/RS)

IM ... Dans chaque cas, énonce la propriété de Thalés

e puis calcule AR.

------ Lj .. Connaitre la propriété reciproque de la propriété de
B Sur Ia figure ci-contre : Thalés - Démontrer le parallelisme de droites

- les droites (CE) et (BD) sont paralléles: Les points M, A, N d'une part, M, B, L d’'autre
- les droites (CB) et (ED) sont sécantes en A. part sont alignés comme ['indique la figure
AD _ 4B E ci-dessous.
= = M
Justifie que : =T MA =4 cm
MB=5cm B
c
< MN = 12 cm A L
A N
ML=15c¢
l.‘nlhdlm “lerdpdn
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Propriété de Thalc

o dlans unt i

aral-
AB) sont Pé
e (NL) et (#\ ation
](glr:?: e;tepcgop?;eerl%m(plcte la damonstr
. t dans
suivante te (MN) son
|a dro! ML).
« Les points M, ... SUFELTC o groite (
le méme Cir[d;e quf M, oo MB O _o-
Etona T{T*I—’_ — ML 15 e
qone M MB
ong —— =7~
' _M,\ I les droites
e et Sont paralleles. ”

n
I8 Une unité de longueur &tant choisie, 0

i Sous
considére la figure codee ci-des
Parmi les droites (MS), (EN) et (RT).
deux d'entre elles sont paralléles.
Précise-les et démontre-le. g

x ’ 5 N 3T
5,6
S

Sur la figure ci-contre, les droites (PG) et (KR)
sont sécantes en E telles que 3EG = 2EP et

ER=3EK
2

Démontre que les droites (PK) et (GR) sont
paralléles.

L'unité de longueur est le centimatre. On consi-
dére deux segments [AE] et [KL] qui se coupent en J
geésquir;AJ=l2.3: JE=5; KI=27 etJL=6
montre que les droites (AK .
Domon (AK) et (LE) sont s&-

Connaitre la conséquence de Ig propriété de Thalss

BIReponds par vrai (V) ou pa
des affirmations suive(l\r{t)es :p rfaux (F) a chacune

1- Dans un triangle ABC, siR es

L t un point d
(AB) et S un point de (BC), alo p o
» alors on g toyi
ﬂ_ﬂ_ . ujours
BA BC 4C

2- Dans un triangle IJK, s L
ment [IJ] et si une dre i
(JK) passant par L

_ ® milieu dy seq-
droite paralla|e ala dro?t:
coupe le coté [IK]

U
Surla figure ci-desso
: us:
les droites (BF) et (CE) sont Parallgleg -

Eallestjan "t Fépérg" - Troisiéme

|
|
|
|
|
|
|
|

" .lepoint G appartient au segmep, [FBI,'W‘M. ‘

_|os droites (FE). GD) et (BC) sont gy,

Ecris ¢inq quotients 6gaux
Gl
DE

¢
M Dans chacun des cas de figurag
les droites (AB) et (PQ) sont Paralg&‘h \

i
-‘.," 2)

1) X

Az
— A ’
—~ 11 ) ]
R }: \_\\“
(|‘\U P ” ,«"’F\\ ‘
Q

Calcule les valeurs de x, y, a et .
, segment en des sep '
Partager un seg Bments de Meme
longueur

{0 Trace un segment [EF] de longuevur g ¢, b
tage-le en sept segments de méme longye,,

Trace un segment [AB] de longueur 7 ¢
Construis les points |, J, KetLtelsque:

5

2 7
=2 AB; AJ == AB; BK == AB: B, =
Al 6AB 3 GAB.BI. 0,545

Utiliser la propriété de Thalés pour calculer des

longueurs

{B Ecris, avec les lettres du dessin, le plus
de rapports égaux possibles qui sont des
conséquences de la proprigté de Thalés

E

G

D F
(ED) // (CF)

KD Dans les deux cas suivants, calcule la
longueur demandée en utilisant les infor-
mations portées sur la figure. Les mesures
sont exprimées dans la méme unité.

a) MP b) BS

i (CD)
(RS) 1/ (NP) (AB)
NEn utilisant les informations portées 6 du

la figure, calcule la longueur d'un c

Quadrilatére ABCD et la longueur A“

sur
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Propriété de Thales dans un triangle

Utiliser la propriété réciproque de la propriété de
Thalés

{B En utilisant les informations portées sur la
figure, démontre dans chacun des cas, que

exprimées dans la méme unité.
b)

a)

m Sur la figure ci-dessous :
* AEF et AFG sont deux triangles ;
* B, C et H appartiennent respectivement aux seg-

ments [AE], [AF] et [AG] ; A
* (BC)/I(EF) et (CH)/I(FG).
B H
1) Démontre que : c
AG _4E E G
AH AB
F

2) Déduis-en que les droites (BH) et (EG) sont parallgles.

m Sur la figure ci-contre :
+ O est le milieu du segment [BC] ;
« (AB)//(ME)

« (AC)//(MF) . M
. . OF
1) Démontre que :—=—
OB 0OC
- B E (o] F C
2- Déduis-en que le point O est le milieu du

segment [EF].
Sur la figure ci-dessous :
ABCD et DEFG sont deux rectangles tels que :
+ Ee[cD]; etGe[OD].
« les droites (CF), (BE) et (AD) se cougent en O.
Démontre que OD? = OG x OA.

(AB) et (DE) sont paralléles. Les mesures sont |

2- Exercices de Renforcement / approfondissement

[ £n utiisant les informations portées sur la
figure, démontre que les droites (PV) et (5T1)
sont paralléles  Les mesures sont exprimoos
dans la mémo unito

Q

c 8
s
. /E/,/
/ //
‘//E], H —
o G D A

@ Sur la figure ci-dessous :

* le quadrilatere BCHD est un parallélogramme ;

* le point A est le symétrique du point B par rapporta D ;
* la droite (AC) coupe les droites (DH) et (BH)

respectivement en E et M. A
AN
c

D

Démontre que: MC = 2ME

B
Le cristallin de I'ceil joue le réle d'une lentille
convergente de foyer F et de distance focale AF.
Lors de I'observation d'un objet, une image projetée
se forme sur la rétine de I'ceil, mais est renversée.
Des éleves souhaitent connaitre la taille de I''mage

d'un arbre sur la rétine. Pour cela, ils ont réalisé le
schéma ci-dessous.

Cristallin Rétine
A
B
™
o™
! F C
Axe optique A

N~

v b .
Image projetée

Collection "Le répére” - Troisiéme
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GH = 1.5m; AH=2m~‘AS_

~ 4m;
AF = 0,01 g=DA+25. Sy

1 " 10
. P Jubhﬁﬂ Qu } = (0.018 m (val
ot parali@les 9y Justifie que: DA =0, (valeur arrongjg

' horzontales . oailiame pres). ,
+ les droites (SB) et (HCC) sogwl‘f‘;its; ‘)IE|L|'EU|0 au millieme pros, 1a tallle CD dq i ;
« les points H, A, F et L sont augres 9 : n

X Y g roline.
+ les points F. D el B sont algnés sur la rol

Sur ce schéma . ,
« les droites (SH). (AB) et (CD) 59

—

R
IS o
=% ﬂﬂmﬂ‘mﬂwww—m partie délimitée par le trig
Pou  faut exactement 210 m de fil ¢

g‘rttillc’lgcdroal;:: AL Jui f

Ngle

@ Des éléves de 3™ deudem_ dO_P
cross organisé par les professeurs

college , aitent |
A ur?g semaine de cette competiion. "iéﬁh’:nénué E
connaitre la [onggeur Idudlrale(:;”rpéq{ ' ;
entre le college (C) et le dispens« oxtrait |
Pour cela !ezgorgannsateurs leur donnongFC)"‘S‘gm
ci-dessous sur lequel les droites (AC) et( ':
paralleles. .

B 80 m

4
-

\\;\\'_\\\ Il veut réaliser deux clotures avec la méme qu,.
\ | lité de fil de fer, une de chaque cbté de la pigi,
1- Précise les conditions pour pouvoir calculer Pour ce[a. il sollicite un'groupe d'éléves dont tu
la longueur du trajet. fais partie en vue de déterminer la somme
2- Calcule cette longueur. totale qu'il faut pour réaliser ces clotures,
D) Un coliége dispose d'un jardin rectangulaire. 1- Construis la figure a I'échelle -
Pour créer une déviation, il faut traverser ce 2- Justifie que MN = 87.5. e
ﬁr:?ilnn Sgrlgr}e piste .c‘jg largeur unnf?nne ﬁone 3. Calcule.AC. )
; nq Mngure ci-dessous sur laquelie [es 4- Qétermme |fa montant total nécessaire pour
roites (MN) et (AC) sont paralleles. réaliser ces clotures.

VI-

'Ihales de Ml-let est P'un des sept sages dela Gréce antique. Né
en Asie de Mineure au Vle siécle avant Jésus Christ, il aurait
dabord été marchand. Il se serait enrichit en spécu;ant surl
marché des olives et en monopolisant les moulins & huil 1:11' le
région. Riche, il aurait alors pu sadonner  Iq philoso }f i e
aux ma‘thé’m‘atiques. Il avait appris lastronomie en Ep "y ;
se rendit célebre en prédisant léclipse du solei del i
O;; lui attt;’ibue les quatre résultats suivants . e 38
« Deux angles opposés par le somme i
- «Les zfngles a la base d’un triangle i:ooc’;;el::;el:lne l:ngueur, >
? « Le diamétre d’un cercle coupe ce cercle en de Eme mesure. »
~ meéme aire. » WX parties de
« Si un triangle est inscrit dan
: tés soit le diamétre de ce cerc:le,s :12 rcse::':r:el que Pun de e co-
- Cenest quia la fin du XIXe sicle que ¢ t.lngle est rectangle. ),
/ prirent le nom de Thalgs. ertaines proprigtés

Collection “Le répére" . Trolsiéme
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Racine carrée d’'un nombre positif,
- Ensemble des nombres réels,

- Valeur absolue,
&2 Racine carrée du carré d’un nombre.

AN L 5

‘ SITUATION D’APPRENTISSAGE I

— >

Pendant la récréation, des éléves d'un Lycée dans leurs causeries, discutent des
problemes scolaires. L'un d'entre eux, Emmanuel, en classe de 3", pose

le probléme suivant : « déterminer un nombre qui, augmenté de 1, est

égal a son carré ».

Tous ses camarades de classe, intéressés par cette petite “colle”, sollicitent I'aide de
leur professeur de Mathématiques qui décide de leur enseigner les racines carrées afin

d’identifier ses propriétés pour effectuer des calculs.
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Noter une racine carrge

e —

- \ sitif -
1- Identifier une racine carrée d'un L\E_I‘Ef_c_'_’o

Je fais le point de I'activiyg

Activite 1
Stermine si possi . itifs 9 ; 64
1) Détermine si possible : Les nombre pos : 84 o1
a i d y est egal @ 9. respectivement les carrés deg
) Un nombre positif dont le carre g roorifs 38 610, "°mbr.‘

b ) Un nombre positif dont le caré est égal
¢ ) Un nombre positif dont le camé est égale a-4 Il existe ‘ug nombre positif dony
P est égal a 2 : c'est la longygy, dﬁ'm

eal.

g)StDéjs :|'i|_ e2xiste un nombre pos'm(t;dcl)cr)}: l?lgsrrrdée coté dun carré d'aire 2 ey
e gga?é 1en utilisant un carre de long + Lorsque a est un nombre pogjtys "
' existe un nombre positif dont Jo ca'n-g

égala a ;il se note \/; et se it -
racine carrée de a.

(J7¢évalue mes acqui\)

71) Recopie et compléte par les expressions « le carré » ou « la rm

e25est ....... de 5.
«1,2est......... de 1,44.
2) Recopie et compléte.
+ Jo estle nombre positif dontle ........ estégala..... .
9 S o eiieaes est le nombre positif dont le carré est égal a 12.
J

2- |dentifier des nombres réels — Noter I'’ensemble des nombres réels

Activité 2
Afin d'approfondir la connaissance des nombres, des @ fais le point de I'activité
éleves doivent répondre & des questions en rapport avec ¢Le nombre v2 n’est pas un nombre déét'r'ﬁal,
s nemies Sifvanis: , -Lei_ nombre V2 n'est pas non plus un nombre
1 V2 1 V18 3 2 rationnel. On démontre et nous I'admettons |
I1 NER 3 (q)u iln exnst\ef_ pas de fractionégale a v2.
: n dit que V2 est un nom rrationnel.
| Nombres entiers naturels Sien'es de méme du nomg:: 7£ i |
Nombres entiers relatifs Selon la puissance de la calculatrice oude |
Nombres décimaux relatifs - l'ordinateur, des valeurs décimales de plus !
- en plus proches de ces nombres sont obtenues:

|

Nombres rationnels VR
A - o *Un nombre qui n'est pas un nombre

1) Recopie les nombres qui n‘ont pu étre inscrits rationnel es‘t‘ appelé n%mb‘,';‘ irrationnel.

dans le tableau. sL’ensemble formé des nombres rationnels

|

; et des no irration ele
2) Affiche sur une calculatrice chacun des nombres onsemblerzzrsefl:)r;?lt)'r%gnfésele:teate\% 6R.

V2etm. e R Rn e

Cj’évalue mes acquis)
Recopie et compléte par le symbole € ou ¢
0...N 2 10
- : i D V2 ...
=S n 10
7 R V...

Collection "Le répére” - Trojsipme
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Racine Carrée

3- Identifier la valeur absolue d'un nombre réel — Noter une valeur absolue
Activité 3

Sur la droite graduée (L) ci-dessous de repére (O ;I), on  Je fals le point de I'activité
donne les points A, B, C et D d'abscisses respectives

5 » La distance a zéro du nombre réel - 4
; 3h 5 ct 4. est appelé la valeur absolue de ce

:% N D ¢ b, Nombre etestnotée |4|.

, e B  La notation de |a] se lit « Valeur
,, ! Recopie et compleéte. absolue de a ».
’QU% Point A B C D | .|_4|=4|2|=_5_

\ Abscisse 4 2 5 4 122
b ) :
i"éq Distance & zéro du nombre | OA=_.. | OB=... | 0C=_. | OD- ..

@value mes acquis )

Recopie et compléte

R -
| l‘24|_‘... |80|=,__ |-n|=__. Iﬁl:_“ |OI:
= 7
1107°1=. | k= | 1w2l=. | F1V2Zl=... | In-5]=
4- Connaitre la propriété relative a la racine carrée du carré d’un nombre
Activité 4 Je fais le point de I'activité
~
1- Recopie et compléte le tableau ci-dessous: On obtient : Ja_z =|a|
a -12 | 4 0 3 10,25 :
a* @évalue mes acqu@
\/’3‘ Trouve I'écriture simplifiée de
|a| chacun des nombres suivants:
mel a
y Jos 23y
m 2- Compare les résultats obtenus dans chaque colonne > >
des deux derniéres lignes du tableau précédent. Je+rys  (fi-x)
e 5- Connaitre les propriétés relatives aux racines carrées
£l 5-1_Additionner, multiplier et diviser deux racines carrées
Activité 5
] 1) Compleéte les tableaux ci-dessous. On utilisera au besoin la calculatrice.
Tableau 4 : Quotien
Tableau 1 : Au départ Tableau 2 : Somme Tableau 3 : Produit a Ja
o a a
a b Ja_ JE atb | Ja+b \/a_+w/3 axb| Jaxb s/;x«/E b b ﬁ
16 9
144 | 25
441 | 400

Je fais le point de I'activité

¢ D'aprés les tableaux de I'actuvnté 5,on constate que aet b étant deux nombres reels

!posntlfs ‘/aT' \/- xVb % = f (avec b0).

9 Engénéral ona \/-h/_# a+b

(L EEERONE S BRGNP SR e e R SRS Ul RSN

Collection "Le répére" - Troisiéme
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B

[ ]

e e

———

J¢value mes ace lll\\ e
; 7 | l ) IR e o par «=»Oou« #»

. 1) Recople ct rem

I
|

\/’C‘Qf ,,_3.\'\[5
f lez 5; V10 Txy/Tp

ci-dessous, C 'est-a-dire mets les soyg la g
Jtiers et b est lo plus petit possible,

es suiv
entles nombms
avb ou a et b sont deux nombfll-‘{ er ‘

es V72l VIB J50 5 Vo00.
VIOXS ; V/X& ntes :

2) Simplifie les écritur
3) Ecris plus simplem

Oﬂhq

|

|

[

|

|

———
,

acune des axpressions Suivi

ﬁ\/” \‘[‘ (,ﬁ—l() 7»‘)ﬁ~

4) Réduis ch

V2 1 V2

5-2 Connaitre la proprieté re

Activite 6 t V3t
On se propose de transformer les expressions Sutwan es .
a) Recopie et compléte les ralsonneme_rl}f suivants

: -\(; ! I\.('

lative & la racine carrée

\(a-n V (.) “‘1111+l - \}(]—" X.
— _ Jon
donc Va** = a- : = VaTIX..
" donc Va*tl=a-x...

ession de V3%* et V10'>
Je fais le point de I'activité
@ évalue mes thuu R
a étant un nombre réel positif et n un

Ecris plus simplement : nombre entier naturel, les expressions
NN TN de la forme Va?™ ou va®"+!
V102020 - \/213x36 peuvent s'écrire de la fagon suivante:
VaZt=qa" et Va*tl=a"xa

6- Ecrire un quotlent sans radical au dénominateur

b) Déduis des résultats précédents, de nouvelles expr

Activité 7
a et b sont deux nombres réels positifs non nuls.

1) Recopie et compléte les egaht?s Ci- dessous pour obtenir un quotient sans radical au dé-

nominateur qui soit égala —, ; —=—2 =20
Vo 'Va \/Ex

2) a) Développe et réduis les produits ( \/—+\/—) —vVa - vb) et (Va + vb)(va — Vb).
b) Indique le produit dont le résultat ne comporte pas de radical.
c) On souhaite trouver un quotient sans radical au dénominateur qui soit égal a m'
1 _ d Ricirmas o

Va+vb  (Va+vb ) x o . '

Je fais le point de l'activit¢

Le produit des expressions va+/b etVa-Vb s ecrnt sans radi | +\f5 eh/— 4/'
sont deux expressions conjuguées I'une de l'autre. cal on dit que \/— |

Pour cela, recopie et compleéte :

J’évalue mes acqms)

£

1) Ecris les nombres suivants sans radical ay dénominateur ; =% . ¥3 +V2

Jg’ Jg ‘/2

2) Ecris les nombres suivants san d -
$ radical au dénominateur :———= 3
U5+ \/- > zf

Scanned by CamScanner
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Il RESUMEDECOURS

.’(\/?)::5: (\/“l) 11
’ y ﬁ j cdr _;' ‘) i J{)“ |\’ car IY" (Pl
— ii-; \/T [ car /" s \/6 0 car 0'=0.

{'@- Lécrire Va na de sens quelorsqueaestun | Notaton
TIOIEXE PNl % Lorsque a est un nombre positif, on note Ja

Pour tout nombre “P@ﬁf',‘/z 20, s la racine carrée de d.
2- Ensemble des no réels Ja se lit «racine carrée de a».
Jil Le symbole J est appelé «radical»

Exemple

3 .
+ -5, 0, 78,6 et — sont des nombres rationnels
« V2 etn sont des nombres irrationnels car chacun

el a . ’
d'eux ne peut s'écrire sous la forme —(a €7 et be.*)

( e b
% &. NCZC D CQCR e =5:0; 78,6 et %; J2 et 7 sont des nombres réels

C3

Exemple

(|—2l=2; 0=0 : |l7|=17)

Exemple
V32=13=3 J=5Z% |5 5

=4, si a est un nombre positif;

S~ £ ; ‘
%( e-) ial e, bre négatit | 2 -mest un nombre négatif donc :
=—a , siaestunnombr if;,
| J@-m?=2-1| =211
+ La valeur absolue d'un nombre réel est (2= =z - x| =2 ”_ .
¢tou10urs » positive. | V2-1 estun nombre positif donc :
 Pour tout nombre réel a, on a: Ja? = |a| J&2 -1y =|J§_II=J§_1_
4 - Opérations sur les racines carrées : Produit— Somme - Quotient.
Bropriété Exemple
Soit a et b deux nombres réels positifs.
E *V8xv2 =/8x2 = V16 = 4

Ona:vaxyb =Jaxb \/— J_(avecb#O) .\/;_\/-x‘/-_%/—_%/—

-3-, \/‘\/—5

2o RS ATt S TR S

e

_=T

Exemple

(\/5_‘5:\/5?:5‘ J7° =77 =7“@

Collection “Le répére” - Troisiéme
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Voca abulaire

R e

‘:mm

;W::: T:‘;or::x?t.f ot a et b sont deux nombres entiers et b estle plus p,
poessmle —— | .

08: Zgg:;ﬂ:rfzog%o en un produit d® facteurs premiers .

12960 = 25x 3*x 5 doncC J12960 =2 3‘?33 deux racines carrées et celles de la racing

. On applique la régle de calcul d'un produl

carrée d'une puissance.

Ona: Jn%o—JTxJTxﬁ

2 2x ¥ x5
= 36X\/2X5

Donc : V12060 = 36xV/10 .

V- SAVOIR-FAIRE

Savoir- faire 1-

Ennoncé
Ecris chacun des quotien

3 23-4
2\/5’ 3\/§+5'

Solution commentée

J'écris chacun des quotients sans radical au dénominateur.

x5 s
2s/5-x\/§- 10 °

) (243-4)(33-5) _6x3-1043-123+20
(Bes)3B-5)  (343) -

_ 2(19-1143
38 22J§=( J_)'do_zﬁ_4

27-25 2 N il Sl SVER

Savoir- faire 2+ Calculer des sommes, d
contenant des racines carrées =

Collection “Le répére” - Troisiéme

1- Ecrire un quotient sans radical au denom

ts ci-dessous sans radical au dénominateur.

différences, des produits,

inateur

A
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Racine Carrée

Solution commentée

25x3x2
Je calcule : A=3J9x3 - 4J100x3 + ’s"%

A=3x3y3-4x103 +5\3
A=93-40L3+53

C?=12-123 +9
C?=21-123

Identifier une racine carrée d'un nombre réel positif -
Noter une racine carrée

[ Recopie et compléte chacune des phrases

suivantes :
a. J1600=.... car ....est positif et ( ..... )2=1600.
b. /5% =.....car ....estpositif

2]
I

..car ....._est positif et ()2 =

d. y23*=..car..... est positif.

Parmi les écritures suivantes, entoure celles qui
sont incorrectes. Justifie ta réponse.

a)J32,4 ; b)m . ©)=/16
a0 e s Nz

Recopie et compléte chacune des égalités
suiygntes :
VB1=8 sV =11

Vo =7:V252 = ;.. =1;V. =10".

124= ..

Ennoncé
On donne les nombres A, B, et C tels que: 4 = 3727 — 44300 +
Calcule :A; B* ; C?; Bx(C : E'(I_i

V- JE M'EXERCE

- e

B=2J3+3 : Cu2J3-3

150

et simplifie le résultat .

~Je sais que (a+b)(a-b)=a’ b’

ux('z(zﬁ)" -(3)

A=(9-40+5)V3 =263 BxCu=li=3
Bx(C =3
Je sais que (a+b) =a’+2ab+ b’ B C o B
: C B BxC
B =(2V3) +2x23x3+3 B C_21412J3+21-12\3
B*=12+1243+9 donc B> =21+12y3 C B 3
i B C 42
-Je sais que (a—b) =a’ —2ab+b’ e )
2 B,Co1a
C*=(243) -2x23x3+3’ cTET

ldentifier des nombres réels — Noter 'ensemble des
nombres réels

B Réponds par vrai ou par faux aux affirmations
suivantes :
a) L'ensemble R n'est constitué que de
nombres irrationnels.
b) L'ensemble R n'est constitué que de
nombres rationnels.
c) L'ensemble R est constitué de nombres ra-
tionnels et irrationnels.

(5] Recopie et compléte le tableau ci-dessous en
réécrivant chaque nombre dans les cases de
I'ensemble auquel il appartient.

= P b7]
r 81 S [ 3 |-0| v |34 =

R

A

o

|

] ) ]

Collection “Le répére” - Troisiéme -
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Racine Carrée

|

| Identifier la valeur @

'
|
1
{
{
|
'a

A
A U
3 L oo
Ao d'un nt

A Jus
\Noter wne valeur apyoilt

[} Donne la valeur absolue
bres suivants -3 | 0, '
- ~

V) ou par faux (Frac

cun des nom-

cha
.du_\ ‘ K

2
| RAYCER
ycuna

R

Ve, "

[ Réponds par vral (

des affirmations suivantes

N ;,;}m,",‘&“_i\"!! ) ,R‘:'l"’"“.!
| l."?) .
e

! . \‘(‘—:\: =)-N

: . \”(3_ x) ==

S (vaev) =h-2

" | i ical
[2) Ecnis les expressions suivantes sans radi

)

A= \ll(,-:—-t)'\ Bm

b) Justifie que : \ﬂluf)" =3+, (AelR).

Connaitre les prupriéle'\ relatives iy racines

L'L"'f("l‘.\
a Ecris chacun des nombres réels suivants sous
la forme a+/b ou a et b sont des entiers

naturels et b le plus petit possible.
a)\/§:\/ﬁ:\/3’2: b)\/ﬁ;\@ﬁ;
¢) /300 -J100 ; d) J7500 ; V162 ;
¢) V500 ;324 .
D) Ecris chacun des nombres plus simplement :
a) V2 x V8 5 ) V75 x 3 ; ©) 0,009 x /0,4 ;
d)V2°x5* ; @) V18 ; D /BIXI12L.
fB Ecris plus simplement

a.J35x77 : b_,hlllxgg ;

Ecris plus simplement

o foss o, fes [o.oom
“l2z25 * 7 Jo09 ' ¢ |Tos1
Ecris plus simplement
a_ﬁ? - V125 . Nrv
Jg ] . m .ﬁ.

Calculer des sommes, des différences, des pro-
duits, des quotients contenant des racines s

Calcule les expressions suivantes, puis

d?nne chaque résultat sous la forme avh
ou a est un nombre entier relatif et b yy
nombre entier naturel le plus Petit possible -

Collection “(g répére”. Tnisiéme .

e &
¢ 3 - 11 V344 J:}-;
\[“ ~ 511

——

g V11— I _
2) F-gVT+ V7.
3) -~ 4N/ |
- Calcule les pombres suivants, pyig /
chaque rosultat sOUS la forme "\/;
un pombre entier relatif et b un ompy, W
naturel le plus potit possible. tn,
a) g 72 V28 + V112
b) 75+ 2 V12— 4 V48
c) =312 4 V180 - 7 Va5
d) Zm—l¥\/%+()\/m

calcule le démi périmetre du rectanglg ¢
sous, puis donne chaque résultat soys |,
(orme a/b, ot a est un nombre entier rgjy,
et b un nombre entier le plus petit possipj,
V78cm

ey,

mCm

—

Calcule les nombres suivants, puis donne
chaque résultat sous la forme a+bvc, olael
b sont des nombres entiers relatifs , etcun
entier positif le plus petit possible :

1) 2 /500 — 3 V245 — V20 +2V25
2) —4 V81 + 5 V63 — 5343
3) 3 /(=64)2 + 5 V4000 — 3 V640 - V90

Calcule, puis donne chaque résultat sous
la forme a+bvc, ot a et b sont des nombres
entiers relatifs, et ¢ un entier positif :

E=(2-3)5-7V2) ;
F=(+23)W3+8); 6= (VE+4E)
He@T-VAR ;1= (307+ B3

Ecris les nombres E et B sous la formé

a+b+c,olaetbsontdes rationnels ety |
entier, tels que : |

E=(2‘ ﬁ)(\/ﬂ%) ;
Crire un quotient sans radical au dénomin®®"
Ecris plus simplement les nombres suivan™

5ﬁ(ﬁ_1)2

B=—"

"1)L ) -1 2(ﬁ+\ﬁ)
35 OB 9 G
4 1+2 _
11
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Racine Carrée

V2 , 6V3-Y2
et Y = —

N2

&) On pose : X =

v2-v3

Ecris X et Y sous la forme a + h\/g_ ounacth
sont des nombres entiers relatifs.

m Ecns les quotients suivants sans radical au
dénominateur.
) -3 VS

aQa.—= b.— €=
V3 V7 v

945

5V3

-13

_— ¢

56

- R Ecnis les nombres suivants sans radical au

dénominateur

Vi- 2 - Vi
 Br—— i (e
Vie V2 Vi- i

Svi

vi- V2
5v3

T243-1

2- Exercices de renforcement/approfondissement

B Démontre que2+ V3 et 2 -3 sontinverses
I'un de l'autre.

Ecris chacun des nombres suivants sous la
forme de la racine carrée d'un entier naturel.

)Y NN YRR N
B2 ;305 200

T On donne I'expression littérale A telle que :
A=x2-(3-2V2)
1) Justifie que : (1 —v2)’=3-2v2.
2) Factorise A -

Un triangle équilatéral dont le coté mesure 8
cm et de hauteur 43 cm a la méme aire qu'un
carré. Détermine la mesure d'un cété du carré.

28 A, B et C sont trois points du plan tels que :

AB=/50 cm, AC=\/512 em et BC = /882 cm
Démontre que A, B et C sont alignés.

@ Effectue, dans chacun des cas, les calculs
suivants:

L V-2 B+2
VB Yt e
S 25

VG2 2
L'unité de longueur est le centimétre.
ABC est un triangle quelconque comme
I'indique la figure ci-contre. a

b
c

B a

La longueur / de la médiane d'un triangle
quelconque est donnée par la formule :

P =%(2b2+2c2—a2) )

Calcule la longueur exacte do la médiane du
triangle ABC dans chacun dos cas suivanls:
1- a=3;b=2 otc=1.

2- a=10;b =6 et c = 8. Ce deornier résultat
était-il prévisible ? Justifie ta réponse.

£Y) Détermine, dans chacun des cas ci-dessous,
le rayon d'un disque dont l'aire est :
a)2,5434 cm? ; b) 200,96 cm?
(Onprendra 3,14 pourvaleur approchée de ).

EB Un jardin rectangulaire dont la longueur est le
triple de la largeur a une aire de 432 m?.
Détermine les dimensions de ce jardin.

KB L'unité de longueur est le centimétre. Sur les
figures ci-dessous qui ne sont pas en gran-
deurs réelles, ABCD et FGHI sont des rect-
angles, JKLM est un carré et NOPQ est un
losange.

Calcule l'aire de chacune des quatre figures
ci-dessous.

JKLM est un carré et NOPQ est un losange.
Calcule l'aire de chacune des quatre figures

ci-dessous.
A3 g
33 22
De—"—E | H
43
—K N
= V37 4 Q{%ox
00=V21
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média de son établissement i 2allg
' |

o35 pendant ses recherches dang |,

antation de man-

£

&0 Dans le but de protéger sa pl ecide de
ioc contre les rongeurs. un planteur d¢ ‘ classe de 4eme, découvre cegj Vo gy
A u nlln e. . . smati i SUr g :
la cloturer avec d gmq?ché mais, il @ oublie | mathematiques . « le mathémay ‘u“%‘
HE ;  gAlexandrie (17 siécle) a trouvg clen u, 8
Ung f

|| doit se rendre o
| faul.

la longueur de gnll | lui fat permoltant de calculer I'nire;\d.U :

S s n n'a

a une forme ,:
Nglg.

age qu'i

pelle néanmoins que sa parcelle
carée et que celle de son Loisin, rectangu- i /£[£ ., (ﬁ—/» Yﬂ
laire de 100 m sur 72m. ala méme superficie Y212 2 A2 ‘L’]
demande-t-il quon raide | o a, b ef ¢ sontles longueurs ¢
S citgg 4

que la sienne. AuUSSI,
3 savoir s'il pourra a
somme de 120 000 fran
Le meétre de gnllage cou

1- Calcule la mesure du coté du cham

planteur.
2. Déduis que le pénm
424072 m

avecla . (riangle etp son périmetre ».
Ne sachant pas utiliser cette formylg |
se confie a I'un de ses camarades eé. ey
classe de troisieme, pour l'aider é ldvg
I'aire d'un triangle. Calcyy

: "
1- Justifie que =7 I’(I'"Zﬂ)(l'-zh)(/h:f)

2. Calcule, a l'aide de cette formule :

3- Vérifie si le planteur dispose suffisamment _ l'aire exacte d'un triangle équilatéral
d'argent pour acheter le gnllage nécessaire. | coté 3cm; © do
On prendra v2=1.414. - l'aire exacte du triangle ABC tel
AB=16cm.AC=100metBC=acm

cheter le gnllage
cs en sa possession.

te 350 francs.
pdece |

atre du champ est égal

Heron d'Alexandrie)

“ VI-  RENDEZ-VOUS DES CURIEUX!

;\'l‘%%msge prlgn:l?:: 2 e commence autour du XXe siécle
O Layaledrd Tlepréspntauon connue date du XVlle siécle |
maniére approchée e"nil :13 il 30 de deux a été calculée de
ey el LA b Rl T
mLa son irrationalité. leux périodes, les grecs démon-

racine carrée est vestic ‘ T

es. Elle permet de u:::,? f n classique d'histoire des scienc-

de leur oubll e fonctionnement réel d clenc
 Eatabts W m'ss‘m es découvertes,
mier témoignage connu d'une ncée YBC 7289 nep‘résanté le o
tinctement un carré avec se: racine camrée. On y recor '--’ﬁ;pr-e"*’
‘mﬁmﬂhm)ﬁ diagonales (dont d'autfesntl;?, dis-
que les spécialistes mcohﬁa;@d:mss'"*’stbadé, avec des 6« :
étre celle d'un apprenti scri

B

c'est un cahier d'exercices,

Collection (e repére™ - Iroisigme
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ViReki iy 8 Pl
S L) ey

= - Slnus d'un angle algu
- Cosinus d'un angle aigu
- Tangente d’un angle aigu
- Propriété de Pythagore
- Propriété réciproque de la propriété de Pythagore
- Propriété métrique déduite de I'aire
- Somme des carrés du cosinus et du sinus

SITUATION D’APPRENTISSAGE

. Un géométre topographe et ses stagiaires sont chargés de déterminer la hauteur d'un
i immeuble. Pour cela, il utilise un théodolite électronique bien équipé.

A partir d'une portnon de terraln parfaltement
horizontal, le chef réalise différentes mesures qui D
lui permettent de réaliser le schéma ci-contre.
Le segment [AC] représente la hauteur de
I'immeuble, le segment [GF] représente la hauteur
du trépied qui supporte le théodolite.

Le géometre demande a ses stagiaires de
déterminer par le calcul la hauteur de I'immeuble.
Ces derniers décident alors de revoir leurs
cours relatifs aux propriétés de Pythagore ; au B)g
cosinus, au sinus et a la tangente d’'un angle afin de E
réaliseravecsuccesladéterminationdecettehauteur %k GJ J12
puisque cela compte dans I'évaluation de leur stage. % :

x?
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' ' yagore
1. Connaitre la propriete (_19_Pyll agore

Je fals le pojp, do
On constate g n. :

SIABC est yp m“"{lﬁer

L
A . S |
AL v

. o e
On considére un triangie LFGAH
longueurs des cOtes [EF]. [EG /

ctangle en E tel que les
el [Fb} sont respective-

\ ants o . X
ment donndes dans les cas SUN 0. 16 alors BC™ = A’ %.
Cas 2:12:16,20 + A
Cas ! ?;?0 a4 -15:20: 25 3
Cas 3.6, . v C‘d'; 1’ y n ’ G el F(r.'

- Dans chaque cas compare

- Fars une conjecture

- a) Dans chacun des cas des figure :
deux manséres l'aire du grand carre.

a +b.

W P -

s ci-contre, calcule de

b) Déduss que . ¢

| Jevalue mes acquis
\

Dans chacune des configurations ci-dessous, écris la propriété directe de Pythagorg.

BN e

Fig | Fig2 Figd

\,

2- Connaitre la réciproque de la propriété de Pythagore

Activite 2
On considére un triangle ABC tel que : AB = 8 cm s

Je fais le point de I'activité

{

BC=6cmetAC=10cm _
1) Compare et 4B+ B(“et AC.

2) Construis le triangle ABC puis identifie sa nature.

tJ‘é\ alue mes acquis '

On constate que si ABC est un triangle
tel que AB*+BC?=AC? alors le
triangle ABC est rectangle en B.

[ Compléte les affirmations ci

-dessous pour qu'elles soient vraies :

1-LMPest un triangle
SiIMP? + M2 = | p2
2 - LMP est un triangle
Si PL? + PM? = )2
3 -LMP est un triangle
Si ML? + pI2 = pp2

alors LMP est rectangle en

alors LMP est rectangle en

alors LMP est rectangleen .......
SRR oa i
3- Construire un segment de longueur /a, 450 J—

Activité 3
1) Construis un triangle

ABC recta
2) En remarquant que 1 L

3=32422
3) En remarquant que (\/-3_3)2

BC-
gle en Ate| Que AB =1 cm et AC = 1 cm, puis calol?
Z, construis un segment de longueur /13 cm.
=742 5

4", construis un segment de longueur /33 em-

Collection 1o repére* . Troisiéme
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I'riangle rectangle

Je fais le point de I'activité

- » Pour construire un segment de longueur Jl——% cm, sachantque |3 -~ 3%+ 2¢, on pose :
| BC = \[1_3; cmAB - 3cmet AC o 2 em

' ‘Ona: BC'=AB*+ AC" , donc d'aprés la réciproque de la propriété de Pythagore, le triangle
' ABC est rectangle en A.

- On trace deux droites (D1) et (D2) perpendiculaires en A
| |- On place sur la droite (D1) le point C tel que AC = 2 cm
L. On place sur la droite (D2) le point B tel que AB =3 cm

‘Le triangle rectangle ABC a son hypoténuse [H( ] qui a pour longueur Jﬁ cm

'+ Pour construire un segment de longueur V33 cm. Ona: 7' - 4’ ( \/ﬁ) , donc en posant
AF =7 et BF = 4, le triangle ABF est rectangle en B.

- On trace un demi-cercle de diameétre A} - 7em:
- On place sur ce demi-cercle le point B tel que BF = 4 cm
Le cote [AB] de ce triangle rectangle a pour longueur \/ﬁ :

(J’évalue mes acquis l

a) Construis un segment [MN] de longueur \/8_9 cm, sachant que 25 +64 = 89 .
b) Construis un segment [RS] de longueur /39 cm, sachant que 39 = 64 - 25 .

4- Connaitre la propriété métrique déduite de I'aire

Activité 4

Le triangle ABC ci-contre est
rectangle en A. [AH] est la hauteur
issue de A4.

a) Calcule l'aire du triangle ABC de g
deux maniéres .

b) déduis-en que : AHXBC=ABxAC

Je fais le point de I'activité

ABC est un triangle rectangle en A dont H

est la hauteur issue du sommet A on a:
¢ AHxBC=ABxAC.

@évalue mes acquis)

EFG est un triangle rectangle en E dont [EG] est la hauteur issue de Ej

Enonce la propriété métrique déduite de I'aire.

5- Identifier : le cosinus, le sinus ou la tangente d’un angle aigu

Activité 5 Je fais le point de I'activité
Soit MPN un triangle rectangle en M. Compléte

. ' ' Dans le triangle 4BC rectangleen B:
chacunf-z fies phrases suivantes : ' -le coté[AcC] est e coté le plus long :
g) Le coté le plus IongI est S t - C'est I'hypoténuse du triangle 4BC:

) Le co6té adjacent a I'ang SR S, b s[AC : ‘
C) Le cété opposé a l'angle M est ; ::\rfglt:%}a\c! ?St ARpeleictieadiacenta .
d) Le c6té djacent a I'angle N est ‘ h ;

) ] 9 - le coté [BC |est appelé coté opposé a
langle BacC . '

Collection “Le répére” - Troisiéme
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Triangle rectangle

@é\'aluc mes acquis

On considére le triang le RO

a) Indique I hypoténuse 2 of GRC
; Pouqr chacun des angles aigus é;’( Re

tle cote opposé €0 orr

- indique le cOté

: adjacent e
Activité 6 ] Jefais le point de I'activitg
1- On considere la figure ci-contre ou D Dans le triangle ABC mm'n
le triangle ABC est rectangle enA. B
On considere 'angle ACB - Le cosinus de I'angle sac m o
__DS| onnote cos BAC. gc

Compléte chaque case vide par
I'expression qui convient . Le sinus de langle BAC est

Hypoténuse, coté adjacent, coté On note gin 510,
opposé; angle droit. ‘
- Le tangente de de l'angle BAC est: E

A

O la figure codée Ci-
On considere |a fig On note tan BAC.

contre
a)Alaide deta calculatrice, calcule

les quotients dans le tableau ci-des-

O

i
:

SOus:
. CH_ |EG_ |[AE_ ~
Ligne 1 | 2= |36~ |BF
BC _ BE BA
. BE_ |Z22. BH=9,24
Ligne2 | 77~ |36 BF BG=16,18
CH _ EG AF 20,
) O _ i I BF=20,78
Ligne3 | 2=~ |[3E BA BC=8
b) Compare les résultats dans BE=14
chaque ligne BA=18
CH _EG _AF
c) Justifie que — e D (ég:ggg
d) Justifie que £ _B£_2A o
JlSING QU = hs e AF=10,39
@’évalue mes acquis) ‘
4 di ;
Indique pour chaque cas, la bonne réponse parmi les trois réponses proposees.
ABC est un triangle rectangle en C
1 |tel que: BC=5cm et AC) 7 em, 2 Txtan B in&
La longueur AB est égalea ..... cosB e T
. AB =T
2 |SisinA=—,alors......... AB= AC A T L AD
AC Sin—A\ C=ABXSIIIA Ac_-sin//f
ABC est un triangle rectangle en A tel e |
3 |que:AB=3etque mes. Donc:. BC = tan30 BC 3 . 30‘
= = =13xsin
- : i Bc_j_,::ﬂ

6- Connaitre la propriété relative a la somme
Ommed CZ A¢ e B P o Bon P
Activite 7 es carrés du cosinus et du sinus
On considére la figure codée ci
1-Justifie que: cos BOA=0A .

-contre ot
eou (0,1, J)estun repére orthonormé.

2-Justifie que: sin BOA=AB .
3.Justifie que: 7an BOA = Si"lioii
cosBOA

4-Justifie que: cos> BOA +sin> BOA =1
Collection “Le répére” - Frojsigme | l
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Iriangle rectangle

Je fais le point de I'activité

' Pour tout angle aigu de mesure @, ona: cos’ a”+sin’a" =1.

lJ’évalue mes acquis)

! ity = . )
, Soit x la mesure d'un angle aigu.

Parmi les cas ci-dessous, indique les informations qui sont vraies :

1) cosx=0,2 er sinx=1I

2) cosx=0,7 et sinx=0,3

. 12
t 3)cosx=— el sinx:i.
13

13 o

.

7- Encadrer le sinus ou le cosinus d'un angle aigu

Activité 8 :
ABC est un triangle rectangle en A. Je fais le point de I'activité
1) Ecris la formule de sin ABC et cos ABC. Pour tout angle aigu a® (c'est a dire com-
2) a) Justifie que : AB<BC et AC<BC. pris entre 0 et 90°), ona:

- 0<cosa’ <1

b) Déduis- en que :£§<l et —<I. - 0<sina” <1
BC BC

3) Explique pourquoi ig et -g% sont des nombres positifs non nuls .

4) Déduis des questions précedentes que : 0<cos ABC<I et 0<sin ABC<1.

E’évalue mes acquig
Parmi les cas suivants, indique ceux pour lesquels il ne sera pas pos-

sible de trouver la mesure de l'angle A.
a@) cosA=1,001; b) sind= 09%; c) cosA = E%;d) sind =

N W
.

8- Connaitre la propriété relative au cosinus et au sinus de deux angles
complémentaires

Activité 9

On considére un triangle AABC [ectangle B.

1) Justifie que les angles A et C sont complementaires.

2) Exprime en fonction des longueurs des cotés du triangle ABC :

cosA , cosC,sinAetsinC
3) Compare cos A et sin ', puis cos C et sin A.

Je fais le point de I'activité :
Lorsque deux angles sont complémentaires

de l'autre.
4° est la mesure d’'un angle aigu, donc :

ecos(90°—a°) =sin(a°) ;
~ esin(90°—a°)=cos (a°).

_le sinus de I'un est égal au cosinus
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lités suivantes : T,

CunO deS éga

acquis
) évalue mes acqu
Cha ~ .~y QO — -1 co
: 1 : P, 05 ... = SIin35°: :
1) Recopie et COMEE, Gy g0° = w-ﬂ"--:)o‘;l“d v ad) sin
a) cos20°= SN Jhc o 0,940 ¢t sin66 = 0914 Cyy,
cos 207 ="~ de cos 70° et sin 24 °. '

hant qué L
. gz(t:emﬂne les valeurs approchoe

. yer la valeur exacte, y J

ice pour don’ . » Une y

alculatrice P J'un angle aigu connaiss anf;*;w
n

ec
table ou un ent de Ia mesure

. Utiliser une
ettt 4 un encadrenl

approchée ou & o
cgsinus, son sinus ou sa tange g
Activité 10 | » -
1) On donne les mesures d angle suivantes : 31° § | |
) On i d'ordre 2 du cosinus, du sinus et d|

a) Al'aide de ta calculatnce, donne un arrond

tangente de chaque angle. - . |
b)/fl'aide d'un extrait de 1a table trigonometnque ci-dessous, donne un arrondi d'omre“
angle, en expliquant ta méthode.

cosinus, du sinus et de la tangente de chaque
c) Compare les cosinus et les sinus de chaque angle en a)etenb).

| degrés EE@-——

o Joo0 [ 1 L 0 %2

— T 00175 | 09998 | 00176 | 57,1314 89
2 0.0349 | 09994 | 00349 | 28,6361 88
3 0.0523 | 0998 | 00524 | 14,3007 87
4 0.0698 | 09976 | 0,0699 | 11,4301 86
30 0,500 | 0,8660 | 0,5774 | 1,1918 60
31 0,5150 | 0,8572 | 0,6009 | 1,1504 59
32 0,5299 | 0,8480 | 0,6249 | 1,1106 58
1,0724
44 0,6947 | 0,7193 | 0,9657 | 1,0355 46
45 0,7071 | 0,7071 [ 1,0000 1 45

= Sin tan degrés

2) Détermine, en.e{(\pliquant ta methode, la mesure des angles A; B et Ctels que:
gOSUA =0,7193; sin 8=0,9994 et tan C =1,1504 |
n angle ai 1c0sD=0,52.
l»;ngle 59'2 a‘cligu Desttel que : cosD = 0,52 . Donne un encadrement de la mesure 4
par deux nombres entiers naturels consécutifs

Je fais le point de I'activité

c » - 'é
ollection (o 1eépére™. Troisiém
e
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Triangle rectangle

1- Hypoténuse
a- Définiti

2- Propriété directe de Pythagore

4- Propriété métrique déduite de l'aire , Z

nqle rectangle

us. Sinus et tangente d un angle aiqu dans un tria

5- Cosm
On considére la figure codée ci-contre etl'angle PAS
A
coté adjacent e hypotenuee
—

| P s
| Considerons le rectangle APS, rectangle en P
i . coté opposé
'1 a. Cosinus
| Définition

longueur du coté oppose PS
hypoténuse T as

longueur du coté adjcent _PA

sin PAS =

—

cosPAS =

longueur del' hypoténuse TAS

Collection "Le répére” - Troisiéme
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c. Tangente d. Relation entre e cosinus etle sinus d g,

i tanPﬁS __ longueur du cotéopposé ﬂ e. Somme des ca és de cosinus et sinus g’ )

longueur du coté adjacent  PA Dpéfinition

. — sinPA3 ; : ;
11. =
tanPAS P " d : ] COS*

T

a) Pour_démontrer gu’un triangle est rectan le
1) J'identifie le plus grand cété et je calcule le carré de sa longueur.
2) Je calcule la somme des carrés des deux autres cotes

3) Je compare les résultats des deux calculs ; s'il y a égalité
alors le triangle est rectangle sinon le triangle n’est rectangle.

b) Pour retenir les 3 rapports e iliser
« Ce moyen mémotechnique SOHCAHTOA » :
I- Sinus Il - Cosinus lll- Tangente
Opposé Adjacent Opposé

Hypoténuse =~ Hypoténuse =~ Adjacent

0 SAvOIR-FAIRE i

Savoir-faire 1- Construire un segment de longueur

Enoncé
L’unité de longueur est le centimétre.

On saitque : et64 —25=39.

Construis, sur deux figures différentes, deux seqm ¢
d ent espe
tives v74 et +/39. gments [MN] et[ PQ] de longueurs resP

Solution commentée
Je construis les segments [MN] et| PQ)] de Ion

ue : )
. Construction du segment | MN] gueurs respectives \74 et /39

On sait que 25+ 49 =74, donc 5% +72 = (m)z

En prenant: OM =5;ON =7etMN =[74, on 3 ppy2

D’apreés la réciproque de la propriété de Pyitiagors I: OM? + ON*

e triangle OMN est rectangle €" 0-
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Triangle rectangle

Programme de construction

- Je trace deux droites (D1) et (D2)

. - Je place sur la droite (D1)

perpendiculaires en O m?’u R
l | : le point M tel que OM = 5 |
- Je place sur la droite (D2) le point N te que ON = 7
- Je trace le segment [.\I.\‘]
Sem ','“m
5\&{ . Construction du segment [I’()] 8

On sait que 64 - 25 = 39 donc

Enprenant :AP =8 ;| AQ = 5 et PQ :(\[\T)):
ona: AP =AQ + P’ .

M

0)

D'apres la réciproque de Ia proprieté de Pyth
Programme de construction

- Je trace un segment [47°] de longueur 8 cm
- Je trace un demi-cercle (C) de diameétre |47

- Je place sur ce demi-cercle |e point Q tel que AQ = 5 c¢cm
- Je trace le segment [ /()]

alculer le cosinus, le sinus ou la tangente d’'un angle aigu

Enoncé

agore le triangle APQ est rectangle en Q

ABC est un triangle rectangle en B tel que AB=45mm ; BC = 24 mm et AC = 51 mm
Calcule les nombres réels suivants : cos (", sin B et an 108,

Solution commentée

Je calcule les nombres réels cos, sin et tan
* Le triangle ABC est rectangle en B
D'aprés la définition du cosinus d’un angle aigu, on a

— AB e
cos BAC:A—C- Or:AB =45 et AC =51, donc:cosb’A(‘=4—5:E

L 177
* Le triangle ABC est rectangle en B
D’apres la définition du sinus d’un angle aigu, on a :

sinm:B—Cet AC =51. Donc : sin AC = 24 - &
AC 51 17

* Le triangle ABC est rectangle en B

D’aprés la définition de la tangente d’un angle aigu, on a :
AB 45 15

tan 4CB = — Or : AB =45 et BC = 24, donc : tan ACB=— = > =875 .
BC 24 8

Calcule la longueur manquante dans chacune
des figures ci-contre :

Solution commentée
Je calcule la longueur manquante dans chaque de figure ¥

* Calcul de la longueur EG
Le triangle EFG est rectangle en F.
D'aprés la propriété de Pythagore, on a : EG* = EF* + FG*.Or: EF =6 et FG =3,

donc : EG* =36+9=45, doi : EG=9 x5=35.
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* Calcul de la longueur AC
Le triangle ABC est rectangle en A

2 SO AB=d et BC = 6/>
2 AR ACTS 2,
D'aprés la propnété de Pythagore, 00 ‘

o Jax =241,

pour justifier qu'yp, ¢,

a b
56, Dot + AC

\IU“C i \(: — H( \[\' ol \(

Savoir-faire 4- Utiliser la réciproque
est rectangle et la propriété directe
Enonce
Dans chacun des cas ci-dessous, di
reponse.
a)?m:(,\i "BC =7 cmetAC=11¢cm b) A
Solution commenice
Je cherche a dire si le triangle ABC est
a) Je sais que le tnangle ABC est tel que
On a AR’ (o\ff) 72 - BT =49 et AC

[

s sile tiangle ABC est rectangle ou non, Juslifig s

B=8Cm;BC=4cmotAC:7Cm

rectangle ou non
(=642 BC=Tet AC= 11

121. bonc AR+ BCT = AC?

Par conséquent, d'aprés la réciproque de la propriété de Pythagore le triangle ABC g

rectangle en B.

. = ) v — Y , = 7
b) Je sais que le triangle ABC est tel que :AB=8 ;BC=4¢l AC '
Ona: AC: + B =19 +16=65 . Or AB* =64 . Doncle triangle ABC n’est pas rectanglg

(sinon la propriété de Pythagore serait vérifiée).

Savoir-faire 5- Utiliser la propriété métrique déduite de I'aire pour calculer différentes

“Jongueurs dans un triangle rectangle

Enoncé
ABC est un triangle rectangle en A dont [ AH ] est la hauteur relative a [BC].
On donne :AB=6cm;AC=8cmetBC=10cm
Calcule la longueur AH

Solution commentée

Je calcule la longueur AH

Je sais que ABC est un triangle rectangle en A dont [AH ] est la hauteur relative a [BC]
D’aprés la propriété métrique déduite de I'aire, on a :

ABXAC=AH xBC.Or: AB=6 ; AC=8¢ct BC =10, A
donc: 6 x8=10x AH . D'ou : AH=§L8=ﬁ=4 8
10 10 °

Ainsi la longueur AH est égale a 4, 8 cm.

:I:":I‘_"—'

B

Savoir-Faire 6 Calculer une longueur en utilisant le sinus d’un angle
Enoncé
Un triangle TAM, rectangle en A est tel que TM = 6 ¢ et mesATM =3
Calcule AM (donne la valeur exacte et 'arrongj 3 0,7cm)

80
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rriangle rectangle

F Solution commentée

Dans le triangle TAM, rectangle en A, on a: AM =sin ATM, donc : AM =sin38° -
™ 6

D'ott AM=6xs1n38°=3,7_On déduit que : AM=37cm .

Savoir-Faire 7 \Calculer une longueur en utilisant [a tangente d’un angle

Enoncé
Un triangle HIJ, rectangle en | est tel que : 1J = 4 cm, mesTHJ = 63° H

Calcule HI (donne la valeur exacte et 'arrondi a 0,1 cm).

Solution commentée

J
Dans le triangle HIJ, rectangle en |, e
I — 1
—=tan/HJ/, — =1tan63° d'ou HIxtan63°=4  HI= a =2,0 cm . Donc : HI=2 cm
HI Hi tan 63°

Savoir-Faire 8 \Déterminer la mesure d’un angle dans un triangle rectangle

Enoncé
Sur la figure ci-contre qui n'est pas en grandeurs réelles, C 8 cm

- CLIP est un carré de longueur 8 cm de cété.
- Une droite passant par le point L coupe la droite (IP) en A L
_Re(CP)N(AL

(CP)n(4L) o
-CR=6cm. P
Calcule la valeur arrondie de la mesure de I'angle LAl & 10" degré pres.

L

Solution commentée

CLIP est un carré donc dans le triangle rectangle CLRon a:
tan (LR = (—R- = —6- d'oll mesCLR =36,9°
L. 8'
De plus R appartient au segment [CP] et les droites (CL) et (Al) sont paralléles,
donc les angles 1A/ ct CLR sont des angles alternes-internes. On en déduit que -

mesIAl = mcsm =36,9° .
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Triangle rectangle

— e T
Fyercices 4¢
[.7[ AL Lf,m-vw""“
o e cosinus
: o identifier le 08
Identifier le sinus o un angle aigu “l‘~”!'ifll angle aigu
dun .im,'h‘ aigu - identifier la tangenie 2

LN
K On considére la figure codée -

ci-contre 5 G
Compléte le tableau ci-dessous O e

.
|
f

~

1
- Y - T — f Tangente
Quotients Sirus | Cosinus | -
DE

nc
EC
DC
DE
DC

Dt ] |

D

Connaitre la propriété directe de Pythagore

a Réorganise les expressions ci-dessous pour
retrouver I'énoncé de la propriété directe de
Pythagore en les numérotant de 1 a 4

° Alors le carré de la longueur de I'hnypoténuse
° est égal a la somme des carrés .

° Si un triangle est rectangle

® des longueurs des 2 autres cotés .

Bl (La propriété directe de Pythagore)
Compléte avec "somme” ; “rectangle” ; “deux
autres” ; “hypoténuse” ou “opposés”

égale a

Connaitre la réciproque de la propriété de Pythagore

@ Reéorganise les expressions ci-dessous pour
retrouver I'énoncé de |a réciproque de la

propriété de Pythagore en les numér
° Dans un triangle SIS Ta

° Sile carré de la lon
° est égal 4 la somme
° des 2 autres cotés

° Alors ce triangle est rectangle .

B compléete avec “somm
Ou “opposé™
Sidansuntriangle, le.......
de la longueur dy plus grand.éét-é
longueurs de“s. deu
triangle est

gueur dg I'hypothénuse
des camés deg longueurs

e “carrg” : “rectangle”

es ‘e
X autres cﬁtés' alo canés deS

I
S

pApplication

e —————

Dans chacune des (‘.(mfigurmions o
: e matn Aehi o Y
gnonce la propriété metrique déduilg def“

A

Fig | "1‘!”
1 ’ ?
I )

Fig 2
Connaitre la propriété relative i la sopyy,

du cosinuys et du sinuy

a’et B désignent les mesures de
aigus d'un triangle rectangle,
Complétes les formules ci-dessoys -

dey (8

dGUX &‘y

[.sin"a@’ +....=
2 s st cosz([})_—. |
3.....=sina’+cos’a’,

[E) y* désigne la mesure d'un angle aigu.
Identifie parmi les formules ci-dessous, cel

estexacte | ¢ y +siny =1

2. cosy —siny =1
3. cos’y +sin’y =1
4. cos’y —sin’y =1

Connaitre la propriété relative au cosinus et ausint
de deux angles complémentaires

B et B'désignent les mesures des deux ange
aigus d'un triangle rectangle .

Compléte les formules ci-dessous:
l. cosa’=........

2. cos B=......
3. cos (90°-a®)=........
4. cos (90°- B°)=..........

ol
m En utilisant Ia propriété relative au 'cosmusm p
Sinus de deux angles complémentairés:
les égalités ci-dessous :

cosl5 = sin..... sin37 =cos-
cos40’ = sip..... sin 73" =05
cos45" = sip.... sin25° =05

S o A L% = COSe
cos67 =gsin..... sin46 = cf/)a, e

0
50
-

Onstruire un segment de longne'’

Pour chacune des valeurs de 3'r
construis un segment de longu®
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[riangle rectangle

Encadrer le cosinus, le sinus ou la tangente d'un
angle aigu

m BAC est angle aigu d'un triangle rectangle. - la
consigne " calcule sinBAC ", un éléve a répondu
sinBAC = —:;—}

Apprécie cette réeponse -
E Dans chacun des cas ci-dessous, donne un

encadrement par deux décimaux conséculifs

d'ordre 2: tanx = V3 ; sinx = = ; cosx = = .

Utiliser les propriétés de Pythagore pour calculer
différentes longueurs dans un triangle rectangle

ABC est un triangle rectangle en A. Détermine la
longueur manquante dans le tableau ci-dessous .

AB | AC | BC
15 24 g

58 73
35 o IR
66 88| L
ST 1| =i |11 95
,,,,,, 64 80
34 72 ||z
...... 56 | 70

@ Dans chacun des cas ci-dessous, calcule x

6,8cm dom
8,lem 2 4cm&&
I 7,9cm

Utiliser la propriété métrique déduite de I'aire pour
calculer différentes longueurs dans un triangle rectangle

@ APS est un triangle rectangle en P.
Dans chacun des cas ci-dessous, calcule la lon-

gueur indiquée.
l l P
3cm Iam

Calcule AS Calcul PA
Calcule BP
On considére la figure Al
codée ci-contre ou l'aire
du triangle ABC est . A s
12cm?et AC vaut 5 cm.
Calcule BE.

»m

e0

On considére la figure = H
codée ci-contre, 2/7cm 8cm
Calcule KH
K7 F

_ fEl On considére la figure codée

Utiliver le cosinus, le sinus ou la tangente d'un anyle
aigu pour calewler différentes longueurs dans un
triangle rectungle

1B on considare la figure codée 0
ci-contre . €0’
1- Calcule SO .
2- Calcule OB. B .

L) On considere la figure codée
ci-contre .
1- Calcule EU-
2- Calcule AU.

ci contre. ¢
- Calcule TR.
2- Calcule ER.

@ On considére la figure ci-contre.
La consigne est de calculer la
longueur du coté BC .

Parmi les propositions d'outils
ci-dessous, reléve le numéro de
celui qui permet de calculer BC.
1. Le cosinus

2. Le sinus

3. La tangente.

[® on considere la figure =1
codée ci-contre qui n'est
pas en vraies grandeurs
Calcule au centiéme pres
les distances PR et IR.

18 8
[ La ficelle tendue d'un cerf-volant mesure 150
métres. Elle fait un angle de 60° avec I'horizon-
tale et est tenu par un enfant de taille 1m20 avec
la main levée.
Détermine la hauteur a laquelle se trouve le
cerf-volant.

Urtiliser une table trigonométrique ou une calculatrice
pour donner la valeur exacte, une valeur approchée
ou un encadrement de la mesure d’un angle aigu con-
naissant son cosinus, son sinus ou sa tangente

Compléte le tableau ci-dessous (table trigonomé-
trique ou la calculatrice)

Mesure 5
de ’angle 82 8% ... |34

cosinus s |09 | ... |05 |.... {003

EBKTS est angle aigu d'un triangle rectangle.
On donne : KIS = 1

2
Détermine la mesure de I'angle K1S.
[ LAS est angle aigu d'un triangle rectangle.
On donne : sin LAS =1.

Détermine la mesure de I'angle LAS .
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Triangle rectangle |

soit TER un triangle ""'Liln”..ﬁ T
i = gle = N ) - = on .
Justifier qu'un rriangle et re crangle TE = 8,1cm U RE = 15,1 . E 1y 3
. | dessous esl Calcule TR n
; as tnangles Cr-aessols =
meJct:Ztr:ﬂTeque hacun et M £5 Sachant que les points g f. ol
r ‘ .
Ll / on veut calculer la longyey, Fs 50'1\*, }
3em/ 12 cm 15¢cm 1- CQICU'C |a mesure ‘ (\‘ ‘
/ Sen / | nes ‘
' i de l'angle GFS G |
c vOE 2- Calcule la mesure |
¥5) Sur la figure ci-contre, [AB] un diameétre , (ée Lansglf]?;r’ ) |
i - uis-er rof ,
du cercle et mesure 8 cm. D estun point e Vi |

du cercle tel que mesBAD = 40 D au dixieme de FS. \
La bissectrice (D) de l'angle ) Soit BUT un triangle rectang|q eny
BAD recoupe le cercle en F. tel que BU = 6,3 cm et que BT = los
Détermine a 0,01 cm pres de - Sans construire le triangle calculy l'”trn
la longueur du segment [AF]. EB1- RIS est un rectangle en | i .

' . 4 . : etRI=12 cm. Calcule IS o R3=13>
&) ABCDestun trapeze qui pqssede ! . 2.70C estun triangle rectangle s

en A et en B des angles droits. = TO = 64 mm et nomw

Ses diagonales se coupent en

OC =48 mm. Calcule TC.
3- MER un triangle rectangle en g tel
ER =60cm et MR =87¢cm. Calcmfﬁé

. [ Calcule la longueur des diagonale

On donne : AB=3 cm,
AD=5cm, et DC =6 cm.
1- Détermine a un degré
prés la mesure de chacun

S du g
des angles BDA et ACB : de 5 cm de longueur du coté. “ng
2- Calcule AC. Calcule la longueur des diagonales Q

& Soit BUS un triangle rectangle en U tel que i  carre LMNP de longueur 5 cm de cots

BU=8cmet US=15cm.

. B On considére Ia figure codée
Calcule BS. ’

ci-contre qui n'est pas en vraigs
grandeurs. Calcule DA.

I- Exercices de renforcement/ approfondissement

[X) On consideére la figure codée ci-contre qui n'est

: r 1- Justifie les égalités suivantes :
pas en vraies grandeurs. AC BC BC D
Les points D, E et C F = E AExBC=ACXxDE ; ZC_‘-
sont alignés de méme 2- En s'inspirant de la question a),
que A,E et B. -
.BC DE
Calcule les distances démontre que : — =—
AE,BC et EC. AB  AD

[ a est angle d'un triangle rectangle. X

1- Calcule sin(a) et tan(«) sachant que cos(a) = 4/7
2- Calcule cos(a) et tan(a) sachant que sin(a) = 3/8
3- Calcule cos(a) et sin(a) sachant que sin(a) = 6

4- Calcule cos(a) et tan(a) sachant que sin(a) = 4/3.

[l Dans chaque cas ci-dessous,

pectiven /1] dl]
du c6té manquant.

calcule la longueur gt godiins : B
3- Dans e triangle ABC, rectangle €N’

Le Triangle ABC est L |
AB | BC O Y |
rectangle CX AC a) Compare :cosA et sinC, pWs ~ (4
5 Bem | ... | 25m 1y
C 2em | 3em | b) Démontre que :(cosA) +(sinA

Trace un triangle ADE, rectangle en p M
. . 5 a

point B sur [AD] et un point C gyr [AE] tels Llue un
soit un triangle rectangle en . Que ABC
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Triangle rectangle

78 1- Soit un tnangle ABC rectangle en 1.
Démontre que : -~

a) sinB B .\in(:
. AC_, AB . .
b) (mn BH(mC) =tan* B+ tan* C +2
cosl}x tan B N
_\'inl}
2- Calcule:cos™ 60" + sin® 60

c)

i =" ¢ & ' R
T2 x désigne la mesure d'un angle aigu tel que -
bl

siny=2Z=

3
Calcule la valeur exacte de cosx et fanx.
8 Le triangle ABC a pour hauteur AH tel que

AB =[29) m, AC =35 m A

etCH=28m. ‘
a) Calcule AH et BH 4 wm |
b) Calcule I'aire du B/ HH mn N\C |
triangle ABC. ' T

[0 On considére le losange RHDP est tel que
RH =6 cm. Une diagonale mesure 8 cm.

Détermine la longueur de I'autre diagonale au

dixieme de centimétre pres.

E Pour propulser ses cartons, un marchand
a construit un plan incliné de 30° dont la
base mesure 1.5 m de long
comme l'indique la figure
ci-contre.

Détermine la longueur du

segment [ME] M RP |

@ABCD est un carré de 7cm

de diagonale. A’ est le point symétrique de A

par rapport a B. Calcule CA'.

- [B) On considere la figure codée

[y

g i _ at* o
) On considére la figure ci-contro ‘
quin'est pas en grandeurs réellos : !
ou ABCD est un rectangle 1 ‘
Justifie que le tnangle FED est \ '
lidy T.., ‘

rectangle

&) Construis un tnangle rectangle BUS tel que

BU=5cm et US=13 cm
1- Identifie tous les cas de tracos possiblos
2- Dans tous ces cas, calculer BC

3] On considére la figure dessous ou MPCI est un

care de 4 cm de colé. K est un point situé a l'nto-
neur du carré et verfie MK =24 cmet IK = 3,2 cm
La drotte (MK) coupe la demi-droite [ 1C*) au pont £

1. Justifie que le tnangle IMK est rectangle en K

2. Calcule la mesure de l'angle IMK arrondi

3. Exprime tanIME en fonction des longueurs des
coté du triangle MIE

4. Déduis-en une valeur
approché au mm prés de
la longueur du segment [IE]. |

ci-contre qui n'est pas en
grandeur réelle ou le
périmétre du triangle OSE
est 11cm, Calcule SR.

o)

o+————=

H dcm

B8 surla figure ci-dessous, H est le pied de la
© hauteur issue du sommet C dans le triangle
ABC.

1- Justifie les égalités suivantes -

A= o gy CH_

tan BAC

3 - Situations d’évaluation

& Lors d'une navigation sur un site INTERNET, un

membre du club de mathématiques d'un lycée
Modeme découvre le schéma ci-dessous.

Ce demier présente sa trouvaille aux membres du

club. Emerveillés ceux-ci décident de déterminer
la hauteur de la statue.

1) VER est un triangle rectangle en E. Enonce la
réciproque de la propriété de Pythagore

dans le triangle VER.

2) Pami les quotients ci-dessous, un seul dé-

signe cosfﬁ/ :
VE VE ER ER
ER' VR’ VE VR
Entoure ce quotient

3) Détermine la hauteur
de la statue

5 un agriculteur a décidé d'acheter une parcelle

de terrain dont on peut assimiler la forme a la
figure ci-dessous. Il souhaite mettre du gazon
sur toute la parcelle afin de lutter contre I'éro-
sion.

Pour cela, il veut en acheter dans des sachets
de 15 kg ou il est écrit : «1 kg pour 35 m?».
Aussi cet agriculteur envisage cléturer cette
parcelle pour la protéger des animaux en di-
vagation. Il dispose de 117m de grillage.

1) Détermine le nombre de sachets nécessaires
2) Dis si oui ou non il dispose suffisamment de
grillage pour cléturer sa parcelle.

20m
o] k]

40m

u [
60m
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-.};&;aient pas encore de calculatrice et devaient se munir de o

) ca : gueurs ou ¢ les dans I€ I
jourd’hui, I'usage de la calculatrice est_mcfm,m"’ g
le lorsqu’on applique ces fonctions. Mais si Io_n re-
' monte 3 ia fin des années 70, les collégiens ne dispo-

_tables trigonomeétriques pour effectuer les calculs.

Angle | Cosinus | Sinus de Angle Cosinus
(degrés) | de I’angle (en degrés) | de
I’angle "angle ¢
0 1,0000 0,0000 30 0,86 | x
1 0,9998 | 0,0175 3] 0,85 ';
D 0,9994 0,0349 32 0,84
3 0,9986 0,0523 33 0,83
4 0,9976 0,0698 34 0,82
5 0,9962 0,0872 35 . 0,81
6 0,9945 [0,1045 36 0,80
1= 0,9925 0,1219 376 10,79
8 09903, 4:0,1392.. = | /.38 "= g R

Extrait de la table trigonométrique

Le mot vient du grec ‘trigone” (triangle) et “metron” (mesure).
Dans T'Encyclopédie (1751), Jean le Rond d’Alembert (1717;1783)
définit la trigonométrie comme « lart de trouver les parties inconnues
d’un triangle par le moyen de celles qu'on connait ». C'est bien la dé-
marche qui est demandée aux éléves du college. Et pourtant la trigo-
nométrie n'est pas a l'origine un outil de calcul duy triangle mais du cercle.
Il faut remonter jusqu'aux babyloniens, 2000 " ans avant no-
tre ére, pour trouver les premiéres” traces de tables de données as-
tronomiques. Car a la base, la trigonométrie est une géométrie appli-
quée a I'étude du monde, de I'univers et est indissociable de I'astronomie.
L’héritage de ces tables données aux grecs et la numération sexagesimale des
babyloniens (base 60) contribuera a I'introduction dy partage du cercle en 360°.
Eratosthene de Cyrene (-276 ; -1 96) et Aristarque de Samos (-310 ; -230)
utilisent ces tables pour I'astronomie. Eratosthéne se rendra célébre pour
avoir calculé la circonférence de Ia terre avec une précision tout a fait re-
marquable (seulement 3% d'erreur). Mais on attribue 3 Hipparque de Nicée
(-190 ; -120) les premiéres tables trigonométriques. Elles font correspon-
dre I'angle au centre et la longueur de la corde interceptée dans le cercle.
(Source internet)
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- Intervalles

- Inégalités et opérations

- Comparaison de deux nombres

- Encadrement d’'un nombre par deux entiers consécutifs ou par deux
nombres décimaux consécutifs d'ordre 1, 2 ou 3 a I'aide d'une table
de carrés ou d'une calculatrice.

- Arrondi d’ordres 1, 2 ou 3 d'une racine carrée .

SITUATION D’APPRENTISSAGE

Al'occasion de la féte de fin d’année, un collége sollicite un groupe de danseurs pour
animer sa soirée.

Les organisateurs proposent alors aux eléves des places plein tarif a 2000 FCFA
et des places a tarif réduit dont le prix est compris entre 1000 FCFA et 1500 FCFA.

Les soixante (60) éléves de la 3°™ 2 souhaitent assister a cette féte et ils benéficient

de 18 tickets a tarif réduit.

Ceux-ci veulent avoir une idée de ce que chacun pourrait payer.

La classe s'organise pour faire des recherches afin de situer chaque éléve surle mon-
tanta debourser. Pour cela les éléves décident d'étudier les calculs numériques afin de

satisfaire a leurs exigences.

g 70 5 0 S B DR
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Calcul Numérique

u ACTIVITES DE DECOUVERTE

Noter un intervalle — Lire un intervalle

————

1- Identifier un intervalle —

Activite 1
On donne la liste de nombres reels suive:nls : 5
-5,2; —4; -2.,5; 1,9; % -1 2 v2: 1
1- Range chacun de ces nombres dans le tableau ci-dessous lorsqu'il vérifie linégalitg (ou
inégalités). Inégalités ] “
2] [x<2 |- 1€ x<2|-1<x<2|-1<x<2

I Nombres
2- Cite deux autres nombres qui vérifient chacune des inégalités ci-dessus.

3- Soit (D) une droite munie du repéere (O ; I). _ , .
a) Trace en bleu I'ensemble des points de la droite (D) dont I'abscisse x est SUpérieurg o,

égale a -1. . . g .
b) Trace en rouge I'ensemble des points de la droite (D) d(?nt I absmgse x est inférieureég
4- Associe I'une des inégalités ci-dessus a I'ensemble tracé en bleu, a 'ensemble e fouge

puis a I'ensemble tracé en bleu et rouge.

Q’évuluc mes ucquisj Je fais le point de I'activité
[ Parmi les écritures suivantes, | EeRle2] > [-1:2] ;{2;-»[sont des
indique celles qui sont des inter- parties de I'ensemble R, appelées
valles de R . intervalles .
a)[-2;-5];  b)]2;>]; ¢)]2:5] * a et b sont des nombres réels tels
L . que a < b sont appelés bornes des
Ld)]<_’ =l e (25} J intervalles [a;b]; ?a;b[; [a;b[; Jast].

2- Déterminer I'amplitude d’un intervalle — Déterminer le centre d’un intervalle

AQM . . ) Je fais le point de I'activité
Soit (D) une droite. On muni la droite (D) du repére Tout intervalle dont les bornes sont
(O; I)' a de a—'b et
1- Place les points A4 et B d'abscisses respectives a et 5, a pour a;)np it l 1
B pour centre at
2- Soit P le milieu du segment [ 48] : 2
Détermine I'abscisse du point P, puis vérifie que : @’évalue e acquis]
) e

Indique 'amplitude de ch& |
cunqdes intervalles suivants:

a)]-8;-3]; b)[0:4];
15
c)[-2:7[; d)}g’g :

3- Identifier I'intersection et la réunion de deux ensembles e

X, 5
3- Mesure la longueur du segment [AB], puis

vérifie que : AB=|x, —x,|.

Activité 3
Soit les ensembles: A={0;1;2;3;4;5:6: 7;8;9} et B={0;2;4,6;8}.
1) a) Reproduis et compléte le diagramme ci-dessous -
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b) Cite les élémenm qQui appartiennenta A et a B
2) a) Cite les elements qui appartiennent a A ou a B

Recopie et compléte

a) {-2;-1;0;:1;2} ~ {-3; 2;0:1;3)

Je fais le point de l'activité

"""" A et B sont deux ensembles non vides

b){—'_‘ -1;0;1;2}n _3:5‘ ................ ve A B signifie que xe A et xe
c) 2] xe Ul signific que xe A ou xe B
{_2;—l"”"l"2}u “3-2:0:03) = xve AUl signilic quex e Aouxc fi

4- Représenter un intervalle sur une droite graduée

Activité 4

Soit les intervalles : 7 =[-8:5[ er J = |-2; | Je fais le point de I'activité
Représente sur une droite graduée :

a) l'intervalle 7 en bleu ;
b) l'intervalle J en rouge.

(9°évalue mes acquis )

LReprésente sur une droite graduée les intervalles suivants par deux J

Un intervalle peut étre représenté sur une
droite graduée .

couleurs différentes a) [-2;5]; b) |-3;-].

5- Représenter I'intersection ou la réunion de deux intervalles sur une
droite graduée

Activité 5

1-Dans chacun des cas suivants, représente sur une droite graduée,chacun des intervalles
puis détermine leur l'intersection :

a)[0;2] , 5] s B)]e=3] L [47]) 5 ©]5:6] L [-27] s D)]-L5]) , |5 s e)]1] [,

2- Dans chacun des cas suivants, représente sur une droite graduée chacun des intervalles,
puis détermine la réunion des intervalles :

a)|—4)[3-) 8)]-23)[-57] o]43l[z-[ d)]-8:5].[0:1]
Je fais le point de I'activité

Sur une droite graduée, on peut représenter l'intersection ou la réunion de deux intervalles.

@va]ue mes acquﬂ

Représente l'intersection et la réunion des intervalles | et J, puis
détermine-les. |
1=[-3;5]et J=]-62[ .

Colleston "L répire”« Fialsime
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Calcul Numértque

inégalités etaddition

relative aux

516
R ropr[el(, "\
6- Connaitre la P /tels que Je fais 1 Poin, dop, F
: cetdler R |
Activite 8. uatre nombres d. Lorsqu'on oy, .t"ﬁ\:
On considére q Cothre<hid membre goyyy oM |
betc<d lgs ;a+c<btc el mém X in ‘
S D yg suivanies . 2 € Seng "&
e les inégaliles ¢ atcethtd .t ONg
1)Ju§hﬁ | la comparaison dealce nouvelle '”égalugbh"!“
2) Dedurs-et Bte - sens, g, 4
3) Recopie et compieie-
« Sia<b et c<d ,alors .. +..= |
J*évalue mes acquis 2 - 7<1<3.2 et *5.\—:(\—\/5_ f
: mbres / et = sont tels que -7 iyl § altés -
Deux nola bonne réponse parmi les deux ineg s :
Indique <f+2<3.2 42
) +2<r+2<-5+3,2 by~ 5<t+2<3,242 .
)TN T e
. : ités et multiplication

1 616 e aux inégalités e
7- Connaitre la propriété relative é ———
Activité 7 R t[tels que : 0<x<y O<z<[
An concide bresx,y;ze ’
On considere quatre nomb xz<yz Z<pl Je fais | ,
1) Justifie les inégalités suivantes : Xz<yz et yz<) : e F"Olntdo Pty
2) Déduis-en la comparaison de xz et y/ I\.orsqu on multlp_he' Mempy
3) Recopie et compléte : a rpembre deux INegalité g,
« Si 0<x<y et 0<z<r,alors ..x..<..x..» ». meme sens entre NOmbyreg

positifs, on obtient yng Nouyel;
inégalité de méme sens,

évalue mes acquisj

1 G Sk S R
Sachant que : a>7 et h>— indique la bonne Inegalité parmi |eg deux
/4

proposées :a)ab>1 : b)ab<1 .

8- Comparer deux nombres en recherchant le signe de leur différence

Activité 8 Je fais le point de I'actii
. 6 1- Compare 4 ef B " a et b sont deux nombes
Soit a= - e b== 2-Calculeg-p puis déduis son signe | réels

3-Retrouve le résultat de | question 1. | 45— p> 0 équivaut da2)

J’évalue mes acquis 3 a-b<0 'équil_?alf{fﬁ.éb ]

Activité 9 -

On donne deux listeg AetB
1- Renge dans I'ordre Croi
2- Determine le carrg d

de nombreg
Ssant |eg nomb
© chacun geg

"8IS © A:-10,-18, 90, 25 er B 20,912
'€s de chaque Jiste.
Ombres quj Composent chaque liste.

Collectiop 115 Fépérg" - Traisiéme
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(ulcul Numerique

3- Dis sur quelle liste |eg nombr
| 4- Recopie et compléte chacyn
= On constate que :

i a) Les nombres . .
| b; e 0o, zomt ranges dans l'ordre ... de leurs carrés.

| b)Lesnombres .. . ontr : R '
i anges dans le méme _ que lours carros

[ RSN “Cq"is] Je fals le point de I'activité

Compare les nombres s
rant leurs carrés -

a) V29 er V17 b) 2V6 er 645
) -V3er -242. d) -3 er-2(17.

©S sont rangés dans le méme ordre que leurs carrés
e des phrases Suivantes

uivants en compa- | *a<h<0 équivauta o > b?
ash<0 équivaut a o’ = h*
*0<a<b équivaut & o < b

0<as<bh équivaut g o? < I?

10-

Comparer deux nombres Strictement positifs en comparant leurs inverses
Activité 10

On sait que : 3<5<20

1- Range leurs inverses.

2- Recopie et compléte :

On constate que les nombres non nuls de méme
leurs inverses.

3- Démontre le résultat obtenu au 2) dans le cas général .

-.+,.... SONt rangeés dans l'ordre ........ de

(J’évalue e acqu@ Je fais le point de I’activité
Compare les nombres suivants: Soit a et b deux nombres non
1 nuls de méme signe.
\ﬁ 272 23 242 a<b équivauta —> 73
a

11- Encadrer : la somme, la différence de deux nombres, le produit et le quotient de
deux nombres positifs

Activité 11
On donne : 3,141<7<3,142 et 1,414</2<1,415

Encadre chacun des nombres ci-dessous par deux décimaux consécutifs d’ordre 2 lorsque
2
cela est possible. a)7 + J2 . b)«/f - c)ﬂﬁ : d)7 )

Je fais le point de I'activité

On utilise les propriétés relatives aux inéquations et opérations pour encadrer : la somme, la
différence de deux nombres, le produit et le quotient de deux nombres positifs.

@évalue mes acquis '

rRecopie et compléte le tableau ci-dessous :
Encadrement de :

a et b sont deux nombres l l
tels que : b | g | p | ath |a-b| ab

2<a<5 et 1<b<4

ST

J
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ESUME DE COURS

Définition
oy

(lis ensemble vide)
. ](“‘;OJU[O;—)[:
B

Propriété

2-Intersection et réunion d’intervalles

* ]':—;O[H]O;ﬁ[ =g

» on dit que les intervalles
R

- Lomparaison de nombres réels

1- Inéqalités et addition

1- [ntervalles i l.ecture Représengoi—
Mrns I Intervalles - : '(’"—»lmon '
| Encadrement | Intervalle fermé a.b —-:-—‘L_ a_
a<x<h [a:5] 7 i a
: EY Intervalle ouvert a, b -4 b i *
a<x<b 1 ]J."I
t ' B —_—
y e » e ——
frm—— I Intervalle ferme ena et Y e
|asx<bh [a: 4] ouvert enb 7 I | \,
— : wervalle ouvert ena et — )
"u\"\"_\’b | ]‘].11] I.l C X ’ N.k
| ferme ¢n b B e
ey — srvalle des nombres b T
. x<h | Jeb] ntervallercs Homy: ———
| inférieurs ou cgaux “_’L_..ﬁ, o
— 13 r —_'Tg-z » des nombres —_— T
Ix>a ]u; -)[ [mL.n.‘"L d.u’ e —
‘ SllpCl'lClll’S aa
x<b e Intervalle des nombres T
[ ' inférieurs a b
: y e
x<bh ](—-b] Intervalle des nombres b
’ . P e d.4 — —
inférieurs ou égaux a p ﬂ
OE°
S~
f@ Chacun des intervalles [a:b]; [a:b]; ]a;b); ]a;b[ a pour :
w i
C3 . |
*Bornes aet b « Amplitude |5 - d| * Centre CEH |
2 \

Je=0[er 10;-[ sont disjoints.

2- Inégalités et multiplication
Propriété
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3- [négalités et carres

Propriété

mmm nm.w::'“',"“‘ - * Doux nomibres réels positifs soat ran- |

casmmmmmm b8 dans lo méme orcire que lours cams.
a < b équivaul & ¢ » o  @arhsont des nombres réels positis .%
@S b équvauta o » g S e b équvautd o < ¥ -'

@%b dquvauth o < W
ﬂ Deux nombres réels cambes
posiﬂhsonumgég méme ordro MGnes
mdbmliesnombresréehpo&h gy ki
: ﬂ<b Wé\’dq‘\rb ) “'Sbéquwmnﬂ J(-I'S h
4- [néqalités et inverses
Proprieté
anummnuhmmmmtmm&dmlwmmnmm
aabsorﬂdesnunbmsréetsnonmlsdemémesngne

~a<b équivauta L >- ’ a< b équivaut laz

&v’ METHODE

1- Pour comparer deux nombres, on peut utiliser I'une des méthodes suivantes :
o Comparer leurs carrés ou leurs racines carrées ;

e Comparer leurs inverses ;

e [Lwudier le signe de leurs différences.

2-a; b; c et d étant des nombres réels, pour encadrer :

e La somme x+ ysachani que a<x<b elc< y<d, onulilise :
at+c<x+y<bh+d;

o Ladifférence x—y=x+(-y) sachant que a<x<b etc< y <d, on utilise:
a-d<x-y<b-c,;

e Leproduit xy sachant que 0<a<x<b et0<c< y<d, onutilise :
ac<xy<bd;

e Le quotient X xx e sachant que a<x<b elc< y<d, on ulilise :
B 4 y

axl<£<bxl.
d y c
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Calcul Numérique

Savoir-faire )
Enoncé . l*l'(’ et B= : . !
On donne les nombres Aet B tels qué -~ 4 . }
Compare AetB. l
l {

[ 4

Solution commentée

Je compare A et B aprés avoir
11 R e N

/1—13:—;-—6\/;-—;—+6\/;:7—§_ Donc : B 56

; i ositif. On en dédui ;
Or: 1 est strictement positif, donc:: A- B est strictement p uit que : A>p |

res positifs en comparant leurs carrés

- i B.Ona:A-B=~_
Jéterminé le s:}gne de A-B.Ona:A-B - 6. LW}

8\

Savoir-faire 2-Comparer deux nomb

Enoncé
Compare : Sﬁ et Sﬁ
Solution commentée

Je compare Sﬁ et 8\/3_
5\/:/_ et 8\/3: sont deux nombr

" Or:175>162, donc: (5ﬁ)z >(9J’z’)2, Ainsi : 547> 92 -

nombres strictement positifs en comparant leurs

es positifs. (5\/:/_)2 =25x7=175¢t (9&)2 =81%2=162

= WY

Savoir-faire'3- Comparer deux

inverses
Enoncé ‘
1 1
Compare : — €t — |
137 81
(

Solution commentée

1 1 : .
1 et 1 sont deux nombres strictement positifs. On a: 13> 8, donc : 137> 87

(

137 8« §

Ainsi 1 — <—. ;

Savoir-faire 4- Encadrer la somme, la différence de deux nombres b

Enoncé C
On donne : 1,414 <2 <1,415; 2,236 <+/5 <2,237 |

C

Encadre chacun des nombres v2++5er v2—-+/5 par deux nombres décimaux dordre2

Solution commentee
J'encadre chacun des nombres \J2 + J§ el JE _Jg par deux nombres décimaux dordre 2

Encadrement de 2+ Js !
Je sais que : 1,414<+2<1,415; 2,236<+/5 <2,237 :
Par addition membre a membre, on obtient : 1,414+2,236 < \/§+J§<1 415+2,237,
soit : 3,65 < 2 J5 <3,652 . Donc I'encadrement de \/-2_+ 5a lord 2 r d;ux déci
consécutifs est : 3,65 <~2++/5 <3,66 . orgre <
Encadrement de 2 _JE

mal!
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\/_‘ F /:.( \[\) Or L”‘ \[: l“" .\”‘\" \/"\~ _‘y,"(»'

2,236,

Ona- :
donc par addmon membre & membre, ona - 1414 2,237« 2 VLA
soit : -0 -5«
ponc |encadrement de \[’ - F a l'ordre 2 par deux nombres décimaux cons
D,“_\_' .

oculifs osl

-0, B3< \/: - \j;
savoir-faire 5= Encadror lo produit, lo qt
L;"_-l"ﬂ o
On donne :3<a <5 et 8<h<10. Encadre chacune des expressions abet y

1otiont do deux nombres positis

)
Solution commentée

5 1
J'encadre les expressions ab et N

)

« Encadrement ab

Jesaisque:3<a<Set8<h<l0

Par multiplication membre @ membre, obtient : 3x8 < ab < 5x10, soit 24 <ab <50
Ainsi : 24<ab<50.

« Encadrement de %

Ona: a—ax— Or: 3<a<5<:t—<l<l
b 10 b 8

donc par multlpllcatlon membre, on obtient : — < P ? . Ainsi : ] g é
10 b 8 10 b 8

Savoir-Faire 6 Comparer des nombres réels

Enoncé
Soit X =(1+v2)V3-242
a) Justifie que : 1<V2
b) Déduis-en que 1 - V2 est un nombre négatif
¢) Justifie que :3-2v2=(1 - V2)
d) Déduis-en que X estégala 1.
Solution commentée
a) Je justifie que 1<V2
Onsaitque: 1<2.Donc: 1<V2.
b) J'en déduis que 1-V2 estun nombre négatif
On sait, d'aprés la question précédente que 1<v2 donc 1-v2<0
c) Je justifie que : 3-2V2=(1- Vv2)y’

(1—&)2=1—2J5+2
=3-22

d) Je justifie que X est égal a 1.

=(1+ﬁ)m

(1+42)(1-+2)
(1++2)1=2|=( 1+J_J—)

=2-1=1,donc: X =1.
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Caleul Numdrique

e Brercices defisation
L intervalle
ntifie tervalle - Noter un intervi |
ldentifier “”-”lt.,ir:-‘ ::n‘ifm'rm . | u e et
nombres a et b apras avoir étygg M

0

('mn/mmimn des nombres péey

-

de nombres réels,
recte. Indique-la par | " ‘

i g) a==etbh== |
ondant. ; |

e

n Pour chaque ensemble
une seule ecnture est cO
le chiffre suivi de la lettre corresp

(o)

4. x<3: , -5 =]
=l H h) a=-— ct b=
a) ]‘—;3] b) [« 1 ¢ | £ i 4 7
2' —’A‘ < X S 5 e ,r o I ,r
- . ). & c) u==-2¢cth==~],
a) [_2;5] b) I—ZZJI c) l—‘_,j[ 7 0 !
3- x20: [ x étant un nombre reel positif, coyy,
a) [0;—,»[ b) [();—.»] c) J();~>| aprés avoir etudl? le signe de 'BUrdm:: 1
4- 102x>3; a) A=(x—8)'cl B=x*+64 "
a) [10;3]  b) J310]  © [10:3[- b) A=x"et B=x+5x
. : 1 30+x
a Réponds par vrai ou par faux a chacune des c) A= 5 et B= 2913
affirmations suivantes : B X,
a) L'ensemble des nombres réels positifs Dans chacun des cas ci-dessous, Compy
secrit [0, ; : les nombres aprés avoir comparé leurs s |
i bres compris entre - |
T 9 13T 5 a7 e
¢) L'intervalle des nombres deOexclu a5 d) —6\/5 et —5\/5 e) J§+ﬁe12‘/§_ :
is s'écrit [0,5] . _ ]
i ] ] ) u Dans chacun des cas ci-dessous, compare s
. Pour chaque schéma, donne les deux intervalles nombres aprés avoir comparé leurs inverses. k
représentés, ainsi que leur intersection et leur 1 1 1 9 Ry
Suni a) e’——b)——et—c) o —
el 3392 34 572 1785 N5 Gif
a) ——+—+—+—— —t i Encadrer les nombres
2 1 0 1 2 3
R S— i B sans ta calculatrice, encadre chacun desh §
) -20 -5 +10 bres ci-dessous par deux nombres entiers rek |
consécutifs.

= 5373492 T8921;~BHT5

0 3 4
s R - [ utilise ta calculatrice pour donnerur;;?gidm"‘“ "
G S s S e S L de chacun des nombres ci-dessous '
2 - 1 2 3
) —2 19 p bres décimaux consécutifs d'ordre 2
e) — ———F—F—F————+ . 17- _—
2 1 9 1 2 3 4 o V29 + 3;\/6—1—17,‘3‘[6—
- . ) Sachant que :
nA I'aide d'un schéma, détermine I'intersection | , 4, 5 3<L732] |
et la réunion des deux intervalles donnés. L4z < \/5 <1,4143 e 1’7320 <;/u;mmbm 1
) I=|-12]et J = ' Encadre chacun des nombres P72 s
a) I=[-12[et J=|-3;7] décimaux relatifs dordre dans €5~ §
b) I=]3]et J=[-6—] )5 25 B) e 60, W3
c) I=|7,>] et J=|-5; .
) [7:5] et J =[-5;—[ nSachantque. 20<J§<L7321

1,4142 <2 <1,4143; 1,73
et 3,141< <3142
Encadre chacun des nombresP

Colleetion “Lo ripdre” s Poialime décimaux d'ordre 1. i

d) I=[318]et J=]17;20]
ar e
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(i jeul Numeérique

a) V2+V3% 14V2 e 3

b) 2 a3 -+ 3

) V2-V3 -3 x-3
Sachantque : 29 <q <30 (9 «

Encadre les nombres -
a

a

atb’ p_g, -

b<70

a
a+b;b—a;, —
b

{B Dans chacun des cas ci-desso

s ) Us, com are|
nombres en utilisant la méthoge de tonpchoif ’

{0 Dans chacun des cas ci-dessous, ¢
nombres réels sans aucun calcul.

a) V69 et /53 b) Vr-3.1 et Yz —_3
) 235 et —229 d) 2.6 ets.

ompare les

calculatrice : a) 3\/3 : 2\/1—1 43 : 5\/5
b) 63 ; —J108 ; 72 : =55
1L =1 m 1
V117 73313 73010 1288

m Détermine le signe de chacun des nombres
réels ci-dessous :

63 ; 3J5-53 ; 207 -B17 :

2-13
5 (25 -3v3)(r-5).
V2-1 ( )
Un nombre y vérifie : - %< y < g

I 2
Encadre: y+5 ; y—z : g—y ;2-4y .

En utilisant le fait que : 1< V3<2et2<y5 <3,
compare les nombres ci-dessous : :
a) 5+y3et7 b) 9J5+2et20
¢) 4++/5et7 d) 49-10V3 et25.

Un établissement scolaire dispose d’une
pelouse circulaire dont l'aire est de 32,36 mr’.
Le Président du COGES a a sa possession un
rouleau de fil de fer de longueur 22 m et désire
I'entourer une fois. Il sollicite ta classe pour
savorr si cela est possible.

On rappelle que le rayon R de la pelouse est

en metres et que 3,14 < < 3,15.

1 - Donne un encadrement de R? par deux
décimaux d’ordre 4.

2 - Déduis-en un encadrement de R par deux-
décimaux d'ordre 2.

3 i3
Zl) 3\/:/- et 8 b) — el {B ¢) k‘»» ol ,l
V7 Vs 2Jas W20 |
d .\'+?_cl X+3 (xeR) = / SN
: x+3 xt4 - RE©) V53¢ VI4-6y5 |

“)—ZS"\' -§<8 l\)
B ondonmne : 14142 < v -

Range dans I'ordre croissant, sans utiliser ta B ABC est un triangle rectangle en A, tel qu'en

m La largeur d'un rectangle

ost inferncure a3 cm
et sa longueur est infeneure a7 cm Demontro

qQue le panmotre du rectangle est inféenoure o
20 cm

| m Les nombres réels sont tols que
<y )
Encadre les nombres réols « ¥ - v

-J<ye=-2 9

v

X
, 4 ,

vl'
ncadremont du nombre réeol o
dans chacun des cas ci- dessous

X 42

m Détermine un e

]
v

)

7|
]

} - x
2 = [0.5]  ¢) g
14143
6
Donne un encadrement de T
tude une puissance de 10. 4

o D
d'ampli-

centimetres : 3.5< AB <3, 6et 4.1< (' < 4,2.
Encadre la longueur BC.

. B8 on donne : x = (2+S)W9-4a5

1) Justifie que /52

2) Déduis-en que 2 /5 est un nombre négatif
3) Justifie que 945 = (2—5)?

4) Justifie que X est un nombre entier relatif.

mOn donne : a=7-2J11 et b=7-35

1) Démontre que a—b =3+/5 - N
2) Compare 3y/5 etz\/ﬁ.
3) Déduis-en I'écriture simplifiée de chacun des

nombres vVa* —2ab+b* et b —2ab+ b’

3 - Situations dévaluation

3 - Donne un encadrement de |a longueur de
cette pelouse par entiers naturels consécutifs.
4-Dis si le Président du COGES de cet établisse-
ment pourra entourer cette pelouse.
Justifie ta réponse.

& Au cours de ses festivités de chaque fin dannée,
le Conseil Municipal dune commune offre des
cadeaux aux enfants dune famille démunie. Cette
année, le Président de ce Conseil Municipal porte
son choix sur une famille dont il ignore malheu-
reusement le nombre exact d'enfants.
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aduis la premiere inform;
Il d sanmoins de deux informations " Iil‘l:::lmtwv['lllu OfMation 4 Ia
ISpose near 9 UR AT ‘
trés utiles qui sont 2. Demontre que le nombre (' onfy
‘ rehe est plus nt o by,
« Le nombre d'enfants cherc ché appartient finalement 4 I"“QW I
a

grand ou egal a 3 et plus ol quc,ment a |4 . 8
- Le nombre d'enfants LhLFChL apps 3. Détermine ce nombre Sachany
l'intervalle 14, 13] o centre de l'intervalle )4
Il est qmshon] de determiner le nombre lec AF B
exact d'enfants qui dovent recevolr ces
cadeaux

Uil gy

3

~plus pareil que deux jumeaux. »
signes «< » et «>» apparaissent pour la premlere fois en 1631 dans un o

maﬂ!ematlmen anglais Thomas Harriot (1650 - 1621).

des signes semblables, <et>, en 1734.
_Les signes d'inégalités sontencore trés peu utilisés dans la vue courante. .

Ensemble dey

nombres
rationnels Ensemble des entiers
(peuvent étre naturels

ecrits — avee
sat bbontlml

Ensemble das
entiers felatlf;

-

Ensembledes nombres décimaux
(u:dmomm une nnmomtuu 5
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-Angle inscrit

-Angle au centre

- Arc intercepté

- Angles associés

- Propriéteé relative aux mesures de deux angles associés

- Propriété relative aux mesures de deux angles inscrits interceptant le
méme arc.

SITUATION D’APPRENTISSAGE

Dans le cadre de la préparation des championnats inter-

classes, le coach d'une classe de troisieme explique a ses

joueurs & partir du schema ci-contre, ou les points A et B re- Ji
présentent les pieds des poteaux de but, le positionnement 2
des joueurs pour I'exercice de tir de coup franc du jour. Tous A

les joueurs de fagon unanime estiment que les joueurs en

position J1 et J4 sont défavorisés car ils ont les plus petits s
angles de tir. Le coach affirme que tous les joueurs tirent au

but avec le méme angle de tir de chaque position.

Pour s'en convaincre, ces joueurs décident d'approfondir B

leurs connaissances sur les cercles et les angles.

J4

..........

y W K - %'

POOCOOOCOCU O RO

87074
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- 1aitre
. -orcle — Recont
i le inscrit dans un cerc o
1- Identifier un angle glo inscrit d

» 'arce de

Core
Crela h"(’rc
":,
]

i l",'
par un angle au centre ou un

Activite 1 ) Y TR
O est un point du plan. Construis un cercle de - L anglq (‘ Altason S0Mmey Sur
el et ses cotos coupent lo coreyq LT
1- Place sur ce cercle les points A, B et € puis langle AL estun angle "'Scm Q\:
trace langle ("1, colorie I'arc de cercle d ex un ccrlclol.“)( et Gan,
trémités B et ¢ ne contenant pas le point A ; L'angle ' *stun {f"glf’ au c'nb. |
2- Identifie I'arc de cercle intercepté par les !nlertl:op‘l_g' @ meme arc BC qug g |
angles CAB et BOC inscrit CAR, on dit que | angle W ggp, |
[J'l"\ alue mes 'u‘lllliq H(i(—'?‘s‘(a‘s'socma I"ang'e scri a& |

est vraie ou par faux lorsque l'affirmation e§t fausse.
Soit la figure ci-contre, I'angle AMBlest e

1. un angle au centre et intercepte I'arc MA .

2. inscnit dans le cercle et intercepte I'arc MB .
3. inscrit dans le cercle et intercepte |'arc MA .
4.inscrit dans le cercle et intercepte I'arc AB .

Je fais le point de l'activite

Parmi les écntures suivantes réponds par vrai lorsque I'affirmation

.i

M

B

' 2- Connaitre la propriété relative a un angle inscrit e(_qn angle au centre assocg

Activite 2

On considére les figures ci-contre ou sont

construits un angle inscrit et I'angle au centre

associé.

a) Reproduis ces figures.

b) Mesure I'angle dont la mesure n'est pas
indiquée.

c) Conjecture dans chaque cas une relation
eéntre la mesure de I'angle inscrit et celle de
I'angle au centre associé.

(J’évaluc mes acquis ]

‘ Je fals le point de acig
Un angle inscrit, * Un cerg

mesure de 'aﬂglafu :
‘associé, 'f"nf\j;f'"f .

it

Fig2 !

(

le méme_arci

ulation 2

arc de cercle, alors les
tion 3

ula

a mesure d

l'autre.

Parmi les formulations ci-de_ssous, identifie celle
te relative a la mesure d'un inscrit et celle d'un angle au centre interceptant

Dansuncercle, siun angleaucentreety
cercle, alorslamesure de I'angleaucentreestle doublede celle del’angleinsit

Dans un cercle, sj un angle au cent
deux ont la méme mesure.

Dang un ce,rcle, si un angle ay centre et un angle inscrit interceptent le mem:
arc de cercle, alors | e 'un est &ale A A ELAGaE e

qui correspond & la proprié-

nangleinscritinterceptentlemémearcd

re et un angle inscrit interceptent le memé

Reconnaitre des énglés‘
propriété relative aux mesyre

inscrits qui Ihtéféepféni le méme are

Activité 3
Fais des figures analogues auy figures
ci-contre.

1. Compléte les cases vides dans e
tableau ci-contre -

Collection (e répére*.- Troisiéme

S de deux angles inscrits jn terceptant le méme 2

5

Angles g AW w

intercepte —

s E
BEC
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mscrits

2. Compare les mesures des deux a ngles mscnts CAE ot CPE

Je fais le point de I'activité

I .

|

| 3.Dis s'il était possible de prévor ce résyl .M justifie ta réponse e "\
L4 On considere la figure ci-contre | o \\
| - "\\ \
' Justifie que - mesCAE = mes (P k - «v
g

i

‘Dans un cercle, deux angles inscrits qui interceptent le méma arc ont
la méme mesure.

l.l'é\ alue mes ncqnix]

Les BHQ‘ES E, \( el \“( Su’ﬂ dOll\ GH(HO chn(f (’1”'3 un mamo (nuin 311
interceptent un méme arc de cercle
Entoure la lormule qui est exacte

1) mes k., \l - n.l\l Bl 2) mes EAU = mesERU - 3) mesh \(/ o 2mesbEBU

ﬂ RESUME DECOURS

A-

1.Définitions
aA_nnlg;_m_am:; b. Angles au centre

2. Prognetes des anqles inscrits et des anqles au centre
a. Relation entre angle inscrit et angle au centre associé
Propriété Exemple

Le cerde ci<ontre a pour centre O. )

| J—

Langle POCestun angle au centre et
I'angle PBC est un angle inscrit dans
ce cercle.

ces deux angles interceptent le méme <

b. Relation entre angles inscrits arc de cercle rouge. 1
Propriété | Donc : mesPOC = 2mesPBC oy mesPBC = mesPOC

B
Les angles inscrits PBC et PAC
interceptent le méme

arc de cercle en rouge :

c. Cas particulier : LmesPBC = mesPAC
Cercle circonscrit a un triangle rectangle

Collection “Le répére” - Troisiéme
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Angles inscrits

yion d ‘angles inscrity

. o o5 e SHI : .

« Calcude de la mesure d ‘un angle dans 1 Solution

l;.\‘cmph' !

T BT et ATCsont nser

e ) , o aneles ABC e, sont inscripy

On consudére la figur "N Les ang oot intorcentont fo ma JORERY
[ P\ méme cencle et mterceptent le méme . coed
P B s fa méme mesure £
. o ——— done iy ont la maéme ne

v > ves A R : :\\S’.

Calcule mesABC P b o
S Or > mes AEC 307 done = mes ABC g0

1 ‘angle inscrit BCE et langle au cengry [m )
('rp{('r’ll_((' meéme (HE(_/N cercle done 2
L mes BAE 2 mes BCE . Par conséqueny:
mes BAE =~ 2x32° = 64°

On considére la figure ci-contre.,
Calcule la mesure de 'angle

BAE

i 3 v, » ) 1/10 .
=+ Pour démontrer que dewx angles ont la méme mesure, on peut utiliser . .
« Dans 11 carcle, dewx angles inserits interceptant un meme arc ont la méme mesure ».

gf—”ﬂl?o
C(,

@7 SAVOIR-FAIRE

REIZTIS 118 M Déterminer la mesure d'un 'éﬁgllé-\}

Enoncé e e = ==

Soit un cercle (C) de centre O. A et B deux points de (C) et J un point de I'arc AB.
On donne : mes AOB =74°

Détermine la mesure de I'angle AJB .
Solution commentée

Je détermine la mesure de I'angle 4JB
Je sais que, dans le cercle (
Or dans un cercle, la mesur
au centre.

Donc: mes AJB = -;— mes AOB . D'oiy mes AJB

C), l'angle au centre A0B est associé a I'angle inscrit AJB.
@ de Iangle inscrit aigu est égale 4 la moitié de celle de lange

1 —_— — 0
=3 mes AOB . On a : mes AJB = 37°.

IR Justiter une égaiit de mesure anguiaire :
Enoncée ' I - S ©

On considére la figure Ci-contre.
Justifie que les angles ABC et 4pC ontla méme mesgy
re.

Solution commentée

Collection "[e répére”. Troisiéme
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JE M'EXERCE

1= Exercices de fivation/Application r

| -
u On considore la figure C contre ou les points

| Identificr un angle it dany un cercle marqués appartiennent tous au cert jo do contio

angle au cenire associce —arc de cercle intercepte O

[0 Dans chacun des quatre cas suivants, precise ) Nonmml.dcm angleainscri® Q= AT
si l'angle (B estinscrit ou non dans le cercle B
—— . b) Nomme trois angles inschits qui intarceptent
‘; 1 TR X l'arc 'K en bleu
| [ l,f | x | u ¥ a
i 1 \\/ \ 8/ | =\ *
| | My " 1

Cas 1 Cas 2 (‘a\afi o h('u\ d

2] Dans chacun des cas suivants, precise silangle |
BAC marqué est un an
non. rq gRRCEEoEERe St ‘; fﬂ On considere la figure cl-contre
— ou les points marqués appartien-

X % . nenttous au cercle de centre O

” a) Nomme deux angles inscrts

\ qui interceptent le méme arc
que l'angle au centre AOB.

Cas 1 Cas 2 Cas3 ; b) Nomme trois angles inscrits

Dans chacun d : A T qui interceptent le méme arc
AcHN ges/Cas suivants, précise larc : que I'angle au centre 'ON .

de cercle intercepté par I'angle inscrit marqué. :

Reconnaitre un angle inscrit et un angle au centre associes

E Sur la figure ci-contre les points
L G HAetT appartiennent au
i cercle de centre S.
Reproduis le tableau puis com-
pléte.

3
5

Angles inscrits CTA
Angles au centre associé

ﬁ Reproduis |a figure ci-contre.
Trace les angles inscrits de sommets

C.E et D qui interceptent l'arc de Sur la figure ci-contre les points
cercle en bleu. A, E, B et U appartiennent au
. cercle de centre S.
Reconnaitre des angles Reproduis puis com lete le tab
inscrits qui interceptent le méme arc. PES P i bl
leau ci-dessous par vral ou par
B

G Observe les figures ci-dessous et dis dans quel faux.

cas les angles inscrits marqués interceptent le Angle inscrit FAU | UAB | EUB | UEA
méme arc de cercle. Intercepte le méme e | w=y
arc que I’angle au USE | ESB | BSU USA
centre
m . Reproduis cette figure ci-contre.
2. Place les points U et E sur le
: cercle de centre § de sorte que
Cas 1 H i . . o L
I'affirmation suivante soitvraie:
Les angles inscrits BAU ef BEU
interceptent le méme arc de B
cercle U .
 Collection "Le répére”- Troisiéme -
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Angles inscrits

Connaitre la propriété relative
a un angle inscrit et son angle ai ¢

u centre mesure -

nrtd
enfre ass ocle

8l Dans un cercle, I'angle au C
a) Le double de I'angle inscrit QU

; meéme arc.
f b) La moitié de I'angle
‘ méme arc. L
c) Le tiers de I'angle instrit qui interce

eme arc. ;
D onfirmation.

‘ pte le
i
I Entoure le numéro de la bonne €
|

= . en- :
[ Soit 54C un angle inscritdans un cercledeC

tre O et SOC l'angle au centre assoCI€.
Parmi les formules ci-dessous entoure ¢

| etcelle de son angle au centre associe.

‘[ mesBAC = 2mesBOC ‘ mesBAC = mesBOC

S 1

mesBAC = -

B soit 54c un angle inscrit dans un cer_clle de
centre O et BOC I'angle au centre associe.

| RecopieetcompléteIaformulesuwanteavecle

nombre qui convient : mesBAC = ---mesBOC

’ Connaitre la propriété relative awx mesures
' de dewx angles inscrits interceptant le méme arc.

' [@ Parmi les formulations ci-dessous, identifie celle
qui correspond a |a propriété relative a la mesure :
de deux angles inscrits dans un méme cercle in- :

terceptant le méme arc.

Formulation 1

|
|
‘
,
J
|
|
r Si deux angles inscrits dans un méme cercle interceptent
| le méme arc de cercle alors la mesure de 'un est le :

double de la mesure de 'autre,

|
!
i Formulation 2
|

Si dewx angles inscrits dans un méme cercle interceptent

123 Sur la figure ci-contre, les points

le méme arc de cercle alors la mesure de U'un est égale o

la moitié de la mesure de Uautre.

Formulation 3

le méme arc de cercle alors ils ont la méme mesure,

ELes angles MNP ¢t MKP sont deux angles
un méme arc de cercle.

la relation qui convient : "< ; > gt =
mesMNP ..mesMKP

Déterminer la mesure d'un angle

[0 soit le cercle de centre O ci-con-
tre etles points M, Pet ("apparte-
nant a ce cercle. Détermine |a

mesure de I'angle PCM

‘-

Coltection “te répdre™ . loisidme

; gur la figure ci-contre, tous |eg

intercepte Ie

it qui intercepté le [ surafigure ci-contre le triangle
inscrl ;

elle qui :

: ' inscrit .. saalité de mesure d’
donne la relation entre mesure de angle INSCt - 4, cgor une égalité de mesure d’angles

@
B on considere la figure ci-contre

: 21] On considére la figure ci-contre ou

@ Sur la figure ci-contre, les

!
|
f
| Si deux angles inscrits dans un méme cercle interceptent
;I :
|
|

- : a @ On considére la fi -
inscrits dans un méme cercle qui interceptent | gure G-contre

Recopie et complete la formule ci-dessous par

oints Marqueés appartiennent ay
cercle de centre 0.

Déterming les mesures des angles \b‘
D

f();f el /m.

ABC est un triangle équilatéra|
et tous les points appartiennent
au cercle de centre O.

. Détermine la mesure de I"angle m

b, Détermine la mesure de I"angle AER
Détermine la mesure de I"angle A0

C.

_ Sur la figure ci-contre tous
points appartiennent 5,
. cle (jg_l:entre O. Justi
Yc mesBEC = 70°

leg

Ie

G|

ou tous les points marqués ap-
partiennent au cercle de centre
0. Justifie que : mesAMB = 60°

tous les points marqués appartien-
nent au cercle de centre O.
Justifie que: mesAMB = mes

ANB

points B, D et A sont des points 0
du cercle de centre O et [AB]est .=
un diametre de (C). :

Justifie que le triangle BAD est
rectangle en D

A, H, B, E et D appartiennent au
cercle (C).

Démontre que :

mesBAD = mesBED.

oules points A, B, C. et D appar- |

tiennent au cercle (C) de centre /

O de diamétre [AC]. P 7

1- Justifie que: NN
mesBCA = mesHDA

2- Justifie que les angles ABC
et CDA sont droits.
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ey

g Les cercles (C) et (C') ont pour centres re
spectifs Aet B, etils ont le méme rayon

1- Justifie que le quadnlatére ABCD est un
losange
2- Justifie les eégalites
a) mesCAD = mesCBD - b) mesCED = mes(FD
m Le point .4 est le centre du cercle (() arconscrit
au tnangle BCD. La médiatrice du coté (1) est
secante au point E avec l'arc in
Justifie les eqalités -
a) mes BAE = mes DA
b) mes BAE = 2mes BCE:
c) mes DAE = 2mes BCE

Sur la figure ci-contre, [AB] et
JCE] sont des cordes du cercle
de centre O a supports paralléles
et K le point d'intersection des
segments [AC| et [BE].

Justifie que : mesECA = mesBEC .

fBOn considére la figure ci-contre.

a) Calcule les mesures des angles
du triangle KED.

b) Détermine la mesure de I'angle ]

KBC.

@ FCD est un triangle isocéle en
F tel que FCD mesure 75°. ©
(C) est le cercle circonscrit au
triangle FCD
A est le centre du cercle (C) ;
[CE] est un diamétre de (C).
a) Justifie que le triangle EDC est un triangle

rectangle.

@

3= Situations d'évaluation

(36 Un artisan de Waraniéné a regu d'un client,
une commande de nappe de table circulaire
avec les contraintes précisées par la figure
ci-dessous. Il devra réaliser sur une toile circu-
laire de diamétre 3 métres, une figure respect-
ant les exigences du client afin d'y graver les
images. Seulement aprés analyse du schéma
fourni, il conclut qu'il lui est impossible de satis-
faire le client parce que les mesures des angles
AOB,EAD, BAC et AEC ne sont pas données.

b) Détermine la mesure da Fangle ( 1)
¢) Cite un angle nscrit qui interceple lo MEmMe

e que langle « /)
Justifie que langle (TN mesure 30 degres

m Sur la figure crcontie, los pe nints

A

4 P e v Oeunis wClo
B, K et P sont des ponts du Ce * H/ \
de centre (), ‘
Détermine los mesuras dos an ‘ s

gles du tnangle BRP
m\c\lll la fiqure ci-contre, les points
(. 1 et C sont alignos de mama .
que "
los ponts I, Let D
Les points B,C E ot D appartion
nent au corcle de contro D
Calcule la mesure de l'angle BAE

Bsurla figure ci-contre, [A(] ostu '*' ‘_
diamétre du cercle de centre (O l‘ \-$ 7
points A.B,C et D appartiennent \ [/
au cercle (C) -

a) Détermine la mesure de l'angle BDA

b) Justifie que : mes ABC = 90" o

c¢) Détermine la mesure de l'angle (D, ]
d) Déduis de ce qui précede la mesure de CBD.

- Bsuria figure ci-contre, les points

. A B, E et D appartiennent au
cercle (C). )
Démontre que le triangle EBD A":
est rectangle en B.

@Sur la figure ci-contre; les points
A, B, C et D appartiennent au /
cercle de centre O.

Détermine les mesures des an-
gles inscrits DAB ,DOB et DCB .

@ Soit ABC un triangle, dont le cercle circonscrit
a pour centre O et pour rayon R.

On donne :mes BAC = 45",
Démontre que : BC=R2 .

L'artisan te sollicite pour l'aider
a déterminer les différentes
mesures afin qu'il ne per-
dent pas ce marché.

1) Enonce la définition d'un
angle inscrit dans un cercle.

2) Enonce la définition d'un
angle au centre.

3) Reponds aux préocupations
de l'artisan

Collection "Le répére” - Troisiéme
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- Angles inscrits

i
|

= — i Le coach affirme que to,
Dans le cadre de la préparation

| but avec le méme angq deJoug,
des championnats interdassgs, le A - sition. s Cr
coach d'une classe de troisieme - comvainere
explique a ses joueurs a par- . . des mesures des différém b
tir du schéma ci-contre ou les : S8

. 1) Donne la proprigtg rap.. €S g, iy
points A er B représentent les . dun angle inscri aigrelahVe tiy 4

pieds des poteaux de but, le pgsinonnement | I U de |.ang'e>(ame .
des joueurs pour 'exercice de tir de coup franc . 2) Qui du coach et des " Ue ¥
du jour. Tous les joueurs de fagon unanime es- . Justifie ta reponse. UeurséraiSO .
timent que les joueurs en position J1 et J4 sont . m
défavorisés car ils ont les plus petits angles de
tir.

MESUREURS D’ANGLE -
Une organisation historique en découle directement pour les rapporteyrs CirCulaireg 1
mais on ne sait pas la filiation des outils pour le rapporteur rectiligne (enquéte 3 faire a”prés"
des concepteurs contemporains pour deux outils).
Les usages sont nombreux : _
Mesurer ou construire sur un terrain : implanter des jardins des batiments, travail de [y
chitecte extérieur arpenter pour dresser les plans : travail de I'arpenteur puis du géomete,
" Mesurer ou construire pour d’architecture intérieure - métiers du batiment, du bois, de
la métallerie mesurer des angles pour la balistique, métier de |'armurerie mesurer direc-
- tement (accessible) ou indirectement (angle inaccessible ou longueur inaccessible) ks
~ longueurs au service des angles, les angles au service des longueurs.
~ Un classement immédiat dans la conception des outils & mesurer les angles.
- Parlecture directe de l'ouverture de I'angle :
- Fausse-équerre graduée ou récipiangle E, trigomeétre, quadrant, sextant, octant (a veérifier) |
" Parlecture «indirecte » de I'angle : |
~ Graphometre (angle opposé par le sommet), récipiangle C (angles dun losange, ange. |
* alterne-interne, angle opposé par le sommet, angle correspondant, angle moitié), /|

. s
3 = ol
: 5 o
e b e 3 2 s
S R R R R R N R R R R RS S ¥R e

Collection "¢ répére” - Troisigme
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Neliors mw‘e//aa :

_Caractéristiques d'un vecteur - Vectours colintairos
-Somme de vecteurs - Voctours directours d'une droite
. pifférence de deux vecteurs - Vecteurs orthogonaux.

. Produit d'un vecteur par un nombre réel

l SITUATION D’APPRENTISSAGE |

- At Description ,
\ Les segments [AF] et [AG] sont articulés au point

/' ‘ A,, les points A et B sont les milieux respectifs des
AL \ segments [AF] et [A,G]. Les extrémités I et G sont |
B libres.

F Mode d’emploi o
Pour obtenir un morceau de bois de longueur la moitie O

de la longueur d’'un morceau de bois donné, il suffit de 4
G faire coincider les extrémités F et G avec les extrémités :
du morceau et on obtient un morceau représenté par le
segment [AB] et sa longueur est la moitié de la longueur

du segment [FG]. B ;

—)

\L

La figure ci-dessus est le schéma d'un
outil qu'un menuisier utilise pour décou-
per un morceau de bois de longueur la
moitié de la longueur d’'un morceau de
bois donné.

Un fils de ce menuisier, éléve en classe
de troisiéme, a essayé a maintes

reprises de comprendre le fonctionne-
ment de cet instrument. Cet éléve et les
membres de son groupe de travail re-
courent a leur professeur de maison qui
affirme qu'avec les connaissances sur les
vecteurs on peut aisément justifier 'exac-
titude de cet instrument.

Ces derniers décident alors d'approfondir
leurs connaissances relatives aux opéra-
tions sur les vecteurs et sur les relations
possibles entre plusieurs vecteurs.
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ecteurs

e de deux ¥ Je fais le point dom

A Soit Al et CD deux vegy
~tivité 1 i
A; ’e;tl((;D étant deux vecteurs. quelconques: d"( _‘

4 B CD = AB + ('CD) 'eSl-é On appe"e l{([/-(‘r‘n"‘.‘. du v 1
On pose : A —d finition AB - CD @ un sens, © =) et du vecteur CD le vectg, m
gt 'qlu:xliiteilr: seul vecteur égal @ AB + ( B - CD défini par : 4p . ('l'j |
-dire qu'l 1 ) ,,4"

1- Identifier |a difféerenc

Jévalue mes acquis B ' .
t e ci-contre ADCB estun parallelo- T———
1. Sur la figure CI-C , / /

gramme. : : /
4 C - CD.
Identifie le vecteur A o identifie le et //

S

e ci-con
2. Observe la figur LN
BC - AC.
produit J'un vecteur par

un nombre réel

—

Je fais le point de l'activité
Activité 2 241 est le produit du voctou,ﬁﬁ

2- Identifier le

1. Exprime les vecteurs CD et EF le nombre réel 2.

2h:

=

<

F——1—

en fonction du vecteur AB.
2.a) Exprime la Iongueur_de CDhen |-
fonction de celle de AB. 1
b) Exprime la longueur de EF en
fonction de celle de AB. =

L I [ 7)‘_

INCTINT

[
|

i 5 O ' L

1

1
i
1

AUAEEEEEER

| |

-

E‘évaluc mes acqﬁq a i . )
L RS i

Observe la figure ci-dessus puis :
a) Cite un vecteur égal au vecteur 3MP. .
b) Cite un vecteur d’origine R égal au vecteur —2QR.

3- Connaitre les propriétés du produit d’un vecteur par un nombre réel —
Activité 3
1. On considére la figure ci-contre.

Construis les vecteurs i
en prenant le point B comme { !
!

Je fais le point de lactivitt
: i A U
Soit 4, B, C et D quatre pars!

Sl plan.On a: )
origine; b
Dis ce que tu constates aprés la a) 3A£+ BCB ?XABHFED) :
construction. f~ " b)5 AB-3CD=(5-3)AB
2. Soit AB un vecteur. - ‘ :

— L 1B)=(2 x 4)AB

On donne les points M et N tels que : .C) 2(4AB) (2 x ) .
AM =3A4B €t AN =248 '
Justifie que : M+ AN =

. Soit un vecteur.

On donne les points P et
t “EP=4FEF ot FO =L TP
Q tels que : £P = 4ZF o EQ=%EP

AR 3 R ecteu EE
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| eclenrs

UL‘\ alue mes acquis

| Recopie e

L compléte

i a) i[l \(nll' (
t b) <7EF 4 3EF - pj
34 )

-
L Al ,‘H |=..EF

4- ldentifier les vecteyrs Colinéaires

Activité 4
Sur la figure Ci-contre, les droites
(AB) et _(MN) sont parallgéles ’
Determine les directions des
vecteurs AB et MN

J'évalue mes acquis

Cite trois vecteurs colinéa

e ,._'_:x___\_
Sur la figure ci-contre, les

) Je fals le point de 'activité

Deux vectours sont colindaires
lorsqu'ils ont la méme direc-
tion ou lorsque I'un d'eux est le
vecteur nul.

points A,B,C,D,E,F_ei G sont alignés

ires au vecteur G

£ 4 8 W b ol E
5- Identifier les vecteurs directeurs d'une droite
Activité 5
L, M, N, 0, P, K et A sont des points du plan tels Jefala o point de "."fcqﬂ'é_ —
que : MN = 34K; OF =MN et PL - -2K4. + Les vecteurs OP, AK, PL, et MN sont
Identifie les vecteurs colinéaires au vecteur My colinéaires au vecteur MN.
-+ 0P, AK, PL et MN sont dit vecteurs di-

o - recteurs de la droite (MN).

&c\‘uluc mes acquis ] )

\

Cpmpléte la phrase ci-dessous par les mots ou groupe de mots : "vecteur
directeur”; "(AB)"; "appartiennent": " la direction”;"(D)" qui conviennent :
A et B sont deux points du plan et (D) une droite.

ABestun ... de (D) lorsque.................. estparallelea ...............
oulorsque AetB sont.................. a (D).
" J
6- Identifier les vecteurs orthogonaux
Activité 6 it ‘ Je fais le point de I'activité
On considére la figure ci- 0] e
corite: 9 J_d ] ———— CD et EF, HG et EF sont respec-
En t'aidant du quadrillage, N 1 | tuvemen} des vecteurs directeurs
identifie les vecteurs qui sont 7 N\_ |, desdroites perpendiculaires (CD) et
vecteurs directeurs de droites | (EF),(HG)et (EF). |
perpendiculaires. £ ¢ *Lesvecteurs CD et EF sont dits
T orthogonaux.

Eévalue mes acquis ]

Sur la figure ci-contre, le quadrilatere ABCD
est un rectangle. Réponds par vrai ou par
faux a chacune des affirmations suivantes :

a- Les vecteurs AB et DC sont orthogonaux.
| b- Les vecteurs AB et BC sont orthogonaux.

AP—

Collection "L e régére” - Imisiéme
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Vecteurs

P
B

_ e
7} < o mime d'l,‘..‘,-f“.‘.".u |
7- Kentifier e propriéts des vee T =" '

™ jan tels que Jo fals 10 polnt de l'activigg 1
M, N, O, P K et 1 sont des points du plat |
1.5}; = j,\{'\T‘ op H-.'.\" SOII A, B, C et ”' (]U;llh'(, poml‘ 1
1. Cite des vecteurs de méme direction ‘ o voctours Alf ¢t (i ontla e 04
2. ABCD est un trapeze rectangle en 1 {el que direction si et SOUIOMENt 81 f gyiey b

CD . ononnul Atelquedl. ..
AB=3cm et CD =6 cm our i n()"\b‘u { ﬂAd“‘EB “
Expnme le vecteur i en fonction du \'Ug(i )

8 c '

: 1 1 ‘
A \\D 0 /\( i

J'evalue mes ‘u‘qui\}

- -

'Réponds par vrai lorsque I'affirmation €St vraie ou par fauxlorsque | a'ﬁ'mation“
LI Son. nt la méme direction.

a) Deux vecteurs colineaires ontlan il -
, b)) Deux vecteurs ontla méme direction lorsque I'un d'eux s'exprime g

fonction de l'autre. _ . L
c) Deux vecteurs 0pposes ontla méme ?c;LesC}g)sn\'lecteurs
d) Le vecteur nul 4 méme direction que .

2- Produit d’un vecteur par un nombre réel

Propriétés

Collection "Le répére” - Troisiéme
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Jecteurs
e ""—-—_——%\——_______—______ —————— A S

3- Vecteurs colinéaires
X

Définition

_ Eroprietes ,

Deux vecteurs non nuls A1 et ('fj A, B, Cer D étant quatre points deus & deux distincls
sont colinéaires signifie quils ont Ja du plan y
méme direction ; ou que 'un d'eux 1. Dire que les droites (A8 et (CD) sont paralidles

* 3

est le vecteur nul. revient & dire que les vecteurs A el C1) sont
colindaires _ X
2, Dire que les points A, I et C sopt alignds mvient &
4- Vecteurs orthogonaux dire que les vectaurs AK ot AC sont colinbares

Définition '
_Siientﬁ? et CD deux vectours non nus, e Par convention, le vectour
AB et CD sont orthogonaux lorsque les b nul est orthogonal & tout
droites (AB) et (CD) sont perpendiculaires. vecieur

Notation : AB ¢t CD sont orthogonaux se note AB L €D '

5- Vecteurs directeurs d’une droite

Définition

| Sonm (D) une droite, A et B deux points de (D). L
On lppelle vecteur directeur de (D) tout vecteur non nul colinéaire au vecteur Al . :

T A

« Comment construire la somme de dewx vecteurs. (Vi en 4)
A partir d'un point origine, on construit un vecteur égal a I'un des vecteurs puis & partir de I'extrémité du
vecteur construit, on construil un vecteur égal a l'autre vecteur. On obtient un vecteur qui est la somme des
deux vecteurs,

Exemple
[ construis AB + CD ]

A partir du point G, on construit Gfj = CD
A partir du point H, on construit g = AB
Le vecteur GE est la somme des vecteurs CD et AB .

Collection “Le répére” - Troisiéme
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R-FAIRE

- | que {M=kAB ou k est
Savoir-faire 1 truire le point M té
oir- « Construi o by
un nombre réel non nul et le vecteur AB do

Enoncé -
[-’””] est un segment de longueur de longueur 6

R g
Construis le point M tel que AM - - AB.

Solution commentée 3 5
Je construis le point M tel que AM g s

AM :%AI} signifie que :
« les vecteurs AM et A5 ontle méme sens ;|
« les points A, B et M sont alignes ;
AM =3 45
7 ’
Programme de construction
- Je trace un segment [ 48] de longueur 6 cm ;
- Je trace une demi-droite [ Ax) de support sécant a (AB)
- Je place les points | et J sur cette demi-droite tels que
Al=3cmetAl=7cm R
- Je trace la paralléle a la droite (BJ) passant par le point |

qui coupe (AB)en M.
Savoir-faire 2- Réduire des sommes de vecteurs

Er_wn_ce’ .
Reduis la somme OM de vecteurs tels que :

W:z(mm_s(zrg_grc)
Solution commentée
Je réduis la somme de vecteurs.

— . §___ —
OM:243+24C—6AB+5AC=(2—6)AB+[2+§)AC Donc : OM =44 +2 AC,
2

Savoir-faire 3- Démontrer |3 colinéarité de deyx vecteurs

Enonce
ABC est un triangle.

On considére les points L et K tels que : 47 < ~AB+54C et BE = 2 4B —24C
: ;

Démontre que les vecteurs 47 et g sont colinéaires

Solution commentée
Je démontre que les vecte
Je cherche a trouver unn

urs AL, et BK sont colinéaires
e ombre rée| k te| que BK =kAL
Ona: BK:—-E(—JTB'FSITC)

—

Or:AL=—A—’B+SZC‘,donc; B\K.=-2‘“

2 .. .
=—< - Ainsi les vecteyrs 77
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Vecteurs

/"—-—__\“‘_———-—.w
Savoir-faire 4- Démontrer l'alignement de points
I

Cnonce
On donne trois points A, B et C tols qQue AR -28C YA
Démontre que les points A, B gt ¢ sont alignés
Solution commentée
Je démontre que les points A Be
Je cherche a trouver un nompre
D'aprés I'égalité de Chasles, on
Donc de I'égalité - 45—
—AB=2BA-2AC =3 4¢

t C sont aligneés

reel xtel que K~ vA(

a BC= R+ ¢

34, ona (2B 1) 34C
, donc ABY2AB =240 =3 4C

AB=2AC+34C =54C ydonc - B S ¢ Dol k=56

Par consequent les points A B et C sont alignés
Savoir-faire 5- Démontrer e Parallélisme de droites
Enonceé

Soit ABC un triangle.
Soient les points D et E tels que : BD

Démontre que les droites (DE) et (BC)
Solution commentée

Je démontre que les droites (DE) et (BC) sont paralléles
Je cherche a trouver un nombre réel y tel que 1 - yBC
D'apres I'égalité de Chasles, ona: DE = iy pis Al

. £

1)_];‘:—BD+BE—EA .Or: l)’l):ilb’ et I:}jzz('fi
3 ]

S

2 . s 8o
—AB et FA==(4.
3 3

3 b
sont paralleles

. S — — & .
donc,ona:DI;‘:—§A8+BA—§CA.
DS
E 2 = 5—— (2 Y. 5_. 2 B o o §oe
DE=3BA+ BA+ZAC=| Z+1|Bi+=4C , donc DE=(BA+AC) . Dioi: DE=25C

5 . .
Dou:y= ) et par conséquent les droites (DE) et (BC) sont paralléles.

Savoir-faire 6 : utiliser les vecteurs dans une démonstration

Enoncé

ABCD est parallelogramme et M le point tel que : AM = DA .
Démontre que : MB=AC .

Solution commentée

Je démontre que MB = AC.

- Le quadrilatére ABCD étant un p_ar'alléligramme,
ona:CB=DA . Par hypothése : AM =DA ;
On en déduit que : AM =CB .

- Puisque AM =CB , le quadrilatére AMBC
est un parallélogramme etona : MB=AC .

M

D C

Collection “Le répére” - Trols/éme “
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| - pectenrs
i ance de deiy Vet
[dentifier la différence B
. A
“ Sur la figuré ci-contrela
ABCD estun rectangl€.

|dentifie le vecteur " .
DC;AD' adui une des
ﬂ Le quadrilatére ABCD éRfrtiitl:lrse zhsiciva by

rallélogramme. ures SUIV:

est un pa S e

l — —_—

| /I" 2- AB — CB

- -n——-T-! i 3. A — AD

i 1 ec un nombre réel
Identifier le produit d’un vecteur par

A
1 |
On considére la figure ci-dessus ou le point B

est le milieu du segment [AC] ‘
Parmi les égalités ci-dessous, recopie sur ton

cahier celle qui est vraie :

AC= 24B: BA=14C: CB-—L4C.
2 e o
(4 [in ]

D E F

WA ] A

| el il

n

N

"~ N O N N R

Observe Ia figure ci-dessus.

En utilisa:‘nt Iles nombres suivants -
1

—t b—t—] |

7 % 3 5; 3 compléte les égalités

de vecteurs ci-dessous pour qu'elles sojent

vraies : AB=__ AC R:...ﬁ{
EF=_ED Tji= Jg

N Ve

(5 Sur la figure ¢j-q

€Ssous, | Parmj |eg ve
ArBDC estun pgrallélo— ci-dessous e(rzittzl::rse
gs?n;?rzl.léz grlc;rtz (EtF) les deux Qui sont des
rote | vecte i
B, urs directeyrs
/ a de la droite (EF).
// ¢ ,//I ;/. 4D ) DA

b /,,"/ A ki Al)-) ) DA’

// A’ —_C /’/ 2) CD’ 4) FB

Collection Tépérg*. Troisigm
e

BSoit un pointAdonné e ¢ Y

Connaitre les propriétés relativeg
. y \
an produit d’un vecteur parun,
l(""’)rc 16

On considere trois points

Sous : k(tﬁ) = TB’ kﬁ_i_ KiE Sciqe&

kAB + tAB = .- 48 =k,
B 4, B, CetD sont quatre poin

AB = 3CD. POINS tels que.

Parmi les affirmations Ci-des

celle qui est vraie - SOUS enty,

’ Paralg
Représenter des vecteurs éganx
@Reproduis et représente leg vecteurs D o i
tels que : ™
DE = 4 et BN
AB=FC 7

La figure ci-contre est formae de

Connaitre Iq propriété de vecteurs de méme dirci®*
Réponds par Virai () ou par Fau (&%

. Deux vecteurs directeurs d’une droite ont la méme directon
2

Réponds par Vrai (V) oy par Fa Vecty,,
des affirmations ci-dessoyg - X (F)3 rb”'u |
1- Il existe plusieurs droiteé
de vecteur directeur ¢t _ SSany Dy
2- |l existe une seule drojg !
de vecteur directeur p¢ Nty
3- Il existe une seule drojte

teur BC . %e vey

Sur di%

As B et

nombres réels. Compléte | é al’:k"'d%
it

1- A, B, C et D sont donc alignés
2- ABCD est donc un parallélogfamm
3- Les droites (4B) et (CD) sont donc e‘

yd

e ——

—

parallélogrammes juxtaposés.
a) Nomme_up vecteur égal au-+|-#
vecteur DC.

b) Nomme trois vecteurs \ %

€gaux au vecteur 4F A
€) Nomme un vecteur d'origine \ ‘\Zu
A égal au vecteur FG. =
d) Nomme un vecteur égal au vecteur-Gf

Cune des affimations contenues dans e ke
Ci-dessous :

Affirmations

Deux veeteurs de mime direction ont toujours le méqe 5
Deux vecteurs de méme direction ont toujours la méme longued
Deux vecteurs colinéaires ont la méme direction
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KB Soient M, N et P trois poinys du plan
Compléte l'affirmation ¢ dessouys g, ‘\< ‘
sion qui convient - oo Texpres
«wont le méme sens v ; wong la me
«ontla nu;glt" direction .
Si MN = -2MP alors

e longuenr
M ‘I. LM )

Repréventer une xomme de deuy oy Irods veyq
¢ viloum

On considere la figure Ci-dessouys
1- Reproduis sur une fey,

lle quadrillge les
points A, Bet (. ! 9% 1: 08 b
2- Construis le vecteur ' L]
248 + AC i i
A g
Wi tiiitiibih bl

@ Surlafigure Ci-dessous
parallélogramme.
Nomme un vecteur égal a AH | ('
Nomme un vecteur égala Al — B(

Nomme un vecteur égal a — ¢ .. BC.

8 Reproduis la figure ci-contre
sur une feuille quadrillée.
1- Construis un vecteur a 248
2- Construis un vecteur

sommes des vecteurs
AB; CD et EF

Soient A, B, C trois points non alignés du plan
et D et E des points tels que :

AD = —24B + 3AC et AF =§T}—§R
Réalise une figure.
Réduire des sommes de vecteurs

Le quadrilatére ABCD est un parallélogramme.
Réduis chacune des écritures suivantes -

BB Soit 4BC un triangle. On considere les points
L JetK tels que : IA+IB =0
JC =2JA et KB = —KC -
Démontre que les points 1, J et K sont alignes.

m C, M, N ef P sont dos points du pan

Rédus los

sommos de ve

INP

lours Cdosnoys

o WMN 4
2- P (F ‘.”.-H’
3. {'tj b RP - K .'_"
mﬁ]nmn{ L P et G o points du plan
Démontre les ogalitos suvantos
bl v Gy GE =20
2- EF A GE - GF = 0
3 EG 4+ FG 4 BF = 250
Diémontrer la colindarité de deux vectenrs

m La figuro ci-dossous ost formoo do doux par
allclogrammes juxtaposos

'. 2
1- Justifie que los voctours | I
BC et EF sont dgaux ‘i‘ (
2- Justifie que les vecteurs % /..-'
EB et FC sont égaux V4 /
:/- Y Vs

m M, N et P sont trois points du plan. N’ et P’

sont deux points du plan tels que :

MN' = 2MN et MP' = 2MP.
Démontre que les vecteurs NP et N'P' sont
colinéaires.

Démontrer lalignement de points

EB1- ABC est un triangle. On considére les points
PetQtels que: AP =BC et CB = AQ
Demontre que les points A,P et () sont alignés.
M ; N et P sont trois points non alignés.
2-On considére les A et B tels que :

PA =PM — 2PN et ﬁ?’:%m—ﬁ
Démontre que les points A4, B ef P sont alignes.

1-AB - DC Démontrer le parallélisme de droites
2-AB — CB 24J 1 figure ci-dessous est formée de deux
3-AB — AD parallélogrammes BCDA et ADFE.
Réduis I'écriture de chacun des vecteurs Démontre que les droites | P\ | | | \ |
ci-dessous : (EB) et (FC) sont paralléles
2- Exercices de renforcement/approfondissement d

Soit ABCD un parallélogramme. On

considére les points M ef N tels que :
BM =>4F et AN = 34D

~Démontre que les points C, M et N sont alignés
Soit ABCK un parallélogramme.Soit 7 le milieu
de [AB] et P le point tel que : TP = 7K .

Démontre que les points A4, Pet C sont alignés.

Collection “Le répére” - Troisiéme
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Vecteurs
g SUIV-
D Traduis par une égalité vectonele les phrase
antes 7
a) MNPQ estun par ‘
b) () est le centre du carre. ”“:’1)-:)
c) M est un pointde la droite (£ .mm .
d) Le point G est le milieu du segn e

&soitA, B, C. D, O, F et G des points dl:jcl:s -
Demontre chacune des egalites suiva :

1-AB-DC DA (B
2-204 + AC-OC B
3- FG-(FA  FB)-(AB-GB) BF

allélogramme

an.

différentes étapes d'une démonstration faite lors
de cette séance.
Cet éléve doit remettre les sept étapes du raisonne-
ment dans le bon ordre afin d'éviter une sanction
de la part de son professeur qui a promis controler
les cahiers au prochain cours.

\ Sur la figure c-contre, AICE est
i un parallélogramme, le point
& : * | est le milieu du coté [AB] du

n,f/ \ tiangle ABC.

Démontre que Ia dlrgLite (1J) est parallélle a la
droite (BC) etl/'=,BC

AT

Michel Chasles (Fr, 1793-1880)
La relation n'est pas de lui, mais no

“\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\“\u \

i
|
|

Ses travaux sur les vecteyrs MMmee ainsi en hommage &

B on considére un quadrilatarg

. | ‘\"('“Qt
TetRtelsque: B~y T “
A “An Y

1- Justeque © a. '/ '\ - pes
b. CR-24p )

2- Démontre que si Al e

& ; . un :
gramme alors les points (, et g, na,\
Nta

& un éleve a manqué le cours de mathématique sur sdqgt‘:tir‘;npart RS0
les propnétés relatives a la droite des milieux dans . Ll ol g
un tnangle. Pour se mettre & jour, il prend le cahier | *De (1) et (11) on dedui = IB,

de son voisin qui malheureusement a mélange les |

) don¢

0 :
IECB est un parallélogramme et N en dag,
*Onamontré [E = BC donc (IEy/p() -
] € (IE)donc (INABC). Me
*Par hypothése on a :
d'une part AICE est un parallélo
Al = EC
*De I'hypothése AICE est un parallélo

T =5 =logramme,
on déduit I milieu de [IE] donc IE = 2Jj.

—_—  — —

«Comme IE = BC, alors BC = 2]j
dor:lc BC=21J.
1. Enonce la propriété relative a la cratérisation
vectorielle du milieu d’'un segment.
2. Mets les numérosde 1a 7 pour que les

étapes de la démonstration soient dans e
bon ordre.

| .Finalement nous avons (1J)//(BC) et IJ=1BC
17 2

R RENDEZ-VOUS DES CURIEUX |

S

Collection 14 répére”. Trolsidme
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«Equations de types : ax + ) - O axvtboexvvd; (axtb)ex td)y-0

. Sy'slémc_ de deux équations du premier degre dans 12
-~ « Inéquations du type : ax + ) cextdiav v h>05ax v b>0; ax v h<cex v d
« Résoudre des problémes du premier degré dans |

SITUATION D’APPRENTISSAGE

Pour peindre les murs des bureaux des éducateurs de niveaux dans un lycée, le peintre envi-
¥ sage d'utiliser des bidons de 5 L qui couvrent une aire de 125m?.

Le COGES dudit établissement souhaite que la quantité totale de peinture utilisée soit infé-
rieure a 188 L et que l'aire totale couverte soit superieure a 4,38 m?,

¢ Embarrassé, le COGES sollicite des éléves de 3:™ dont tu fais partie pour déterminer le
nombre de bidons de 5 L utilisés.
i Ces éléves decident de s'informer pour répondre aux exigences du COGES.
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Equations et Inéquations dans &

{ . ) ) y U h- 0
| 1- Résoudre des inéquations de typt - - —
; 2. Voict les copies do deux aulres g
| Activité 1 oux aussi, devraient résoudrg dosg mmﬁ’t&z‘
1- Deux éléves A et B ont résolu I'equation [~ R(rso’lntlon TS :
suivante  r-5+=13 Eleve € , Eleep .
- 1 ‘ .a
Voici une reproduction de leurs copies 3 : ¢l
Résolution . v==2]x
— SN it =l 4 ) 1
3 | i X 1 X i
| e ‘_Llum oo ‘_L!mu L 223 37 ’
]‘v__\«\‘ 3% 8 i_‘| AR ‘71 7 |
3 X = 8 ; R | : 2 . Xm <) ‘
| La solution de Péquation et N | La solution de Pequation ext s 1 a solution de I'équation est 3 La solution (e I'Cuatiy o) |
Dis si la démarche de chaque éléve est correcte, Dis si la solution trouvée par cha - Olévol
puss justifie les différentes étapes utilisées par est correcte. Justifie sans résoudrg les
chacun d'eux equations.
’
Q\;\ alue mes acquis ] Je fais le point de I'activité

Résous chacune des équalions‘ * Pour résoudre une équation & ung jngy,
suivantes en justifiant chaque nue, on utilise les propriétés des égajg,

Stape » Un nombre qui vérifie I'6galité est yg

a) x _'7 =15; b) 3+ x=0 solution de I'équation. !
' g ,

&) Sx=l - dy 8o

75T 35 7 i

2- Résoudre des équations de type : ax+b=cx+d
Activité 2 . )
Un professeur demande a Emmanuel « explique comment tu o fals le poliitdaltactiM

fais pour résoudre I'équation : 3x-2=x+72 ».  Pour résoudre une équaﬁoﬂ
Emmanuel répond : «Je commence parregrouper les termes duax+b=cx+d
en x dans un membre, et les termes constants dans I'autre . On regroupe les termes

membre. Ensuite, je réduis chaque membre, puis, a I'aide - en x dans un membre, et
d'une multiplication, je trouve finalement la solution ». ' les termes constants dans
Applique la démarche d'Emmanuel et trouve la solution de ' 'autre membre. Ensue,
I'équation : 3x-2=x+12. - on réduit chaque membre,

' puis, a l'aide d'une mulﬂ]-

 plication, on trouve finalé-
: 2 - ment la solution.

Reésous chacune des équations ci-dessogs - i r}.lav il

O R

El’é\'aluc mes acquisj

A

a) 6x—-5=3+4+2x b) _7x_ 3
Pl e 1oy -
R i

3- Résoudre des équations de type : (

@ +b)(ex+d)=0
Activité 3 i —
» Je fais le point de ractivité ;
oD ey oo uelconque, S s e
b) %ancgoizi;éreeéfu: ﬁombres réels g etp 'Eépendeht de la méme variak
a ’ - i o i
Recopie et compléte - " égsgggon 4 ):’ Bt-o es
St a=0ou b=0, alorsaxp=__ AX B:fe’::m::ut
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Eq qations et néquations dans B

c) Reponds'par vrai Ou par faux a l'affirmation suivante
Le produit de deux nombres peut étre nul si aucun des deux nom
d) Recopie et compléte : Siax b =0 alors a = ou b=
2. On considére I'équation (2 -x) (2x " e ,
a) Détermine les valeurs de x pour que chacun de ses facteurs soit nul
b) Déduis-en les solutions de l'éequation  (2-x)(2v+S5) 0

(,]*é\'aluc mes :ll‘(]ui:]

P'armt les eéquations, indique celles qui sont des équations produils, puis
resous-les : a) 3+ 7-x)=0

bres n'est nul

d) (6+x)-d(x+l)-0
b) (Qx—a)x+2)=0 ¢) Qx=N+(x~)=0
¢) 3(7-x)=0 ) 7x(2x-3)(x+2)=0 .

4- Résoudre un probléme de vie courante a I'aide d'une inéquation du premier degre dans T
Activité 4 ,
Le chef d'une classe de 3*™ a oublié une de ses Je fais le point de I'activité .
notes de devoirs surveillés et il remarque que s'i La résolution d'un probléme condui-
la multiplie par 5 et ajoute 12 au produit, il obtient  Sant @ une équation passe par les
le méme résultat que s'il avait retranché le double ~ ©tapes suivantes :

de cette note a 110. On souhaite déterminer la a) choix de linconnue (en précisant
note du chef de classe. dans quel ensemble elle a été
On désigne par x cette note. choisie);
1- Traduis les expressions suivantes en langage b) mise en équation(s) ;
mathématique : c) résolution de I'équation ;
a) « s'il la multiplie par 5 et ajoute 12 au produit» ~ 9) Verification
b) « s'il avait retranché le double de cette note a  ©) conclusion.
110 »
2- Justifie que cette note est solution de [J't"\'nluv mes ucquisj

I'équation 5x+12=110-2x

3- Déduis-en la note du chef de classe

4- Donne les différentes étapes de la résolution de
ce probleme.

Détermine un nombre
dont son double diminué
de 8 est égal a ce nombre
augmenté de -5.

5- Résoudre des inéquations des types :ax+b=0 ; ax+ b>0 3 ax+b<0 - Utiliser des
intervalles pour donner I'ensemble des solutions d’une équation du premier dans R

Activité 5 Je fais le point de I'activité
On considére I'inéquation(/):x+220 Une solution d'une inéquation est
) 10 - PG 3 . g #
1- Parmi les nombres-2;-7; —; V2 345517, o norpbre aul venf!ell meg_allte'
3 Pour résoudre une inéquation a une

indique ceux qui sont solutions de (1). linconnue. on utilise le 2230 1
2 e . 5 ) S i
2- Enonce la propriété qui permet de passer de des inégalités proprletesi

I'inéquation (/)ax2-2. — D S ey L
3- Cite quatre autres nombres solutions de (1) .

[J’évalue mes acquis]

Pour chaque question, donne la bonne réponse par la lettre: =
Réponses
A B c

Une solution de l'inéquation

1 [2x-5<1 est.... 10 -1 3

2 Le nombre 1 est une solution de
l'inéquation ...... 46-3>7 | -2x+1<-3 | S5x+3<9
Une solution de l'inéquation

3 |3xr12<4-2vest... -2 0 2

Collection “Le répére*” - Troisiéme
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Equations

)

et Im"quutiun.\'rrdan.\

vl )
i hrevvd savebeevnd gy
utions d'une équation du py

S

ISor
- oS M (i@s
tions des iy des so/

ua

e des Ined 2 CMier . ;

6- Résoucs Lkv»‘:;:”;gnqu | Oy "’ﬂsa

wﬁf_}isﬁ_____‘_ Je fais le point de "'C“w“

7 ' Pour résoudre une | 1
On“consudere inéquation 3X Zt{:uz:lw‘t les diffe- axth > cxtd. On regmpe i
a) Resous cette inequation en Jus en dans un membre, el log o
. nstants dans I'a

rentes etapeS d S SOIU“OnS sul une CO réd . Ch ulre >

b) Represente | ensemble de on rédut chaque membye

: 1o _ des propriétés des inéqg
droite graduee lutions de | inequa . .
; - mble des solull linéquation sous la forme :
c){)::u.senlense XSU;X2Uu;x<y
|

-

J évalue mes acquis

e

uation et ecns 'ensemble des

d'un intervalle de R
c)2-4x> | - 6x
)

~Reésous chaque Inéq
' solutions sous forme
Ea)x\ 7 - 6x :

N
3 Ix+=-S-——-2x
!b) Sy+2<x-15 d) -3x+-—-S5 ;

e inéquations G jer degré dans R - Utiliser des interyaj
; ' 'inéquations du premier NS N - intervaljes
7- gs:rop:rdlr;l:e:snygs Z):sdsglzzons d’un systéme de deux équations du premier dans

T —
Activité 7 Je fais le point de I'activité
On se propose de déterminer tous les nombres Un nombre est u .
réels qui sont solutions a la fois des inéquations : téme composé
(1):5x-4>-19 et (L) 3x+77< 13 a) ) lors
1- Parmi les nombres 0;-2: 5 ; 3? 0542 et2, de @,) et (.

indique ceux qui sont solutions a la fois des F,e value mies acquis )
inéquations (I.) et (1) .
2- a) Résous chacune des inéquations (1) et (1)
b) Représente sur une droite graduée, en
bleu I'ensemble des solutions de (1) puis
en rouge I'ensemble des solutions de (l,).
c) Déduis-en I'ensemble des nombres réels qui |
vérifient a |a fois les inéquations (1,) et (L,).
3- Donne les étapes de résolution du systeme d'inéquations composé de (l,) et (,)-

Parmi les nombres -2 ; \ﬁ 6 % ;-g,
indique ceux qui sont solutions

du systéme Tx+32-94l
d’inéquations (S):{ 4> —Sx-1]

B

8- Résoudre un probléme de vie courante & l'aide d’une inéquation du premier degré dansk_

Un marchand de glaces a remarqué qu'il dépensait t de I'act
850.000 F par semaine pour faire 1.7q00 glac?es_ » fas lpoln_ :

Sachant qu'une glace est vendue a500F o
achan st , On veut
s:;%rrrgnger IeI nombre minimum de glaces qu’il doit
0ré dans |a semaine pour avoi ené
supereur a 160.000 F. P " un benéfice

On désigne par x le no .. )
vendre. & mbre minimum de glaces a

1- Exprime la recette, puis e bana
) e b
Ce marchand en fonctii)on de xeneﬁce de

2- Justifie que le nombre 1360 est ‘
solution de linéquation x—l—3-x > 320 wvalue mes acquis]

nt
3- Déduis . stermi nombres 37
glaces :Cés\dr:%mbre minimum de Eﬁtﬁ'n"é'i't‘ig é?r:inuée-dne l?rest
4- Donne leg inférieure ou égaleé 2 ®

probléme etapes de résolution de ce
Collection L2 ripere -
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1 quations et Inéquations dans R

Equation produit nul

1.Définiti
7 Definition Exemple
Une équation produit nul est yne ation (Sx- )3+ 7) = 0 est une equation produit
“dont un membre est un produit et dont l'autre nul d'inconnue v
‘ membra est égal 4 z¢ Le premier membre de colte equation est le produit
riéte (Sx-2)(3x + 7) et le second membro ost0 J
s Exemple
P . -
n produit est nullorsque I'un ay moins de Les solutions de I'aquation produt nul )
sesfacteurs_&st nul, et seulementdansoecas (Sx-2)(3x 4 7) =0
Autrement dit, a et b etant deux nombres réels : | sont don les valeurs '
S!ab—0, alors a=0oy b=p s ‘( onc les valeurs de x telles que
*Sia=00u b=0  alors p= e e )
cab etcétantdesnomb{esréels(a S e
: et ¢ étant 5
gzr’\.nuls), Iessolubonsdel'équation produit E ; b 7
1(ax:bb )(6:x+d)= (‘)150;“ telles que - Les solutions de I'équation sont donc les
ax =U0u ex+d =Q 5 7
: nombres ~ .~
R R i Wi 1 o - 273 )
POUR RESOUDRE :
* Une équation du premier degré d'inconnu X,
- On regroupe tous les

termes en x dans un membre et les termes constants dans I'autre membre ;

nt les propriétés relatives ax opérations et égalité.
on utilise la propriété suivante

AXB=0 siefseulementsi A= Oou B=0
* Une équation de la forme X = A

-S14 <0, alors I’équation n’a pas de solution ;

- On conclut en utilisa
* Une éguation produit nul,

-Si4=0, alors I’équation admet 0 comme I"unique solution ;
-S14> 0, alors I’équation admet deux solutions opposées —/4 et J4.

* Une équation se ramenant & une équation de type AXB = 0 grdee d une fuctorisation,
on proceéde de la fagon suivante :
- on transpose lous les termes dans un méme membre de I’équation,
- on factorise (éventuellement, on développe si aucune factorisation n’est possible) ;
-onrésout ;
- on conclut.
* Pour résoudre une inéguation du premier degré,

- on regroupe tous les termes en dans un membre et les termes constants dans I'autre membre 2
- on conclut en utilisant les propriétés relatives aux opérations el inégalités.

» Pour résoudre un Probléme du premier degré conduisant d une équation ou & une inéguation dans
R,
on utilise la méthode suivante : o
a) choix de I'inconnue (en précisant dans quel ensemble elle a été choisie);
b) mise en équation(s) ou en inéquation(s) ;
¢) résolution de I'équation ou de I’inéquation ;
d) vérification
¢ conclusion.

97
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Equations et Inéquations dans R

hacun des types .

eaid L

{12 SAVOIR:FAIRE

Enoncé ' . ‘ .
Résous chacune des equations suivantes :

1=0 :bywx=7 ;¢ w-2=0; d)Sx—1=2r+8;¢)(Sx-4)(xt9) =
a) x-1=0 ; )yXx=7 ;€

W
des équations y e
Je résous Z‘;’a‘i_u_':e: R 9 La solution de I'équation g . 2 L
b 3 |
x=1 !
La solution de I'équation est : 1 b) Sx-1=2x+8 :_ R
b) 2x=-7 S5x—2x=1+8 %
1 R
5 & — ~7x '; 3x =9 ’
. 1 X=9x Lk E ‘
. x=3 \
La solution de I’équation est : == La solution de I'équation est : 3 \
¢) 3x-2=0 ¢ (Sx—4)(x+9)=0 |
3x=2 5x-4=00u x+9=0 ‘
Xi=2% —l- 4 \
3 x= gou x=-9
2
Xi= 3 Les solutions de I'éguation sont :% et \

Savoir-faire 2- Reésoudre des inéquations de'chacun des types

L ax+h=>0; axth>0;
ax+b>cex +d Jax+h < ex+d

Enonce

Résous chacune des inéquations suivantes :
a) x+120; b)3x<4;c) 2x>6; d) 2-5x>0¢e) 3x-1<6x—4
Solution commentée

Je résous chacune des inéquations a)x+1>0

x>-1

L’ensemble des solutions de | ‘inéquation est ; [—1; —)[

b) 3x<4

1
x<4x§ , donc : )c<i
L’ensemble des solutions de liné j N
O 2rat quation est : |«; 3
1
x< 5><(_—2) ,donc: x< -3

L’ensemble des solyti

ons de /’iné i
d)2—55>0 e l'inéquation est Je-3]
S5x>-2.donc: x<-2x(L) o 2

Collection “1e répére". Troisiéme
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B

Résous le Systéme de deux INéquationg Suivant - [3vi2>y ¢
C .

Y &
Solution commentée 1~,\ 1 <5

Je résous Je Systéme de deux inéquations

IX+22x-6 et 2x-1<5

Ix-x2-2_¢ et 2x <541 s ——0
M_
3

2x> -8 et 2x<6

| 1
x2—8x5 et x < Gx; ¢’est a dire x> ~4 st x<c3.
L'ensemble des soiutions du systéme est - [—4;3[.

Savoir-faire 4 - Reésoudre un Probléme avec yne Inéquation

Enonce

Un réservoir contient 200 litres d'eau. Pendant une expérience de 2 heures, on alimente le
réservoir pour pouvoir prélever 3,5 | d’eay par minute.

Dis comment il faut régler le débit de l'arrivée d’eay pour qu'a la fin de I'expérience le réser-
voir contienne au moins 50 L d'eau.

Solution commentée

Qolulion commentée

- Soit x le débit d’arrivée d’eau en litres par minute (L/min).

- Soit V le volume d’eau conteny par le réservoir a Ia fin de I'expérience, expriméenL ;

2h =120 min
V=200+xx120—3,5><120
=120x-220

Le volume final est supérieur ou égal a 50 L lorsque x est solution de I'inéquation -
120x-220> 50 .
- Résolution de I'inéquation :
120x > 220+ 50
120x > 270
120

xX22725 L. . . .
- Le débit de I'arrivée d’eau doit étre supérieur ou égal a 2,25 L/min.

Collection “Le répére” - Troisiéme
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Enoncé \42)"3(3"”

t On donne A~
a) Développe etr
| b) Factonse A yr
l ¢) Résous |'équation i.\\ ar
d) Résous |'équation

Colution €0

a) Je développe ©! je ;é
A= @+ )x?t 2)-3 "
_a2+Grtxe2-9¢

A=de-2u-1

ise A
b) Je factorise .
A= (3 + 1)+ 2)= 3@+ 1)
=@+ D +2 -3

A=(3x + 1)x—1)

Enoncé

b) Factorise I'expression D.
c) Résous I'équation D = 0.
Solution commentée

D=(2X+3)2+(x—5)(2x+3)

D=62+5x-¢6

b) Je factorise I'expression D

D=(2x+3)2+(x—5)(2x+ 3)
=(2x+3)[2x+'3+x-5’]

D=(2c+ 3)(3x-2) .

Coltectip

3 2 o )
x=0o0u .\'=—§.Donc.. = 0;_}

i =z0.x=—— oux=1,

a) Je développe et je réduis I'expression D

:412+12x+9+2x2+3x_10x_15

“le répére™. Troisigme

c) Je résous I'équation A = -1

D'aprés la question a)ona:A=3 _ 2

ponc A = -1 équivaut a 3% — 2y - 1= P

a2 -2v =0 dot x(3x=2)=0 ce Qui équ'wam |
3

d) Je résous I'équation A=0

On sait que A= (3x + 1)(x - 1)

Donc (3x + 1)(x—1) = 0 équivaut & 3y 4 4 =0
1 0y

1
donc : —{——3 }

Savoir-Faire 6 Factoriser une expression pour resoudre une équation

On considére I'expression D = (2x + 3)? + (x — 5)(2x + 3).
a) Développe et réduis I'expression D.

: c) Jerésous I'équation D=0

E(2¢ + 3)(3x -2) = 0 équivauta 2+ 30"

s 2
: 336-2=0,x=—,i ou x=-.

3
: Donc:§ ={—§;2}.
: T Y

il
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Equations et Inéq

Résoudre lex équations du npeax s h=g

] Recopie et compléte les &
a) Six-5=2 alors y=
b) Six+5=2 alors x =,
¢) SiSx=2 alors x=

galites suivantes -

d) Sl%:?,.alors x=..

aRecopie etrelie les éga
—

| |5+.\‘=_4-'7 T 0'\-:4'_15
15x=4* Yx=4415
4x=15+ .. A
X+4=15+ v
x=4=15* .. 15
I T
15 ¢ x=d%1s

*rx=15-4

B Recopie et compléte les égalités suivantes
a) Si2x+9=0, alors2x = __ ,donc:x =
b) Si3x-9=0, alors3x=__ donc: x=__
c) Si-7+4x=0, alors4x=_._, donc:x=

d) Si?_—.z_-x =0, alors—%x =..,donc:x=_.

n Pour chacune des équations ci-dessous, précise
si les nombres 3 ; -8 ; 0 sont des solutions -

a) x+8=0; b)8-x=0;
¢) x+4=2x; d) 2x(3-x)=0.

B Parmi les nombres-5;0;-1;1:5, indique les
solutions des équations suivantes :

a) 4x-7=13; b) 9-2x=19;
¢) 3x+8=13-2x : d) Zl=3_55
X
@ Résous dans R chacune des équations
suivantes :
a) 2x+3=-7;b) -3x+7=10; c) 5-2x=25
d) 1-3x=13; e) 8=6-2x ;

Résous dans R chacune des équations suiv-
antes :

X 2x
a) -2'+3=4 ; b)

c) —-4=5
) 3

o

B L ) Jrel=
—5-x+ =8; € 7

Iités qui sont équivalentes |

f) 25=7+4x,

Révoudre lev f“l‘“”'“'”‘ i hpe fax b (ex ) =0

5 I} Associe chaque équaton & sa (ou ses) soluton(s)

(v oKXy - 9)=0* | ‘H'
a1k 2 =0 e

: | Qe-15)x+2)=0* | *2

: ! (v 0)fr ¥)-0* ; *.5

- 1 Résous chacune des équations suivantos -

a) 2x(2-x) =0 ) (S+2y)(3y -2) =0,
by Qerd)e ) =00d) (20011 6)=0
i) Résous les 6quations suivantos -
0) x'=081: d) '=-9.
b) x!=6 ; ¢) 3x'=12;
, 3
¢) x*=0; ) x'=-

4 ‘
) Détermine tous les nombres dont le carré est :

100
b)25; b)04: ¢) —-
) ) ) 29

Résoudre les indquations du type ax +b > 0 ouwax+ b <0

KB Recopie et relie les inégalités qui sont équiva-

lentes : -40<-50 * *r<-10
x-40<50 * *x<10
x+40<-50 * *x< 90
x+40< 50 * Rye-90

Recopie et relie les inégalités qui sont équiva-

lentes :
4x>8* *x20,5
x2>28* *2x>8
—4x<-2* *x2>2
—Xx<—4* *4x>32

RZUn nombre x esttel que: -1,5<x.
Da_n; qhacun des cas suivants, remplace les
pointillés par l'inégalité correspondante :

C) 45 ... 3x.

Bun nombre q est tel que : -3 <4 <-2,

a) Complete les inégalités suivantes -
<at+3 e a+3<....
b) Déduis-en un encadrement de q + 3.

[0 Parmiles nombres -7 ;05-1;8 ;—%,donneceux

qui sont solutions de I'inéquation : 7 - 3x > 1.

Collection "Le répére” - Troisiéme
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|

e
HiLe nombre 3

est un
inéquations ci-dessous, d
a)2+3x2- L 4 AT S 3
b) 11 _5x>0 dyx+3 < 2 - 4AX.
1 Associe chaque inéquation
solutions.

{ resous chaque inéquation et écris I'ense
de solutions SOUS forme d'un intervalle.
a)x t+ 5<7 )3 +x<-6;
b)x-6> 1n d 13-x<12.
T} Résous chaque inéquation et écris I'ensemble
de solutions sOUS forme d'un intervalle.
a) 2x | | - e ¢)3-X <9,
b) 9 + 4x > d)-3x ! 2.< =
Fi) Resous chaque inéquation et ecris I'ensemble
de solutions sous forme d'un intervalle.
a)3(x ! <-4, c)-4x5-3(?x-5);
b)-2(x-5)< 10 ; d)7(5-1\')2 - 3(4-2.\') i

EZ Représente sur uné droite graduég les nom-
bres x qui vérifient les inégalites suivantes :

a)x>-3 b)x>2 c)x <-5.
Résoudre un systeme de deux inéquations dans R
FERésous chacun des systémes d'inéquations

suivants, représente graphiquement 'ensemble
de solutions et écris-le sous la forme d’un inter-

valle de R:
3X—4>8 3x<_6
ﬂ) b) =
SX+5>21 5—41'225
=K Tx=>—
0 8x>—24 d) x=>-21
2x<-9 5x<10

Probléemes du premier degré dans R

EIDeux nombres ont pour somme 231. L'un est
égal au frois quarts de l'autre. Détermine ces
deux nombres.

2 Résous les équations suivantes :
a) 1,25x+2,75x—8,25=8,50-4,25x
b) 2-3x+5(x—3)=3x+8-4(x-1)
c) 3x—6[4x+2-2(x+1)]=0

Collection “Le répére” - Troisiéme

s | E0 Détermine Lrois nombres entie

2- Exercices { {
xercices de renforcement/approfondissetnent

,‘
comme vaut 2, sachant que S felaygg
. Le deuxieme estla somme dy

i

|

. Le troisieme est le tnple o !
m Dans une citerne, il reste 500 litres

1
|
‘ Si on ajoute un tiers de sa Capacnme‘%nq
i Olalg
la capacité totale de oy tly
Ciley

sera d moitieé remplie.

Détermine

‘ m Pour fabriquer une boisson & bag

| de menthe, il faut la doser de la man dun "
| pte : 8 volumes d'eau pour un voly nf:néra O,

Determine, en centilitre, le volume dg sy
yolume d'eau nécessaires pour ObIon-s-lm ty
de 27 cl de cette boisson. I un

[EE Lors d'un spectacle de fin d'anngg, | ‘
est 260.000 FCFA. Dans le public = A recep,
100 adultes et 50 enfants. + 11 Compy
Le tarif enfant colte 800 FCFA de moj
celui d'un adulte. € moing g,
Détermine les prix d'entrée pour en
adulte ce jour-la. fant et po,

T Le colt d'une course en taxi est la som.
me d'un montant fixe ( le forfait de prise en
charge) et d'un montant dépendant du nomiyg
de kilométres parcourus.

Dans une ville, le forfait de prise en charge
séleve a 250 FCFAetle prix du kilométre est
200 FCFA. Détermine la distance maximale
qu'un client peut parcourir en dépensant au
plus 3.700 FCFA.

fun aquarium a la forme d’un parallélépipéde
rectangle de longueur 60 cm, de largeur 40
cm et de hauteur 50 cm.
On souhaite remplir cet aquarium avec 90
litres d’eau au maximum.
Détermine la hauteur d'eau qué l'onne
devrait pas dépasser.

Un éléve a obtenu 8,5 ; 13 et 9,5 sur 20aut
trois premiers devoirs de mathématiques &
premier trimestre. 3
Détermine la note minimale qué cetéleve
devra obtenir au prochain devoir pour étres!
d'avoir une moyenne supérieuré oU ega

12 sur 20.

|

Résous les équations suivantes -
) x+1_x—1 _zc__x——z
3 4 2 12
9x+7 -
b) _(x=%22%)=36
2 7

5(x—2) 7(x-=3) ,5+£~,1,(x+4)
3 2 2

r
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Equations et Inéq """an

&7 Résous les équations suivantes
a) 3xVS+2x=dx— x5 -4
b) 3xv2—11=2x47
¢) 18-5x2 +4=12-7x3
d) 202 -3=3x+1
EGRésous les équations suivantes

x+1 )
gy oy 22
X+2 x-5 3
l-x c 3 C
1+x P3N

ECEcnis sous la forrpe d'un produit égal a zéro (on
reconnaitra une égalité remarquable) et resous

a) 3x+2)'-49=0 .
¢) (x-2)" =4(2-3x)
d) Bx=2)2x-1)=(x+3)3x-2)

e) (3.r+2)(.\'—~5)—(10-2.\‘)(.\'+4)+(15—3.\-)(.\'—3) =0

f) 50-2x)=x(xV2+1) ; g) 5x' =10 +5x=0
On consideére I'expression C telle que :
C=(x-1) -4x(2x-1)
1- Développe et réduis C
2- Déduis-en la factorisation de C
3- Résous les équations suivantes :
a)C=0 ; b)C=144.
EBOn considére la fraction rationnelle S telle que :
» 20x N 8x-12 _ 5x
4 =9 4xX12x+9  2x? +3x
1- Factorise chacune des expressions ci-dessous :
4x* -9 . 4x* —12x+9 et 2x* +3x.
2- Détermine les valeurs de la variable x pour
lesquelles S existe.

3- Démontre que S peut s’écrire : w
bx+c

étant trois nombres ne dépendant pas de x.
4- Détermine le nombre x pour que § =5.

@ Détermine trois nombres entiers consécutifs,
dont la somme des carrés est égale a 110.
(On désignera parx -1 ; x etx + 1 ces nombres

entiers).

m Si on additionne le tiers, le quart et le neu-
vieme d’'un nombre, on obtient son inverse.
Détermine ce nombre.

[@1- Démontre que, pour tout nombre x, on a :

(x—4)(4x+1)=4x"—15x—4.
2- Détermine un nombre qui surpasse son in-

b) 25x’ =40x-16;

, a,bet ¢

15
verse de —.
[B1- Développe et réduis I'expression(x-1 1)(x-9)
2- Détermine un nombre a deux chiffres tels que :
- La somme de ses chiffres est 11 ;
« Si a leur produit, on ajoute 11, on trouve le
nombre renversé.

ESON a,betelron nombro reels, a non nul

1- Démontre que, pour a # 8, on a
S [ ] b - dac

duv Bk il L - .l,)"

Cette nouvelle expression de axv + Ay te os!

appeloe forme canonique.

2- Utlise ce résultat pour résoudre les équa-
tions suivanles

a)x +2x-15=0 ’ b) 2t hx=15=0

Q) ¥ =x=1=0 : By 2 el 60

I Reésous les oquations suivantes

¢) Jr#7r-5 Jiisuid
.1)\/(,/“.5 ‘/‘,'5”‘

) \[\ \
l‘)\.‘. 1 R

IELa somme de deux nombres est égale & 109

En ajoutant 7 au plus petit ot en retranchant 7 au
plus grand, leur produtt augmente de 28
Détermine ces deux nombres.

IRésous les inéquations suivantes

158 o B) 3 2K L s
a) E <1+6x ) 3 2( 5
~ " Y47
& 8x 6_71 5(2_,1)(& .
3 2 4

[ L'unité de longueur est le métre, I'unité d'aire,

le métre carré.
Un rectangle de largeur |, de longueur L est tel
que : 70 <1< 80

110<L <120
a) Donne un encadrement du périmétre de ce
rectangle.
b) Donne un encadrement de son aire.

mRésous les inéquations suivantes :

a) 3x+45)(3x+3)>(3x+6)(3x+18)
b) 2(x+2)(x—1)—x’)(x+4)*-38

MRésous les inéquations suivantes :

a) 3x+1<3(x-1)
b) 3 +V2)x/2 +43

c) 3x—m{mx-3

d) x\/i+\/52x\/§+\/§

[1- Résous les systémes d'inéquations suivants

et représente graphiquement les solutions.
) [Brodsaxy 7-4x)3-6x
4x_5(10_x 3Ix-9<3+x

2- anne, pour chaque systéme, les solutions
qui sont des nombres entiers relatifs.

Collection “Le répére" - Troisiéme
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; fﬁ En début d'annee scolaire, |q -
_ lycéo veul conmmndpt (hsl'um;u: ;"
tocopieuses de son otnbh:\smnm]‘l\)
Deux Magasins [ui font alors
suivantes ’

. Magasin A - 16300 F la ¢
une livraison gratuite | -
. Magasin B : 14.800 F | carig '
et un frais de 9.000 F que

Sg
“Up
ur l(’:‘(’MI
s,
les py 1
OPogy, ¥
nrtouchD Ay

C Qo
I que lo ,]On?:-‘fr;

gidatacec : cartouches achetées. bry
: est cand ilobten= & = Lharrasse, il informe un groyne ..
Un eleve f: \ui ont promis un 0@'”2}2‘;{ 153 sur20. | %m?dont tu fais partie, qu?l uhhsgd Uovgy
s paren v oued - : - ar
se i:: moyenne supeneure oTeua0| . touches toute 'année s((j:olalre ©t Soypg,
a.TtU orale ila Ob‘enU. onll qU'il dOlt alors falfg ses CQmman es dans |0 n]aga.
Alépreuve an}e la note minim marades qui lui faitla meilleure offre, pyig COnng S
e 'conr:net i| se confie a ses ¢a . montant total de ses achats. g
avoir a | &cl. = scri ésigne par x le nombre de cap
ie.  lécritel 1 Ondésig MOuChgs ¢
dont tu fa':engr ¢ la note obtenué ale L cre, par P, et P, les montants 4 payer dazsdk
On desig ' T z ins Aelh. s
cet éleve. i magasins - '
par mla mOYenne de,‘ 14 1- Expl’ime P,[ et 1)" en lonc“On de X,
fie que: M= — Poo. Recopie et compléte le tableay do Valeyrs
1- Justifie que . : T do ci-dessous o
2- Justifie que cete NOIe | o v T2 Te TaTs
TN . D> 13
linéquation (/) ? + ~ X2 | Puen FCFA) | 0 |
. : [P, (en FCFA) | 9000
3. Résous l'inéquation (1) . IR

4- Déduis-en la note minimale que cet éleve

3- Al'aide du tableau de valeurs, indique e
doit obtenir pour pouvoir bénéficier de cet

magasin que le proviseur doit choisir, Jus;

fie ta réponse.

orinateLE: i 4- Calcule le montant total des achats dece
proviseur.

s

VI-  RENDEZ-VOUS DES CURIEUX!

= ~ = ; = = . -_‘ e — ons 1 e e o fe . L
Le mathématicien grec Diophante d'Alexandrie (llle siécle avant J.C), surnom'mﬁalteio% gé L
- de l'algébre », est surtout connu pour les équations qui portent son nom, les €q

vy ath
 diophantiennes, et pour son traité Arithmeétique, ceuvre de référence pour de grands m
maticiens comme Pierre de Fermat. %

- On ignore tout de la vie de Diophante, mais selon une légende,
- un de ses éléves aurait écrit épitaphe permettant de calculer I'age
- auquel il mourut. ,

« Passant, sous ce tombeay repose Diophante.
- Ces quelques vers tracé nte vont te faire

' IS lraces par une main sava
connaitre a quel age il est mort.

- Des jours assez nombreux que |ui 7

Jou ul compta le sort,

e smer_r_le marqua le temps de son enfance :
ot = 1

ar son adolescence.

t Tfaduclion par

Emile F . L
Ll hiﬁlfmy’ Récréationg arithmétiques, Vuibert (1947)

= Irnicidm -

Collectjgy “Le répére™
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- Egalité de deux vecteurs 3 Partir de leurs coordonnées
+ Coordonnées d'une somme de deux vecteurs

. Coordonnee§ du produit d'un vecteur par un nombre réel
«» Vecteurs colinéaires

+ Vecteurs orthogonaux

« Coordonnées du milieu d’un segment

« Distance de deux points dans un repére orthonormé
« Droites paralléles

« Droites perpendiculaires

\ SITUATION D’APPRENTISSAGE l

Les éleves de la classe de 3°™2 du lycée municipal de Maféré décident de faire une t
sortie détente. Pour cela, les éléves chargés de I'organisation s'informent sur le site l
(demplacement le point §) et ils regoivent un extrait du trajet 0ABCS a parcourir fait a ‘ l
I'échelle 1/2500.

Les derniers rendent compte a la classe. Tous les participants veulent alors connaitre ;
la distance de Maféré (emplacement le point O) au point §. »
Connaissant I'emplacement des points O, I et J des trois villes, ils s'organisent pour Ebel
repérer les vecteurs 04 ,4B,BC,CS et DS puis calculer la longueur du trajet OABCS.
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Coordonnées d'un vecteur

e ————

1- Identifier les différents repéres du plan o e — 1 I
'b) Justifie tes reponses. ‘

Activité 1 9. Compléte avec les mots qy
. ‘ I- s, on | - , QUicon, RIP
Dans les trois cas de figures Cl! ,?eisa%:illage# a. Dans |a figure (1), (0, ,';jon\nen 17
place trois points 0, 1, J dans U q | repére du plan.. .. sy unn"l- ] fﬁ‘
R R ' b.Dans lafigure (2), 0,1 ;4 ‘ 'ﬂi
'n T o4 ‘ B ‘x repére du plan.... : )Qslun 1

T ' | | ¢. Dans la figure (3)

el (B8 gl 3 I T . S § (0. 1
i - x—x iR Je fais le point de I'acuvm |

"""""" b T Dans un plan, il N
' Dans chaque cas de figure, on prendra » Il existe '
(0, 1) et ((c;, J) comme repere sur les tYP_B’?egg r;e(p;Sg?g, - Quatrg : ¢
droites (OI) et (OJ). o ) - repére orthoon ue, |
1-a) Pour chaque figure, dis S le triangle - repére Orthogg al, y
01J est rectangle | - repére normeé rme,

b)Rectangle et isocele ; ou quelconque. ¥

J'évalue mes acquis

KO, | et J sont trois points non al_igntf:-s.
Indique le nom de chaque repére a partir des infor-
1 mations contenues dans le tableau ci-dessous :
l N° | Affirmations - ] | Réponses
]' | e (Ol)et(OJ)sont sécantes.
e Ol=1cmetOJ=2cm
2 . (01 L (OJ)
— T« OI=1etOJ=
| . . (o) L (0J)
| L « O1=2et0J=3
| J
2 . Identifier les coordonnées d'un vecteur - Lire le couple de coordonnées d'un vecteu
Activité 2 , = —
Le ol ¢ i d'un repére (0, I, J). O " Je fais le point de I'activité |
e plan est muni r ,I,J).On considére — gummemstieis ooy T
. ‘Le plan est muni du repére (0.1

deux points A et B du plan. . : est! et
On se propose d'exprimer le vecteur AB en fonction J). A et B sont deux P?W‘
des vecteurs Ol et OJ . 'On appelle couple de cool
1- Place les deux points 4 er B dans le repere (0, 1, J)- ‘du vecteur AB le co
2- a) Dans le repére précédent, trace : tel que : AB=xOI+
- La paralléle a (0I) qui passe par le point 4, Mpbaee o
-La parallele_ a (0J) qui passe par le point B.
b) Place le point C, intersection des deux paralléles
tracées.
3- Recopie et compléte avec les mots:
a) Les vecteurs AC et Ol sont ...,
il existe un unique nombre réel x tel {C=...0I
b) les vecteurs CB et OJ sont ..., WL ARC
il existe un unique nombre réel y tel CB =... 0J
c) AB=A... +CB=... Ol +... OJ Vg que CB=.. O

Collection "L rdpére” - Troisiéme

Scanned by CamScanner



Coordonnées d'un vecteuyr

(Le plan esl muni du repuc (0.1, J) A et B sont deux points du plan

Dans chacun des cas ci- -dessous, indique les couples de coordonndes du vecteur . i
U) AB = 307- S0J5 2)AB=-0); 3) AB=01+0)

S ——

|
1
|
|
|
|

3 - Identifier I'égalité de deux vecteurs 4 partir de leur couple de coordonneées

\ ACflvifé 3
Le plan est muni du repere (0,1,J). '
de l'activité
b 1) Place les points A er B tels que - o s o paint
X X!
14=301 200 et JB ~30] 220, . Al [ A ] et () { " J sont égaux

2) Dis si les vecteurs I4 er JB sont €gaux ou non. bquivaut é x = x' et y = .

. l I
3) Soit les vecteurs AB ( } et CD ‘\ ) ]
V
Etablis une relation entre les coordonnées de ces deux
vecteurs de sorte qu'ils soient égaux.

CI ‘évalue mes acquiy )

a et m sont deux nombres réels.
Reéponds par vrai ou par faux aux affirmations suivantes :

B

—(a=2 (1
Les vecteurs 48 ; }et MN[ l]sont égaux si :
= m-+

1) a=-letm=—-4.
2) a=3etm=0,
L3 a=3etm=-4.

S

4 - Identifier les coordonnées de la somme de deux vecteurs

Activité 4 Je fais le point de I'activité
Le plan est muni d'un repére (0, 1, J). Soit les

ol a(;)ua)
vecteurs 4B y etcp y ) y et D y!

On se propose de déterminer les coordonnées de la

somme des vecteurs 4B et CD

1- Place quatre points A, B, C, D de sorte que
ABCD soit un quadrilatére quelconque

2- Exprime chacun des vecteurs ABet D en

fonction des vecteurs ol et 0J . o
3- Détermine les coordonnées du vecteur 48 +CD.

s [ X!
alors (AB +CD) (y+y')'

(J ‘évalue mes acqm’s‘)
Complete le tableau ci-dessous en indiquant le couple de W+Pﬂ
de coordonnées de :

Vecteurs Couples de coordonnées

Somme de vecteurs | MN G2 | (6-5) | (6-8) | (xy)

PO CL3) | 42 (T | (mm
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Coordonnées d'un vecem‘

10Mbre rée
' juit d'un vecteur par U NOMDbre rée
s du PIUL :

Je fais le point dq ""CNV;;;\

5 - Identifier les coordoniees

Aclivite 5 Mty : |
ALUVIE are (0, 1, J) e
Le pian est muni d e fepare 3 Si .u*l v ] alors & qp l:‘]
Soit le vecteur 5 | ' ¥ | Ny
: i est un nombre rig|
1- a) Construis le vecteur .4 ar une lecture
b) Construis le vecteur 244 , Puls P s du vecteur 214 .
graphique, donne les coordonnee ‘
(x) sel.
2- Soit un vecteur .5/ : et k un nombre re
\Y) . kAB
Donne le couple de coordonnées du vecteur
J'évalue mes acquis e ““‘*”“"“‘ﬁ
( Eiine et aog ) o l'emrt;‘;";;“ ci-dessous en indiquant Ic;) cou'plle de
Sgc:?go?\sées du produit d'un vecteur par un nombre réel.
| un (2:5) | (-2-3) ( ‘ﬁ"‘[") (x.))
MN .
= 3 d
' Nombre réel & 3 3 ¥
i i L \L\; .............................. /
s . iti inéarité de deu
6 - Connaitre la propriété relative a la condition de colinéar X vecteuj\
Activité 6
Le plan est muni d'un repére (0, 1, J). Le plan est muni d’'un repére (0, 1, J).
= — (-6
idé EF ¥ t KL ) Lo x <+ [ x!
On considére les vecteurs I 3 Soit AB et CD . deux vecteurs
. :
1- Reproduis la figure ci-dessous puis place Y Y )
les points Fet L. ] 1-On se propt_)s'e Qe démontrer quesi 4
2-a) Vérifie que E7~=_; KL, puis donne Ia et CD gont colmea‘nres alors xy'-x'y=¢
Position relative des droites (EF) et (KL). Re(éqplget compléte : o
b) Vérifie le résultat précédent sur I3 figure 5 '. ":B et CD sg nt cgllln: ?lrles,:_om
a l'aide de tes instruments. Ll 1N nombre réel k tel que :
c) Calcule : 2X3~(-6)x(~1) AB=...CD
) ’ *SidB= kCD, alors x =k x..... et
y=..Xxy" et
P : *Donc i xy'- xty =.... .
D R R T e e 2-On se propose de démontrer que Sl
——r—— e, Ry e S S . X — X A
o R U D D e - Xy'-xy=0, alors 4B et CD [y'
S e R S © e S S SR S sont colinéaires.
™ B e e I I Recopie et compléte - oA
e 41K a) Si x'ety’ sont nuls, alors CD estle |
3 f i e -t il est colinéaire a ... i
B R o S N O b) Si 'un des deux nombres x'ou }j::t b
B e e e R O nul, supposons par exemple que ¥
I nul.
T Justifie que - AB=2CD.
X
Collection ¢ épére* . Trolsjéme
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(oordonnées d'un vecteur

e ———————
_I ‘(‘\‘11“1«' HION (e quis |

e

P ——————

Je fais le point de l'activité

"Coche la case d
ase du tab| |
{65 Verian €au pour indiquer que ) 1k "
ke r'S sont colinéaires MN ot PO sont | oV b ¥
aires. MN ¢t PQ son \ ‘
e ed,

SO T sont colinbaires
[ ]‘[ ] l ‘ | "3“'] équivaut @ xy' - x'y = 0.
! | 1
|

MN g

| [
AT

N 3 [ r —Z\ -+— 7 -
i [—l] [-} [S ] ‘“j ]
[Réponse [ — 23

7- Connaitre la propriété relative ’1 l
orthogonaux

Activité 7

a condition d'orthogonalité de deux vecteurs

Le plan est muni d'un repére orthonoms (0.1J). Je fais le point de I'activité

N -
On donne les vecteurs _-n§{21 ot (':iL" ] ,m[y] ot (.,,-{)HJ
s ) sont orthogonaux
1- qustruis les vecteurs AB et CD dans le repere (0,1,J). équivaut a xx'+ yy' = 0.
2- Utilise tes instruments pour vérifier que les droites (4B) et (CD) sont perpendiculaires.

3- Vérifie que 2x3+3x(-2)=0.

X

—_— X S
4- Soit 4B (}] et CD[ ] deux vecteurs. Ecris une relation entre les coordonnées

des vecteurs AB et CD qui caractérise I'orthogonalité de ces deux vecteurs.

| J'évalue mes ucquisj

g - —
Coche d’une croix la case du tableau pour indiquer que les vecteurs |
AB et CD sont orthogonaux.

'

AB (3;-2) (—-\/3:—\/5) (3:5) (a;b) (%;%)
D (2:3) (v2:-1) (-8;—6) | (b;-a) | (6:-5)
Réponses

.
8- Calculer les coordonnées d'un vecteur

Activité 8

m . Le plan est muni d'un repére (O, I, J). Soit les

Le plan est muni d’'un repere (0, 1 J). : : tB (r.-

On donne les points A (2;5) et B(-351)- PO (.x“’yA e ‘(xe,ye )

1-Pl les points A et B dans le repére 1- Recopie et compléte chacune des phrases

- (oa;e_]) P suivantes : AB=...0+.....

2. Par une simple lecture graphique, _ s(dapres........oen)

donne les coordonnées du vecteurAB. 4 < Or: 04=...0I+..0J et OB=..0 +..0J

—t— T «Donc:

. 2- Donne le couple de coordonnées du
1 1 vecteur AB.

= ~Mj;__::;:,_.l"—~—~ - Collection “Le répére” - Troisiéme
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Coordonnées d'un vecteur

‘ / "évalue mes acquis |
N Dans chaque cas calcu

eur AR,
| nées du vecteur 27

o les coordon-

SiA(x \,)un

alors 'IH N
)' i

B |(1-2)

e s b ent

9 - Identifier les coordonnées du m:heu d un segm
Activité 9
Le plan est muni d'un repére (0, 1,J).
On donne les points A (-1; 2) et B (-5; 3)-
1- Place les points A er B, pUIS le m|I|eu K du segment

[4B] dans le repere (O, 1, J). ] .
2- Soit les points A(x ; y ) etB(x,; y,) etK(x, ; y,)

. . =
a- Donne la caracterisation vectorielle du milieu K d'un

Soit K le milicu du Segment

segment [4B].
. +Xx RO~
b- Justifie que : x, = ¥ 5 L et x‘z% .

Q'c'mluc mes acquivj

(Dans chaque cas, compléte en indiquant les coordon- )
nées du milieu K du segment [AB].

17 cas 2'™ cag 3 cas 4'™ cag
Coordonnées de A (3:0) (-2;2) (-5;-3) (;. - %)
Coordonnées de B (5:2) (4;-6) -1-7 G P— _;.)
Coordonnées du miliey
gu segment [AB] |
10 - Connaitre Ia propriété relative 3 5 dis ’

tance de deuyx points.

Activité 10
Le plan est muni d'un re
,1,J).

1- Sur le graphique ci-des
distances EF et FG.

2- Calcule Ia IongueurEG

pére orthonormé

X

e <X
sous, indique |es T Y, gy

Je fais le point de

Je fais le point de l'actM“

St A(x,;y, et B("'n»)‘)
alors K(f‘!?l-ai&}

Le plan est muni dtun repere orthonomé 0,44
Sur le graphique ci-dessous, ona:

1-Recopie et complate : AC=*: -

T e . BC = Ye - y
L Z-E;dms-en que
2 — 2 + —_— )
Vs = V)
Puis donne uneA) it -—%A
eXpression de g~ —E
distance AB. A4:/:/
==l s

il

|

e |
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“pordonnées d'un vecteyr

J uuim ney uu/uz\ ‘
S — —— "J

Dans ¢ chac

de la dlstanc
utilisée.

T 5,7.‘{"‘”

S \

que cas, calcule la valeur exacte
e MN en précisant la formul

-
(- u\ (\u]

F

—F
(n,(\, n.\) | |
|

Je fals le point de I'activité
S AQxy et Blxgiyy)

00

!
alors Al = (g =x,)" + (v =3,)

Les différents repéres

a)

3- Calcul dans un repére
a) Calcul des coordonnées d’un vecteur

2 - Vecteurs colinéaires-vecteurs orthogonaux
a) Vecteurs colinéaires

] ]
R o l"-x
o : Rapén orthonarmd
Replw arttogm! ©h 1)
(©D1(0) 010}
PR & SR 5
-Soit 4B/, e Cp i ‘2
AB=CD équnvauta x=x'ety=y'
- Le vecteur nul a pour couple de !
coordonnées (0;0). : )!

b) Coordonnees du produit d’un vecteur par un
nombre réel.

b) Vecteurs non nuls orthogonaux

Yat- — = —

et

'y

vYa

Ya

4—

o e ]
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Coordonnées d’'un vecteur

;eqme nt
b) Coordonnées du milieu dun

Propriété

Le plan est muni du repére (0.
du segment |.15]

,__z)
Si A(tA,)A) et B(x,vy) alors .\(—-"‘"5'

1. J). K est le milieu

¢) Distance de deux points

Bropriété
Le pian est muni d'un repére orthonorme. A ¢f

1 sont deux points du plan,

3 )y
j SEAREE S

(0 x ) ()’

Si A(xgy,) et B(x,:y,) alors AB,=

« Pour démontrer la colinéarité de deux vecteurs AB et CD:
5
Dans un repére (0 ;1 ;J), AB (‘) et CD [\"):

- Soit par définition, il existe un nombre réel k tel que AB=kCD
- Soit : AB et CD colinéaires équivaut a xy'-yx'=0
* Pour démonter le parallélisme de droites ou l'alignement de points :

- Pour démontre que les droites (AB) et (CD) sont paralléles, on démontre que les vecte
- CD sont colinéaires.

urs ARg

- Pour démontrer que les points A, B et C sont alignés, on démontre que les vecteyrs 4B elAC
ity o |
- sonf colinéaires.

|

- * Pour démontrer que deux vecteurs AB et AC so

(yJ_L CD[ ) équivaut a XX+ yyl=05:
VM

.« Pour démontre que les droites (4B) et
AB et CD sont orthogonaux

nt orthogonaux, on utilise la propriété ;

(CD) sont perpendiculaires, on démontre que les vectewrs

Collection =, Iépére”. Troisigme

AR =y e WY

J

d

 Wm — r— I~ WP
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Coordonnées d'un vecteur

." e ettt

\ Savoir-faire 1- Calculer lés coordonnées d'un vecteur

Enoncé - -
Dans le plan muni du repére (0, 1, J), on donne los points A (6, -8) et B (-3, -2)
Calcule les coordonnées des vecte
Solution commentée

Je calcule les coordonnées des vecteurs (/i et i

urs Al et i

. S Xg—x, )
Je sais que : .'HiL ' ‘ [OrA6-8)etB (-3 -0)
.“.‘\‘ ,‘.( ,‘ ' '
== =3~6 \ o q-9)
donc : AB 5 o | cd0U ABL L Comme les vectours A/ et 4 sont opposos,
—~4—(—38) © |

. . 9
alors BA = (-1) x AB . Ainsi :IHL ]
0/

Savoir-faire 2- Calculer les coordonnées du milieu d'un segment

“noncé

Dans le plan muni du repére (O, I, J), on donne les points E (-7 ; -3) et F (5, 6)
Calcule les coordonnées du milieu L du segment (1],
Solution commentée

Je calcule les coordonnées du milieu L du segment A
Je sais que L est le milieu du segment [£I"]ou E (-7 ; -3) et F (5 : 6).

Xp+Xp Vp+ Ve -7 -3+
Or:L( E_rf.7F )’),donczll( +5;ﬂ); d’ou ; I‘(—l;z)
2 2 2 2 2

Savoir-faire 3- Calculer la distance de deux points

Enonce
Le plan est muni du repére orthonormé (O, |, J). On donne les points A (-3; 2) et B (1 ; 3).
Calcule la longueur AB.

Solution commentée
Je calcule la longueur AB.

Je sais que : AB=\/(xB—xA)2+()'B—)’A)2. Or:A(3;2)etB(1;3)

donc : AB=,[(1-(-3)) +(3-2) =& +1*; dlot: 4B =117 .

Savoir-faire 4- Démontrer que deux vecteurs sont colinéaires

Enoncé T (1
Dans le plan muni du repére (O, |, J), on donne les vecteurs AB( 2) et RS|1 |-
Démontre que les vecteurs AB et RS sont colinéaires. 2

Solution commentée R
Je démontre que les vecteurs AB et RS sont colinéaires

—f(x e (1
Je sais que deux vecteurs 4B y et RS 5

Ona: 4,(1_(_2),((_1) =2-2=0.Donc les vecteurs AB et RS sont colinéaires.

J sont colinéaires si xy'-yx'=0

Collection “Le répére” - Troisiéme
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Jonorme (&+ )

Enoncé . l
Le plan est mun du reperé ort

S
sHGIfs  (8C) sont paralléle
Démontre que €S droites (OA) €
eniée t (BC) sont parallélos

,}L)Lul__l_ﬂ,"_ﬁﬂ'—-——"“ : A) e o .
Je démontre que ¢S e (Qnt) . gamontrer que 13 vecteurs O ¢t B sont cojiqa.
(OA) et (BC) sont paralleles)revne b ity
(6~ B
Ona:(HL‘Jcl BC\ _ ) B 'y ' :
- o s vecteurs OA et B(

~16-16= ()_DonCIG

t (BC) sont paralléles.
es coordonnées des v

sont colinéaires

Ona: 4‘.\'4—-‘2x8
Ainsi les droites (OA) e

Autre méthode: en opservant|

D'ou le résultat.

Savoir-faire 6- Démontrer que des points son
Enoncé ' .
Le plan est muni du repére (O, 1, J). On donne les points A (4; 2) et B (10 -5) et C (.g. i
Deémontre que les points A, B et C sont alignes.

Solution commentée
Je démontre que les points

ecteurs OA ¢t BC,ona ”(.'ZZUf

A, B et C sont alignés =
A, B et C alignés revient & démontrer que les vecteurs 4B et BC sont colinéaires

On calcule les coordonnées des vecteurs AB et BC :

_(10-4) —(6 _(-8-10 \ (-
AB[ ):AB et BC :BC 8
5.2 -7 16—(-5) 21
Ona: BC=-34B . Donc les vecteurs AB et BC sont colinéaires.
D'ou les points A, B et C sont alignés.

Savoir-faire 7- Démontrer que deux vecteurs sont orthogonaux

Enoncée

Le plan est muni du repé .

pere orthonormé (O, I, J). O —(6) —l

. — ,1,J).Ond

Demqntre que les vecteurs £G et FK sont orth ) SMISES RS -3 etk il |
Solution commentée ogonaux..

Je sais que deux vecteurs AB * etCD b o
y , | sont ortho i ]|
y gonaux si et seulement si xx*)

démontrer D
que les £G et FK
Sont ortho
g

Ona:é6xl+(-

rs EG et FK sont orthogonaux.

(EG) et (FK) sont perpendiculaires reviert
onaux.

Collectipn 1, ..«
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urdamtees d'un vecteur
/_—-——__-,’

(0

Le

[dentifier I'égalité de deux vecteury i partir e
couple de coordonnées

[ Dans chaque cas, détermine a et b pour que

les vecteurs AB et CD soient €gaux :

(4 ~(a=2
a. AB et CD
-3 b+2
b. AB a+3 et CD 2a+5
ls-b -1

a Ecris les coordonnées

des vecteurs : AD: AL:
573; 'CB; BE et CE dans

leur

{ 1
i Los vectours ‘\IIL .

wﬂ)\ 2,

le repére (O, 1,J) .

BOndonne:x=a-1 ety=2-3a o0 aestun
nombre réel donné.
Parmi ces deux cas ci-dessous, indique dans quel

cas les vecteurs E et CD sont égaux.

—(x+a — (-1
a.AB et CD
y+2 —3a
—(4 __(3x+y+5
b. AB et CD .
3+4a xX+y

Vecteurs colinéaires-vecteurs orthogonaux

n1- Parmi les vecteurs ci-dessous, indique
ceux qui sont colinéaires :

afep ol o) )l o3

2- Justifie les réponses.

w

Détermine la valeur du nombre réel x pour
que les vecteurs AB et CD soient colinéaires.

2- Exercic

Dans les cas suivants, dis si les vecteurs AB et
CD sont égaux :
a.A(2:-1):B(1;3);C(1;D)etD(2;-D.

4 Xkl .
. et CD ouxeR.
Bon donne ( 1] ( - 1]

es de renforcement / approfondissement

a4

1- E.\'crclm dejlvalluu/dppllmllun

)
[hm (&Y repor 1¢aun h/h re orthonorms ( () [ ]

mi
Démontre que, pour tout nombro réel m, los
vecteurs AN ¢t (D sont colindairos

uOndonno m[ l)ul(‘l'( Jou me W

3 n Indique la (ou les) bonna(s) réponse(s)

(3
ol ('IJ[ “J sont OhoQONaLX %

b) v -1, d) x 3

. L4 Dans chacun des cas suivants, détermine la (ou
les) valeur(s) du nombre réel m, s'l en exisle,
pour la(les)quelle(s) les vecteurs A4 ct (D 50Nt
orthogonaux.

T m _.(-2Y . 3 : (m ]

1. f( I]etm(‘ J 2.8 , et (o|, ,,. 1

3An[ ]et(n( ’"); 4_,113( Jet(/){"' 'J.
6 3 6

Calculer les coordnnées d'un vecteur - Les coordon-
nées du milieu d'un segment - La distance de deux
points
Blondonne: A(3;3);B(-2;3); C(-2;-2) etD(4;-2)
1. Fais la figure, et détermine les coordonnées
des vecteurs AB; BC; DA et IA -
a) par une lecture graphique ;
. b)parle calcul.
Ondonne:A(-;5); B(1;7) et C(-1;-I).
1 Indique la (ou les) bonne(s) reponse(s)
a) B est le milieu du segment [AC] ;
b) C est le milieu du segment [4B] ;
c) A est le milieu du segment [BC] .
d) B est le milieu du segment [AC].
B ondonne:ac2; p;B@;-);C1;7) ;D41
etE (8;-5).
1- Calcule les coordonnées des vecteurs :

AB: AC: AD; AE; BC; BD; BE;CD; CE et DE .
2- Calcule les cogfdomeei des vecteurs :
a. AB+AC;AD+BD,CE-BC ;
b. zm;gfra-sc“o mm-%aﬂ
BB ondonne: 4@2;);B(2;-2;C(1;4)eaD(5;-1)
Calcule les coordonnées du milieu E du segment
[AC] et celles du milieu F dusegment [BD).

c) x=2 ,;

Le plan est muni d’un repére orthonormé (O ; I ; J).

b.A(0;-1);B(1;0);C(0;-2)etD(1;-1).
c.A(-1;2);B(0;1);C(3;-2)etD(2;-1).

Collectlon “Le répére" - Trolsléme
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, Coordonnées
! stermene

d'un vecteur o
es

avants, @€
S Su que

f0 Dans chacun des Cas D de
coordonnées du quatneme o Soqramme
le quadniatére AB( p sot un paraieioglt

a ;\H,l\.l!(ﬁ,i\c:t't‘.--
b. A(-] J),lh‘

sorte

),

el -5)

— age
EL Déterming les coordonnNees du point A,y lq
du pont () par 1a translaton
le pont A4 a pour coordonnees (5:1)
nées du point B
7:;BO:-3)d C(-2:3
ants, détermine les

de \."CCQCUI‘ l '

2. Sachantque
Calcule les coordon

&8 On donne les ponts A3
Dans chacun des cas sulv
coordonnées du point M (x:v)

. L¢s 2 /m-:m‘-u;

3 245+ M =0 4 38M 2AM

Eon considére les points :
3 3 3 | »
PO;-1); Al -:_—:m R(-3;-2)
1. Calcule les caordannées des vecteurs
AR.
2 Déduis-en la position du point A sur le seg-
ment [AC].

mOnconsidérelespoints:A( )
1) Déterming les coordonnees du point M (x;y)

appartenant al'axe des ordonnées et tel qué
les droites (AB) ct (CM) soient paralleles.

2) Détermine les coordonnées du point P(x";y)
isses et tel que

appartenant a l'axe des absci
les points C; Bet P soient alignés.
EE Dans chacun des cas suivants, dis si les vec-

teurs AB ct DC sont colinéaires.

a. A(l;-3);B(-—1;8): C(-6;2) etD(0;2)
b. A(5:5:B(0:-1); C(10:1D) et D(5;6)
e A(9:;1);B(6;-1): CB3:-3) et D(1;2).

B On donne : A (! ;-1):B(5:3):C(0:3).
Démontre que les droites (AB) et (CD) sont
paralléles.

Dans chacun des cas suivants, détermine le
nombre réel m tel que les points A, B et C
soient alignés.
1-A(1;3);B(-2;)etC(m;2)

2-A(-5;1);B(7;DetC(1;m-2)
3-A(m+3;1);B(-4;2)etC(2m;3).
gr) donne: A(-3;4),B(3;-1),C(-1;)eD(I; 2)
émontre que le quadrilaté e
e quadrilatére ABDC est un
PRDans chacun des cas suivants, dé i
valeur qu'il faut attribuer au nor:t')rg?'téeerlmme 2
que les vecteurs AB et CD soient ooliné'e?ir‘t)aosur

PA et

116

Dis si ces deux
vecteurs =
ou non. sont de méme sens

Collection “Le répére ™ - Troisiéme

///‘——‘\_
A { 3m 4 1)
[ Sm

2;9);8(—1;3)0!(‘(1;1). H

\1

= ]M ol l b
\ -\

a .\”i
& l \ ?.m 3 .
B , L B
| { -2 [ 'y
D c AB| e CD ;
. \ -‘ J k ) Km ' 2
|
m[);ms chacun des cas, dis sile t”imgre
,ucl;mgle, puls pu’:cu‘-u en quel point A (Aw ]
1- A 1y: B(-2 et C (-1, -6)
3.\n,5),!\\‘,-.‘,).--1(‘(.14_“ | ‘
1 A(2Y2 2). B, el Y20

fx. y J1:8) ot .
4o A (3D B AVES) et ( »1_‘4\[1.&!

EBpans chacun des cas suivants, g
droites (AB) et (CD) sont porp@ndncmm::
L

justifie ta reponse
| \(‘,I),“(:l).(‘(“.ﬁ)cl[)(z.lu)

5. A3 : 3): Bl 2J1) . C0,0eD @,y

| |
mOn donne les points : A(=5;-1) ; B(4; e B
: He t

1

C(x: 2

Détermine dans chacun des cas suivantslg o,
. ]

les valeur(s) du nombre x de sorte que :
1. Le triangle ABC soitisocéleen C;
2. Le triangle ABC soit rectangle end:
3 Le triangle ABC soit rectangle en B

. Elon donne les points : E(-3; et F1;4)
Détermine, par graphique, puis par calcul les
coordonnées : ‘
a. Du point G, sachant qu'il est sur l'axe des
abscisses et que le triangle EFG est rec:

angle en F.
Du point K, sachant quiil est sur l'axe des

b.
ordonnées et que le triangle EFK est rec:
angle en E.
@ On considére les points : E(-3;2); F(-3;4 |
et G (1;-4).

1- Calcule les distances EF, FG et EG. :
2- Soit le point M (-3;-2). La paralléle ala droe §
(FG) passant par M coupe [ droite (EG)enN. |
Calcule la valeur exacte des longueurs F
_ et MN.
On donne les points : L(— Z, E); M(—%;-})
et N(3;2). o
1- Calcule les coordonnées d
LM et MN. . r.
2- Emmanuel prétend qu'il peut obtenir 1es &
données de LM + MN sans aucun caloul
Explique sa méthode.

B1- Détermine les coordonnées

=
es vecteurs L&

des Ve

OI; Oj etl]. cf
2- Déduis-en les coordonnées dé® e
10; JO et ]I.
3- Soit e point M(x;y). Déterm"® les
nées du vecteur OM. B3 calclﬂe‘”
.3;4)-

4- Soit les points A(2;1) ¢t
coordonnées du | point
telque: oM =B4.
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B Piace les points A(2,1) B et C(-3,2)
2- Construis le point D tel que le qu.l\'!u!;‘lt.uv
ABCD soit un parallelogramme
3- Construis le point E, image du point C parla
translation du vecteur A}
4- Demontre que le point C est le milieu du
segment [DE]
5- Calcule les coordonnées des points D et E
Bon donne * A(0:-3), B2:3), C(-7:1) et Dp-1-1).
1- Calcule les coordonnées des vecteurs
AB etAD .

2- Soit les pomls E ct Ftels que : 1 : 1 e
AF =34AD )
Détermine les coordonnées des points F ¢t I

3- Démontre que les points ¢, £ ¢t 1 sont alignés

mOn donne : A(2:2); B(-2;-1) et ((-5; 3).

1- a) Calcule les coordonnées de AH: AC et BC
b) Dermntremelemangle 1BC estrectangle enB.

2-a) Calcule AB*; AC%et BC?
b) Retrouve le résultat de la question 2).

3- Situations d'évaluation

. BB Le COGES d'un établissement bénéficie auprés

Envuede préparerle prochaindevoirde classe,
deux éléves d'une classe de 3*™ d'un lycée
moderne font des recherches. Ils découvrent
dans un livre de 3*™ |a figure codée ci-dessous
dans la quglle OIAJ est un carré.

D

o] I

En observant la figure, I'un des deux éléves
affirme que les points J, D et C sont alignés,
et le second, il est d’avis contraire.Trés con-
sciencieux, ils proposent cet exercice a leurs
camarades de classe afin de les départager.
1- Soit H le milieu du segment [O]].

a) Justifie que (DH) est la médiatrice du seg-

ment /O1].
3
b) Démontre que : DH = -\2—_ )

2- Soit (0, 1, J) le repére du plan considére.
a) Détermine les coordonnées des points B,
DetC
b) Calcule les coordonnées des vecteurs
BD et BC.
3- Dis lequel des deux éléves a raison.
Justifie ta réponse.

mgl:\domw (-0 Bl 8) e Cf2 1)
1. Calcule los distances AH ; AC et B
2- Demontre que le Umm)h- (1 st roctangle
on N

3- a) Dotermine los coordonneos du contro [
Mo AN

du corclo () circonscnt au triang
b) Calcute le rayon do (C)

EE Soit ARC un tnangle isocolo on A
On sait quo
« {(0:4) dans le reporo (O, 1,
« L'aire du tnangle A#C vout I cm’,
« La hauteur 1ssue do 4 estla droite (0J)
Dotermine les coordonnuos do notde
sachant que l'abscisso do B ost 4

On considére los points A(-1:3) ; B(-2:2) ; C(4:-2)

ct D(-2;-2).

1- Place les points A, B, C, et D

2- Démontre quul(:t.luungl(".,llt( et BDC sont
rectangles

3. Déduis-en que les points A, B, (et D apparti-
ennent a un méme cercle (¢) dont on préci-
sera le centre et le rayon 7

4- Encadre la mesure des angles BCD et BCApar
deux nombres entiers naturels consécutifs.

de la mairie de ta localité une parcelle rectangu-
laire qui est représentée par la figure ci-dessous.

A

0 1 2. 3 4 5 6 2 '8

Il souhaite placer sur le segment [AB| un point M

(emplacement d’une borne) d'abscisse x telle que

0 <x < 8, de sorte que le triangle CDM soit

rectangle et isocéle en M.

Malheureusement, le COGES ne dispose pas

d'instruments géométriques adéquats et il

sollicite alors le concours de ta classe.

On consideére le repére (0, 1, J).

1- Détermine les coordonnées des points 4, B,
CetD.

2- Exprime en fonction de x les coordonnées
des vecteurs DM et CM.

3-a. Demontre que pour tout nombre réel x,

ona:x? —-Bx+15=(x—-4)?-1.

b. Déduis-en les solutions dans R de I'équation
x2-8x+15=0.

c- Indique la valeur du nombre réel x qui satisfait
au souhait du COGES.

117
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s dun yecte

Coordonnée

otte idée en obsmantse d@lacer sur les petits ¢
naquirent les « coordonnées can'éswnnm »

Mazs il ne faudrait pas en rester G cette anecdote. -
 Descartes créa la géométrie analynque Ams: mventa-t-tl les notatlons X pour le can-é ex’p

etles « repa'as‘ caﬂefs‘tens »

.
A
A
A M
T N
IR RS w
RN
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* Equations de droites

* Positions relatives de deux droites
* Droites paralléles

* Droites perpendiculaires

* Coefficient directeur d’une droite non paralléle a I'axe
des ordonnées.

1 Un éléve de 3éme d'un collége veut participer au jeu de « génie en herbe » organisé
i par le club de mathématiques de cet établissement.

: Pour cela, il fait des recherches et découvre entre autres, des équations du type :
I ax+by+c=0 (aethn’étantpas tous nuls) qu'il présente a ses camarades de classe.
j A Curieux, ceux-ci décident de déterminer des équations et de construire des courbes
. déquations de type ax + by +c =0 (a et b n’étant pas tous nuls) afin de mieux prendre
| en compte dans leurs recherches toutes les propriétés relatives aux équations de
droites.
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Activité 1

Le plan est rapporté |

On se propose de conj

points M (x ;) tels que ax

n'étant pas tous nuls).

1. Dans chacun des €as
trois couples solutions
nue, puis place-es dans le
et fais une conjecture.

a a=leth=c=0
b. b=1et a=c=0
c. a=1;b=let c=-2

2. Justifie que les points Al ;-

et C (10 ;-20) sont alignés.

4 un repere
gcturer I'ens
shypte=0(@ef b

ci-dessous, détermine
de 'equation obte-
repere (O, J)

2);B(-3;6)

Je fais le point de I'activité
Soitaeth deux nombres rée|s
(a;h) #(0,0) i
L'ensemble des points M (x ; Xé tols
ue |
ge droite. u‘ﬂo“

Q-(.\“mc nies acquis

quation d’une droite passant pa

——

g,

ax + by +c¢=0estune

B

(Parmi les équations ci-ggy
sous, indique celles Qi so.
des equations de droite .
a) 2¢ - 3y 17207 0) vy

1

Cly=x+3; djE.

2x y'-'

r deux points distincm“

2 - Déterminer une é
Activité 2
Dans le plan muni d'un repére (0, 1, J) on donne
les points A (-3; 1) et B(l;2).
Soit M(x ; y) un point du plan.
On souhaite déterminer une relation entre x et y de
sorte que les points A ; Bet M soient alignés.
1- Calcule les coordonnées des vecteurs
AM et AB.
2- Recopie et complete : .
M appartient a (AB) équivaut a AM et AB sont ...

—

Je fais le point de I'activité

“Une équation de droite peut étre :
déterminée a partir deux points
distincts.

|J’évalue mes acquis)

Détermine une équation )
de la droite qui passe par
les points

K@6;1);L(-1;-2)etR(1;3).
Soit M (x ; y) un point du plan.

qu’_un point M appartienne a la droite
point R et paralléle a la droite (KL).
1- Place les points K ; L et R dans un repére
2- Calcule les coordonnées d RM
: esve Ki
- Recopie et compléte : eurs RM gtid.
M appartient a (D) équi i RM et KT
; quivaut a RM
M appartient a (D) équivaut q s
M appartient a (D) équivaut 4

Collection “(a répére™. rmisiém
e

M appartient a (AB) équivaut @ ......-........= 0 . '
M appartient & (AB) équivaut  .....-..covvwee= 0 A (A 1)et B33l 4§
3 - Déterminer une équation d’une droite passant par un point et paralléle a une droite
donnée
Activité 3

Dans le plan muni d'un repére (0, I, J), on donne les points

On souhaite déterminer une relation entre x et y de sorte
(D) qui passe par le

Je fais le point de I’actiyité |
‘Une équation de droite pet |
étre déterminée par un PQ‘“‘ |
etunedroftequiliest |
paralidle.

i S Lo B e B
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ations de droites

Equ

)

e =

Jévalue mes acquis
Le plan'esl munqitru;gbgr;(a kl.»ij ‘

Détermine une équation de la droite qui passe par le point E(2,5) ol
arallele a la droite (1J)

4- 3éterminer une équation d'une droite passant par un point et de vecteur directour
onné

clivité 4

Le plan est rapporté au repére (O, |, J).

(-1

'k 5 un vecteur
N

A(2 ; 3) est un point du plan et AB

Détermine une équation de la droile.(AB).

Je fais le point de I'activité
Pour déterminer une équation de la droite (D) qui passe par le point A et de vectour
direteur, on choisit un point M (x ; ») de la droite (D) et on utilise la propnété relative ala
colinéarite des vecteurs AM et BC.

J’évalue mes acquis |

7 B

1-Parmi les droites (D) ci-dessous, indique celles qui passent par le point

i
A (-1 ;1) et de vecteur directeur h’('[ ; )

a) (D): —x+2y—-3=0 b)(D): y=—%x+—;—

¢) (D): —x—2y+1=0 d)(D):y:%x—%

2- Détermine une équation de la droite passant par le point H(1 ;2) et de

vecteur directeur AH )

)
-
5 - Déterminer une équation d’une droite passant par un point et perpendiculaire a une
droite donnée dans un repére orthonormé
Activité 5
Dans le plan muni d’un repére orthonomé (0, 1, J), on
‘ :3) ; V(1;-3) et W(I;3). Le aquation | ut
ey ) avesiaminis prun pont e
On souhaite déterminer une relation entre x et y de sorte | :29 2:\‘2};‘?:;::' est }
qu'un point M appartienne a la droite (D’) qui passe par le F 12 i g |
point W et perpendiculaire a la droite (l{l/)- [ Py acquis)
1- Place les points U; Vet W dans le repére (O, |, J). \
2- Calcule les coordonnées des vecteurs WM et UV
3- Recopie et compléte : .
M appartient a (D’) équivaut d WM et UV sont ...
M appartient a (D’) équivaut a ...... mreeenenas =

Je fais le point de I'activité
Une équation de droite peut

Le plan est muni d’un re- )
pere orthonormé (O, I, J).
Détermine une équation
de la droite qui passe par
le point F(-2;-5) et perpen-
giculaire a la droite (1J).

Collection “Le répére” - Troisiéme
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Equations de droites

[ ,’

/). Pour construire une

Activité 6

Le plan est mu
On donne les drontle)s) .
D,):2x-p-4=0;(D,): -
g-’éonstruss les droites (D,) + (17

Are () N ’ v
un repere (U1
nidu d'équﬂ“ons :

" \ ‘ ui - On construit une drojtg O
Up MAME PR s, indique cell®S Tt {6 droite non paraligle 2
it dmn‘els Clz‘-adl'e::: des ordonnees. 2;"5 des ordonnées g unemea'% -
o n?gcpuanr:“deeecses gquations, exprime Yy la forme y = ax + b %“v
o riclion ¥ Une droite lléle a1
| 5 v =2 u = pal'a Ie
; fsogi‘(:‘:ﬁ\ne dderc.’\i.te (D) d'équation px + ¥+ ¢ 0,0up ordonnées a une éqﬁa',f::m
et ¢ ne sont pas tous nuls ci-dessous.  formex=k |

Recopie puis compléte |e tabled

TFeris une cquation
| Ecris unc ¢quat

vl = 0 et (D)

Dis sil droite (D) coupe | Exprime y en fonction dey

| detadwite (D) |

p#0cl q:() { .............. el D —*-—-*-.N
]):()c(qxﬂ ................................................................... ‘M\
Iye;»;_ el q;:l) ........................................................................... \__

A i tem

droj
3=l - |l suffit de placer deux"a (0)
prd=0.

cette droite et tracer | s g
sant par ces deux pognh%n‘ |

I"axe des ordonnées lorsque cela est possible
i B N‘\_‘_‘

Q’é\'uluc mes :u‘quis)

"Te plan est muni d'un repére (O, 1, J). On considére Tes droigs—
dont les équations sont contenues dans le tableau :

\ = D,):x=-7 (D,):y=5=0
E(Ul):)'zis—.\'—Z ) !
' (D,):=1lx+y-6=0 | (D,):y=x (D):y=2x-2

1) Construis (D,), (D,) et (D,)

2) parmi ces droites, indique :

a) Celles qui sont non paralléles a I'axe des ordonnées.
| b) Celles qui sont paralléles a I'axe des ordonnées.

7 - Identifier le coefficient directeur d’une droite

Activité 7
Le plan est muni d'un repére (0,1, J).
Soit la droite (D) d’équation y=ax+bh

;A (x;y,)etB(x,;y,) deux de ses
points.

1- Recopie et compléte -
a)Ae (D)équivaut 3 Yi=..+
b)Be (D)équivaut 2 Y=, of

Je fais le point de I'activité % b
Dans le plan muni d'un repére (0, LJ)»Si; :
une droite non paralléle & (OJ) passe P
les points 4 (x,;,) et B (x;;3,), aos

; ; Rvssidd 11007
son coefficient directeur est : a=x’_’x: i H
B8l §

a4 Eattih g J’évalue mes acquis
- Jeauis-en une expression dy g FapesLnuncun g ¥

nombre g en fonction
néesde der B

4- Soit la droite (D’) d’é
y=-3x+2,
a. Vérifie que |eg Points E(_1.5
F(7: ; ,159) et
(Ig Z),.I 9) appartiennent a la drojte
b. Calcule Y2~V

remaque_ xE X

des coordon-

quation

Puis donne ta

Collectipy “le Tépére". Troisigme

i
Soit A (x, ; y,) et B (x, ; ;) dev* ?
distincts et o abscisses différentes
d'une droite (D). it |
Parmi les expressions ci-desszu:a'wule' |
dique celles qui te permeﬁe"‘;roite )
le coefficient directeur de I8

S

af da=Vp b !L:‘XA—
X~ X, X, - %

=y, . g2
Xp-X, Xp = o4

Scanned by CamScanner
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\ 8- CO“S”U”C une droite connaissant un de ses points of SO | aefficient dirod fein
‘. Le plan est muni du repére (O, 1. J) Jo fais le point de 'activité
On veut construire une droite (D) qui passe U dthode a ’
" > . , 8 maoathogo gins H'("V‘é”“ gans
; par 18 ﬁg&:;é:gf::glfﬁ::; W, I'activitd pormael do constnune una
! dans ¢ . droite (D) passant par un point A of
i a) A(3,-2) eta= 2 b)yA(=lL4) et a=- g de coefficiont directour (Ou da veciaur
4 directeur) donno
Réalise la figure dans chacun de ces cas en
suivant les instructions : - )
“Place le point A ; | L ‘,\'l 17 ln\\-,hqllh ’}
o1 [ Construis 1a droito (D) qui |
. - )) ans le )- | < <@ I8
- Place le point B tel que : 0 L‘))dans le pre casse par le point E (-2 ; 1) (!
mier cas et 45 4 \dans le deuxiéme cas. ot do cooficiont directeur 3 1
4(1} /
- Trace la droite (AB). -
9 - Connaitre la propriété relative au parallélisme de deux droites
Activité 9 L LUACH: S Démonstration
Le plan est muni d'un repére (0, 1, J). On
Le plan est muni d'un repére (0, 1, J). Soit | considére les droites (D) et (D) d'équations
les points A(1;2); B(-2;-7); C(-1;-1) et D(2;7). | respectives y =ax + bety=a'x+b"
1- Place les points A ; B ; C et D dans le On souhaite trouver une relation entre a et
repére (O, |, J). @ de sorte que les droites (D) et (’) soient
2- Justifie que les droites (AB) et (CD) sont paralléles.
paraliéles. _ _ 1- Donne les coordonnées des vecteurs direc-
3- Calcule le coefficient directeur de teurs AB et EF respectifs des droites (D) et
chacune des droites (4AB) et (CD), puis (D).
compare-les. 2- Recopie et compléte :
_ ) ] (D) 7/ (D’) équivaut a et sont..........
Je fais le point de I'activité (D) /(D) équivaut ............... =0
Soit (D) et (D’) deux droites de coeffi-
cients directeurs respectifs a et a’
(D) est paralléle a (D’) équivaut &
ada.
(J’évalue mes acquis )
Réponds par vrai ou par faux a chacune des affirmations suivantes : )
a) Toute droite paralléle a la droite (L) d’équation  y =2 x83
a pour coefficient directeur 2 B
b) Les droites d'équations 4x - y-5 = 0 er -4x + y -5 = 0 sont paralléles.
c) Toute droite paralléle a 'axe des ordonnées a pour coefficient directeur 0.
d) Toute droite paralléle a 'axe des abscisses n'a pas de coefficient directeur
A g
Collection "Le répére" - Iroisiéme
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P S

k gmuicms de droites

A Ia 3 i arite > . -
10 - Connaitre la propriété relative 4 la P‘-’P“'d‘c”l""“’ de deux droites

Aclivite 10

Le plan est muni d'un repére orthonormeé (0,

L, J). On donne les ponts A(1:1) , B(2;-1);
Cl0:3) er D(2:4).

1- Place les points A, B, ( et D dans e repere

(O, 1))
2- Justfie que les drones (AB) et (CD) sont

perpendiculares

3- Calcule le coefficent directeur de chacune

Démonstration

Le plaﬂ est muni d'un repére Ofthe

Soit (D) et (D) deux drotes ge q“ﬁ m ;");; _
teurs respectfs g et ¢ g )
On souhaite etablir une relatign, enty B
sone que les drotes (D) et (D 'Sq;;u%_
culaires :"‘.;k-%
1- Donne les coordonnées des <

Jr de teurs respectfs des droes (D) et ey,
des drodes (18) e1 (CD), pus vérfie que 2- Recopee er compiéte 0
leur produnt est égal a -1 (D) L (D) equivaut 3 PO ps
(D) L (D) équivaut 3 - sont | _
(D) L (D) equivaut 3 2

Je lais e point de I'activité

Soit (D) et (D) deux drotes de coeficents drectewss respectifs g et g
(D) est perpendiculane & (D )y équvaut da s g = -1

Vévalue men 4 iy

-

L& plan &8l mur d'un répére ornhonorme (

O
s Q

Q4 SOnt per

Parmu les droles Ci-dessous, indique celle

'RESUME DE COURS

B- Coefficient direc feur d'une droite
Fropsietes

s S
.'—‘-"."@
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1
et e
N e R T ,.E i 7 Une drote d équation
: S S I . yeaxckbou pyd gy e c 0 favec g nen

o ! o F—— nul) 08t nécossarement sécante O I'oxe
e A o ! Mo » o des ordonnées
Vertrw devivwr 012 Voo e G

C- Calcul du coefficient directey,
Propriétés

G i . ot
e (0,1,J), si une ‘ '

par li&leé(OJ) passe par les olenon | g

peEte 2 POS Afx 5y et B ;. ), P |

ncoefﬁuent direcrecteur est : ¢ = '~ '« | paly \

: B S o) -l‘.-.t,, | —-’: y l )

D Posmons relatives de . deux droites - ERE ’

a-Droites paralléles

Prognete

;estmumd’unmpéwe(ﬂl.l) }
lrm?fes ) e (D) ont pour eoefﬁclent directeurs a et a”.
i

b- Droites perpendiculaires
Propriétés

Le plan est muni d'un repére orthonormé (0, 1, J). |
L es droft (D) et (D ’) 0"‘ pour coefficient dlrecteurs ‘

ll- METHODE

'Le plan est muni d’un repére orthonormé (0, 1, J).
Pour déterminer une équation de droite passant par deux points A (x ;;y,) et B (x,;,).

- Cas ou les deux points ont la méme abscisse

- Exemple
Déterminer une équation de la droite (D) passant par les points A(2;-3) et B(2;6).
On remarque que les deux points ont la méme abscisse 2, donc la droite (AB) est
paralléle a I’axe des ordonnées.
Ainsi : la droite (AB) a pour équation x = 2.

Cas oi les deux points ont la méme ordonnée.

. Exemple
Déterminer une équation de la droite (D,) passant par les points E (2 ; -5) et F (2;-5).
On remarque que les deux points ont la méme ordonnée -5, donc la droite (EF) est pa-
ralléle a I’axe des abscisses.

\dinsi : la droite (AB) a pour équation y=-3.

Collection "Le répére" - Troisiéme
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Cas général

!"‘“ ; Jov ".]\l'n"(’("l)v"‘l
Déterminer une équalion ¢¢

Prémiére méthode

Ju plan.
Soit M(xy) un poinl du pid

b cant colineanes
M 14 (D) équivaut 4 GMet GF %
) 7““”"1‘5‘.< a\ LR |
!
' Y- (~$8)) i ‘
i . (2 ’
™ . ‘ ’
Or (: M et GPL . - G E \
1 yeld |- R) \

| ' )=y +N=0
| Done - Me(D)&quivautd -4(x=2)= 7L
Deuxiéme méthode

wm de la droite (D) sous

0 (p et q n'étant
fe coordon-

! On écrit une équati
’ laformepx +qy i r
pas nuls) de vecteur directeur ¢

; :"’"f
nees R.\{ :
o g

Troisiéme méthode

On remargue les points G et P ont des abscisses
différentes. La droite (D) est non paralléle a
I'axe des ordonnées. Elle a une équation de la
Jormey = ax + b.

V. —y
Calculdea: a==-%—-£_-_~ - _"

En remplagant a par sa valeur

. —4
on obtient : y= = x+b

Pour deéterminer une équation d’y
Exemple
.

Soit (D) :px+qy+r=0(petqn‘étanttousn
Donc —q = 2etp=-] ; soitp =
En remplagant p et q parleury
Ae (D), donc =3-2xX7+4r=0 , S

oitr=]7.

r 1)
i passe P

1. 'équation de la droite (D) s'écrit : -4y . 7y iy

Calculde b : Ge (D), donc -3=?x2+b ; soitb =-3+3

ne droite (D) passant par un point A et de vecteur directeur EF’ donné

Détermine une équation de la droife (D) 1)
passant le point - in :
point 4 (3 ; 7) et de vecteur directeur EF l -l}

uls) de vecteur directeyy it [—q )

ar les points G (20 -3) el P (5 5

(,‘(_’Hl'lujmn
[ droite (AB) a pour .‘quum,,,
Av-7v-13 0 oudx v 7y T

ll

\f e (1) cquivaut d ~dy=Ty=13u(,

Détermination de P ety

Comme les vecteurs directeurs d 'y drojge
somt ('HII‘/I("(IIII'I"\" il A‘H_[/l( d ‘i(I("'{i/i('r Ib, ;
coordonnées des vecteurs G ¢ RS |
N G ) A ;

Or (1 LGP f

3l 4 i

Donc: -q — 7etp 4. Soit p detq . |
0

Détermination 4, '

G appartient a la droite (D), donc seg (,, -,
données vérifient I'équation -4y - yiryg
Ona:-4x2-7X(-3) +r=0, soitr |

om—— |

: Conclusion
(D) a pour équation :

-13

7 7

y= ;x—? ou 4xt7y + 13 =0

N

p

= o : : ll, DB i
(D) a pour équation :
X-2y+17=00u x+2y-1770
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Equations de droites

Pourdt'lﬂminerum.‘;q o

hatu dnm'm;a,'”,) - 3 ; :
' !

Exemple passant par un point A e paralléle i une droite donnde,

Détermine une Cquation
d’équation 3y 8
- On vérifie que Je
la droite (1) et les
- Pour écrire une

d'une drie 11 prans
0

PO A 0 anm oy
4 Wie - .

Bt PPxarti mEpas a fa drowe (1 ) sinon ki droite (D) serait conforshie G
“rites auratent fes mémes dqraationy

cquation d'yne telle droite (1))
sant par le point A ¢ e |

ant be point A (2 - 0 of paralléle o ke droire (1)

il suflit d écrire une dquation d "une droite pas-
cclenr d'uuIcurt/n’«.»unfnun.-(w [l }

Nt Se référer & la méthode pricédente.

{

e ‘
Pour déterminer une Squation d'yne droite

(D) passunt par un point A ef perpendiculaire i une droite donnée,
Exemple

Soit les points 4 (2:-3); E(-3:
Détermine une ¢ o dsing o

quation d'une droite (D) aui vasse nor fo ot pernendiculaire

& la droite (EF) (D) qui passe par le point A et perpendiculaire

dhetl o, )

Prémiére méthod,
~ Deuxiéme méthode

Ae (D)et(D) L(£r). - Soit M(x ; y) un point du plan,
La droite (EF) est non paralléle i I'axe des - Mappartient a la droite (D) équivaut a AM et
ordonnées. Elle a un coefficient directeur g LF sont orthogonaux.

Calculdea q=t"Yr _ 4-2 =2 Or AM(" - ] et l:‘l"((’ -3 ] 3 I;'I-"[() 1

x}_‘ —-",; -3-6 9 y+3 2-4 -2 J

Soit a' le coefficient directeur de Ja D). Donc : M appartient & la droite (D) équivaut i
9-2)-2(v13) 0

Comme (D) et (EF) sont perpendiculaires, on i M appartient i la droite (D) équivaut a

a:axa'=-letdonc:a'=-L=2 Jx-2y-24-0
a 2
L : 9 Conclusi
Une équation de (D) s’écrit : y = ;x+b. Hon

Calcul de b -

(D) a pour équation : 9x -2y - 24 — () |
A appartient a la droite (D),

9
Donc : —3=§x2+b Soit b =-12.

Conclusion

(D) a pour équation : y:%x—IZ ou 9x—2y-24=0

127

Collection "Le répére” - Troisiéme
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Enoncé :;poml:i/\(/ -2)etB (-5 q)
Le plan est muni du repere

Détermine une équation de |

(O, I, 2. On donne e
a droite (AB)

Solution commentée

Je détermine une équation de

Soit M (x ; y) un point du plan . . d
- ) . olinéaire

M (x ; v) appartient a la droite (AB) équivaut a AM et Al sonte »

(v 7 \ = p = T ) '; / s . Il
Or: AM| ) “AM | \ ,\; cl '”"L 4 - 2))“”{ 2 ]

s ) |y
\r-2)) ¥ : N (12) (4 12) =
Donc : M (x ; v) appartient a (AB) ¢quivaut a =2(x- 7)-( 12)(y+12)=0

a droite (AB)

N . , A - My ' 38 ()
M (x : v) appartient a (AB) équivaut a 2x+12)
i +38 = 0 ou x-6y-19 0

D'ou la droite (AB) a pour équation -2v 12y
Autre méthode :

La droite (AB) a une équation de la forme a
f y)

Or;AB'[—s“7 ];.43[_:~),donc:-b=-12 eta=-2,soit: a=-2et h=12

¢ 1 hytc 0Ode vecteur directeur Al}["bj
a

4-(-2) =
D'ou: (4B) : -2x +12ytc — 0. Comme A est un point
cette équation. On obtient - ¢ = 38.

Ainsi la droite (AB) a pour équation : -2x +12y+38 =0 ou x- 6y -19=0.

Savoir-faire 2- Déterminer une équation d’une droite passant par un point et paralléle
3 une droite donnée

Enoncé
Le plan est muni du repére (O, I, J). On donne les points R (1 ; 2) et S(-3;5)etT(-6;3)

Détermine une équation de la droite (D) qui passe par le point R et paralléle & la droite (ST).

Solution commentée
JJe détermine une équation de la droite (D) qui passe par le point R et paralléle ala
droite (ST).

J'utilise 'une des deux méthodes exposées dans I'exercice précédent.

Soit la droite (D) dont une équation est de la forme ax +by +c =0 et de vecteur

de la droite (AB), donc ses coordonnéeg

directeur ST ;
~6-(-3)
3-5
Dou: (D)'d’éqt{a.tion 2% +3}f +c=0. Comme la droite passe par le point R, donc €3
coordonnées vérifient cette équation. On obtient :-—2x1+3x2+¢c =0 soit c = -4

Ainsi la droite (D) a pour équation : -2x+3y -4 = 0 ou bien 2x 3y +4 _6

Remarque : on utilise I'une des méthodes 5

- . ; . exposées ci-dess sterminer uné
équation d’une droite passant par un point et de VECteuru:i ::::; :re‘t’i vy

— 3
Or: ST[ );ST[_z) ,donc:~b=-3 eta=-2, soita=-2etb=3

Collection "Le répére™ - Iroisigme
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de droites

£ qations

-faire 3- Déterminer une équation d'un oint ot parpen’
jre & une droite donnée dans un re poin |
() L'é '
Le p;a4n) est muni du repére orthonorma (0. 1, J). On donne les points A (4,-1) ot B (-3.5) of
C(-3%) o
pétermine une équation de la droite (D,) qui passe par le point A ot perpendiculaire & I
droite (ST)-

tion ¢ 1ée
Je détermine une équation de la droite (D) qui passe par le point A ot perpendicula ire
ala droite (ST). ) qui passe par le p p
Soit M (x; y)un point du plan.

Me (D)) équivauta AM et BC.Or ..mL"' X )_.mi[r "] el m"( ‘ 1],m"( SJ
P=i=1] vl 4-5 I

ponc :M € (D) équivaut & —5(x—4) + (~1)(y+ 1) = 0,¢'est-dedire: 5x 120y 10

Ainsi la droite (D,) a pour équation: Sx y 19 -0oubiensy iy 19 0.

Savoir-faire 4- Construire une droite connaissant un de ses points et son coefficient
directeur

Enoncé

Le plan est muni du repére (O, I, J). Soit (D) la droite qui passe par le point E (2, -1) et de
coefficient directeur _2_ Construis la droite (D).

Solution commentée 3

Je construis la droite (D). NEERAES **“"“:'“TL’T TF
Je sais que la droite (D) passe par le point E (2 ; -1) et de HHH-H e

TLI T T /T
AR AR

i ’ 2
coefficient directeur -5 Elle a pour vecteur directeur

de coordonnées (1;_§)ou(3; -2).

. Je place le point E (2 ; -1) et le point F tel que EF =30[-20J . : H \é—;—
. Je trace la droite (D) qui passe par les points E et F. 1 EESY

Savoir-faire 5- Justifier que deux droites sont paralléles ;

Enoncé
Le plan est muni du repére (O, |, J). On donne les points E (10 ; 8) et F (-5 ; -1).
Soit (D) la droite qui passe par le pointA (0 ; -2) et de coefficient directeur —.

Justifie que les droites (D) et (EF) sont paralléles. 5

Solution commentée

Je justifie que les droites (D) et (EF) sont paralléles.
Je vérifie que les droites (D) et (EF) ont le méme coefficient directeur

Je calcule le coefficient directeur a de la droite (EF)

8-(-) _9_3 _Or la droite (D) a pour coefficient directeur E ,

10-(-5) 15 5 5
donc les droites (D) et (EF) ayant le méme coefficient directeur sont paralléles.

Ona:a=
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Enonceé

Justifie que les droites (D,) et (D2)
Solution commentée

Le plan est muni du repére orthono
Soient les droites (D,) et (D) d'équ

Je justifie que les droites (D.) et (D,) son

rme (0, 1, J).
ations respectives X+

o
2y - 13=0e¢ct Y=
diculaires. )

sont perpen

t perpendiculaires.

dela droite (D1) © . 3

"

Je détermine le coefficient directeur d
Ona: 3x+2y-13=0 ainsl

La droite (D,) a pour coefficient directeur a'=

3 2
Ona:gxa'=-=X—=-

4

Dans les exercices suivants, le

| . Ainsi les droi

o JEWENRCE

Identifier une équation de droite

E] Choisis la ou les bonne(s) réponse(s) :
1-Toute équation de droite est de type :
a)y-ax+b b) x=c -

c) axtbytc =0 d) x=aytb

2. La drofte déquationax by + ¢ 0
((@b) # (0,0)) a pour vecteur directeur de
coordonnées :

a) (b;a b) (-b;a)
c) (b;-a) ;. d) (-b:a)
3-La droite (D) déquation lx + L y-1=0

admet aussi pour équation :
a)3x+2y-1=0 ; b)x+%y+3:0;

c) %x-y+2:0 : d)2x+3y-6=0

[BlDans chacun ci-dessous, indique les coordon-

nées d'un vecteur directeur de la droite (D).
a) (D):5x2y-1=0;
b) (D):y=2x-7

c) (D) passe par les points A (3;1)etB(-65-5)
d) (D) est paralléle a la droite (L) d’équation

3x+4y+1=0.

Déterminer une équation d’une droite passant
deux points

[B Dans chacun des cas suivants, détermine une
équation de la droite (D) qui passe par les points

A et B.

Collection “Le répére" - Troisieme

1y = —3x+13 d’on y=-

2
1k
tes (D,) et (D,) sont perpendiculaires,

Lo A@DetB(;D)
P A(4:-DetB(1;-3)

. Donc: g=_3

—

2

-

Xar

~

9 |

12 Exercices de fixation/ Application

plan est muni d’un repére (0, 1, J).

b A(S;-letB(2,y

Déterminer une équation d’une droite passans par |
un point et paralléle @ une droite donnée

[@ Dans chacun des cas suivants, détermine un |
équation de la droite (D) Qui passe par le pointh
et paralléle a la droite (BO).

1) A(2;-3);B(7;5)etC(l;l)
T .

2) A(E,l),B(Z,Z)etC(O,Z)

3) A(6;5);B(2;letC(2;2)

@ Dans chacun des cas suivants, détermine une

équation de la droite (D') qui passe par le poil

Acet paralléle a |a droite (D).

1) A1) et (D):2x-3y+2= 0

2) A(=5;7) et (D):y=5x-— 6

3) A(8;-3)et(D):y=4
Déterminer une équation d’une droite passant "
un point et de vecteur directeur donné

Dans chacun des cas suivants déterm:“[:

une équation de la droite (D’) qui passe
point A et de vecteur directeur 5

1
1) A(-3;5)et—RﬁS(n ; 2) A(S;(’)etRS(O

i
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Equ

ations de droites

péterminer une équation d’une droite
un point ¢ perpendiculaire & une dre
dans un repére orthonormé

Passant par
ite donnée

%7 Dans chacun des cas suivants, determine une |
equation de la droite (D) qui passe '
A et perpendiculaire a la droite ((; K)

1) A(-5:2):G(1; DetK(3; 4)
2) A2 :V3):GE 6 et K5 1)
3) A(I:-13)5G (3 et k(-3:9)

par le point ;

.

péterminer le coefficient directeur d’une droie

@ Dans chacun des cas suivants, détermine
coefficient directeur de la droite ().

1) (D):Sx+t6y—-1-0
5 O)iy- X
3 (0)ix=2y-1

i
le |

4) (D) wWo -\E_\' . \/(: =0
5) D) :mx+py+n=0 (22 non nul)

B Recopie et compléte le tableau suivant en
indiquant, lorsqu'ils existent, le coefficient
directeur m et l'ordonnée a l'onigine p de la
droite.

Equation

Equation réduite m P

4x-5y+5=0

y==7x+1

2y+8

@ Dans chacun des cas ci-dessous, détermine le
coefficient directeur de la droite (D).
a) D):3x-8y+1=0; b) (D):x=3y+1;

5 3
c c—x——y-—-1=0.
) (D) i

Vérifier I'appartenance ou non d’un point d une
droite

[@on considére la droite (D) d'équation 3x - 2y +3 =
0. Compléte le tableau sachant que les points 4,
B,C, D, E, F et G appartiennent a la droite (D).

Point A B C D E F G
Abscisse B N [ 6 [ i |3 ] (O
Ordonnée | ....... 3 S - T 0 |...

Construis les droites :
1) (D,) 3xy-2=0 3) (Dy): =12,
2) (D,):y=5x+1  4) y+3=0
@ Soit (D) la droite d’équation 2x - 3y-1=0. '
Parmi les points ci-dessous, indique ceux qui
appartiennent a la droite D). :

D R | 1.
A(3;-2);B(0;3);C(0,§),E(0, 3 )etF(2,0)

5) x=2y-6

et e et it

Construire une droite dont on connait
une équation

? 4

@ Par une simple lecture, /
indique le coefficient direCteur s f———u

des droites représentoes M~

T

&7 b

- Mdentifier le coefficient directeur une droite

mSoient les points A (-2, 2), B (-3, 2) et

C (-2, -2)d'un repere du plan
Parmi les droites (AB) , (AC) et (BC), indique
celles qui ont un coefficient directeur,

mSOient les points E (v, v) et F (a ;) tels que
vest differentde a .
Choisis le coefficient directeur de la droite
(EF) parmi les propositions suivantes :
a) . . b) =g ,C©) -

X—-a X d a—=XxX

La droite (D) a pour coefficient directeur 2
et passe par les points Aet B.
Indique les coordonnées possibles des
points A et B.

¢ Construire une droite connaissant un de ses points
i et son coefficient directeur

KBconstruis la droite (D) qui a pour ordonnée a
I'origine -3 et de coefficient directeur 2.

[BDans chacun des cas suivants, construis la droite
qui passe par la point A et de coefficient directeur
donné a.

1) A(l;-2)et a=3
2) A(-2;6) eta=-2

3) A@4;-3) ela—%-

4) A(1;-3) em=:3§

Connaitre la propriété relative au parallélisme de
droite

@ Parmi les droites ci-dessous, indique celles
qui sont perpendiculaires a la droite (D)
d’équation y = 2x— 1.

(D,):y=%x+l : (Dz):y=—%x+5 :
(D,):~4x+2y-1=0 ; (D,): %x+%y—l=0.

Dans chacun des cas, indique la valeur du
nombre réel m de sorte que les droites (D,) et
(D,).

a) D)): y=mx—2et (D2): y=3x+2
b) (D1): Sx+2y—-8=0cet(D2): y=mx—11
c) (D1): x==3y-let(Dy): mx+2y+3=0
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Jroite dant

. " ‘un
Calculer le « 1'1"/1! ent directeur li i

un gquadrilluge — ©)
9 Calcule le coefficient directeur dedlﬂns hacun
qui passe par les points AetBda

des cas suivants

1) A(2:4) et B(5.6)

AT etB(-12:9)

34 (V2 + 1;76) et B (3+¥2iN6 - 3)-

cur d'une
l'”t"ll" i

Lire graphiquement le coefpcient direct "

; " 1
droite passant par dewx poinfs et nom pare
I"axe des ordonnées

E8 A raide du graphique ci-dessous, donne lzs
coefficient directeur de chacune des drol
(Dl)- (Dy) et (D3)

My

N
: \

/

Justifier que deux droites sont paralléles
&0 Parmiles droftes (D1),(D,) . (D3) et (Ds) définies
par leurs équations, donne celles qui sont
paraliéles puis justifie ta réponse.
(D):y =2 (D):y = 2%=5
. 1
(B)y = Zx=1y (D)iy =

l.1r-3.
2

[30] 1S plan est muni d'un repére (0, 1, J).
1) Construis la droite (D) d'équation y = 2.
2) Con_struis, sans aucun calcul, sur le méme
repere les droites (D1) et (D2) d'équations
respectives y =2x+ 3 o 2x+y=]

Le plan est muni d'un repére orthonorme (0:1;J)
Ly

1) Construis la droite (D) d'équation e
2) Construis en expliquant ta
cun calcul, les droiges (D1)

respectives: y =—=
pectives: y FXtSetx+3y_ g

Dans le plan muni d'un repére

1) Co_nstruis la droite (D)

2) SoitAle point de (D
(D) d'ordonnée - g

Calcule les coordonnées deg Points Aet g

Collection “Le répére” . Troisidme
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|

|
i
i

2- Exercices de renforcement / approfondisse

= 2
methode, sans ay-
&t (D2) d'équations

la droite (D) d'équation 2y .. y-2 (=Ol’)l’ J), on donne

) dabscisse 1 etBle point de

10N considare les points A(-2,4), “(.4‘?)‘ b
et D(4:2) _ Q)
En utilisantles coefficients d'"’c‘ﬁwsl dé

ue \
(1]) Les droites (AB) et (CD) sont pary

0l
2) Les droites (AD) et (BC) sont sdcy -

Moy

m On donne une droite (D) d‘(’aquahon

Détermine parmiles droites Suivantes. ':’*o
par une équation, celles qui sont pam"%:@q
droite (D). Justifie ta réponse. Ay
ay2x+y+2=10 c)"*)‘-fi:o
by —4x+2y+1=0  d) -4 gl
EfiDans chacun des cas suivants, déterming o

bre réel m pour que (Dy) et (D,) soieny deuxdm

tes paralleles. _

1Dy =3x=tet(Dy)y=mx42

2- (D) Sx=3y+1=0et(D):y=(m- 1)

Ae]
3 (D) Bx+ 5y~ i =0et(Dy) s mx + (21 -

Dy =y,

Justifier que deux droites sont lu-rlu-mlic‘ulm'm

Q) Parmi les droites (L), (L,) . (Ly) et G e
celles qui sont perp‘endlculaires PUIS justify
réponse. (L) :y=sx+1; (L):y=_3

= ——xat

iy=3x-7; (U)iy=-tp41’ !
(3'}’—3' , 1 'Y—“;JC+E.

. FBon donne la droite (D) d'équation y =2, 5,

Indique parmi les droites suivantes, don%ées
une équation, celles qui sont paraligles
te (D). Justifie ta réponse

a)3x—-2y+3=0; o) —3x~-2y+1sp

b)15x+y-7=0 - d)bx—2y-3=(

ala dryj.

nent

- ' Le plan est muni d'un repére (0, I, J).

Surla figure ci-dessous, on a constuitla droite (AB).
1) Parmi les quatre propositions, écris sur ton

cahier celle qui est une équation de la droite
(AB). ; ;
a)y=3x 3 " ; J'
N, I

b)y: 4_3x N =
3 TP
C)y=—zx+3 AT
3 ol 3 h

d))’=zx+3. L

2) Reproduis Ia drojte (AB) dans un repére &
¢ Onomé et construis les trois autres ‘?“’“:)
Onnees par leurs équations a la question

A
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0,1, un repére orthonormé dy plan

msox(tj c() ane : A(-33-2); B(2;-1) et C(1;4),

1) pemontre (()We la droite (AB) a pour aquation
- Sp-7=6

2 alignés

3) La drofe (AB) coupe l'axe des abscisses en [ |

et [axe s ordqnnées en F. Détermine les 5
gdonnées des points E et F. coor

droite (D) d'équation 2x - 3y -7 =,

1) Détermine les coordonnées de trois points A, |

g et C de la droite (D).

7) Calcule la premiére coordonnée d'un vecteur di- |

recteur de la droite (D) tel que la deuxiéme or-
donnée vaut -1.

3) Calcule la deuxiéme coordonnée d'un vecteur
directeur de la droite (D) d'ordonnée 1.

1

4) Dis si le vecteur 7g ( 2
3

de la drotte (D). Justifie ta réponse.

Le plan est muni d'un repére (0, 1, J). Dans chacun
des cas suivants, détermine une équation de la droite
(D)

1- (D) passe par A(-7;3) et de coefficient directeur +..

2- (D) passe par B(-2;3) et paraliéle a la droite (K)

d'équation 3x+5y-6=0.

3- (D) passe par le point C(1;1) et perpendiculaire a la

droite (L) de coefficient directeur — §

4- (D) passe par le point E (0;-3) et perpendiculaire a

la droite (L) d’équation Gx-y+11=0
Dans le plan muni d'un repére (0, 1, J), on con-
sidere les droites (D,), (D2) et (D3) d'équations
respectives 2x—y—3=0;3x-Sy—-1=0et
x-2y—-12=0.

Démontre que les droites (D1), (D2) et (D3)sont

concourantes au point K(2 ;1).

Le plan est muni d’un repére (0, 1, J).
Construis la droite (D) d’équation 3x -2y +5=0
Détermine par le graphique :

3- Situations

———
e R

x-2) :
peéduis-en que les points A, B et C ne sont pas |

soit (0, 1, ) un repére du plan. On considére |a |

é) est un vecteur directeur |

1) L'abscisse du point A d ordonnae -2
2) Lordonnée du point B d abscisse |

‘ ml.(y plan est muni d'un repde orthoNONMa
(0, 1,). Sot los drotes (D1) et (02) d équabons

I 1
villety
)

i\

respectives | v

1) Démontre que les droites (D1) et (D2) sont

}
sécantes au point I’[ N ]

' 2) Ladroite (D,) coupe I'axe des ordonnées on Aot
la drote (D.) coupe l'axe des ordonndes on B
Calcule les coordonnées du milieu C du segment
(AB)

3) Démontre que le tiangle POC est rectangio 6N P

mLo plan est muni d'un repore (O; 1;J). On con-
sidére les points A(1,5) ; B(-2,3) et C(-1,-2)
1) Calcule les coordonnées du milieu K du
segment [BC] .
2) Déduis-en une équation de la médiane is-
sue du point A du triangle ABC.

BlLe plan est muni d'un repére orthonormé
(0, 1, J). On considére les points A(-2,4) ; B(5,8) et
C(2;-3).
1) Démontre que le triangle ABC est rectangle en A.
2) Calcule les coordonnées du milieu E du segment
BC].
3) Démontre que la droite (D) d'équation
x+2y—6=0estla médiatrice du segment [BC].

ELe plan est muni d'un repére (O, 1, J).

Soit (D) et (D) deux droites d'équations re-

spectives x +ay +b=0et x+ by +a =0, ou a et

b sont des nombres réels.

1) Etablis une condition sur les nombres « et b
pour que les droites (D) et (D') soient sécantes.

2) Lorsque cette condition est satisfaite, justifie
que Q (-a-b; 1) est le point d'intersection
des droites (D) et (D’).

3) Démontre que les droites (D) et (D’) sont
perpendiculaires si, et seulement si

ab+1=0.

d'évaluation

mUne agence de commerce propose aux éléves de
3tme q'un collége trois rémunérations hebdoma-
daires Y1, Y2 et Y3 pour la vente de ses produits
pendant les vacances. Elles sont calculées de la
maniére suivante :
« La rémunération Y1 est égale a 40% du mon-
tant des ventes hebdomadaires ;
« La rémunération Y2 est une prime fixe de
3000F a laquelle s'ajoute 15 % du montant
des ventes hebdomadaires ;

+ La rémunération Y3 est un salaire hebdoma-

daire de 5.500 F.

Intére§sés par cette proposition, ils décident de

co_nnaltre la rémunération la plus avantageuse

suivant le montant des ventes hebdomadaires.

On désigne par e montant, en francs des ventes

hebdomadaires.

1) Exprime en fonction de , les rémunérations Y1,
Y2etY3

Collection “Le répére" - Troisiéme
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Equations de droites R ‘

— 2) Soil (O 1 uneperg Otthogy
onal On considere les droigg
(D) SR E S| (‘),)\

o 1[\,
o eacations N
2) RprC‘SC-’“C graph QU(”“‘\"“ les remu yer

e 1000 F en
domadaires trouvées en 1) (1cm pou ‘\“
' AT
abscisse et 1 cm pou 500 F en ordonnet

o
a) Construis les droites (D) e ([)“' 8; 3

a0 ”\Nl'u”“ ¥ . . ,)dl!‘
3) Déterm ne (_]fl);‘h\]l)‘.‘“\)':“ PUS Pa GO, mome repore On Ch()l!,il,‘ Noyr u .

. \ra-
' 5 0 J lps romunel
des ventes hebdomadares pour lequel ¢

bons Yiet Y2 sont les mémes
4) Dis laquelle des trois rémuneration

- En abscisses, 2Cm pour 1 mgyy,
£n ordonnées, 1em pour 4 Mblryg '
b) Justiie que les droites (D ) ot ) ity

'
[

est gvanla- |

geuse. Justifie ta réponse sacantes ) My |
it yan du centre de docu- 3) Sott Ale pont commun aux Uroteg

mr:\?zr:;%lxjr;encétdg lSﬂng;l‘S‘;?;‘LO(ED” d'un college dans (D,) E"ar une simple lecture, uxxrquixnﬁ,),m

une localité données de A ey,

Ce CDI doit étre réaménagé en deux parties distin€= 4y a) Justifie que x est solution dg WNIua[

tes - une salle de traval et une salle de lL‘ChOICh()‘ » (E): 8x + 16 =72 - 8x, 0

Pour cela, elle sollicite un groupe d'eleves de g  b) Résous I'équation (E)

de la ville dont tu fais partie afin de 'aider a salis- | 5) Indique la valeur du nombre (ol y o]

faire a sa demande _ i fait a la demande de la doc“mﬁﬂlahs{o

On désigne par y l'arre de la salle de travail puis \ A " \

de la salle de recherche. _ _

1) Exprime l'aire y de la salle de travail puis laire

y de la salle de recherche en fonction de x. salle ddrecherche Salle o travg)

VI-  RENDEZ-VOUS DES CURIEUX !

La forme est appelée équation cartésienne d’une droite en re'férehce &D '3;1:

XVIIeme siecle, posa les bases de la géométrie et introduit la notion de coordonnée

Loire), et mort
Jfrangais. 1l est considé
_pour avoir exprimé

_donc je suis »
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| Effectifs cumulés croissants |
o ,

i Fréquences cumulées croissantes !

\ 5 ] * Médiane

| i

- * Regroupement en classes de méme amplitude L

1 * Classe modale

]

e e U

SITUATION l)’AI’I’REN'I‘ISSA(;ICJ
Un éléve de la classe de 3™ d'un Collége a pu obtenir un emploi de vacances, qui
i, consiste @ mener une enquéte dans deux entreprises A et B de sa localité.
7 Il a relevé entre autres informations, I'age des employés de ces entreprises.
Entreprise A :
u |  30-28-47-30-44-60-50-26-29-37-30-29-58-59-28
; Entreprise B : |
35-37-50-24-42-24-36 -52-43-27-55-49-41-24-39-46 ;

Cet éléve souhaite connaitre I'entreprise dont les employés sont majoritairement jeunes.
Pour cela, il présente ces relevés a ses camarades de classe. Ceux-ci décident de s'in-
former puis organisent ces releveés pour faire des calculs.
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) L 5. ) {\"\‘”“hl'{ }(“-
- f(f(\/”lfun- ,'v.»f\ u(,'(-. f,f\' cumules « fOIS l..‘l”\f . ,“ ‘.”‘“‘J” ‘h“' "”“l “’“
ﬂg*\]()p[h oS ¢ veup vssantes [OSS 7 et
ity “ -0 IH“I“'G“ ll(lle*.‘ -
=nure . ints et fo t ”“.l‘ 1 (h"‘ !“‘l““‘”( (‘;»‘..__‘._.,,-,.:4_,4_.:.__,.. r.w:-.‘.',l..,"‘ )
S Croissi 8 ¢ / F loy f i

pne— e,
——————— -
————

3 h e Y 3 2
, o "y - -ulture gonarale note sur §
Quarante éldves de 3™ ont passeé un test do ¢t oo

Nt 0 | ! d . '
e |
Vo les résultats consignes dans le tableau { L | | | 47

1 i i 5
e tul 1 i | 4 | N '
a-contre et L 12 ]

)

1- Détermine le nombre d éléves qui ont oblenu une ol
a) Inféneure ou égale a 2
b) Inféneure ou égale a 3,
€) Supéneure a 4 |

2- Dresse le tableau des froquences

3- Réponds par vrar ou par faux aux afhrmations En'nv.lntus, ,( ale & 2
a) Le quan des éléves ont obtenu une note mlunuur?l gll 2galo a 2.
b) 40 % des éléves ont obtenu une note supernoure a J.

Je fais le point de I'activité

Dans un tableau statistique dont les valeurs sont rangées dans I'ordrg croissant :

« L'effectif cumulé croissant d'une valeur est la somme de l'effectif de cette valeur gy o
effectfs des valeurs précédentes ;

+ La fréquence cumulée croissante d'une valeur est la somme de la fréquence da Cetlg
valeur et des fréquences de toutes les valeurs précédentes.

|
|
|
|

| Jévalue mes ‘.lL‘(]lli\)
l

[ -
; Reproduis et compléte les tableaux ci-dessous : W
| 6
| Vatensr 4 8 12 14 1
|
|
| Effecuf B T P e = s
| Effecuf cumulé croissant 2 3 9 12 16
Groupe 1 2 3
Effecuf 0.4 0,35 0,25
L Fréquence cumulée croissante | e | e
J

2- Identifie_r la médiane d’une série statistique a caracteére discret ou continu -
Déterminer la médiane d'une série sta

2rim tistique - interpréter la médiane d'une série
statistique

Activite 2

Voici les notes sur 20 obtenues par deux groupes d'une classe de 3°™ en EDHC.

Groupe A Groupe B T
16-13-0-8-16-12-15-17-14-10-5-3- 9-8-16-12-1 8-9-17-9-8-16-8-17
14
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Je fais le point de I'actiyjs

Dans une sene statistique
deux séries de méme offp

|
I
|
|
|
|

ordonnén. la méd

clif ane est la valeur qui partage colte séna on

;_I‘m_zlm Mes acquis
| W - .

Répondy :
par vrai
Y par faux d chacune des affirmations contenaes dans le tubleau

N°
Mirmations Reponses
| | [
| d.me YOk
i ediane est toujours une valeur de la sene
|
i f
3 ia | i
- dme e Lo . '
nediane estegale a la moitie de I'eftectf total ‘
3 1 S |
Lamediane et la movenne sont epales 3
4 v de ’ ‘
Lamoitié des valeurs d'une serie statstique a une valeur |
| superieure ou ¢gale a la mediane
; |
\ : La médiane sépare une série statistique rangée dans 'ordre|
l‘ 1 o '~\. N - -~ 0 . |
i croissant en exactement deux parties de méme effectif 1
L B o B - |
: 6 La moiti¢ des valeurs d'une série statistique a une valeur
N 2 o a ‘
; supeneure a la moyenne ,
‘ |

3- Identifier une classe modale - Identifier les classes de méme amplitude — déterminer
la classe modale - Regrouper les données d'une série statistique en classes de méme

amplitude
Activité 3
Une enquéte a permis de relever le prix en francs d'un Je fais le point de I'activité
méeme grhcle c}ans quinze points de vente différents. T
On obtient la liste suivante : '
1230 1235 1205 1100 1150 []000'1050[“ []050;”00[
sont des classes d’amplitude 50.
La classe modale est la classe
ayant le plus grand effectif,

1085 1220 1070 1245 1205

1275 1290 1180 1255 1235

1- Recopie et compléte les pointillés du tableau ci-dessous par ce qui convient
a) Le tableau ci-dessous en regroupant les prix observés par « tranches » de 50F.

Prix [1000;1050[ | [1050;1100] [1100;1150[ | [1150;1300]

Effectif | ... | ...

b) L'effectif de [1000;1050[ estégala .......

c) L'amplitude de chaque ....... est égale a 50. .

d) Détermine l'intervalle qui a le plus grand effectif.

2- a) Calcule la fréquence de chaque intervalle.

b) Dresse le tableau des fréquences cumulées croissantes.
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Statistiques

——— ) ~t a une colonie de vacances

I'¢value mes nqul\ J L mructpd'“ : ,
LLA ~ [Oni roleve e pofdsdenfdmsgg 191, 38,6, '1?.‘1 % 195 ,1'1,.?. 7 10
! 12 35, 247, 13; 17')‘ 17 45, 324, 24, 157, 354 2" ??]’)
6: 21t ' L2,
1 15,7 . 164 38, 4 \ . '
|27, 374, /o 18:.‘ o tableau guivantou lon a les données en C'a‘"‘ie;,d
; 1- Recopie et compléte | 0 |
mcn‘e 8!11pmudb v 1 )/y i ‘!! f,[’ ~ i ')Il « 1
Poids p 108p< 15 sps | ’ ‘f ) e ‘ {
| —1 ) | .. \ o
| Effectil ‘ /__;,,/'— - o TTT—— J
—_— lte serie.
2- Indique la classe modalcka—d’e cette S8 — |
\—"/"s—;",‘s”‘quo a caractére continu ~J |
4- Identifier la moyenne d'une série sté W
Activité 4 " n groupe de jeunes ¢’ .
On A rele écolté parung uny
On a relevé les poids(en kg) de cacaor p '“age

pendant la petite traite. On obtient les résultats suivants :

5340 | 5230 |[5320

R

53 |54,70 |51

51,70 [54.50 | 51,80 [5020 51,20

:54 51,20 |56 55 55,20
i5130 53 54 53 54.80 | 53,10 | 354,50 |55

53 5240 | 54,20 [ 55,10 | 52,50 [54,10 54,50 | 53,20

52 51,50 | 54,20 [50,90 |56 54,50 |50,50 |56

1- Calcule le poids moyen P, de cacao récolté. Féves de cacao
2- On se propose de calculer une valeur approchée du poids

moyen P, de cacao récolté a partir d’'un regroupement des

valeurs en classes.

a) Reproduis et compléte le tableau ci-contre : Je fais le point de I'activité
Vi

:’;ifg) [sos1[ | [sus2f | [52:53 | [53:54] | [54;55] | [55:56] Dansi d éri
i e cas d'une série statlsuque

Effectif 3 £ 4 SOOI ==

o o s ——— a caractére continu, la moyenng
e se calcule de la méme que P, J
b) Recopie, compléte et effectue le calcul suivant;: S
P 50,50X3+51,5x7+..__. Xeoat....

) = '

40
c¢) Compare P, et R

' *évalue mes acqu '

1 ,
Complete Ie tableau de la série statistique suwante
Classe v

0: 3
Effectif [ 1 TS 20 1m0 ;30 |30
Centre de I3 classe 8 4
Pro ult .............

du centre par Peffectif| e

2- COmpléte :

Collectigp “Le répére™
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) . .M_“
. Construire un digramme ¢; ; o

5 er un tabl Circulaire - Interprétor d . » circulaire -

press eau des effect; un diagramme circulaire

croissantes a partir o'y, dic ifs cumulos croissants ou des fréquences cumulées
I diagramme circulaire

Activité 5
Le proviseur d'un lycée a notg dans un t
tenue d'EPS des 720 éléves de sop 1
circulaire des donneées ci- dessoys e
droit.

1) Les effectifs et la mesure des an _
e : gles sont pro
a) Détermine le coefficient de pfopomonnamg mpr(:)rél)onnuls,

ableau la répartition du choix de la couloeur de la
blissement. Il a commencé a construire le diagramme
epresentant la couleur rouge par un sectour angulaire

pie, puis compléte le tableau

Choix de la couleur Marrorﬂ["\“feﬁ”“‘" 'Rouge | Jaune |[Bleu | Total
Effectif 45 | 295 | 120 | .. |
Mesure du secteur R e (e

angulaire (en degrés) 90 360

b) Indique le nombre de secteurs angulaires que ce diagramme aura.

2) Realise le digramme circulaire représentant le choix de la couleur de la tenue d’EPS des
éléves de ce lycée en prenant un rayon de 4 c¢m.

Je fais le point de I’activité

‘Dans un digrammg circulaire, le disque est partagé en secteurs. La mesure de I'angle d'un
secteur est proportionnelle a I'effectif et a la fréquence de la valeur associée a ce secteur.

Cl’évalue mes acquis )

T)n considére la série statistique suivante. W
Recopie et compléte le tableau de proportionnalite.
Modalités A B C D Total
Effectif 20 25 90

Mesure du secteur
angulaire (en degre) 120 60 360

L J
polygone des effectifs cumulés croissants

6 - Construire un

Activité 6
1) Cas d’un caractére discret

Voici un tableau donnant la pointure des éléves d'une classe de 3°™.

Pointure | 37 38 39 40 4 G =
Effectit 14 8 10 2 ) 1 <
|

octifs cumulés croissants. N
B D eeees apife o desgiﬁal d'unités graphiques bien choisies, place les points de

b) Dans un repére ortho Fectif cumulé croissant correspondant).

: ointure ; € 'origi :
Z;)gglci;::\;e; éi?\ts ainsi obtenus en partant de I'origine du repére.
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2) Cas d'un caracteére continu
On a résumé dans un tableau lat

aille de 25 a,(_j,lil,t,(ﬁl B
Taille (en cm) [150‘T55—[l ;[’1'3)5:,100[ [l(»o;lm[

Effectif 5

|és croissants . . .
s bien choisies, place les points dg

effectif cumulé crpissanl correspOndam)
nt du point de coordonnées (150 ; 0). :

a) Dresse le tableau des effectifs cumu .
b) Dans un repére orthogonal d'unités graphiqueé
coordonnées (borne supérieure de la classe ,
c) Relie ces points ainsi obtenus en parta

Je fais le point de I'activité

La ligne brisée obtenue dans chacun des cas s'appelle le polygone des effectifs

cumulés croissants . :
: cumulées
On pourrait de méme construire le polygone des fréquences croissantes g

suivant les mémes méthodes.

[.l'(‘\ alue mes :lt‘qlli\w
Le professeur de mathématiques a résumé dans un tableau les notes g
premier devoir obtenues par ses éleves.

Note [0;5] [5,10] [o;15] | [1520] |

Effectif 15 20 12 6

Construis le diagramme des effectifs cumulés croissants.
U

7- Déterminer la médiane d’une série statique par lecture graphique

Activité 7
En utilisant le graphique du deuxiéme cas de I'activité précédente :

1) Trace la droite d’équation y =12,5 (correspondant a la moitié de I'effectif

total), elle coupe le polygone en un point M d’ordonnée 12.5.
2) Indique I'abscisse du point M.

Je fais le point de I'activité
L'abscisse du point M ainsi obtenue est Ia taille médiane de cette série statistique.
(J’é\'aluc mes ucquiq

Utilise !e graphique de I'exercice de fixation relatif & I'activité précédente
pour déeterminer la note médiane de cette série statistique.

Collection (e repére” . Troisigme
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IR resumeoccous [

péfinition

Dans un tableau slatistique dont les valeurs sont ra '

: ‘ ngées dans l'ordre cromsant |

. L'effectif cumulé croissant d'une valeur est la somme de l'effectif do cotto valeur ot dos offechls dos
valeurs précédentes ;

+ Lafréquence cumulée croissante d'une valeur estla somme do la fréquence do cotte valour ol dos

 fréquences de toutes les valeurs précédentes.

SO~ -

% La fréquence cumulée croissante d'une valeur est égale au quotient de loffectif cumulé
croissant de cette valeur par l'effectif total

2- Médiane d’ e statisti

Définition

On considére une série statistique de N données rangées dans l'ordre croissant. :
La médiane est un nombrq qui partage cette série ordonnée en deux groupes de mébme effectil.

Exemple

Régles

+ Si N est impair, la médiane
~ est «la donnée centrale» de

(+CasouN=7
0-1-5-8-13-14-18 .
« La donnée centrale » qui est 8 partage la série en deux groupes

~ lasérie. de méme effectif, donc 8 est la médiane de cette série.
+ SiN est pair, la médianeest | +CasouN=8

' lamoyenne des «deux don- | 6-8-8-9-12-13-17-19

 nées centrales» de lasérie. | «Les données centrales » sont : 9 et 12.

Donc la médiane est : l(9+ 12)=10.5.
3- Regroupement en classes | 2

Calcul de la moyenne dans le cas d’un caractére quantitatif continu.

Définitions

Exemple

+ Lorsque le nombre de données estimportant, on

x

~ peutles regrouper par tranches de valeurs, appe- @oscn la répartition des tailles (en cm) de 25 athletes d'un
; lées des «classes». - collége dans le tableau ci-dessous :

£ mmﬁmm de donnees Taille | [140;150] | [150;160[ | [160;170[ | [170;180]

« Lafréquence d'une classe est e quotient de Feffec- || Effectif 3 g 10 4

. tif de cette classe par l'effect total. v

« La classe modale est la classe qui a le plus grand /

Athlétisme en milieu scolaire :

On ne connait pas exactement les 25 valeurs relevées ;
On sait seulement que :

- 3 athletes ont leur taille dans la classe ;

- 8 dans la classe
On effectue un calcul approché de la moyenne de cette série statistique en considérant que, dans une
classe, les valeurs relevées sont égales au centre de la classe. '

On organise le calcul & partir de ce tableau ci-dessous :

Taille [140;150[ | [150;160[ | [160;170[ | [170;180]
Effectif 3 8 10 4
LCem:re de la classe 145 155 165 175
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 Statistiques

Ona:m=

Donc la taille moyenne

4- Represe S giss
circulaire

4-1 Dia ramme = , )
ioté , , oUrS de I'angle au centre 4
PrOQr'éte gen secteurs. La mesure au w‘h‘ -
= , T ; est partad : )
(Dans un dega cimxla;r?;l:eilgfq :te ala f?équence de la valeur associée a ce cenlre. dh;
s e A . M.,_‘_A‘.;

_sectepr_est_ onné e .
~~~~~ 45% des VOIX, Nadége 20%, Julien 250/0‘(;‘-5‘?,_
adl |

gxemple - o
i Jequé a obten
( Lors d'une élection de délégues, emmanuel

ir de ces donneées. |

10%. : ire 8
m ire a part : ;
me aiculals F ur etablir le lien les fréquences et les angles.

On veut réaliser un diagra o alté po |
- On dresse un tableau de proportion 100% correspond @ 360 degrés, le coefficient de .l |
360 |
{

-Oncalculele coefficient dé proportionnalité "
les est: 22~ =3,6.

proportionnalité pour passer des fréquences aux ang 0
tde proportionnalité pour trouver les mesures de tous les angles.

Nadege | Julien Gaél

25 10

20

]
72 90 36
I

en indiquant une légende. Ce diagramme permet de remarquer
lus d'un quart des VOIX.

- On applique le coefficien

Candidat

Fréquence (en %)

d'angle (en degrés )

- On construit le diagramme circulaire
facilement a vue d'ceil qui @ obtenu p

4-2 Polyqone des effectifs cumulés croissants

a) Cas d’un caractére discret
Voici un tableau donnant la pointure des éléves d’une classe de 3°™

Pointure 37 38 39 40 41 42 43
Effectif 14 8 10 5 2 1 2

Pour construire le diagramme cu i
mulatif de i :
- On dresse le tableau des effectifs cumulés cz)iesggrc::gs cumulés crolssants

- On place dans un repére orthogonal le # umu #
on [
i Iles points de coordonnées (pointure ; effectif ¢ |6 crois i

- On relie les points
ar de .
par des segments horizontaux. Cela a I'allure d'une march caler
‘ e en escaler.

) :
b) Cas d'un caractére continu

On a résumé dans un t
: ableau la taille d
Taille (en cm) [y s e 25 adultes

[155;160[ | [160;165] [165;170]

Effectif 5

4 10 5

follecﬁon “)a rdaz_ .
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Sratistiques

Pour construire le polygong do

o

s offectifs croissants :

On dresse le tableay deg effectifs cumulés croissants

On place dans un repére orh
effectif cumulé croissant ¢
On relie les points ainsi ople

ogonal les points de coordonndes (borne supérieure de la classo ;
Ofrespondant) ;

AUS en partant du point de coordonnées (150, 0)

METHODE

* Pour déterminer la médiane 4 une série
On range les N valeurs de I série par o
- 8i N est impair, alors la médian

Matistique quantitative discréte d'effecnf wotal N
rdre croissant,
N+l

¢ est la valeur rangée au rang

- - ’ . 2 3 Y N N
- 8i N est pair, alors la médiane est la moyenne des deux valeurs rangées aux rangs =~ et~ 1.
* Pour calculer la médiane d'une série Statistique a ¢

aractére quantitatif continu,
On prend Iabscisse du point M du polygone des effectifs cumulés croissants ainsi construit, ayant pour ordon-
née égale a b

Soit le point M (Me; % ) du segment [AB] . les droites (AM) et (AB) sont donc confondues

et elles ont le méme coefficient directeur.
N

— — y 8
Ainsi on obtient I'égalité 2 D /s (1) oit la seule inconnue est Me.
Me—x, " x,—x,

Autrement dit : |

On pourrait effectuer le calcul (1) en deux étapes : :

- On calcule d'abord le coefficient directeur de la droite a=i’"—"?—. }
BT VA ,

- On écrit ensuite I’égalité : a(Me-x,,) = % —y, de laquelle on tire Me. , J
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Enoncé struit le polygone des effectifs cumyg.
: ues a con : 108 ¢r
G pr?éesfff r: 33§:2&"§agﬁenues oar ses 6loves aprés un devoir survei - O'Way,
de la réepartitio
p L it

"
w
(%
e
"
124

L

n Noos

que par une lecture graphiqug,

t * Y 19

Détermine la note médiane de cette série statisti

Solution commentée . o
Je détermine la note médiane de cette série statistique par une lecture grap

N _ "“151 hique,
L'effectif total N est 60, donc : 2" 30 N
Je lis I'abscisse du point M de la courbe |
d'ordonnée 30 et j'obtiens 11. i
Donc la note médiane de cette statistique :: """"" !
est 11. * §
$ s = —

Savoir-faire 2- Construire un polygone des effectifs cumulés croissants
Enonce

On a relevé les tailles de 125 adultes hommes.

Taille (encm) | [is5;165] | [165,175] | [175;185] | [185;199]
Effectif 21 54 38 12

Construis le polygone des effectifs cumulés croissants de cette série statistique

Solution commentée

Je construis le polygone des effectifs cumulés croissants de cette série statistique
« Je dresse le tableau des effectifs cumulés croissants.

Taille (en ¢ |
(en cm) [155:165[ | [165;175[] [175;185[ [ [185;199]

Effectif : 21 54 38 12

Effectifs cumulés croissants 21 75 113 125
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. Je place les points de coqr

(155,0). (165 21), (175 ; 7;)0nnées .

choisi, puis je les joins.

(185 13) et (195 125) ¢
fhlqn--)
([

ans un repore orthogonal bion

(LT

154 t
165 1S

Savoir-faire 3- Calculer la médiane d’une série statistique

Enoncé

ggt: r:ﬁilr?:e les talll|es de 125 adgltgs hommes (Voir énoncé de l'exercice précédent).
» par calcul, la taille médiane d'une série statistique.

Solution commentée

Je détermine, par calcul, la taille médiane d’une série statistique.

Taille (en cm) (155,165 | [165;175[ | [175,185[ | [185:195]
Effectif 21 54 38 12
Effectifs cumulés croissants 21 b 113 125

: N . . .
. effectif total N est 125 et-E- = 62,5, donc la taille médiane M, appartient a l'intervalle

[165,175] .
 Les points A (165 ;21), B(175; 75) et M (M¢; 62,25) sont alignés. .
Or: A (165;21),B(175; 75) et M (Me; 62,25) sont alignés si les vecteurs AM et AB sont

colinéaires.
(M. -165\ ——(M, 165 —(175—165} —(10
: ‘ “AM| ° et AB :AB
=k 'AM(62,25—21J’ (41,25 75-21 54
Donc - A, B et M sont alignés si 54(M, ~165)—-41,25x10=0
Je résous I'équation ainsi obtenue

54(M,—165)—41,25x10=0

54Me—54x165—41,25x10'=0
s 9322,5
5=0 ainsi sqM, —9322,5=0 d'ob M, ===

54M, —8910—-412,
médiane de cette série statistique est environ 173 m.

M, =172,638... Ainsi |a taille
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Lnoncé

- e e ien de li
On a interrogeé 200 personnes « COMDIEN d

Les réponses vont de 0 a B ivies
A l'aide du diagramme ci-dessous

Jres avez-/ous 1us au Cours des dermerg . -
et |

il
Rt
o~
e
T S——— e
- l
! ! T
' 4 i ‘ . » e w.

Déterorene s valews medane (e 088 MeponsSes

L Nelution commentiy

D aprés e graghgue, a moté 06 Tefec! 100 ast attént avec |a vaeg J

Donc @ médmane de cole Séne slalislique est

t' n”ﬂiﬁ:

Von s rEsUllats oolenus Dar s eleves dune classe de Jeme de G0 adves dans um S s

vallé de malihemalip.es

Matew 0% (5 i f10 15 ‘r
B ifectify 0 | 6 I 25
L ]

|2 Catde s pourcentage des Seves ayant eu uie NOle supeneure ou sgaie 4 13
{3 Coralnes B diagramne 3 bands de (e sane slalinlidiue

| Selutien commenics
1 La classe middale est [10 15

1 Dlasrmmine & Casss modaie 06 cefle seie SIaisiaue

savoir-Faie 5 fa classe modale ' une $€1i@ SLALBIYUE- CONSIwrs
diagr amme 3 bande o une série slatistique.

2 e (Al B poulcetilage dee Seves ayant sy uhe ole a0 et

L 100 .
&0
B Je coralivs e Jagrainime 3 lavles
(e cotle sdra stidishge

(wrisung 7y o B
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,J‘.,,[i[x(r les effecufs Eumul("\ CTOIvy
Jes frequences cumulées croivvantes
IN." J‘.‘ ‘,ﬂ‘-"u]\ { J‘umlh‘\‘ Crassyr
,n‘»q“(n""\' cumulées croissantey

anis - identiper
= Dreser e tah.
1S et le tablegy des

nlndrque la (ou les) bonne(s) reponse(s)a b ¢
etd .
Le tableau ci-dessous donne le résultat d'une
enquéte dans une classe de 2nd A sur lo nom.
bre de romans lus pendant un tnmestro

Nombredefveslus [0 |1 |2 13 Ty
[—— A N e -
“Efect T T

1) La ligne des effectifs cumulés croissants est -
a) 0:1:3:5,7 b)0;1:3;14;22

) 1:3:13:19.11.d)1:3;14:22,25

2) L'effectif cumulé croissant de 2 est -

a)tt ; b)14 ;¢c) 22 ; d) 9

3) La fréquence cumulée croissante de 1 est -

2. b 2. L g2
25 25 10 0

4) La frequence (en pourcentage) d'éléves qui ont

Ju moins de deux livres est :

2- La foquence (en pourcentage) o aléves qui
o0t lu mons de trom romans est

A)J2%  B)44% C) 6% ) B8%
3- La fréquence (en pourcontage) delaves qui

ont '!J au moins doux ramans Uﬁ:!

A)B8% B) 56%C) 44% D) 12%

n Recopie ot complate lo tableau des effectiis
cumulos cromsants

vkt (1

b Hlect 5 cumules conants

a Recopie et compléte le tableau ci-dessous,
[Valew [ | ] F ] ) K

[ Ry f N
{ | { |
I 0 090 | Yo | 625 |
L . ,_,.W,J, = ) .

u Recopie et compléte les phrases suivantes avec
au moins ; moins de ; plus de ; au plus.
1) Sila note n sur 20 de Bemard vérifie §<n <15,

|}
‘vlf\'u'l"

| Eilecur cumule crorssant

; alorsila......... 08/20et ......... 15/20.
i 2)Silanote nsur20 de Claude vérifie 9 <n <13
i alorsila......... 09/20et ......... 13/20.

B voici un tableau relatif a I'age des éléves d'un i Identifier lu médiane d’une série statistique i car-

a) 32% ; b) 44% ; c) 56% ; d) 88% |
collége.

iAge (e {2 { (i | (s | (8] | 15 | o]

(Efectl| 26 | 105 | 98 FRERIEERE

Réponds par vrai ou par faux aux affirmations suiv-
antes :

a) Leffectif cumulé croissant de 12 est 230.

b) La fréquence (en pourcentage) d'éléves qui ont
moins de 14 ans est 70,40 %.

Le tableau ci-dessous donne le résultat d'une en-

quéte dans une classe de 3™ surle nombre de
romans lus pendant un trimestre.

0|1

2: |3

8

4
3

Nombre de livres lus

Effectif 1

2|11

Pour chacune des questions ci-dessous, indique

la (ou les) bonne(s) réponse(s) par la lettre A, B,

CouD.

1- La ligne des effectifs cumulés est .
A)0:1:3:57. B) 0;1;3;14,22. C)1;3;
13;19; 11. D) 1; 3; 14; 22; 25.

-
-

¢ actere discret ou continu - interpréter la médiane

i d’une médiane

§ﬂ?ecopie et compléte les phrases suivantes a
i l'aide des mots suivants : 50% ; médiane ; ef-
fectif ; groupes ; 50%.

a) « Dans une série statistique ordonnée, la
est la valeur qui partage cette série en
deux .....de méme .....
b) « Dans une série statistique, .....des valeurs
sont au-dessus de la médiane et .... sont en
dessous ».

IE] \dentifie la médiane de chacune des séries
ordonnées suivantes ;

a) 17 :19:21;22;23:25.
b) 5:51;500 ; 8000.
C) 2;3,4,39,;74.

@ Pour la féte ci-dessous, les éléves doivent
vendre des tickets de tombola. Le tableau
ci-dessous indique le nombre de carnets
de tickets vendus par jour pendant le mois
précédant le tirage.

Collection "Le répére" - Troisiéme
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| Nombre de | 4

jours

les valeurs des

camets i {
o 8 |

puis interpréte — la.

Eie professeur de physique et chimieare
pH de boissons gazeuses,

leve |

L

nifrer i
de meme ar
R(‘Ll,”]ll’l'r

ne classe modale — Ldendify,
”I,H““!l' — déterminer la ol

; . T |
les données d'une vérie v

la'\
{
[TARYR " 'll\\p!

( d“ll' i

”“”“l“r‘

de méme N"'l’”’”‘{" n l'luun
71 Dans chacun des cas suivants, ind;q%l
modale a ua‘h
a) o e
\ [Talle (encm) 150189 (155,160 [““,lbi‘{ﬂ\ _\_l[
B e e p e i
Eﬁ‘fhf 10 - ~— 'l
o [0 | B[ T
=i [efoctl 1 12 T

mesurés par les éléves lors d'une seance de'-E
TP. - '
| pH 15,5 16 6,57 8
= e
| Nombre d'éléves ll ! l 3

pour cette série

proposeées :

est:

francs est :
A. 1500

demander.

T

Identifie le pH médian et fais une phrase
permettant de l'interpreter.

fEl La médiane d'une série statistique ordonnée !
de 51 éleves est la note 11 sur 20 o
Donne une interprétation de cette mediane

£ Dans une entreprise, les salaires hebdoma-
daires sont les suivants :

Le patron gagne12000 Fcfa, son adjoint
7000 F cfa, le comptable 3000 Fcfa et les
quatre employés 1500 Fcfa.

1- Choisis la bonne réponse parmi les trois
a) Le salaire moyen hebdomadaire en francs

A. 1500 B. 3000 C. 4000
b) Le salaire médian hebdomadaire en

B. 3000 C. 4000

2- Guy désire étre embauché comme em-
ployé dans cette entreprise. Parmi les
deux renseignements : le salaire moyen
et le salaire médian, indique lequel il doit

E Le professeur de physique-chimie a relevé
les valeurs des pH de boissons gazeuses,
mesurés par les éléves lors d'une séance de

5 {E Dans une maternité, on a noté la masse

kg) des nouveaux nés a leur naissance - de (g

|

Recopie et compléte le tableau suivant oy I'On; o

. groupé les données en classes de méme ampliyg,

EgMasse [1‘5;2[ TP (PP o 18 e b
(enkg) J

[ Regroupe les heures d'arrivée au travail de

personnes en classes de méme amplitude.

$h

Tr0mal 92| 9h50ma] 1S mn] 6130ma] SlS ] e

Shésmn | 9b10min] Oh15min | 9630min| 9h1Smin] Thi0min| 6b | i

Sul0mn | 9n20min| 8h4Smin| ThSOmin| 8h00min| 8lSmin] 8h2S min|fhlSu

PH

55

6 16517 |75]8

Nombre d’éléves

1

3 (5 [8 [6 |2

Surés.

le pH médian.

1- Calcule la valeur moyenne des Ph me-

2- Détermine le Ph médian.
3- Fais une phrase permettant d'interpréter

Collection “Le répére” - Troisiéme

Une étude porte sur la durée de vie d'une pile.Le

test porte sur 30 piles. Voici le résultat des tests:
94-95-80,7-99-79,4—101-1 05-66-75-745
84 -84—-81—-78—81-77-73-68-78-12
69-102,3-104-65-101 —72-65-78-70-104,1
Organise les résultats par classes de 10h.
Compléte le tableau de type suivant :

Classes | [65;75]] [75;851| I[85;93] 95;103)

|

Effectif

BLe tableau ci-dessous donne les vitesses, €N

kilometre par heure, enregistrées par unra
sur une autoroute pendant uné minute.

1292 [ 1314 [1298 |1251]95 |10/
1085 | 1488 | 118 | 135 |119

22 | 130

98 1104 | 1243 [112 |124
1237|129
27

130 107 12,6 | 1158

133|130 |128 |131 |121 1°=

S SO

A

Scanned by CamScanner



AR =

I 1 =1 =/

4- Regroupe ces donnees dans des classes
telles que : 90 S v <100, 100 s v < 100
2-Indique la classe la plus fréquente.

[ Regroupe les données en classes de méme

ammede-

Taille (en cm) de 20 joueurs de basket -
184-185-175-198-197-165-168-
1,79 - 1,99-2 l
2,01-179-183-184-186-187-166-
2,05-1,73-1,89.

£T) Ce tableau indique les vitesses en km/mn

relevées par un radar sur une route départe-
mentale en une heure,

86 |89 [92 [ 104/ 90 |89 |05 |80 | 86

——— —_—

89 |88 |90 |89 (86 (89 |79 [89 |88

87 |91 |95 [107| 78 |85 |98 |75 | g0

92 |86 [87 |91 | 100{89 |87 [79 | 8]

1- Regroupe ces vitesses dans des dlasses.
d'amplitude 5 kmvh dont la premiére est de type.

2- La vitesse maximale autorisée étant 90 knvh,
calcule la fréquence des automobilistes qui
devraient étre verbalisés.

[& On considére la série statistique suivante :
Valeur du caractére  [5;10] |[10;15] |[15,20] [20,25]

Effectif 12 20 8 40

Construis le polygone des effectifs cumulés
croissants.
Identifier la moyenne d’une série statistique d car-

actére continu — Calculer la moyenne d’une série
statistique d caractére continit

22) Recopie et compléte la phrase avec les
mots suivants : effectif total ; produits ;
quotient ; effectif correspondant
« La moyenne d’une série statistique a
caractére continu estle ...... de la somme
deSmaeew des centres des classes par

leur.... parl'....... ».

Voici le relevé des paiements réalisés chez
un commergant lors d’'une journée de travail.
1) Recopie et compléte le tableau
ci-dessous :

Mozt (enmiliers | [15.20] | [20.25] | (2530 | 3035 [ [3s: 40 [Towd
de francs CFA) ] | 2|
Effectf 2 |5 | 1 |2 1

Centre de classe
«Produit » AU PP P

2) Déduis-en le montant moyen dépenseé
chez ce commergant.

, elc

e S A A S S

E!] Une enquéte sur le nombre d houres passees
par jour a regarder la télovision a oto roalivo
aupros de 1000 adolescents Elle a donné les
résultats suivants

e moins de th 70 e de 3h adnh 230
ede tha2h 250 e doo 4h a bh 250
ede 2ha3h 100 e do 5h a 6h 100

Calcule la durée moyenne passoe par jour
devant la telévision par I'un do ces adoloscents

- Construire un digramme circulaire Interpreter un ;
Lo diagramme circulaire - Dresser un tablean des effectifs

1 A 1l " J s . {4
L cumulés croissants ou des fréquences cumulées croi
’ » s " [
santes & partir d"un diagrammie cire ulaire

@ Réponds par vrai ou par faux & chacune des
affirmations suivantes

a) Un digramme circulaire de rayon de 6 cm
représente un effectif total deux fois plus grand
qu'un diagramme circulaire de rayon 3 cm.

b) Un diagramme circulaire représente un effec-
tif total deux fois plus grand qu'un diagramme
semi-circulaire.

c) Dans un diagramme circulaire, un secteur
d'angle 30° correspond a une fréquence de

30% .

¢ 3 Dans le graphique suivant, on a représenté le

pourcentage de grippe, diarrhée aigle, varicelle et
asthme dans un pays développé. Le nombre total
de personnes ayant contracté ces maladies est
10.786.600. /T\\

£

Syndrome grippal m Varicelle

E‘ Diarrhée ajgle Asthme

Donne une interprétation graphique de ce diagramme.

[ ® 6

Construire un polygone des effectifs cumulés croissants

1) Dans chacun des cas suivants, construis le
polygone des effectifs cumulés croissants

a)

Taille (encm) | [150;155[ [155,060f | [160;165] [165;170
Effectf 5 4 10 6

b)

Note [o:5] [5100 (1015 [15:20
Effectf 1 12 7 6

2 ) Détermine par le calcul la médiane de
chaque série.

Collection "Le répére" - Troisiéme

Scanned by CamScanner



Statistiques

Déterminer la médiane d'une série statique par i o
lecture graphique ~g7) On considére le polygone des "équenc
ZIOn considere le polygone des effectifs : cumulées croissantes ci-dessoyg "
cumules croissants.
N Y
4% 0.6-
o
] 0.4 |
" i
s PO
204 |
134 0 + t + t + |
I T R e
i 10!1 0 0 oy P
o hautcut (¢ coa] st ine la médiane de cette Sér\'
: ermi 1€ Statistj
T s 15 0 188 14 118 108 105 De Statlsthue_

Détermine graphiquement la médiane de cette
serie statistique . :

2. Exercices de renfarcemenl/apprufomlisscnwnt

B on considére 1a série - 1-Calcule le chiffre d'affaires moyen des magasing
7-8-12-12-14-15-15-41.

: : i 2- Calcule le chiffre d'affaires médian.

Une seule des affirmations suivantes con- :
cernant cette série est exacte. Indique-la. Classe de vitesse
a) La médiane est égale a la moyenne. :
b) La médiane est supérieure a la moyenne. :
c) La médiane est inférieure a la moyenne. i | Fréquences cumulées croissantes
@Pour les affirmations suivantes, on con- 2

sidére la série statistique représentée par Ie 2- %?Q?;ﬁéi polygone des fréquences cumulées
d|agramme en batons suivant : y

3-Dis s'il est vrai que la moitié des automobilistes ne
respectent pas la limitation de vitesse.
Justifie ta réponse.

@Dans un village, ou la vitesse est limitée a 50

5 km/h, les gendarmes ont relevé les vitesses de

i 32 véhicules.

- i 45-56-47-50-46-65-40- 44 -50 - 51-36-58
a) Les effectifs cumulés sont : 2- 6-9- 15-20,; 60-59-39-49-55-57 -49-52-70-48-50-41
b) 25% est la fréquence relative a la valeur 1.i 38 -58-50-60 - 49 - 54 - 56 - 45. .
c) La moyenne est 2,4. : 1-Recopie et compléte le tableau commence

EB Le diagramme ci-dessous représente le par les gendarmes.

résultat d'une enquéte sur le salaire journalier ; 2- Détermine le salaire fréquent.
d'un échantillon de 1080 travailleurs d’une 3- Détermine le salaire moyen.

Effectif

entreprise. _ ‘ 4- Détermine le salaire médian.

1- Dresse le tableau des effectifs puisle tab- | 5- Parmi les trois résultats précédents, indiqueé

leau des effectifs cumulés croissants. le renseignement le plus intéressant pour |
BB une grande société posséde de nombreux ma- Fenquéteur.

gasins. La répartition du chiffre d'affaires de ces
sociétés est résumée dans le tableau suivant -

Tranche du chiffre d'affaires

(en milliers de francs) [l ;3] [3’5] l5s7l
Fréquences 0,210,171 0,33

Collection "Le répére™
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[k Le directeur dune entreprise de transport de-
mande a ses employés que la fréquence des
pauses inferieures 3_20 minutes sot au plus
40 % afin de privilegier les longues pauses pour
se reposer.

Le chronotachigraphe est un appareil qui en-
registre 1a vitesse des vehicules au cours dy
temps en la gravant sur un disque. Lorsque |a
vitesse est nulle, cela indique le conducteur fajt
une pause.

Voici les dureées des pauses des routiers de
l'entreprise sur une semaine obtenue grace

aux disques :

Duree de la pause .[o}[ (st ooy Jrs. I:'\'-Z‘{'l?“-‘ |
(enmn) ! b ' |
Fifectfs ammules |17 3 194 ia 1 Tas i
‘cfms.\‘.\:\ls E

1- Dresse le tableau des effectifs.

2- Calcule la durée moyenne de pause.

3- Détermine le nombre de pauses de moins de
20 minutes.

EE1- Calcule le montant moyen d'un repas.
2- Dresse le tableau des effectifs cumulés
croissants.
3- Détermine l'intervalle auquel la médiane
appartient.

4- a) Dans le plan muni d'un repére, détermine
une équation de la droite (D) qui passe par
les points A(2000; 45) et B(2500; 105).
b) Déduis-en la médiane de cette série statis-
tique.

@ Pendant les vacances, un de tes camarades |
de classe est gérant d’un salon de coiffure. Il fait
une étude sur un échantillon de 70 clients pour
connaitre le temps d'attente moyen des clients.

[Temps dattente| [0 5[ [5:10( [10; 15[ 115200 [20;25]
(en mun)

Effecnf 10 20 16 9 15
| Xt

& Le diagramme en batons ci-dessous donne la
repartition des notes obtenues a un devolr sur-
veillé de mathématiques par les eleves de 3"~
d'un college

L]
L 7.

4

Mutge

(o] L 1 v o 11 " " T " ]

1- Dresse le tableau des effectifs.

2- Calcule la moyenne de la classe lors de ce
devoir.

3- Détermine la note médiane.

4- Indique la note qu'il fallait avoir a ce devorr
pour étre dans «la moitié supérieure» de la
classe.

5- Le professeur décide de faire «refaire» le de-
voir aux 25 % des éléves ayant obtenu les
moins bonnes notes. Détermine la note en
dessous de laquelle on doit refaire le devoir.

3- Situations d'évaluation

| Temps passé sur le [0;300 | (30,600 |[60,90( |90 ,150[ |[150;200]
| probleme (en mn)

| Nombre d'interveations 16 20 16 1 7

Trois options s'offrent au Proviseur du lycée.

1- Détermine le temps d'attente moyen.

2- Le gérant estime qu'un client est satisfait

lorsqu’il attend moins de 15 min et qu'il est

mécontent lorsqu’il attend plus de 20 min.

Détermine la proportion du client mécontents.

B un Iycée moderne posséde 15 ordinateurs

utilisés par I'ensemble des éléves et profes-

seurs. Parfois les ordinateurs tombent en panne

(pas tous en méme temps !) et un informaticien

vient réparer. ]

Le technicien demande 2.500 F I'heure (de-

placement compris).

Le tableau ci-dessous résumant les pannes
et le temps passé par l'informaticien chaque
semaine :

Option A Option B Option C
Embaucher deux informaticiens Embaucher un Ne pas embaucher
qui travailleront 35h par informaticien et lc reste d'informalicien

semaine, cela permet de ne plus | du travail sera effectué
payer 2.500F de I’heure mais le | par un informaticien
salaire de I'informaticien plus extérieur au lycée qui
les charges patronales sont de facturera 2.500F de
40.000F par informaticien par I"heure.
semaine

Le proviseur te sollicite afin de I'aider a faire un

choix intéressant parmi les trois options.

1- Cglg:ule la moyenne puis la médiane de cette
série statistique.

2- Calcule le temps nécessaire pour régler les prob-
Iémes informatiques de la semaine.

i 3- Calcule le colt des options A et B.

4- Dis laquelle des options est avantageuse.
Justifie ta réponse.

Collection “Le répére” - Troisieme
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qui consiste @ analyser dgs informations Chmfén. -
us (demandeurs d'emploi, électeurs, ....), a.' :
ales donnent des renseignements globg
erformances, etc.)qui sont gnsuitaux
exploités pour réaliser des Pfévis

de domaines : I'économie, |a Méde, '

mathématiques
|ation d'individ
btenus lors d'enqu
ssions, prix de vente, p
\des afin d'étre

lique & beaucoup

- La statistique est la partie des
une « population » donnée : popu

d'objets (voitures,.....). Les résultats 0
sexes, profe

bleaux ou de pyran
s'app

sur cette population (ages.
classés sous la forme de ta !
résoudre des problémes. La statistique

cine, l'industrie,...

BLAISE PASCAL

1623 106062

. Recenser la population permet de mieux cerner les problémes et les enjeux démographiques

économiques ou sociaux d'un pays.
De tout temps, les dirigeants ont cherché a mieux connaitre leur population.

Déja, bien longtemps avant notre ére, les Egyptiens recensaient leurs habitants afin de repartir les
terres. Mais les moyens n'étaient pas développés et les résultats restaient hasardeux. Au cours des
siécles, des progrés ont été réalisés et de vraies méthodes de statistique ont vu le jour gréce a de f

grands mathématiciens comme Blaise Pascal ou Carl Gauss.

Collection “le répére” . Troisigme
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Equations du premier degré dans It x ¥
Ineqt‘Jations du premier degré dans 1 x
Systéme d'équations du premier degré dans # x
Problémes du premier degré dans ¥ x

SITUATION D’APPRENTISSAGE
'; Un éléve de troisieme qui utilise un ancien cahier
de son grand frére pour la préparation au BEPC
découvre sur une page les étapes de résolution
ci-apres :
Etapes de résolution d’un probléme du premier
degré :

k ] 1¢ étape :
~ Janalyse le probléme afin d'identifier les incon-
| nues et les donnees :

| 2:¢me gtape :

| Jai mes inconnues ; j'essaie maintenant de com-

| prendre le probléme et d'isoler les éléments qui
vont me permettre d’écrire mon systeme d’équa-
tions ou d’inéquations (c'est a dire les élements
qui ont un rapport avec mes inconnues). Ensuite,
j'essaie d’interpréter les données, et les retrans-
crire en écriture mathématique (c’est a dire en
équations ou inéquations)

|

[
g

Jéme étape :

J'ai mis mon probléme en systéme,Q'équ,ations ou
inéquations : il ne me reste plus qu'ale résoudre
et analyser les résultats obtenus afin de retenir les

solutions.

I

/;g,h 3 < ” _J'il

Le lendemain, cet éléve présente sa recherche

a ses amis de classe qui décident de s’informer
sur les systémes d'équations et d'inéquations du
premier degré dans R xR afin de mieux appliquer
ces étapes dans la résolution d’un exercice pour
la préparation de I'examen du BEPC.
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1- Identifier une équations du premier deg

: - Fdans B x ¥
Equations et inéquations du prenier degre (
SN SUSEQUAUOTIA TR E -

B T—
m—

ACTIVITES DE DECOUVERTE

dans 1 x

Activite 1

Au cours d'une journée, un distnbuteur automa-
tique de billets a fourni 204 billets de banque, uni-
quement des billets de 10 000 FCFA et de 5000
FCFA, pour une somme de 3 600 000 FCFA. _On
désigne par x le nombre de billets de 10.000 F el
Par v le nombre de billets de 5000F

vantes

a) « Un distributeur automatique a fourni 204
billets de banque »

b) « Les billets de 10.000F et de 5.000F ont une
somme de 3.600.000F »

Activite 2

L.l'é\ alue mes m'qui\]
Traduis en écriture mathématique les phrases sul-

.

2- Verifier qu'un couple de nombres donné est solution OUW
du premier dégré dans X x R

—
Je fais le point do
L'egalite

2 " H ll)’ os‘u

equation duy Premigy W

dans Kxi | d'inconnug , b
t‘;

l'ac { ,WM

Parmiles équﬁm‘\
sous, indique cellgg qui o |
des equations gy pr N

degre dans ik OMier
A2x 6y 19 L by 11
: 0

Xy
axvl-o0 dy==2
Xd y

249

Un professeur de mathématiques demande a un
de ses éléves de trouver deux nombres réels diffé-
rents de zero dont la somme est égale 29.

Cet éleve propose les couples suivants : (12;17),
(11,17); (17:12); (-1,30); (36;-7)

1) Ecris une équation du premier degré a deux

. : -~
Je fais le point de lactivitg
Une solution d'une équati
du premier degré e

dans Ryp
est un couple de nNombres
pour lequel I'égalité propo-
see est vérifiée.

inconnues qui traduit le probléme.

E’é\'aluc mes :lcquig

2) Détermine les réponses fausses dans la propo-
sition de I'éléve.

3- Déterminer des couples de réelles so
dans R xR

Activité 3

lutions d’une équation du premier degré

(On considére 'équation 4 )
premier dans RxR suivante:
Sx+2y=4

Parmi les couples suivants,
indique ceux qui sont solutions
de cette équation : (2;-3);

- . . . . . _4,12
L(5,5) ; (8;-18) ; (7:8); ( J

—

On considére I'équation du premier degré dans RxRR
suivante : 5x-3y+8=0

1) Détermine la valeur de b pour
soit solution de cette équation.
2) Determine la valeur de a pour que le couple (a;1)
soit solution de cette équation. '

3) Détermine d'autres couples solutions. obtenue pour déterminer J'autré

[J’évalue mes acqtﬁs] Inconnue.

Un rectangle a un périmatre de 60 oy,
Détermine des dimensions entiéres possibles de ce rectangle:
Collection “Le f*‘ﬂ"- Troisiéme .
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Je fais le point de I’activité

Pour déterminer un couple solution
d’une équation du premier degre
dans RxR ; on donne une valeur
quelconque a I'une des deux "Eon
connues, puis on résout I'équd

que le couple (2 ; b)
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Dans une boulangerie deux am;

tions etinequations du premjer degré dans R x R

4 -Identifier un systéme de deux inéquations dg premier degré dans R xR
Activilﬁii

S ont acheté des Je fais le point de I'activité

iy oy pain§ 2 ehocolat. : ux inéquations
L'un a acheté deux croissants et Un systéme de de q

e N pain au chocolat du premier dans RxR est composs
g:;spsz\? 2t1 (t)rg:: g:i:; 2?1 Eggégtriutre a acheté un deu‘; équations @ une IncoNML qm
e . . Art A i '
cosean el o a payé moins de d‘;_" it;e Vﬁ(r}gﬁee simultanément.
Ecris un systéme de deux inéquations du prem; B,
‘ . i em
degré dans R X R qui traduit |a sityation_ et i <15

deux équations du premier dans
, 3
|J’évaluc mes ucquﬂ 4

RxR
Parmi les systémes suivants_indi [ ‘
Jchinbie , indique ceux qui sont des systémes de deux
Inequations du premier dans leff ! '

est un systéme de

a){i:;"l -0 h)JiAXj; 9 C){%,Hy—Z d){xsy
. = [x‘} x+7y-3=0 x—pisd N
5- Résoudre graphiquement un systéme du premier degré dans ® x R
Activité 5

Dans le plan muni du repére (0, I, J), on considére les droites (D.) et (D,) d'équations
respectives : 1 2

(D)) x-y+5=0
(D) 2x+y-8=0
1) Justifie que les d(oites (D)) et (D,) sont sécantes en un point A.
2) Construis les droites (D ) et (D,)

3)Dé‘terr.nine graphiquement les coordonnées du point A.
4) Deduis-en la solution du systeme d'équations

X-y+5=0

2x+y+8=0
5) Indique les différentes étapes de résolution graphique d'un systéme d'équations
du premier degré dans Kxlk .

Je fais le point de I'activité

Pour résoudre graphiquement un systeme d'équations du premier degré dans Rx= :

- On construit les deux droites dans un repére.

- On détermine la position relative des deux droites dont leurs équations composent ce
systéme ;

- On lit la solution si elle existe, sinon on conclut.

[.l‘(‘\‘uluc mes ucquls}

Résous graphiquement le systéme suivant :
2x-y=2=0

x+y=71=0

E
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wldhonne memt
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el

On les
14 une

L patt : ‘
; pic une des deun €4

yations de depart et la nouvelle ¢y,

| 3\
On e
fouvee o dessous

Lion & une inconnue ainst obtenue
11 1o valeut J'une des meonnues

<us alin de trouver la valeur de | gy
autre

“TOn resout 1'équa
On determine att
fOn reprend le meéme proces

nconnue

quations du premier dégré dans [2 x & par Subgy
uty,

7. Résoudre un systeme de deux €

Activité 7

: . - (2x+4y=8
On considére le systeme suivant : [

x—=9y =15

1) Dans la deuxieme equation d
connue y. _ §
2) Remplace dans la premiere équation du systeme, linconnue x par son expression g
tion de y et déduis-en la valeur de y. ' .
3) Reprends la démarche des questions 1 et 2 pour déterminer la valeur de x.

u systeme ci-dessus, exprime l'inconnue x en fonclion ¢

8- Identifier une inéquations du premier degré dans R x R

On veut trouver deux nombres réels non nuls dont la siaraiaiiapolntaelactvy

somme est plus petite que 9. L'inégalité x + y - 9 <0 estun;
On désigne par x et y ces deux nombres inéquation du premier degr
Traduis ce probléme par une écriture mathématique. dans R X R, d’inconnue (rg’)

|J’évuluc mes acquis}

Parmi les inégalités ci-dessous, indi : R
premier degré dans R X R : s, indique celles qui sont des inéquations du
2 2

a)x22; b)5x-y+2<0; ¢) x—-—y—<1 ; d) é >3
x oy Ty

9- Vérifier qu'un couple de
degré dans R x }Rp nombre donné est solution d’une inéquation du premie

Actl:vité 9 —
Un jeu consiste & trouver

: cing coupl ivité
réels dont la somme d ples de nombres Je fais le point de 'actvi®
couple est inférieure OeS_composanteS pour chaque : }
Un Joueur propose |es“c§ga'e 22, ' Une solution d'uné inéquatgn
§|11J; 17): (17 ;22) ; (-61 .uzpzl;e_s(s_uglé_ints 1(16;16) ; “du premier degre dans S"pom

) Justifie que linéquation x + < 3 7). _ est un couple de nombré sl
g;’gifsobleme. Y = 32 traduit bien lequel l'inégalite propos®

S1 C& joueur peut empocher | gain dy; verifiee.
ujeu. {

m-“fbh'.rmn
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R

quations el inéquations du

—— I’r(""i('r "(’&'"t‘ ‘I“"A v x i

@ﬂuc mes acquis |
)

D (On considare
N considére |'inaaus
Parmi les Cou ');'IUQU\]“O” du premier dans | x [ sutvanto  x Yy > 15
> S Iz .
nbauation (;4/(.5')\,uunnlz,. ndique ceux qui sont solutions de cette
— .:_“) (40,0) (23, .5, (-23 . -6)ot (295, 7 8)

10- Déterminer des solutj ' ~
— 1tions d'upe nequation du premier degre dans  x
Activité 10 ‘
On consideére l'inéquation dy premier suivante R
Sx-3y 8 <0 Pour déterminer un couplo
1) Determine la valeur de b pour que e couple (2,1 =S DOBIS) Rouition gyne
soit une solution de cette HE0)

. : Inéquation inéquation du premior degré
2) Determine la valeur de a pour que le couple (¢ dans | x &, on donne une va-
soit une solution de celte inéquation ple (@, 1) Jour quelconque a une des deux

3) Détermine d'autres couple i inconnues et on résout Iinéqua
pies solutions tion obtenue afin de choisir des
- : valeurs qui conviennent a l'autro
m\'aluc mes acquis ‘ inconnue.

LU',‘ rectgng|e a un périmétre de 60 cm. = el
Deétermine des dimensions entiéres possibles de ce rectangle.

11- Repré_senter graphiquement I'ensemble des solutions d'une inéquation du
premier degré dans & x &

Activité 11

On considere Iinéquation suivante : x + 3y < 2 Je fais le point de I'activité

1) Représente dans un repére orthonormé La droite (D) d’équation

(0, 1, J), la droite d'équation x + 3y = 2. ax by t ¢ =0

2) Place dans ce repeére, un point dont les coor- (a et b des nombres non tous nuls)

données sont solutions de cette inéquation. etant representee dans un repere,

3) Hachure la partie du plan dont les coordonnées ~ ©N détermine un couple solution

des points sont solutions de lnéquation ci-dessus. ~ d€ Inéquation ax 1 by I ¢ <0 par
exemple, puis on choisit le de-

(J’é\-alue mes acquis] mi-plan correspondant.

Un rectangle a un périmétre de moins 24 m.

a) Ecris une inéquation qui traduit cette situation.

b) Représente graphiquement I'ensemble des nombres
réels qui peuvent étre les dimensions de ce rectangle.

12 - Représenter graphiquement de I'ensemble des solutions d’une inéquation du
premier degré dans R x R

Activité 12

Le plan est muni d’un repére (O,1,J). (D,):2x-y=0et (D,):x+2y-4 =0

sont deux droites du plan.

1- Représente dans le repere (O,1,J) les droites (D,) et (D,).

2- a) Représente dans le repére (O,1,J) le demi-plan (P,) de bord (D,) dont les coordonnées
des points vérifient : 2x—y <0.

b) Représente dans le repére (O,1,J) le demi-plan (P,) de frontiere (D,) dont les
coordonnées des points vérifient - x + 2y — 4 > 0.
3- Hachure en bleu, 'ensemble des points M(x,y) qui appartiennent a la fois a (P,) et (P,).

Collection “Le répére” - Troisiéme by
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. v
»

Equations ¢! inéquatt

. 1 etivité F
Je fais le point de I'acti oy -4 o partat

. 4 2
d'equallon ! 2y -~ 4<0

La droite (D) _ 9
(Qt\ll@lu vt S_4>0

de frontiere (D) - oints ¥ g 4 |
- le demi-plan | O atles points Ve i verifient simulte x+ 2% g
_ le demi-plan (P',) @© " pscisses des po
dont |les Avs ,, s X “’_2‘.‘\“
pe vle des solutions dans X y 254 & 0
{ 'ensem ‘
ot x+2 -4>0¢€S
J évalue mes acquis l —
: n. _ ‘
Soit (0,1,J) un repere s ?I'cnsemblc des solutions du systéme
Représente graphiquemen
x+3y-1>0
2x+5y+4 < 0 e

ante a l'aide d'une éqqation - Résoudre un
ne inéquation du premier degré dans IR x jy
——

e de vie cour

. n problém ;
13 - Résoudre unp (e a laide d'u

probleme de vie couran

Activité 13 ] )
La somme de deux nombres entiers naturels est égale a 141. Le plus grand surpasse le

second de 23. .
Soit x le plus grand et y le plus petlt_ nombre. o
1) Traduis ce probléme par uné écriture mathématique.

2) Résous le systéme d'équations obtenu.
3) Déduis-en les deux nombres.

Je fais le point de I'activité
La résolution d'un probléme du premier degré conduisant a une équation passe des
étapes qui sont a respecter :
- Le choix des inconnues ;
- La mise en équations, la résolution ;
- La vérification et la conclusion.

Activité 14

La petite €conomie d’'une commergante, com S i
. _ nte, composée de billets de 500 F et de 1.000 F est
r1noms de 15.000 F. Elle dispose moins de 20 billets dans son coffre R
) Traduis ce probléme par une écriture mathématiques .

g SZSL?:.Z[:% graphiquement l'ensemble des solutions du systéme obtenu
ux exemples de nombres qui répondent au probléme posé.

Je fais le point de I'activité

La résolution d'un probig ' : :

G on rzspeitrg;a-du Premier degré conduisant a une inéquatiohlpasse c2
- Le choix des inconnues - et

-La n?ise en inéquations ’

-La resolution graphique’ -

- La vérification et la conciusion

Collection 14 Iépédre" . Trols/éme
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quations du premie

rdegré dans

*ﬁh‘”f;dﬁ"‘i“i' B ———— 7 Exemple
+by #C=0°0:.?:txt"zcom:n“"x etyestde | |2 3v=50stuno équation du |
Py Sl : n d“'mmw réels i premier degro a doux inconnues u
co AR |

& i\ :
%(J Les inconnues pouvent étro désignées par d'autres lottros.

2- Systéme de deux équations du premier degré dans | x4
Définition

e I
A &
A‘-

18ys! mbdod-ux un;ﬁoha du 1er dogréd’lnconnun X ot u; do lalormo { atbyyesh i
C ‘?5@ et ¢’sont des nombres réels donnés. : Sy

5%

< L
i)

Exemple

(3x+2y+5=0 . T s
@~ lx-3y—2=0 ©stunsystéme de deux équations du 1¢ degré d'inconnues x et y. }

B. Inéquations dans RxR— systémes d’inéquations dans IRxIR

1- Equations RxIR

Définition
e B S T ey e o ey ey e, Exemple
Uns néq e lafor %:kqu?c ":quyx !nqg:‘l‘l’(;eg‘} 2x + 3y < 5 est une équation du

g ' o bre: réels do "’;:b}'ﬂ ; oq‘ premier degré a deux inconnues x

( B 40 e ety.

N7

g"(J Les inconnues peuvent étre désignées par d’autres lettres.

¢ Les inégalités peuvent étre larges.

2- Systeme d’inéquations dans

Définition

Exemple

3x+2y+5>0 5 P
(E): { = 3; _2>0 estunsystéeme de deux inéquations du 1* degré d'inconnues x et ¥.

Théoréme fondamental

Collection "Le répére” - Trolsléme
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« ILb x Q'E“
fdaus ISAIS

jor degre (A7 "8 7
Equations et inéquations du prentiel €65°

)

X 3

o onts M(x ) tels que
Exemple s points N

, )
i {

| {pe “QS
1 L'ensemble de:

uation .  lo demi-plan ouvert de frontiére
i estlc

g
Le plan est muni d'un repére (0.1 A
; f » Y \
demi-plan ouvert de bord la droite {

»
) N

la droig

{0
L'ensemble des points M(x,v) tels que v
d'équationy  2y-3 0 . P
q iistincts appartenant a un demi-g tdo borg e
3 oints dis €
« SiA et B sontdeux p

onu dans ce demi-plan
ort de bord (D) alors la partie dy plan

' st cont
droite (D) alors le segment [AB] (,st[:(n by
+ Si un point appartient a un demi-pie s
auquel appartient ce point est ce demi-plan.

=

-y A’“ 0
y
’ » Rx[R '
A- Equations et systémes d 'équations dany | N ]\
: inais (néatre
inci ' 1 ‘ombinaison liné ' '
L. Principe de la résolution par c« = - s lune des inconmues disp. ‘
‘ ien choisi de fagon que une des inconnues djsy,
On multiplie chaque équation par un nombre bien choisi (/t’ Jag : l On résout ensuite |6 .Imf“““’ 0
i Iditionne membre a membre les dewx nouvelles équations. On ré: Suile Cquation g d
i ; aleur de 'une des inconnues.
inconnue qui a é1é obtenue pour déterminer la valeur de l'unc neunns ' |
- 2 ) “déterminer la valeur de lautre inconnue, !
On procéde de la méme manicre pour déte

Solution 3x+2y+5=0
x-3y-2=0

Multiplions la dewxieme équation par -3 on obtient (1)

Nous allons résoudre le systéme (E): [
3x+2y+5=0

=3Xx+9y+6=0
En additionnant membre a membre les deux équations, on obtient 11x 1 110 d"oi Y=l

9x+16y+15=(
+2x~6y-4=
dewx équations, on obtient Hx v 11 =0, doix -]

Multiplions la premiére équation par 3 et la deuxiéme par 2, on obtient (E):

En additionnant membre g membre les
Finalement § {(-1;-1)}.

2. Principe de la résolution par substitution

A partir de I'une des deux équations, on
remplace dans I’autre équation ’inconnye trouvée

une inconnue que 1'on résouf ef frouve la valeur de
Iexpression de Ia premiére inconnye.

exprime I'une des inconnues en Jonction de I’autre. On

par son expression. On obtient une équation a
linconnue. On la remplace par sa valeur dans

IR Y i jcr |

Solution .
Nous allons résoudre e systéme (E). {3x t2y+5=9 [
*=3y-2=0

A partir de Ia deuxiéme
'inconnue x pay 3y +
En remplacant daps |’
-],

Finalemeny § - {-1:-1)).

)
€quation, op q; 1 — 3y +2. Dans g
2 alors on oblien

L1y + N=0doyy =
expression de Uinconnye e

3. Résolution graphique

Scanned by CamScanner
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o

qationS- el imequations du Dl
( : : —

Ner degrd dans 1R x 10

K T
- Si les droites sont paraliéles. ajo, [
Si les droites sont confonc € Systeme n'admet pas de solution

/H(',\' o~ \
]  alors I Systeme admet une infinité de solution
Solution

Résous graphiquement [e systéme (E): {3.\‘ +2y+5=0

! X=-3y-2=0
ved
Dans un repere du plan, on représente deyy droites
qui ont pour équation les équations dy systeme l
La lecture des coordonnées gy, point d ’i)'nuryu '

nous donne le couple solution du systéme

clion

B- inequations et systémes d’inéquations dans R x R
I- Representer graphiquement I’ensem ble

On repr_ésen_te g_raphiquement l'ensemble de
plan qui satisfait les deux inégalités est |'e

solution

s solutions de chacune des inéquations. La partie du
nsemble des solutions

Résous graphiquement le systeme (E): I 2x+y-1<0
—x—-5y+5<0

- On a représenté graphiquement I'ensemble
des solutions de chacune des inéquations. i
La partie a la fois en bleue et en rose est ‘ 2tyt1<y 3
I’ensemble des solutions du systéme (E). |
|- i
S— 2
\J\\_\ -X Sy + 5 < (]
i T T R (R U
o L P R \[ﬁ\\

Savoir-faire 1- Déterminer des couples de nombres réels
solutions d’une équation du premier degré dans it x &

Soit I'équation (E) dans RxR : x—-5y—-2=0
Détermine trois couples de nombres réels solutions de (E)
Solution commentée

. Je détermine trois couples de nombres réels solutions de (E).

Dans I'équation (E), jexprime, par exemple, x en fonction de y, on obtient :

x-5y-2 = 0, soit x = 5y+2 _

Je donne des valeurs arbitraires a y et jobtiens celles de x.
-Siy=0,0na:5x0+2=2,donc le couple (2; 0) est une solution de (E)

-Siy =-2,0na:5x(-2)+2=-10+2=-8, donc le couple (8 ; -2) est une solution de (E).
-Siy=13,0na:5x13+2=65+2=67, do_nc le couple (67 ; 13) est une solution de (E).
Ainsi trois couples de nombres réels solutions de (E) sont : (2;0); (8 ; -2) et (67 ; 13)..

Savoir-faire 2- Déterminer des couples de nombres réels solutions d’une inéquation

du premier degre dans ~ X

Enoncé

Soit I'inéquation (1) dans RxR : —x—y>2 .

Détermine quatre couples de nombres réels solutions de (1)

Collection "Le répére" - Troisiime
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x ;‘}J‘

',‘ ' ‘ LT . s sarpd (8 fhd!
Equations et inéquations du preniet degrd dans

Solution commentée

Je détermine quatre couples de nombresf

Dans I'inéquation (1), je donne une valeur part

Ci @ une inéquation dans et je la résous

Siy 35 onobtient: v 52 :

Ainsi les couples de nombres de nombres reels qui s

~x>54+2.s0itx< - 7Donclorsquey J,ona.x=s 1

(-50;5);(-9:5);(-8;5)et(-11,9).
, — quement J'ensemble des solutions d'une 1,,,5.(““

Gols solutions de (I)

culiere a y, par exemple, pour fAMang
rCQHQ_

ont solutions de (1) sont -

¥ Représenter graphi

i

bixtens et

tion du premier degré dans i x

Enonceé
Soit 'inéquation (1) dans RxR : ~x + 2y 3 < U
Représente graphiquement 'ensemble des solutions de (I).

Solution commentée

Je représente graphiquement I'ensemble des solutions de (I).
Je construis la droite (D) d’équation —x +2y+ 5=0 |
(D): —-x+2y+5=0 i

|
g 1
|

x=2y+5 2 \
x 1 5 :
y 2 0 VR PR 1 2 3 4
x:y) 1Q:-2) [ (550 e}

Je vérifie si le couple (0 ; 0) est une solution de (.
3 e
Ona:-0+2x0+5=5.0r: 5>0, donc le demi-plan o
i : : (D) ERRRLS
de frontiére (D) qui ne contient pas le couple (0; 0) ERRXRIXN
est 'ensemble des solutions. Celui-ci est hachuré sur

la figure.

Savoir-faire 4- Représenter graphiquement | 'ensemble des solutions d'un systéme

de deux inéquations du premier degré dans ¥ X ¥

Enoncé B
Soit le systéme (S) d'inéquations dans RxR : {x+y 2<0

x=y+3<0
Représente graphiquement I'ensemble des solutions du systéeme (S).
Solution_ commentée
Je représente graphiquement I'ensemble des solutions du systéme (S)-
Soit (I,) d’équation x+ y -2 <0 et (I2) d’équation x—y+3<0
Je construis dans un méme repére les droites (D1) et (D2) d’équations respectives
x+y—2=0et x—y+3=0 . , A e
Pour la construction de (D1) j D2
(D) : x+y—-2=0 1

y=-x+2 |>§

X .0 2 1.\
o N AN

w052 [2:0 IS
-2} @

Collection "Le répére” - Iroisiéme
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jons et iné (OnS Sy
quations etinequations du premier degré dans |*

pour la construction de (D,)
(D2): x-y+3=0

. 1G3:0) 1(0:3)

- Je verifie si le couple (0 ; 0) est solution de (1)

Ona:0+0-2=-2 Or:2<p. N

donc le demi-plan de frontiere (D1)
de (I1).

(x.y)

qui contient le couple (0 ; 0) est I'ensemble des solutions

- Je vérifie sile couple (0 ; 0) est solution d
Ona:0-0+3=3.0r:3>0, Bif2)

donc'le demi-plan de frontiére (D2) qui ne contient pas le couple (0 ; 0) est 'ensemble des
solutions de (l2).

Ainsi la partie hachurée sur le graphique est I'ensemble des solutions du systéme (S).

Savoir-faire5= Résoudre un systéme de
par substitution

deux équations du premier degré dans I x

Enoncé

x—=11y+5=0

Soit le systéme d’équations dans RxR :
10x+3y—63=0

Résous le systeme par substitution
Solution commentée

Je résous le systéme par substitution
x-11y+5=0 (E)
10x+3y-63=0 (E,)
Dans I'équation (E1), jexprime en fonction de y et jobtiens : x-11y + 5 =0, soitx = 11y- 5
Dans I'équation (E2), je remplace x par 11y - 5 et j'obtiens I'équation 10(11y-5) +3y-63 =0
que je résous.

10(11y-5)+3y-63=0

Soit le systéme : {

110y —50+3y—63=0, donc:113y—113=0, 113(y—1)=0. D'ois

Orx=11y-5 et y=1,doncona:x=11x1-5=11-5=6.

Je vérifie que le couple (6 ; 1) est la solution du systéme.
Ona:6-11x1+5=6-11+5=0 et 10x6+3x1-63=60+3-63=0
Ainsi la solution du systéme est le couple : (6 ; 1).

y=1

Savoir-faire 6- Résoudre un systéme de deux équations du premier degré dans |

par combinaison

8x-3y-2=0

Enoncé
{6x +4y-1=0

Soit le systéme d’équations dans RxR :

Résous le systéme par substitution

Solution commentée

Je résous le systéme par combinaison
8x-3y-2=0 (E1)

6x+4y-1=0 (E2) o 163
Collsctlon "Le répére" - Trolsidme
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pd dans

et (d¢8

. LK

; ki y ons du]

? \ of indgquat TR T pu—"Y

l.q:mlum i 3, puis ) obtiens e systéme ‘*“Wam ' l
; t

-2) pi
¢ 4 et |equation (E2) ¥

: -1) pa
Je multiplie | gquation (E1) F
(32x—12y-8=0 -
| = saquations du systeme obtenu, on g -
S s doux oque

2 3 bre les
En additionnant membre a mem
11

S0x-11=0, sot X 30

I '‘obtiens l'équation
¢ par — et ] oblens TEHTE
_je remplace ! P50

Dans I'équation (E2), par exemple

(‘x_‘l p4y-1=0 que je resous.

30 - ;
8 youy X = Qinsl: y = =
13 33 on obtient:4 5._-.d ou: ) Ry NS ) .
==34y 1 = 0,donc:dy =1-72 25
25 “-
11 .}_) (quitte a toi de faire ces deux calculs).

Ar le| —— %
On vérifie que le coup LSO 50

o

"
[l S
N

1 2 )
Ainsi la solution du systéme est | couple : L;(“) 50/

e du premier degré dans

Savoir-Faire 7. Résoudre un problém

Enonceée
x+y=14
4x+3y =48

2- 6 kg de confiture doivent étre répartis dans 14 pots ; certains contiennent 500 g, d'autres
375g.

a) Si x désigne le nombre de pots de 500 g ety le nombre de pots de 375 g, écrire un sys-
téme d’équations traduisant les données précédentes.

b) Vérifier que ce systéme se raméne au systéme résolu dans la question 1).
c) En déduire le nombre de pots de chaque sorte utilisés.

Solution commentée

1- Je résous le systéme d’équations
J'utilise la méthode de la substitution.

{x+y=14 (1)

4x+3y=48 (2)

1- Résoudre le systéme : {

De I'équation (1) on obtient : y = 14 — x

Dans I'équation (2) on obtient : 4x + 3 14 = gy =

De I'équation (1) on déduit y =14 — 6(= 8 ¥)= 48, donc:x=48-42 doux=6
Donc: S , ={(6;8)}

2-a) Jécris un systéme d'é i
J quation i
ox d?S!gne le nombre de pots de 500s raduizant les FloAnGss di probiSme
+ y désigne le nombre de pots de 375 .
on a au total 14 pots dong +y=14 |

Collcton “Ls répay . Troisigme
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- quations et imequations du premi

. gu départon a au total 6 kg de confit
donc on a: 500x + 375, = 600
on obtient donc le systéme ¢'¢

b) Je vérifie que ce systeme so
I,r +y=14

1500x + 375y = 6000

500 = 4x125
375=3x125
6000 = 48x125

4 o [x+ty=14
On obtient ainsi 11
4x+3y =48

Dans la résolution de ce systéme on a

Identifier une équation du premier degré dans RxI®

n Parmi les équations suivantes entoure celle qui
est une équation du premier degré dans R X R
)4x?—3y?2=0
2)3Vx + Sﬁ =0
3)-2x+7y=0

Identifier une inéquation du premier degré duns

RxR

Parmi les équations suivantes entoure celle qui
est une inéquation du premier degré dans R x R

Identifier un systéme de deux équation du premier
degré dans RxR

Parmi les propositions de réponses ci-dessous,
une seule est vraie, entoure-la !

Un systéme de deux équations dans RxR est:

1- formé par deux équations a une inconnue K .

2- formé par une équation a deux inconnues RxR .

3- formé par deux équations a deux inconnues
RxR .

BPami les systemes suivants entoure celui qui
est un systéme de deux equations du premier
degré dans RxR ;

11x-9y>0 (3x+2y=0 {x2+2y2=o
{‘}x+}3y=_0; {—x+y=0v x+y=0

wre dont

Quations suvant

Donc S00x + 375y =6 000 aquivaut & 4y + 3,

4x? -3y <0; 3Vx+5/y=0;-2x+7y>0.

" e e danys

vF ) 14

FSOO0 + V78 i)

raméne au systéme résolu dans I'équation (1)

44

c) J'en déduis le nombre de pots de chaque sorte

x=6ety=8donconub pots de 500 g et 8 pots de 375 g
&  JEMExerce

1-Exercices de fixation/ Application -

B Soit I'inéquation (1): -3x + 2y = 0, (1)

Parmi les couples de nombres réels suivants,
un seul est solution de l'inéquation (1),
entoure-le :

°(1,2) ;, (31), «(23)

Iﬂ Parmi les couples de nombres réels suivants

entoure ceux qui sont des solutions de l'iné-
quation 3x -2y+1<0:

(1;1); (%;2): (=2;-3); (0;%).

Déterminer des couples réels solutions d'un équation
du premier degré dans RxIR

ll Détermine deux couples solutions de I'équation :
(E): 0=-y+2x+3.

B Détermine trois couples solutions de I'équation :
(E):2y+x-3=0.

Déterminer des couples réels solutions d'un inéqua-

tion du premier degré dans [RxIR

n Détermine deux couples solutions de linéquation :
(D:y >-2x+3.

Représente graphiquement 'ensemble des solu-
tions de chacune des inéquations ci-dessous :

d): y>-2x+3 (L): —ixety <2

Collection “Le répére” - Trolsléme tas
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Equations et inéquations duprettt

systéme de deux

Résoudre graphiquement un i
2 xR

équation du premier degré dans
acun des systemes
ci-dessous
x+2y=1\
-x+y= O

R Résous graphiquement ch
d'équations du premier degre

x+y-2=10
e e

L4 - (S,)
.\'+¢.'\'—3 = 0

, ; - ¢ i remier |
Résoudre un systéme de deux équation du pre ;

degré dans 2x par substitution

tableau ci-dessous
de resolution dur)
degre |

@ Dansla premiere colonne du
sont décntes des methodes
systeme de deux équations du premier
dans RXxX. . 5
Relie par un trait chaque descnption de méthode |
de résolution d'un systéme a son noM dans la
deuxieme colonne.

Méthode de résolution
(descnption)

On écrit, dans I'une des deux équa-
tions, une inconnue en fonction de
l'autre, et on remplace I'expression
obtenue dans l'autre équation. On
obtient une équation a une incon-
nue que l'on résout.

Nom

Combinaison

On ajoute, membre a membre,
les deux équations apres les avoir
multipliées par des coefficients
convenablement choisis pour éli-
miner une des deux inconnues,
ensuite on reprend le méme pro-
cessus pour déterminer la valeur
de l'autre inconnue.

Substitution

Comparaison

18 Résous dans R x R chacun des systémes
suivants :

V2x+y=3
Gl yx-v2y=-2

1
-X

1
Xt 3y=2

S):4 1

1
- x + gy = -3
KB Le plan est muni d'un repére orthonormé (O : J)
Sait (I) Fensemble des points M (x;y) tels que'-' )
m_{x-y+1<0 )
"\ x+y<0
Représente graphiquement (J).
Détermine trois couples solutions de

| .
O<x<2ety<0. (htels que -

Cdlxbh'bm".mm

er degré dans €

 Résoudre un systéme de deuy Cquatioy

m Résous par combinaison les syste

. {8 Un parent a acheté 6 cahiers de 209

i Wi Cinq pantalons jeans et trois T-shirts coitent

2-Exercices de renfoncement/approfondissement

T
x |
Résous par substitution |es 5y5

mdu premier degré ci-dessous

v +2y =10
l-\“* ‘\s):l

—X+y=0
= ()
(.\',):{

O

v+ 4y =4
Sx + 7y =

(
> p""ll'(r

degré dans RXxH par combinaison

du premier degre ci-dessous |

: x+2y=0 -
(5,): {—.l‘+\‘?—(3 (5,): [ 'y-ztio
x X+ zy_\! .
&4 4x+3y-29= 0 > Yl
(5): l 2x-y-7=0

Traduire un probléme du premier degré par y,
équation ou inéquation du premier degré "ﬂ"!IEix'{
cahiers de 300 pages pour ses e”famg-agesm
Il a dépensé au total 3.800 f CFA poyr Fachat g
ces cahiers. Ayant perdu son recy, | Souhag
connaitre le prix unitaire de chacun de ceg types
de cahiers

Traduis par une équation ou une inéquation g,
premier degré dans RxIR le probléme posg

Un éléve veut acheter des stylos & 100frsy,
et des cahiers a 150 frs I'un sans toutefois dé-
passer les 1.500 frs qu'il posséde.

Traduis cette situation par une inéquation d
premier degré a deux inconnues.

réunis moins de 107000 fcfa. Traduis cette s
tuation par une inéquation du premier degré &
deux inconnues.

Les étapes de résolution d'un probléme d
premier se déroule en cinq étapes. Les étapes
ci-dessous sont en désordre.

Mets-les en ordre en mettant les numéros &
1a4. .
* On traduit par une équation ou une inéquator
chaque renseignement (ou contrainte) sur 4
grandeur.

* On exhibe les solutions au probléme P°59|'S
* On définit explicitement les inconnues e“t Zn
désignant par des variables (x, y, N, €t¢)
Precisant leurs unités si nécessaire ;

A
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pquat

. On résout alors le systeme d'équations par
pstitution d'une.varlable Ou par combinaison
linéaire des equations.

mDétermme deux nombres entiers naturels lels
que -

« Leur somme est 355,

+ Le plus grand divise par le plus petit donne
19 pour reste et 11 pour quotient

@Deux nombres entiers x et y ont pour somme
37. Dans la division euclidienne de x pary le
quotient est 6 et le reste 2.

Trouve les valeurs de x et de .

Trouve les nombres reels a et b tels que les
couple (-1;3) et (2; -5) soient solutions de
I'équation ax + by-1=0.

BReésous chacun des systémes ci-dessous par
la méthode indiquée :

A. Par substitution : B. Par Combinaison :

r-2y=! g [T/
33 Sx+2y=5
3x-5y=- x+5y=3
e 0 f1 1,1
. {ﬁ;‘z: A
2x+dy-1=0 {25 iy +775y_‘ 1235
{2x—3y=2\/§—3\/§ ? e
0
x+y=V2+ V5 C. Résous graphiquement :
{2x+y:7
—4x-2y+14=0

Cette caisse contient des bouteilles de vin
rouge a 4.000 frs I'une et des bouteilles de vin
blanc a 3.500 frs l'une.
Ce monsieur n’ayant pas conserve sa facture,
veut savoir combien de bouteille de chaque
vin il a acheté. Il sait seulement qu'il a versé
1.000.000 frs et qu'on lui a rendu 9.000 frs
comme monnaie.
1- Résous le systéme suivant :
{ z+t=24

40z + 35t =910
2- Détermine le prix d’une bouteille de chaque

type de vin.

La recette d'un spectacle s’est élevée @
1.500.000 frs. Certains spectateurs ont paye
chacun 7.000 frs pour un siége catégorie 1et
d’autres ont payé 4.000 frs chacun pour un
siege en catégorie 2. Trois mille personnes
ont assisté au spectacle. )
Trouve le nombre de siéges occupés dans
chaque catégorie.

A 'occasion des fétes de fin d'année, un pére
achéte une caisse de 24 bouteilles de vin. i

ons et inequations du premier degré dans |2 x |#

E] lly a4 ans, Patrick avait 6 fois I'age de son friro
Franc
Aujourd hui, Patrick a 2 fois I'age de Franc
Détermine I'dge de chacun aujourd hul

EE Représente graphiquemaent les solulions du

systeme d'inéquations ci-dessous
x+y-—-5<0
' 1',!,\ -5y + 15> 0
| mDans celte pyramide, le numaéro d'une brique
est egal a la somme des numeéros des doux
briques qui la soutiennent

20

; | y 3
Ecris et résous le systéme de deux équations
qui permet de la completer.

mL'équation d'une courbe est y = ax* + bx - 1.

. Deétermine les valeurs des coefficients a et b
pour que la courbe passe par les points de coor-

‘ données (1 ,-2) et (-1 ,4)

Un artiste plasticien va chercher deux sortes de

peinture chez un grossiste.

La premiére sorte est conditionnée en pots de 10

kg, la deuxiéme en pots de 25 kg. Le potde 10 kg

codte 3.500 frs et celui de 25 kg colte 6.000 frs.

La capacité du coffre de sa voiture ne dépasse

pas 170 kg et la dépense totale ne doit pas

s'élever a plus de 45.000 frs.

Détermine les achats possibles sachant qu'il faut

plus de 3 pots de 25 kg et plus de 2 pots de 10 kg.

A la librairie « PAR TERRE », un commergant
a vendu 23 livres, les uns a 1500 frs, les
autres a 2800 frs. La recette totale de toute la
vente est 46.200 frs
Détermine le nombre de livres de chaque type
vendu par ce commergant.

mTrouve les nombres réels a et b tels que les
couple (-1;3) et (2;-5) soient solutions de
I'équation ax +by-1=0

Une jeune fille veut acheter des mangues a
10 frs I'une et des oranges a 15 frs I'une sans
toutefois dépasser les 150 frs qu'elle posséde.
1- Traduis cette situation par une inéquation a

deux inconnues.
2- Dis si elle peut acheter 5 mangues et 5
oranges !

3- Dis si elle peut acheter 8 mangues et 5
oranges !
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1on el
YR yremnier
Lquations et indquarnons (i

ONG)
icats emementale (U
15 nisation Non gouvertit un Lycdo
.dltjér;?re(thaeter pour une bibliotheque d ;12 . Y
d'excellence des ouvrages de de;*c?oize ille
Type 1: six mille frs I'un et Type < -
frs l'un. _ '
Cette ONG exige les trois oondmonses1u
1- Au moins deux ouvrages de type d;ouvrage
2- Plus d'ouvrages de type 2 qu
de type 1. -
3- La dépense doit étre inferneure
[ ix mille frs.
quatre-vingt-dix mille o |
Détermine les diverses possibilites d achats

ivantes
ou egale

E Un des professeurs d'une clagse dans u?adie
Lycée est indisponible pour raison de ma r ie
Il a fait deux devoirs surveillés comptant pou
dernier trimestre, I'un a duré une heure
et I'autre deux heures. Pour le calcul des
moyennes, le devoir d'une heure compte pqur
coefficient 1 et celui de deux heures, coefficient
2.

16 Cl ’ P ]
1es

 Tis employaient

également la méthode de fauss

(Source INTERNET)

\\\\\ X\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\

ol e e o

l’g".('. ‘I""\

3. Simations d'dvallid

notre méthode des combinaison linéai
e position. a3
7 Extrait du manuscrit chinois « Neuf chapitres sur lart du calcul »,

7 Iersiécle. Le probléme revient aujourd’hui & résoudre Je systéme d'équations :

Oti x,y et z sont les poids respectifs d’une gerbe de chaque récolte.

\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\\

B i 2 1z e T

U4 FoE HT'! | ""L." *I-,_“

11 RS

La fiche de moyenne fournie par |g " ! |
é .

seur présente des insuffisances po,,, I

L gleves. _ :
Cependant les mlforn‘mtlons C!-dessous
- exactes et fournies a chacun d'eyy :

| +le premier éléve
. et 9 au deuxiéme,
~ +le deuxiéme a eu 8 au premier dey
. une moyenne trimestrielle de 12 gy
. le troisiéme a eu 12 de moyenne
permute ces deux notes il obtient 13 sur
. comme moyenne.

. Pour eviter le renvoi, la moyenne et|
- de cette discipline doivent étre retro
. pour chacun.

© 1- Calcule la moyenne du premier éléve,
2- Détermine la note manquante dy deu
. 3- Détermine les notes du troisigme

aeu 15 au Premigr dovg
it

Qir av
20,
ais Sl On
2

e

es Noteg
Uvées

Xiéme

2x=1+y
3y,=1+Z
4z=1+x

MO , et
Y
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Application affine
Application linéaire
Sens de variation

P

Représentation graphique d’une application affine
Représentation graphique d’une application linéaire

e
i

SITUATION D’APPRENTISSAGE

Un site internet propose aux éléves d'un lycée deux formules de téléchargement de
musique en ligne :

- Formule A : payer 200 FCFA par titre téléchargé ;

- Formule B : payer un abonnement mensuel de 3000 FCFA, puis 50 FCFA par titre
télécharge.

Des éléves de 3°™ semblent intéressés, mais n'ayant pas assez d’argent, ils
cherchent la formule la plus économique.

lls décident alors d'utiliser une représentation graphique des deux propositions pour
faire un choix intéressant.
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 Application affine

affine

) ——
1- Identifier une application
. cJe Tals 1o point de e
il : A% 10 POINt de Facyjyyy
. 1 tenase de 300 kg de fanne v Lapplcation qui, ay NOMiypy
N  nour la fabncation de : Gcoulés x| associe 25, , I,_”“‘:w, J
LOaQue joul, POUT 14 Tduiiue s \ » ) g 4
son namn i utlise 25 kg de fanne »application affing "-‘M, p
SUNT Al AL o 5 n anls . . ”
Recompe et compléte le tableau ci-dessous : Onlanote  / vis 255, 40 '
Nombre de _ ‘ | Bl F'expression algébrique '
pans SO0y 0 : H JLy) st fix) 25¢ 4 100 )
Nasg \ 0 o ¢
en st ko

2- Justfie que ce tableau nesl

un tableau de proportionnalite

ot nombre de jours ecoules el

(x)la masse de fanne restante au bout
de x jours Expnme f(x) en fonction de x. . : prasmr:
4- Indique les valeurs de 7(0), /(1. /(). f(3)./(6) a . our de fabrication t'/t‘pum;
parur cdu tableau ci-dessus

-

5- Recopie et compléte - /(. )=50 et f(.)=0

“ecevesnnnn

J évalue mes acquis

Parmi les applications f suivantes, indique celles qui sont des applicavt‘iéﬁé '
affines en précisant le coefficient a et le terme constant b pour chaque cas.

' a) fest I'application qui, a x, associe 2x°
b) fest I'application qui, a x, associe %Hz

c) s est I'application qui, a x, associe 4x

| -

3
»‘d)fezs‘t I'application qui, 4 x, associe V/x - - )

Activité 2 - A
On considére les applications fetgci-dessous - Je fais le point de I'activité | ¢

Sixx-2; gix>Zxet hixy ] : Toute application affine donté %‘
1- Justifie que f et ¢ sont des applications affines. coefficient est nul est une h 2
2- Calcule I'mage des nombres -1 et 8 par application affine constan® 1
gl:wacune de ces applications ci-dessus. : :

a) Indique pour laquelle des trojs applicati y

affines, les nombre o e

| ines, nores -1 et 8 ont la méme image.
. b) Détermine les Images d'un nombre rég| 4
quelconque par f

| etg. Dis ce que ty Constates.

i J évalue mes acquis )

seesesnsececcssnsccssscssssscsnnee

' Réponds par yraj |
est fausse

: > " fion
orsque I'affirmation, est vraie ou par faux IorsqlTeE‘-frT'ma/]

Collection 1, répére”. Troisigme
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ulicglif’i«"ﬂj"g B
L e

9. Connaitre la propriété relative 3 |5 représe;v?a S
S \

: tion graphique d'une application affine
Activité 3

On considére 'application affin
1) Recopie et compleéte le tab

X
g

Dans un repére du plan d'oriqi o e —
a) P p origine O et d'unita graphique 1 cm sur les axes, place les points

ues du tableau precad
ent.
b) Fais une conjecture concernan p N

' ' : tces points ains; :
2) Soit la droite (D) d'équation 2y + | 5 = 0 | places
a) Etablis une rélation entre y et y '

b) Justifie que I'application /- ¥ estune application affine.

€ & definie par g (v)

‘ _ V-2
leau Sulvant -

Je fais le point de I'activité

» La représentation graphique d'une a

x> ax+b est une droite d'équation )
» Toute droite d'équation y=ax

pplication affine définie par/:
'=ax + b,

+b est la représentation d'une application affine.

(J’évalue mes acquis )

1- Dans chacun des cas é uation de la droite (D). re

_ _ cris 'équation de la droite (D), représentaﬁb‘ﬁ‘éra—
phique de I'application affine f.

1
a)f(X)=Ex—l 2B) f(x)=2-3x;0) f(x)=—1; d) f(x) = =3x.

2- Dans chacun des cas, détermine I'expression explicite de g (x) dont la droite
(D) est la représentation graphique.

La) D) y=2x-7;b) D):y=3 ;6) (D) —x+2y+2=0;d) (D):2x+6y=0.

3- Déterminer graphiquement une image — Déterminer graphiquement le nombre réel a
tel que f(a)=b (ot f est une application affine et b un nombre réel donné)

Activité 4

Le plan est muni du repére (O ; | ; J). Soient A (-2 ;1) etB (3 ; 5) deux points du plan.
La droite (AB) est la représentation graphique d'une application affine o

1- Construis la représentation graphique (AB) de I'application affine f.

2- Détermine graphiquement 'ordonnée du point M de la droite (AB) d'abscisse 0,5.
3- Détermine graphiquement I'abscisse du point N de la droite (AB) d’ordonnée -3

Je fais le point de I'activité

* Pour déterminer graphiquement Iimage d'un nombre réel u par une application affine i
- On trace la droite la droite (D) d'équation x = u qui coupe la représentation graphique
de fen un point M :
- On lit 'ordonnée v du pointM eton a: f@)=v
* Pour déterminer graphiquement le réel a tel que f (a) = b : ; .
- On trace la droite (D') d’équation y = b qui coupe la représentation graphique de f en
un point N : : .
- On lit 'abscisse a du point N etona: f (a)=b.

Collection "Le répére” - Troisiéme
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J'évalue mes acquis

Le plan est muni du repére
plan '
La droite (EF) estla représent
Détermine glaphtqucment

a) limage de -3 par £

b) le nombre réel v tel que & (x)

ation graphique d'une application affing P

= 0.

4- Déterminer I'expression d'une application affine connaissant deux nombres réols

leurs images

—

Activité 5 L
On souhaite déterminer I'application affine /© x1= ax-+b quiverifie - /(6) = -3 elf(3)=4
1- Calcule le coefficient de I'application affine /
2-a) Traduis f(6)=-32 l'aide de u et h.

b) Traduis /(-3) = 3, & laide de a et ).

c) Résous le systéeme obtenu.

d) Deéduis-en I'expression explicite / (x)-

Je fais le point de ’activité
On peut déterminer une application affine connaissant deux nombres et leurs images,

T évalue mes acquis | e ) B
& | Indique la bonne réponse parmi les propositions suivantes : \
Soit g I'application affine telle que - g (2)=10etg (0)=-4.0Ona:

a) g(x) = - 5x-4 ; b) g(x) =7x-4 :C) g(x)=-4 ; d) glx)=10x-4

5- Connaitre la propriété relative du sens de variation d’une application affine

Activite 6 Partle A Je fais le point de P’activité
On considére les applications affines définies par : Ij?p)plicatiog\f définie par :
f)=2x-7 ; gx)=-3x+2 ; h(x)=17 x)=ax+b est:

T 23 s 7 10 128 (les nombres sont dans le méme
| f(;; ordre que leurs images)

I4;;’((:) - décroissante sur R lorsqué

| ]

croissant les images des nombres : -23;-15;7 ;10 et - constante sur R lorsque 2~
128 par chacune des applications affines f, et g. (les nombres ont la méme i
2. Compare les images des nombres -23;-15;7;10 e
et 128 par I'application affine h.

Partle B ;

Soit I'application affine fdéfinie par : f(x)=ax+b

Soit u et v deux nombres réels. '

1- Justifie que f(u) - f(v)=a(u—v).

2- En utilisant la question précédente, recopie et compléte le tableau suivant:

Collection “Le répére" - Troisiéme
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- croissante sur R lorsque a>0

(0,1, J). Soient E (1i 1) etF (-1:2) deux py,
n
u

o

— : a <0 (les nombres et leurs ima‘.?es) |
1- En utilisant le tableau ci-dessus, range dans I'ordre  sont rangés dans Pordre contrar®

ge)

-




Gme du produtt

Comparaison de ) et AYV)

3. En vinspirant du tableau ci-dessus, donne les méthodes de comparaison des images de

deux nombres par une application affine de coefficient u dans les cas suvants
SQ:a<leta= 0

:1_ Soit I'application affine deéfinie par ¢(v) wv iy ou m et p sont des nombres roels

~ ane les conditions sur m pour que g soit croissante, décroissante et constante suf

J évalue mes acquis

Indique le sens de vanation de chacune des applications affines suivantes

|
a)ve —2x-1, b)Y vk — v, )b —30

6- Identifier une application linéaire - Reconnaitre une application linéaire

Activité 7
On considére le triangle équilatéral ABC ci-contre On désigne par x la longueur en cent
metre, de I'un de ses cotes.
1- a) Exprime en fonction de x , le périmetre p(x) du triangle ABC.

b) Justifie que la longueur x et le périmétre p(x) sont deux grandeurs proportionnelles.
2- a) Recopie et compléte la phrase suivante :

L'application qui, a la longueur .........du coté du triangle ABC fait correspondre son
. px)senote: plo
b) Justifie que P est une application affine dont on précisera le coéfficient et le terme

constant. A

.(g_fqis le point de I'activité

plication p:x+ 3x estune appﬁga@ﬂcm C
 nombre 3 est le coefficient de p. o
application affine dont le terme constant e

' J’évalue mes acquis |

\

3 Chacune des phrases ci-dessous définit une application f. Indique si f estune |
' fonction linéaire. Si oui, précise le coefficient.

| a)festlafonction qui, @ x, associe 31—
X
b) f est la fonction qui, & x, associe 2x.
¢) fest la fonction qui, a x, associe -x+1.
d) f est la fonction qui, a x, associe x*.

? Collection “Le répére” - Troisiéme
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‘une npplicntion lin¢aire — Connaitre

- : i aphique d't ! " . Py 1
7- Identifier la mﬁ)rfSCn-,t:ll-t,l,O-:\‘p?;:;*cn(;tio” gmph'ql’c d'une application linéairg
la propriété reld jve a la rer” —-
. . l'application liné:
Activite 8 F(x) Lo |5 gSOl(t(‘k\) ‘o‘q‘t 50 .eprg'smf"’ de cogy
o = : AR ; don 381 5S¢ entatig IClgy,
= ' eaire [ definie par 2 ¢ "’ naqr |
1- Soit I'application lir care [ASE L 1 dans 4N dans un repere (0. 1, ). 0 “""‘qm
Soit (D) 1a droite reprcsentatwt de :
i a- Justifie que la droite (D) p
repére (O, 1. J) riqine du repere a3se py,
ge la droite ©)- lorg I
a la droite b- Soit (D) la d’equation y = pmy
: p

a - Ecns une gquation
b- Vérifie que e point (

(D).

c- Con

) appartlenl v
Donne une condition pour que la gy

(D) soit la représentation g’aphiqu;‘;‘,"
Ung

application linéaire.
Je fais le point de I'actiyjy

Soit fune application ling,
de coefﬁcieﬁ?u. Sl:aopel;;ga"
tatiop graphique dans |g plan
muni d'un repére est ung
droite d'équation y= ax qui
passe par I'origine du repér

struis la droite (D)

. \
acquis |

i les grap-)'hiqhes ci-des

e que par leur
qui represent

ations

[ J'évalue mes

S0US, indiqué
ont des applic

‘parmi |
' numeéro, ceux
linéaires.

| AR
Eisnns v/ au
|

|

l

A s R
e situation de proportionnalnte par une application linéaire

' 8- Traduire un

Activité 9
le tableau de proportionnalité

Je fais le point de I’activité

' 1- On considere

| suivant : Une situation de proportionnalité peut
| m 5 (125 - atre modélisée par uné application
o [l ingaifs

' 2- a) Détermine le coeficient de proportionnalité dela

| premiére ligné a la deuxiéme

' b) Justifie que l'application x>y est une application

linéaire.
9- Connaitre les propriétés de linéarité

Activité 10
1- a) Au marché, 5 kg de pommes de terre coltent

3750 FCFA et 8 kg coatent 6000 FCFA.
Explique comment on obtient simplement le pri
Com)t n prix de 13 k ©.
b) Lfa situation précédente peut étre exprimée a |’aideg de pommes de gy
d’un tableau de proportionnalité.

Masse(enkg) |5 |8 |13
' Prix (en FCFA) 3750 | 6000

Explique comment on obtient la d ié
2 comment C erniére > i
c) Soit f l'application linéaire de coeﬂci:r?:(;cn'ne Alparindes Co
d) Calcule /(5)+/® et /13), puis compare-|
2- g(?lt g l'application linéaire de coeﬁcientz oS
émontr i .
e que, que quels que soient les nombres réels u et v, on a : 8

u) + g(V)

+1) =8

Collection “Le répére” - Troisiéme
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Je fais 1@ point de l'activité

Soit f I'application linéaire. u, v et k des nombres réels, on a

St y)=f@)+ /()

Jrévalue mes acquis

'Soit fune application Ilne = — !
o a T o - :
&‘d'que la valeur def(-1'2)|fe telle que : /(-3) =05 et f(1,8) =-0.3. }

Activité 11
1- a) Une recette de gateau indique qu'il faut 120 i _
; oo g de farine pour 3 personnes. Explique com-
ment on obtiendrait simplement la masse de farine nécessaire pour faire un gateau pour 15

ersonnes. '
b) La situation précédente peut étre exprimée a |'aide d'un tableau de propostionnalité.

Nombre de personnes 3 15
Masse de farine (en g) 120 | ......
Explique comment on obtient la derniére colonne & partir de la précédente.
2. Soit h une application linéaire definie par : /i(x)=40x .
Calcule: 5h(3) et #(15), puis compare-les.

3- Soit g une application linéaire de coefficient a.
Démontre que, que quels que soient les nombres réels u, vetk, on a: glku) = kgu)-

Je fais le point de I’activité
fétant une application linéaire de coefficient a et k un nombre réel, on a: S (k) = kf (1) -

J’évalue mes acquis}
festune application linéaire telle que f(2):<D

Indique la valeur de f(1).

RESUME DE COURS

A- Applications affines
1-Définition

Exemple
Poura =5 et b = -11, f est lapplication affine qui, au nombre . as

Onnote f: x+>5x—11,ansi fx)=>5x-11 ;1
Pourx=2,ona: f(2)=5x2 _11=10-11=-

socie le nombre 5x - 11.
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| m (x i (?)) ,x étant un élément de A
2-2 Propriété
et 010 T
Gy b
mn affine /- v+ x+2 apour représentation graphique la droite d'équation y = 4
S8 Toute droite, non paralléle a l'axe des ordonnées, est la représentation graphique d'yy
| %C) application affine.

b
" . i
o lapplication affine J o .npphculu‘on '] et
' y s ajo b
* !v OS‘ I ‘maq a , r“u'ﬂphor A par II. pu l P h
rewe;ll on affine constante et on @ f- i
pp ica

On considér
+ Le nombre ax

« Calculer le pnombre fix/
0, festune a

« Lorsque ¢
2.Représentation qraphique
2- 1 Définition i ,
'wammm.hdﬂmﬂldﬁsmwﬂw nombres
ensemble des points du plan

festuuappliuﬁmdﬂ\m& mmdol'aw‘m“o"f' I

3. Sens de variation d’une application affine
fest une application définie par - /(1) = ax+b

Sia>0,alors f est Sia<0,alors fest Sia=0,alors fest
croissante sur = . décroissante sur R . constante sur [R.
Dans ce cas, les nombres et | Dans ce cas, les nombres et Dans ce cas, les nombres
leurs images par / sont leurs images par f sont ont la méme image par f
rangés dans le méme ordre. | rangés dans |’ordre qui est le terme constant
(Siu< v alors flu) <f(v)) | contraire. donné.
(Stu<v, alors flu)y > fiv)) | (f(u)=f(v)=b)
b=
0 b >0 b<0
1/ 1 A/
o ® - yd J e
covefene /"/ 0 1/ 1
> ‘ £
)4
\ ‘/
N\3 i .
a<o P g B
\\ CITTY B \\\' g I
N ) LLL.. k\k
J :.... LTS PO b ;
—_— T . 0
2 {
JO5 %
""g---.
Ci - Fin )
ollection (e répére”. Toisitme
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&

f n—)l 91 est une applncatnon linéaire .
U5 o n ‘est pas une © application Iméaxre

iﬁ@—

Exemple

(e

\

application linéaire h:.x+> x a pour représentation graphique la droite d’équation y = x )

Collection “Le répére” - Troisiéme
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Application affine

-
Il

i1 denx nombres rdels ef leurs images

fne / connaissdl
» wion affine telle que :

s Pour déterminer une application al . Jic

{ N N 4 ¢ apphict
Soit X, et v denix nombres réely distincts et fune apf
f(x)=y et [(x)=);

e ., = o ciodessous
On utilise 1'une des denx méthodes <1 desse

Méthode [ : i Jos valeurs des
gy —avt b O Jotermine les valeurs des nombres q
Soit f I'application affine définic par flx)-axth resaet b,
U_\'l I h _‘I‘

résolvant le systeme .
Iu.\'_, +h=V,

. iow dans 1'expression
On remplace les valeurs des nombres a el b ainsi (rouvees dans l'exy

algébrique f(x)=axt b.

Meéthode 2 :

On calcule le coefficient defeton choisit un ¢
yo¥ ) =S gy =alx-x)En fx)=al(x=x,)+y

o X, X, =%

los dewx nombres X, 0 ¥

S

On développe et on réduil Iexpression de .

« Pour déterminer le sens de variation d’'une application aj]jne, ou comparer les images des
nombres par une application affine, on utilise la propriete ci-dessous : | est une application affine

définie par f(x)=ax+h .

|
Sia>0,alors fest Sia<0,alors fest Sia=0,alors fest
croissante sur R . décroissante sur [R. constante sur .
Dans ce cas, les nombres et Dans ce cas, les nombres et Dans ce cas, les nombres
leurs images par f sont leurs images par f sont ont la méme image par f
rangés dans le méme ordre. | rangés dans I’ordre qui est le terme constant
(Siu<v,alors flu) < flv)) | contraire. donné.

(Siu<v,alors flu) > f(v)) (f)=f()=b)
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V- SAVOIR-FAIRE

Enoncé

e

TaclcsEd Déterminer | _
— ) I l'ex ——— _ | _
; ent_ation graphique Pression d'une application affine & partir de sa repré

La droite (D) Ci-contre est la représentation graphique d'une application affine

fixe> ax+b .
pétermine I'expression algébrique de f
Solution commentée .
A

Je détermine I'expression algébrique de /(x)

. La droite (D) coupe I'axe des ordonnées au point de coor-

données (0 ; 4).
Donc I'ordonnee a l'origine de fest4, ona b =4

« Pour passer du point A au point B de la droite (D), I'abscisse

augmente de 2 et I'ordonnée au§;mente de 3

Donc le coefficient de fest a = = Ainsi : pour tout nombre

réel x, .f(x):ax+4.

Savoir-faire 2-

Enoncé
Une application affine g est telle : g(-3) =7et g(8)=-15
Détermine I'expression algébrique de g (x)

Je détermine I’expression algébrique de g (x)

Je sais que g est une application affine, donc: g(x)=ax+b

_Déterminer une application affine connaissant deux nombres et leurs

-3)-g(8) 7-(-15
Je calcule le coefficient adeg,ona:a:g( )=&( ): ( ):—2 Donc : g(x)=-2x+b

3-8
Je calcule 'ordonnée a l'origine de g.

Je sais que : g (-3) =7, donc: —2x(-3)+b=7, soit: b=7-6=1

Ainsi - Pour tout nombre réel x, g(x)=-2x+1

!

SEYTHEETZER Déterminer une application linéaire connaissant un nombre et son

RIS SR

Umagerai e
Enoncé
Une application linéaire est telle que . h(12)=20

Détermine I'expression algébrique de h(x)
Solution commentée

Je détermine I'expression algébrique de h(x)
Je sais que h est une application linéaire, donc h(x) = ax

Je calcule le coefficient a de h.

 m12) 20 5
Je sais que : h(12)=20, doncona:a=—p==7 =7

Ainsi, pour tout nombre réel X, h(x) =2 -
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Apphga%t('qn affine

CETTHTAZEYA Déterminer 'expression algébrique d'une fonction affj,,

Enoncé

Soit / une fonction affine. Les points M(4 ;5) et N(6 |9) appartiennent a la feDresemat
i
graphique de .

Détermine I expression algébrique de /.

| Solution commentée

| Je détermine I'expression algébrique de /
./ étant une fonction affine, sa forme générale est : fixo ax+b
! On calcule @ avec la formule :

‘ a= S (xy, )=f(xy)

X =5,
= FSI=P )] 9=5
6—4 %

f(x)=2x+beton saitque /(4) =5donc 2x4+b=5 dou b=-3

|
i
1 . ,
i On calcule b en utilisant les coordonnées d'un des deux points donnés :
\ Ainsi I'expression algébrique de fest f(x) =2x—3.

BT Ze0d Déterminer I'expression algébrique d’une fonction linéaire
Enoncé

Soit une fonction linéaire /. le point A(2 ;8) appartient a la représentation graphique de /.
Détermine I'expression algébrique de 1.

Solution commentée

Une fonction linéaire est de la forme f:x+ ax aveca #0

Puisque A(2 ;8) appartient a la représentation graphique de f, alorsona:f(2)=8.
Donc 2a=8d'ou a=4.

Ainsi I'expression algébrique de fest: f(x) = 4x.

ETHEAIE P éterminer le sens de variation d'une application affine |
Enoncé

f. g et h sontdes applications affines définies par :
1
f(x)=13x-6, g(x) =—§x+2\/§ et h(x)=-5

e BRI

Détermine le sens de variation de chacune des applications affines f, get #

Collection "Le répére” - Iroisiame
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[jcmimz affine

»lmmn commeniée
(

| §
' Je determine le sens de Variation de ¢y,

. Le coefficient de fest 13 Quiest positif g

|
‘ ient de ¢ - .
. Le coeffic ¢ est ¢ qurest nggatf

. Le coefficient de & est nul, donc J; es; const

ld“mﬁ"r e ”]’]’II( ation ”.If”l( - Re ‘onnaitre wune
upphmrmn affine

A Traduis chacune des affirmations suivantes

par une application affine /, puis précise son
. coefficient et son terme constant.

~ 1- Pour déeterminer I'image d'un nombre réel,

- on le multiplie par 7, puis on ajoute -3

. 2 - Pour déterminer I'image d'un nombre réel,

* on le multiplie par -5, puis on ajoute 5 -

. 3- Pour déterminer I'image d'un nombre reel,

- on lui ajoute 3, puis on multiplie le résultat par
| -11;

4 Pour déterminer I'image d'un nombre réel,

t on lui ajoute -2, puis divise le résultat par 13.

12 Soit g une application affine. Traduis par
une égalité chacune des phrases suivantes :
1) L'image de 4 par g est 13

2) -8 est I'image de 5 par g.

13 Chacune des applications affines peut
s'écrire sous la forme x> ax+b .

Précise pour chaque cas les nombres a et b :

a)xH%x—S b))y x> =5
4 3
—xjd)x>—2x+= -

)X 3x ;d) x 5y -

@ Parmi les applications ci-dessous, indique

alors les coefficients et les termes constants.
a)Xl—)%x—2 ‘b)) x> -5x";

6x—5
4

Ax5-x;d)x—-13;e) x>

acune des applications affines /.

JE M'EXERCE

-8 Soit I'application affine ftelle que

P f(X)=ax+b |

:Dans chacun des cas, détermine «, b, ¢ et d.
ta)a=Jetf(5)=2

c)u—fg el f(-8)=-1

. 8] Une application affine h est telle que :

L h(=3) =7 et h(8) =—15.

Détermine, par calcul, I'expression algébrique
i de h(x).

[910n donne les tableaux de valeurs suivants:
: Parmi ces deux tableaux, un seul correspond
i a une application afﬁnef

celles qui sont des applications affines. Precnse:

. : Tableau 1
= 2 0 1
e (il -3 1
. Tableau 2
X -12 0 23
f(x) |41 5 450

W ol h

Onc [ est croissante sur
8 »donc g est décroissante sur

ante sur

Caleuler Vimage d'un nombre réel par une application
affine - Calculer le nombre u tel que f(a) = b (ou fest
une application affine et b un nombre réel donné).

-5/ On considére I application affine / telle que
P

- Deétermine I'image de chacun des nombres
. suivants par b il

Sv-6

3
2:-8:0:2:~.
5

b)b=5etf(-2)=13
L b0 et f(23)-3

.,; Une application affine g est telle que :
fg-l)=2etg(3)=4.
: Détermine I'expression de g(x).

Indlque le et justifie ta reponse .
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! .-‘lpplica;ioyx affine

Bl ——

la representation

Connaitre la propricte e lative d
- R

graphique d'une application a[ine
graphiquement une application affine
deux nombres et leurs mages ‘ |
46 Dans chacun des cas, détermine 'appl-
cation affine /: dont la represenlahon qra-

"\f\'u":f."

onmaissand

phique est la droite (D) .
a) (D):y=2x-1:b) (D):3x+ 0Oy +13=0]
¢) (D):16 =8y 1 d) (D):ax =2y +d =0.

ou a est un nombre reel

# Pour chacune des applications affines .
écris une équation de la droite représenta-

tive (D).
la) g(x)=7x-2 ©) &) 2.3x

7 3
b) g(x)=-5 d) g(x)=-X+7
3 ) 0 o)

' 42 Dans un repére du plan, |a

la représentation graphique de I'application

affine gou B (-5; I)etC(3:9)

' Détermine, par le calcul, I'expression al-
| gébrique g(x).

13 Soit 'application lineaire h définie par :

1 h(x) = :\

‘ Reco;-aie et compléte le tableaufsui\{ant :
|| = 2 [ 14 7

| E 2

| h(x) 14 | 1z laz] ...

i 2

Connaitre la propriété relative du sens de variation
d’une application affine -Déterminer le sens de va-
riation d'une application affine

# Dans chacun des cas, précise le sens de
variation de I'application affine ftelle que :

a) f(3)=-2¢et/(1)=0
b) f(5)=1c¢tf(-40)=1

Utiliser le sens de variation d’une application pour
comparer les images de nombres

{8 Soit / I'application affine définie par

g_ 3
f)=2x"%-
Sans aucun calcul, compare les images des
/4
nombres -7 ; 0; -4 et Eparf.

[i8 Soit 7 'application affine définie par :
fly =-mx+2.
Sans aucun calcul, compare les images des

nombres 1:0;-1etdparf.

Collection "Le répére” - Troisiéme

‘_ lorsque I'application /
a)/(-2)=0et /:(-5) =g
- b) r(9)=-1et/ (0)=-1

| 3
J=-1: 8@ =23 hG)=g

 solutions du systéme (8):

 Identifier la représentation graphi
: linéaire - Connaitre la propriété relative. latt
| tation graphique d'une application linéaire

170n cons

definies pal
!(\\ - .y +3 ,’1_'(\) = 3y -1 et h(\) - 1

Sans aucun calcul, compare 1es images .
nombres 8, 973 -5,25 et B, 97 par =

a)/, by, c)

18 Soit 4 I'application affine dehinie par
h(x): 2020
Compare

idere les applications affing: / -
‘3 '.L' l,'l l,

(:307) 1 (2019) 4 (2021) 1

- 48 Dans chacun des cas ci-dessous Compg
. ' g

2020
2019

est déterminée par -

}; /(1) et /(

2019
/ [ 2020

c)/(6)=2et f(10)=-7

droite (BC) est | pjentifier une application linéaire - Reconnaitre yy,
upplimtiun linéaire

- 20 Construis dans un repére chacune des

courbes représentatives des applications

linéaires figet htelles que :
7

4

(24 Soit h une application linéaire.
Sachant que h(/5)= -5, €en utilisant les propriétés
i des applications linéaires, détermine :h(1);

h(1-5) et hL*/;)

22 On considére les applications fet g définies
par : f(.\r):(2x+l)z —(x+2)(4x+3):

g(x)=x-3x(2x+4)+ 4x(§2£ -2)

1- Démontre que f est une application affine.
. 2- Démontre que g est une application lineal.

. 8 On considére I'application affine k telle que
P k(—4)=-8etk(2)=22

: On pose : k(x)=ax+b

. 1- Justifie que les nombres a et b sont

2a+b=22

2- Résous le systeme (S).
 3- Déduis-en I'expression de k(x)

, jcation
que d'une applic®’’

24 A « .} des
Reponds par vrai ou par faux @ chacuné

affirmations suivantes :

a) Les axes d'un repére sont €5 74, a5
tions graphiques d'une application r'19 2l

b) Toute représentation graphiau® 4 " gére

tion linéaire passe par '0rigin
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jication affine

oite d gquation y = -4

a ation gm-;,hs_que d'une apphication inda re
5, ~nlication hneawre [ v+ qy g
d)L:"-” tion graphique la drodte d'équation

v+1estla (epro

OWIr
PRI

Le plan est muni dunrepere (O, I, J) On donne
les points A(-2:.2),B(6,8)et

c (-2000 . 3300)

parm les droites (OA). (AB), (BC), (0B), (AC)
et (OC), indique cqlles qQui sont des représenta-
yons graphiques d'une application lin¢aire

iyire une situation de proportionnalité par une

Tras Cpera
ication linéaire

app!
Indique la bonne réponse
On considére le tableau de proportionnalité
suivant 3

[ | o ToT2]
7w | 6 |0 [s

L'application linéaire associee est :
3

a)f:xm %.\' b)Y f 6,

3 =
r)f..u——)-z—.\ cd)fix—1,5x .

Retrouve les tableaux qui traduisent une si-
tuation de proportionnalité. Pour ceux-la, uni-
quement, écris sous la forme les applications
linéaires qui font correspondre les nombres de
la premiére ligne a ceux de la seconde.

Tableau A
[ 5 10 [ 15 | 20
10 15 20 | 25
Tableau B
1,2 2 P 3
4,5 6 79 9
Tableau C
30 33 36 39
10 11 12 13
Tableau D
7 14 21 35
1 2 3 4

2 Indique quels tableaux parmi ceux proposes
ci-dessous peuvent étre associes a uné application

tion.
Tableau 1
X -6 -5 -2 4 8 10
L 18 15 6 -12 -24 -30
Tableau 2
X | -10 ) 5 2 6 17
fx) | 5 ] 0 7 1 22
Tableau 3
x [ -15 -9 -3 6 12 18
LX) [ 10 n 2 4 8 12

: Reconnaitre la représentation graphique d’une appli-
© cation affine constante, croissante ou décroissante

: 13 Le plan est muni du repére (O, 1, J). On donne

linéaire. Précise alors le coefficient de cette applica:

. B8 Le plan est muni du repére (0, 1, J) et une liste

Connaitre les propridiés dv limdartld

;M Son rune apphical)

nombrey reois

w hneatie s ot b sont Jou

11 QU les egalldas gu sl cofre lo%
a)ri AR, M feey) Kvd AN
) Fithy) AAy) ) f iy vAY) ’i”""’(”)

m(i']” considore | l“,;,]‘.\;“”‘)“ lindaio talla (ue
¢ () =1
Sans calculer lo coeltficent de i,
el o ()

Reconnaitre la representation graphique i

tion afhine

Ml(t'-pnml:. par veai ou par faux 4 chacune des
affirmations suivantos
a)Toute droite du ropéare (O, 1, J) est larepré-

sentation graphiqua dune apphcation unmq

b) Un segment dans un repére peut 6tre la repre
sentation d'une application affing

¢) Une demi- droite peut étre la représentation
graphique d'une application affine

indique g (1)

ne uj’['!h o

84 Le plan est muni du repere (O, 1, J) On donné
les points A(2;-1);B(0;-1),C(2.-5)
Parmi les droites (OA), (AB), (AC) et (BC).
indique celles qui sont les représentations gra-
phiques d’'une application affine.
Reconnaitre la représentation graphique d'une ap- ‘
plication linéaire \

33 Le plan est muni du repere (O, 1, J).

Réponds par vrai ou par faux a chacune des

affirmations suivantes :

a) Toute demi- droite d'origine O est la repré-
sentation graphique d'une application
linéaire

b) Tout arc de cercle contenant l'origine O du
repére est une représentation graphique
d'une application linéaire

c) La droite (Ol) est une représentation
graphique d'une application linéaire.

les points A(2;-1);B(0;-1);

C(2;-5).

Parmi les droites (OA), (AB), (AC) et (BC),
indique celles qui sont les représentations
graphiques d'une application affine constante,
croissante ou décroissante.

de droites (D) données par leurs équations.
Indique celles qui sont les représentations
gra_phiques d’'une application affine constante,
croissante ou décroissante.

Collection “Le répére" - Troisiéme
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4. Application affine

Dy v=2v<1: MDDy yed=0

) "‘
NV 2v+6yv—11=0 diDioy 2
Déterminer Fexpression d'une apj lication affine ¢
_I“HNT de sa repri serifation grif ";:._'.'.:.
38 Le plan est muni du repere (0,1, ) On

donne les paints E (8 . -6) et F (1 J)

sentations graphiques respective
(OE) et (EF)
Détermine les expressions explicites / (v) et
£2(X).

Déterminer graphiquement um inmage

) ) ; f
graphiquement le nomore a tel que J (4
I

- » i3 ] .'..-(.....l. fovnn
est une appitcanhon et b nombre reci denHt

37 Le plan est muni du repére (0. 1, J) N
On donne les points A (2 ;-1 et B (1, -2).

Les applications affines 7 et & ont pour repre-
sentations graphiques respectives les droites

- (OA) et (AB).
' 1) Construis les droites (OA) et (AB)
2) a) Détermine graphiquement I'image de 2
; par f, puis par g ,
b) Détermine graphiquement le nombre réel x
tel que f(x) = 2.
c) Détermine graphiquement le nombre réel x
| tel que : g(x) =-5.

{
}
|
|
|

Déterminer une application connaissant deux
nombres et leurs images
3g Dans un repére du plan, construis la

affine h telle que : h(-2)=2e¢l h(3)=0.

38 Dans un repere du plan, construis les
droites (D)), (D,), (D;) et (D,) qui sont les

applications affines suivantes

fix—>2x-3; g:xP2x-3;
3

Iz:xr——)Ix : k:x-3.

40 Soit 'application affine h telle que :
h:x—2x-T.

1- Calcule I'image de -3 par h.

2- Calcule limage de 0 par h.

# Soit I'application affine ¢ telle que :
rixPH—x—4

Recopie et compléte le tableau suivant -
{ x ‘-3 1

l(’(x) l 4

leJ

Collection "Le répére* - Troisiéme

Les applications affines / et g ont pour repre-
g les drotes

Détermine
1) = b {ou ]

44 Soit I'application linéaire f définie par :
L f(x)=8x.

1 Calcule I'image de chacun des nombres
%suivants par f:8;-1;-2;5;~
représentation graphique (D) de l'application o- Détermine I'antécédent par f de chacun des

. nombres suivants 1 —12 ;40 ; —

représentations graphiques respectives des% linéaire dont on connait lexpression explicite

!
P ‘:,.““:‘;‘r[‘\({fl":“.’;ll)il‘[ O G 6c
!\H“:",i',l e ! ,.’”“"

] ot 20N grrtad e
srhre ¢

a8 Dotermine los applications affines ¢, ,

quivantes sachant que

Lot fer2y 1

1) /)
Yy ) Lot ul V) |

! - Al
1y hi=2) et a-=2) 21

A

1y AL 7 2 ctk(=1) 24
et rininct [,;Iv;.'(“i“.!., “!!lr.'z i 1,1'_ o connair -
¢quation e sa reprisentation graphique

43 parmi les ;q)pln(:;lll()nﬁ suvantes, indiqug Gl

3 S
qul sont des Uppll(}i,lll()llt'y linearres -
précise alors leurs coefficients

a) fxl ydy by gix 20+l

¢) hox e =3y cd)iixH Ix’
% 2

e)jix +»>~?.\_~ ce) x> |\l =i

Mk:x= = = S pia2x.

23 +2

¥} 60
2 i

12 60

: i
| Représenter graphiquement une application affine ou

18 Pour chacune des applications affines : in
. dique son coefficient, son sens de variation, deux
points de sa droite représentative, si possible 2
coordonnées entiéres, et trace cette droite dans
 un repere orthonorme.

D7 =242 9 gy =222

3
—-x—8

. 3) h()C) =

: ; G o oo affine
Justifier le sens de variation d'une applicatio” affin
ou linéaire

ot 1 défine®

48 Soient les applications affines /. 8
par : o
F)=(R-5)x+7 ; g=@V1B37

h(x)=1,002.
Justifie que :
a) f'est décroissante sur R
b) g est croissante sur
c) h est constante sur R
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' jication affine
@ Soit funé application affine.
s chacun des cas ci-dessous, dé¢
Eeans de variation de /. etermine le

(20)=-1 et f(-1)=20
: ;§(50)= 2 et f(20)=-3.

Mo/, l'application affine definie par
h(xv)y=(a-2)v+n
Dans chacun des cas ci-dessous, determing
les valeurs du nombre réel ¢ pour lesquelles
a) h est décroissante sur !
b) i est croissante sur #
c) I est constante sur

@ Dans chacun dgs cas, précise le sens de
variation de I'application affine f définie par

b f(x)=41 d) f(x)=-5x+21.

53 On considére les applications linéaires et
2 . 56 Dans un repére, on considere les points

LA 3 B(35-5) et C(-7;13,5).

- 1-Détermine I'application affine dontla

. représentation graphique est la droite (AB).
i 2- Déduis-en que le point C n'appartient pas
. ala droite (AB).

telles que :f(5)=-7.5: g(;)z 5: h(-2)=6,
Détermine les expressions algebriques de
fg et h.

B Construis dans un repére chacune des
représentations des representatives des
applications linéaires f; get h :

. . X
fix—>3x; gix>-5x; h:xr——);.

B2 Chacune des droites est une représen-
tation graphique d’une application affine f .
Dans chacun des cas, précise le sens de
variation de f .

0y =24310)5-9: (0y): (2= PBhcey-120;

(D3):\/§;+\/g=0 :

situations suivantes. Indique celles qui
traduisent une application linéaire. |

a) f(x) est le périmetre d’un carre de coté
centimétres ; o

b) f(x) est I'aire d’un carré de coté x
centimetres ;

c) f{x) est le périmetre d’un cercle de rayon3
centimetres ;

d) f(x) est le volume d’'une pyramide réguliere
. et (D) sa représentation graphique dans un

a base carrée de coté b centimétres et de
hauteur x centimétres.

Une application linéaire g est telle que

g(\2)=43 J6
Détermine 'image du nombre == parg -

rofondissenet

- 88Un peintremélange 200 g de peinture blanche,

30 g de peinture verte et 20 g de peinture jJaunc
Pour obtenir 3 kg du méme melange, calcule
les quantités de peinture de chaque sorte qu'l
faut melanger.

. 57 On considére I'application affine f définie
. par: /(x)-(m Dy 20U mestun nombre reel.

i Soit (D) la droite représentative de f dans un
| repere orthonormé (O, 1, J).

 Ondonne : A (2;-5) et B(-8;-1) deux points

. de ce repere.

. Détermine la valeur de m pour que .

. 1- Les droites (D) et (4B) soient paralléles.
2-Lesdroites(D)et(()B)soientperpendiculaires.

7§§Soit I'application affine définie par: g(x)=ax+b
i On désigne par (D) la droite représentative de g

By e e
B’ application fest associée & chacunedes . oo Nooare (0,1).

1- Démontre que, pour tout nombre réel, on a :
glx+1)-gx)=a

i 2-a) Démontre que si le point M appartient ala
: droite (D), alors le point N' 'est aussi.

b) Déduis-en que le point N(x+Ly+a) est
limage du point M par la translation de vec-

teur or+a0J . ]
3-SoitI'applicationaffine définie h pari(x)=3x -5

repere.
Détermine les coordonnées entiéres d'un
point A de la droite (a) , puis en utilisant les

questions précédentes, construis la droite (a).

3- Situations d’évaluation

& Po construction dans un e
B8 Pour les travaux de _ eteguefiieias s

: Au bout 3 jours, il reste 4,5 m’ dans la citerne
: et au bout de 13 jours, il reste 3,5 m’.

lycée, le président du COGES fait remplir
une citerne d’eau.

Chaque jour, les ouvriers y prélévent la

Collection “Le répére " - Troisiéme
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n-“.;,__f@{ication affine

Afin d'éviter e m
Celui-ci sollicite
fais partie pour
prelevee chaqu
citerne et enfi
duquel la cite

C sur le chantier,  * Ouvner du (:)I‘UUPU A ~D1Lr\" S(m»‘“!"’
i eg'“' Fmesegol,c“ w | de 150 000 FCFA, puis 450 FCFA
S i abrique ,
connaitre la quantité d'eau ff’glt:snm du groupe B pergoit une
e nombre 46 oot s bout | do 145,000 FGFA, puis 500 FCFA

Phimg f
par Objg) &

Plima f,
D(" Oblﬂl

me sera vide fabriqué | I \
- ~ oh P B N f S
N designe par x e nor:wbr'e de jours écoulés Suite a ces nouve e]Snlll(lLIlell]((.‘)b,tl)Il\ Ouvrig, dy
. - >0NNe ] g '
el par f(x) la quantité d'eau restant dans la  groupe B veut connailr \"re d'objgrg
citemne q SSRg a partir duquel il a un salaire égal 3 Celuj ¢
' groupe A

Op Suppose que fest une application affine Il informe alors son fils en classe dq e

?er[')née Dart [(x) ‘:\I' +h. . b On désigne par x le nombre d objets faby
1T emontre que les nombres a e
| . ;

1- Détermine les applications affines f gy Sugs'
—— : iées respectivement aux salaj ‘
| Verifient le systeme (¥) et 25=7 | ngﬁsleesef\ . é) ares deg
| 2- Résous le systeme (S). - " - 5

| 6ar + 2b=9

_ Sk <L ) ..+ 2- Dans un repére orthogonal, constryjs leg

3 Déduisen la quantit¢ deau journaliere - iies représentatives des applications affin.. |

| prelevée, puis la contenance de cette citemne. ' fetg ingg
?a_ (l:?_)tetermme le _réombre de jours pour lequel 3 Par une lecture graphique, déterming le

| " iEIng seravide; - nombre d'objets fabriqués pour leque] jeg deuy

(== ) ) ) ) % v

| 8 Dans une usine, les ouvriers sont infor-  : salaires sont les mPimes. '

| Mes que désormais, ils percevront un salaire : 4- Retrouve, par calcul, le résultat de | ques.

| en fonction du nombre d'objets fabriqués. | tion 3.

’!

RIB  RENDEZ-VOUS DES CURIEUX!

Gottfried Wilhelm Leibniz (1646-171 6) était un philosophe savant, mathématicien, ju-
-~ riste... . Il a introduit des notations pour rendre les textes mathématiques plus lisibles. Il
utilisa pour la premiére fois en 1692 le mot « fonction », du latin functio (qui signifie « ‘
accomplissement », « exécution »).
Imaginons que le 1er janvier 2000, un astronaute /
dgé de 30 ans parte a bord d’un vaisseay spatial
a la vitesse de 250.000 km/s (aucun vaisseau nest
capable, actuellement, de se déplacer i une telle
 vitesse), laisse sur la Terre sa femme et son fils
agé de 10 ans.
Dapreés la fameuse théorie de la relativité dy
physicien Albert Einstein (1879-1955 ), pour
lastronaute, «le temps ralentira »
considérablement par rapport a celyi mesuré
sur la Terre. '
| Si ondésigne part le temps en années qui s
- surla Terre, alors le temps f(t) écouls pour

lastronaute durant son voyage a une telle vitesse serq donné par : f(t)=

’écoule G-ﬁalnu.l“(m‘.nm

0,3t.

Collection “(e répére”. Troisigme

SCanned by CamScanner



Pyramide réguliere
+ Cobne de révolution
« Sections planes

* Réalisation d’un Patron d’un céne de révolution
Réalisation d’un patron d’'une pPyramide réguliére
Réalisation d’une Pyramide réguliére

* Extraction d’une représentation de I'espace, d’une figure plane.

SITUATION D’APPRENTISSAGE

Une éleve de troisieme d'un collége a pu identifier chez une vendeuse
de farine de mais deux types de récipients dont leurs fi
grand frere en classe de premiére D.

Elle les présente a ses camarades de classes pour connaitre les solides dont ces

récipients sont issus et ensuite identifier les formules lui permettant de calculer leur
volume.

gures ont été réalisées par son

Intéresses, ceux-ci décident de s'informer et faire des recherches sur les volumes de
ces récipients.
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1- Identifier une pyramide réguliére

Activite 1

La figure ci-contre représente un
solide dont les faces sont planes.

A

c

1- Cite les faces triangulaires de C€ solide, puIs

donne leur particularité. _

2-Citelafacedecesolidenecontenantpaslepqlr;tS_

3-Indique la droite qui passe par le p01dq -
et perpendiculaire a deux autres droites d'u
face.

—

Je fais le point de I'activitg

Une pyramide est un soliga
- une des faces est un polyq
pelé base ;

dont

One gp,
- les autres faces sont des t
qui ont un sommet commuyp
le sommet de la pyramide. ¢
sont appelées faces latérg)
- 1a hauteur d'une pyramide gg

angles
9ui eyt
es fa
es: %
met S est la droite passant
perpendiculaire au plan co
base de la pyramide.

On appelle aussi hauteur I |o
SH ou le segment |SH |.

par § gt ’
Ntenan la

NQuey

U’évalue mes acquiS)

En observant la figure ci-contre:
1- Cite les faces triangulaires
2- Cite le sommet

3- Cite la hauteur

4- Cite la base

5. Cite une face latérale.

M S

Je fais le point de I'activité

Activité 2

Voici la représentation en perspec-
tive cavaliére d’'une pyramide.
Sur cette figure, le quadrilatere
ABCD est un carré de centre H.
1- Justifie que les arétes
latérales ont la méme longueur :

2- Sachant que AH =3 cm et SH =4 cm, cal-
cule $4 en utilisant la propriété de Pythagore
dans le triangle SAH.

(.F évalue mes acquis)
: i

On dit que SABCD est une pyramide
réguliere de sommet S.

e

_’///\
- Recopie et compléte : |
EABCD estune ............ régulierea ........... Carrée. 43
2- Assoue chaque désignation de gauche au mot qui lui correspon
droite. E
A | face latérale |
ABC. Hhauteur o
BCDE. Sommet
(AQ). base

Colocton L e g
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/)

entifier U P

2.

ére

Acthité g

Réali

/m;sidére la pyramide réguliére SABCD de —

- Ja figure en suivant les instructions ci-dessou
yrace le carre ABCD

S:

et S telle que SA=8cmetAB =6 cm.

_ construis sur chaque coté du carré une face Iatérale d'arate de longueur 8 cm

Je fais e point de I'activité

La figure ainsi obter_1ue est un patron de |3
ce patron est constitué d'un polygone ré
socéles qui sont les faces latérales.

(( J’évalue mes acquis
|\

pyramide réguliere SABCD.
gulier (la base qui est le carré ABCD) et de triangles

/]
|
]
|
\
|
|

|
|
|
§
|
|

|
|

5
d

|
|
|

a)

armi les.ﬁgure's ci—.c‘jessous, indique celles qui sont des patrons
e pyramides réguliéres.

3- Connaitre la formule du volume d’une pyramide reguliére

Activité 4

SABCDEFG est un cube d'aréte.

Je fais le point de I’activité

Le volume d’'une pyramide est égal au tiers du
produit de I'aire de sa base par sa hauteur.

W= % X aire de la base X hauteur.

1- Construis trois pyramides a bases carrées sur le modeéle de la pyramide SABCD :
-La base estun carré ABCD de coté 4 cm ;
- l'aréte [SA] a son support perpendiculaire au plan de la base.

2- Vérifie qu’en collant certaines faces des trois pyramides, on peut obtenir un cube de 4 cm

d’aréte.

. 1 . _
3- Déduis le volume V de la pyramide SABCD et vérifie que 1V = SB xh ou B est l'aire de la
base et & la hauteur de la pyramide.

(I évalue mes acquis})

V
2y B=—
©) 3h

Y

&7 _
‘ teur d’une pyramid
|
i
|
‘g

B et h désignent respectivement le volume, l'aire de la base et la hau-

Parmi les formules !
a) V=3BXh b) V=§Bxh

)

e réguliere.

suivantes, indique celles qui sont correctes.

3
h==
B

g)

c) V=B'xh

v

h=?

I L
h

Collection “Le rdpdra" - Nroisiéme
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q ny_lgnides et Cones

4 - Connaitre la formule de l'aire laté

mide réguliere

rale d'une PY2 T ——

—

i s

LUV O

truction d

La figure ci-dessous est le début de 13 cons
BS= 5cm.

liere a base carrée. On donne - BT=3 cm et
1- Reproduis et achéve cette construction

—F
2- Justifie que I'apothéme vaut 4 cm
3- a) Calcule l'aire du triangle SBC
t vénfie q

b) Déduis l'aire latérale A de celle pyramide €
de la base et a 'apotheme de celleé pyramide
4- Calcule l'are totale de cette pyramidé

Je fais le point de I'activité
L'aire latérale d'une pyramide réguliére est égale ala

base par son apothéme. Air

Jévalue mes acqus

moitié du produit du périmétre de g

e latérale = ;l’- x pénmeétre de |a base x apothéme.

'un patron d’une pyramide régy

iy
le Pefimes

I _
ye A=—-P*a ou Pest
) €lre

pénmeétre de |a bass

des corés de langle _on abbent un

de

9. L@ segment [SA4] sl une du
4. La droite (50) est une du

4. La base de ce chne esl ls U@ centre O et

glé rayon

Cidipetion "Lp ripive " Duinidae

{,P et a désignent respectivement l'aire latérale, le
et 'apotheme d'une pyramide réguliere
Indique les formules qui sont correctes par la letire
by : ! j !
a) e by A=2FPxa; <) 1':_!. - dy P=— e) am o
2 2u u P
5 . Identifier cOne de révolution
Activite 6
. , ¢ Je fais le point de I'activité
/ / "} uncmmmumw
y . / ;} i delimité par .
. Y | o -mmimkmmwr
; - uN@é porton de degque « @O ?
Observe le Hilm ci-gessous, puis recope et compiete autoul de 1a base appede 1a surmdl
les lextes suivants latéraie du clne a
1. En fasant tourner un tnangle autour d'un Le centre de la surface e
le sommel du cdne
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jes et Cones

amit

S

Pt

value mes acquis
X B——

Jé

Parmi les situations suivante
révolution.

IANA"

S, indique celle qui engendre un cone de

& Identitfer I; patr OI’T th_'un cbne deﬂrévolution ~Identifier I'angle de développement
d'un céne de révolution - Conna:trg la relation entre la longueur d'une génératrice,
I'angle de développement et le périmétre de la base d’un céne

—

A—-""Ct"_me ‘ _ . Je fais le point de I'activité
Examl’ne attentwement_les flgqres ci-dessous, |[a longueur de I'arc AB est la méme que
puis réponds aux questions suivantes : le périmétre de la base du cone, on a :
" TXgXa
—=—=27r
[ 180
B A
Figure a) Figure b)

1- Donne I'expression :
a) du périmétre du cercle de la base.
b) de la longueur de I'arc AB
2. Déduis une relation entre r, g et & pour que la figure (b) soit le patron de la figure (a).

@’évalue mes acqui9
Indique les cas ou on a tracé la surface d'un cone de révolution.

A @ P A

1aire latérale d’un coéne de révolution —Connaitre la

7- Connaitre la formule de | !
formule du volume d’un céne de révolution

Activité 8
Le cone ci-contre a pour hauteur Je fais le point de I'activité

h = 4cm et dont son cercle de base a s -
Le volume d’un cone de révolution est égal

pour rayon 3 cm. - . S
1- Le volume d’un cone de au tiers du produit de l'aire de sa base par

révolution et celui d’'une pyramide | \, sahauteur.
reguliére se lcalculent avec la méme 2R s s
f0rmuIeV=§B><h ouB g 3
"ai . ; érimetre de la ba gl gt anl
est laire de |a base et la hauteur du Aire latérale = p = Se X genératrice

cdne. Calcule le volume V de ce cone.

Collection “Le répére” - Troisiéme
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2- L'aire latérale d'un cone et celle dune f' - 'T‘H‘\,,im!.“.'f
pyramide réguliére se calculent avec 1 maéme Le volume d'un ¢gpg o
rovolution de r;;yor‘:u
de hauteur 10 ¢py
. osl E
— 1) 200em’ ) 000 gyt
\

‘m 1
0 ¢) 120mem’ gy Y0R oy |

9 i
fem etiz

| . . i
formule A Pxaou P st le penmelre de la
.

base etala Tongueur d'une géneratrce de co
cone

a) Calcule I'aire latérale de ce cone
b) Déduis-en l'aire totale du cone

pour a

e

8- Identifier le tronc d'une pyramide réguliére

Je fais le point de I'activité

Activite 9

La figure ci-dessus représente une pyramide _ < b o

réguglliére SABCD coup[ée par un par un plan Le solide ABC l)l',ll'(nll ainsi ob}enu o5

(P) paralléle au plan de la base. appelé le tronc de la pyramide SAB(Cy)

1- Le plan (P) etant paralleéle au plan de

la base, indique les positions relatives des
droites :

a) (EF) et (AB) ; b) (FG) et (BCO).

¢) (HG) et (DC) ; d) (EH) et (AD).

2- a) Ecris les égalités de quotients obtenues en
appliquant la conséquence de la propriété
de Thalés aux triangles ASB ; BSC ; CSD et
ADS.

b) Déduis-en que : EF = kAB | SE = kS§A et
SF = kSB ou k est un nombre positif non nul.

c) Sur cette figure, cite des paires de triangles
ayant les longueurs des cotés deux a deux
proportionnels.

d) Cite deux quadrilatéres qui ont les longueurs
de leurs cotés deux a deux proportionnels.

e) Dis si le quadrilatére EFGH est une réduction,
ot un agrandissement d’échelle k de |la base
ABCD.

3- Indique la figure qui représente la réduction de
la pyramide de rapport .

(J'évnlue mes‘acqu'ius" :

| Réponds par vrai lorsque
| I'affirmation est vraie ou
| par faux lorsque ['affir-

| mation est fausse
Indique la nature dela

| section d’une pyramide
réguliére par un plan pa-
ralléle a sa base lorsque
cette base est:

a) Un rectangle ; |

b) un triangle équilatéral;

\c)un losange. L

e

9 - Connaitre la propriété de réduction

Activité 10

Sur la figure ci-contre, le solide
SABCD est une pyramide
réguliére a base carrée ABCD.
Le carré EFGH est une sec-
tion plane de cette pyramide
par un plan paralléle a la base.
On donne : AB=6cm ;
EF=4cmet SO=9cm.

Collection "Le régdre” - Iroiakime

Je fais le point de I'activité

On coupe une pyramide réguliere
par un plan paralléle a sa base: o'
obtient une réduction de cetté
pyramide.

Dans cette réduction de rapport k

e paire d’'une surface est multiplé®

park’ ; il
- le volume d’un solide est multiple

par k’
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pides €t Cones

amide SEFGH est une réduction de |5
.4e SABCD al'échelle k.

ram! : ;
pyCalcule rechelle de réduction k.

Justifie gué Sl =6. '
2. calcule les aIres des carrés ABCD et EFGH

Tivalte 'S
k. évalue mes acquis |

Recopie et c‘o-mpléteulrér ‘

uis yerifie qué M: W phrase suivante :
P aire(ABCD) Dans un agrandissement ou

une réduction d’échelle k :
a)..... sont multipliées par I-

3- Calcule les volumes des pyramides SEFGH

ot SABCD, puis verifie que M: 3 o)) I est multipliée par k‘;
Vol(SABCD) - [+ est multipliée par k.

10 - Identifier le tronc d’un céne de révolution

Activit . lut C
ane de revolution ci-co : Sle 2
e elioarid s Dasa e paogBi e F) el oa bessi
. Ce plan coupe l'axe (0S) en 0’ etla générat’rice [SA] en A
oOndonne: SO =6 cm ; OA=2cmet SO’=4 cm.
4- Représente en vraie grandeur le triangle S04 et place les points 0’etA’.
2. Démontre que le triangle S0°4’ est une réduction du triangle SOA et
précise le rapport de réduction k.
3- a) Détermine la section du cone (C) par le plan (P).
b) Dis ce que le petit cone obtenu représente pour le cone (C).

Je fais le point de I’activité
La section d’un céne de révolution par un plan paralléle a sa base est un disque.

( J’évalue mes acquis)

(Indique pour chaque cas, la (les) réponse(s) exacte(s) parmi les trois réponses}

proposees.

A

B

C

Si un codne de révolution
de hauteur 9 cm et de
1 rayon 5 cm est coupé par

La section est
un disque de

La section est
un disque de

La section est
un disque de

parall¢le a sa base est

de sa base

un plan paralléle a sa base | rayon 2,5¢cm | rayon5cm rayon 4,5 cm
et situé¢ 24,5 cm du
sommet, alors.......
L a section d’un cone de
2 révolution par un plan un cercle une réduction | un disque

Collection “Le répére” - Troisiéme
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_,_P 'rumulc\ et ( ones

- ” - -ane de révolution
11 - Connaitre la propriéte de réduction relative au €t _
Activit | 2

[

o ‘sl une sechion plana dy ef
Sur la figure ci-contre, le disque de centre / ot de rayon 1€ est ‘ 1 COng g

révolution par un plan paralléle a la base
On donne SO = S4mm : ST 18 mm et OD 72 mm. ) 'ochelle A
1- Le petit cane () est une réduction du grand cono () &
a) Calcule I'échelle de réduction A
b) Calcule la longueur IC
2- Calcule les aires latérales des cones (C) ef (C),

2 Q“”‘I‘l't”t".ll!l.(‘ ")
puis venfie que .
awrclaterale(C)

R

3- Calcule les volumes des cones (') ef (C), puls
e o volume(C™)
vérifie que o el A

volume(()
Je fais le point de I'activité :
On coupe un cne de révolution par un plan paralléle a sa base, on obtient une réduction ¢q
ce cone.

Dans cette réduction de rapport & :
- I'aire d'une surface est multipliée par k” ;
- le volume d'un solide est multiplié par &',

{ J ¢y .\lue mes .uqmﬂ

On réduit un cone de révolution en multipliant les longueurs par 2
Son volume est multiplié par : 3

a)g; b)% ; C)(%] ;o d) %x:{.

Collection "Le répre . Troisiéme
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/;,',mnilles et Cones

OF resunep: COURS

- pyramides

L.ﬁéji,nﬁm *ﬁ
% Une pyramide est un solide délimita par -

' —un polygone, appelé |a base de |5 pyramide: Le sommet commun aux faces latérales ost
-des faces tr:allr]gulalres ayant un sommet le sommet de la pyramide.

~ commun, .appe €es les faces latérales de | * La hauteur d'une pyramide désigne :

- pyramide;

ja droite passant le sommet de la pyramide

' perpendiculaire au plan de la base}_' St * L'apothéme est la distance du sommet de la
lalongueur du segment joignant le Tl e pyramide aux arétes de la base.
 pyramide au pied de la hauteur.

Exemple

(Dans la pyramide représentée ci-contre - e S
« Le sommet est le point S,
+ La base est I'hexagone ABCDEF,
» Les faces latérales sont les triangles S4B, SBC, SCD, SDE, SEF et SAFE.
+ Les arétes latérales sont les segments: [$4], [$B], [SC], [SD], [SE], et [SF]. |

+ La hauteur est le segment [SH] ou la longueur SH ou la droite (SH).

\_ * L'apothéme est la distance SI. [ ’ )
? B Pvramlijerequher _e «e,t; pat r on _— : Exemple
}Une pyramide réguliere est pne pyra{mde.te_lle qHSL (es patrons ci-dessous sont deux patrons deD
- la base est un polygone régulier (inscriptible dans un B
& , | |pyramide SABCD.
~cercle de centre O); | 1
- - le sommet est sur la perpendiculaire au plan de base
' qui passe par le centre du cercle circonscrit a
cefte base. RS S | NG | = e
- y

'Les arétes latérales d'une pyramide réguliére ont la méme longueur_.l

OE5,

B e S N . S

&

Propriété

iLSi une pyramide est réguliére, alors sa

B- Cénes de révolution
Définitions =

' ctrne de revolution estun solde dBmiGpar:
. -undisque, appelé la baseducéne; .
; -une portnsq ion dzpdisqué « enroulée » autour de la base appelée
|lasurface latéraleducone. '
okt - curface |atérale est le sommet du cone. -~ Patron
1Lk conrolcl i etgfeca taLe e"uo' n de sommet S est le segment [SO],

e labase, O étant e centre de [a base‘.,

hauteur passe par le centre du cercle circonscrit & sa base.

' * La hauteur d'un céne de révol

' de support perpendiculaire au plan d
 On appalie aussi hauteur la longueur SO- el |
%:li':tftmsegmee m‘,’,{fg,f ;:‘;?xr{‘r%ﬁtéle sommet du cone etun ppint du ; \
Ecercle de base est appelé une génératrice. |

S Collection “Le répére" - Troisiéme
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Pvramides et Cones — e .
. XY™ (1 '

B 3 e s S mMEeS (S [’ ll
| - L'arc de cercle A.4" a pour longueur 160 180 !
N
L lonqueur) - 247 ;
- Le cercle de base a pour penmetre (0UER smo longuour RRERD ms
i ¢
- L'arc do cercle 11" etle corclo do baso ont Ja mor 180

. 1 3 S
C- Volumes et aires de pyramides et cones

Propriétés : -
+ Le volume d'une pyramide ou d'un cone de révolution est égal au tiers du produit de lairg ¢q W

base par sa hauteur.

oe 1 e -
; s X aire de la base x hauteur = ‘\b\h. ' ' |
'ou d'un céne de révolution est égale a la moitié gy

« L'aire latérale d'une pyramide
produit du périmetre de la base par l'apotheme.

1 ) ent
A= x Périmétre de la base x apotheme = >2-></ xa,

D- Sections planes : Section d’'une pyramide ou d'un cone de révolution

1- Agrandissements et réductions
Définition

Soit une figure (F). :
On dit qu'une figure (F') est une réduction ou un agrandissement de (F), lorsque toutes les dimen-

sions de (F) s'obtiennent en multipliant les dimensions de (F) par un méme nombre positif non nul .

» Si k est inférieur a 1,(F") est une réduction de (F).
» Si k est supérieur a 1, (F') est une agrandissement de (F).

€S,
157 N
go Les angles sont conservés et donc la « forme » de la figure est la méme.
) , ]

2- Section d’une pyramide réquliére par un plan paralléle

La SéCﬁbfi d'une pwahide bar un pién par5|-|é|e ala base éét ﬁn po.l St e
- o : ygone de méme nature que
cette base ; les supports des cotés de ces polygones sont deux a deux paralléles. S

Exemple

(SABCD est une pyramide.
Le plan (P) est paralléle & Ia base rectangulaire ABCD.

- La section de cette pyramide
ey pyr par le plan(P) est |e rectangle A’B’C’D’, réduction du rectangle

- La pyramide SA'B’C’D’ est une réduction de |a Pyramide SABCD
- Le rapport de réduction est par exemplaire : | /'IR\

A'B' SA' SO AZF”—’
ou — ou A" g

AB  S4 SO e
L
|

196
Collection “Leripée®. s
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3 ﬁggQLCL'M(ine de révolution par un plan

“[a section d'un cdne de révolution et d'un plan paralléle a sa base est un disque.
‘ Exemple

mution (C) a pour sommet § et po&agae-d|squc (¥l.)) ]

Le plan (P) est paralléle a la base (D).

_La section de ce cone par le plan (P) est le disque (') de centre ()", réduction du
disque (D).

_Le cone de sommet S et de base le disque (D) est une réduction du cone de
révolution (C).

- Le rapport de réduction est par exemple
Qé—’ou -Si—' ou ﬁ)—'
oA S4 SO )

4- Propriétés de réduction

SiI'échelle de la réduction est égale au nombre k, alors :
aires de la pyramide reduite

= kz &
aires homologues de la pyramide

| Pemte pyrammdc
R volume de la pyramide reduite AhE

volume de la pyramide
Si I'échelle de la réduction est égale au nombre k, alors :

" aires du cone reduit >
Panize ) Tronc de Cane = k o

aires homologues du cone

volume du cone reduit
volume du cone

Pour démontrer ou calculer des longueurs, on pourra uliliser certaines propriélés de la géoméfrie du plan telles
que la propriété de Pythagore el sa réciproque- la propriéié de Thalés et sa conséquence dans un triangle- eic.
Pour calculer le volume Vyonc de tronc de pyramide ou de cdne de révolution :
V désignant le volume de la grande pyramide (ou du grand cone) et v le volume de la petite pyramide

(ou du petit cone).

- On pourra effectuer : Vi, =V =V

- On pourra utiliser la formule : Vy,,. =V —v=V —-kV =(-K)V dans une réduction d’échelle de la
grande pyramide (ou du grand cone).

=k

METHODE

Collection "Le répére” - Troisieme
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Enoncé .f |

On considére la pyramide réguliere SABCD a base ,,Iv'i | |

carree et de hauteur [( ).\'] et d'apotheme [\/1] //, :

Ondonne : AB- 4¢m - OS Scm ;. SH :\/‘ 7em / ’ : :

Calcule l'aire latérale, I'aire totale et le volume de | A al ) \ i

pyramide SABCD. S N R W |
AL:_,_.‘--' ()\\

— )
—

Solution commentée , N
Je calcule I'aire latérale, I'aire totale et le volume de la pyramide SABCD.
« Aire latérale A d'une pyramide est:

) " i |
A= : X4 ou p est le périmetre de la base ety est 'apotheme. |

Ona: 4= f‘_‘ﬁ‘_\l_’_ ~2ABxSH ,Or: AB=4cmet SH =2417cm

-
donc : A =2x4x 217em’ = 16317em’. |
Dou l'aire latérale de la pyramide SABCD est égale ale17em’ i
. Aire totale d'une pyramide est : A, = A, +airc (ABCD).
Ona: A, =A+AB.Or: 4= 16/17em® ; AB= 4 cm, donc :
A, =16\17cm’ +16cm’ = 16(1 +\/l—7)cnf

D'ou I'aire totale de la pyramide SABCD est égale a l6(l + \/1_7)(:/;12
« Le volume V d'une pyramide est :

~

V= B;h _ou B est I'aire de la base et / est la hauteur de la pyramide.
AB*x0S 2
Ona:l’z——;— Or:AB=4cmet0S=8cm,donc: V== X8 i =12 emp .

D’ou le volume de la pyramide réguliére SABCD est égal a %cm3 .

Savoir-faire 2- Calculer le volume, I'aire latérale et 'aire totale d’un céne de révolution

Enoncé .
On considére le cone de révolution ci-contre.
On donne : OA=4cm;SA=8cmetOS = 43em,

Calcule I'aire latérale, I'aire totale et le volume de ce cone.
Solution commentée

Je calcule I'aire latérale, I'aire totale et le volume de ce céne.
: Aire latérale 4, d'un cone est: |
A =mxRxa, ou R est le rayon du disque et a est I'apothéme.
Ona: 4 =xO0AxSA. Or : OA=4cmet SA=8 cm
donc: 4 =mx4Xx8 cm’ =327 cm® . D’ol Iaire latérale de ce cone est égale @ 327 cm’
. Aire totale 4; d'un cone est :
Ona:AT:A,+7Z'R2 Ona: A, = A4 +7R*
Or: A4 =32mcm’;R=0A=4cm, donc 4, =327 cm®+167 cm® = 487 cm’
D'ou l'aire totale de ce cone est égale a 487cm?

Collection "Le répére" - Troisiéme
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Le volume V d'un céne est :

J ,—;Rl"h ou 7R estl'aire de la base et ; gst la hauteur du cone

V273 ;x04’%x0S 5 . g -
:V;‘L_/;_‘_ Or-R_AB:“C[nClh;()S = .]\[‘: cm

ond
£ x16'x 43 - 64nv3 | 3
3 e N e = ‘o ~ ' ) LR i
ponc - Fs 3 cm’ . D'ol le volume de ce cone est égal a 03N em
}

v ir-faire 3: Calculer des aires de troncs de pyramides réguliéres ou de cénes de

SavoIEE====

Enonce

de révolution de hauteur 9 cm a une aire latérale de 81 7cm?. Ce

Un coneé v 9en
sne est coupe par un plan paralléle a sa base et situé a 6 cm du sommet.
calcule I'aire du tronc de cone obtenu.
Splution commentée
Je calcule J’aire du tronc de c6ne obtenu.
Je calcule & coefficient de réduction (ou I'échelle de réduction)
ona: k=== = Or dans une réduction, si les longueurs sont multipliées par &, alors les aires
sont multipﬁées par k*.
(petit cone) est k* x A, ,ou A, est I'aire latérale du céne.

Donc l'aire latérale du cone réduit
D'ot1 'aire A du tronc de cone obtenu est :
A=A -k x4, =(1—k2)xA, Ona: 4 = 8lr cm’ etk:% _

. 4 5 ,
on obtient : Az(l—-g— x 81 cmzza x 817 cm’ =457 cm”

Ainsi I'aire du tronc de cone est égale a 457cm’.
mes de troncs de pyramides réguliéres ou de cones de

Savoir-faire 4- Calculer des volu

révolution
Enoncé
ne hauteur de 10 cm et

Une pyramide réguliére, a base carrée, au
un volume de 30 cm. Cette pyramide est cou
asa base et situé a 4 cm du sommet.

Calcule le volume du tronc de pyramide obtenu.
Solution commentée

Je calcule le volume du tronc de pyramide obtenu.

Je calcule le coezfﬁcient de réduction (ou I'échelle de réduction)

pée par un plan paralléle

On a: k -
10 5 o o _
Or dans une réduction, si les longueurs sont multipliées par k , alors les volumes sont multipliés

par k°.
Donc le volume de la pyramide réduite (petite pyramide) est K’ <V, ouV estle volume de la

Pyramide réguliére.
D'oli le volume ¥; du tronc de pyramide obtenu est :
2

Vo=V - sy =(1—k°)x P Ona: v=30cm’ etk=3
5

On obtient - A=(1_i % 30 cmﬂzl_ﬁx 30 cm® =28,08 cm
125 125

Ainsi le volume du tronc de pyramide obtenu est égal a 28,08 cm®
Collection “Le répére” - Troisiéme
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Identifier : une pyramide régulidre, un '
. g . y =
d'une pyramide réguliére, le sormmel dune |

mide "'.\'lllh‘n'. les faces latérales dune P
réguliére, la base d'une pyramide régulicre, e
aréte d'une pyramide réguliére, la huurcuf RATLL
pyramide régulidre, le trone d'une py ramide
réguliére, lapothéme
ll ABCDEFGH est un cube Pour chaque

pyramide

a. Indique la nature de chaque face , ,

b. Donne une base et la hauteur associee

une

1 J .‘ .
L VA G
carrée.

a. Parmi les figures ci-dessous, indique
celles qui sont des patrons de cette
pyramide.

b. Reproduis un des patrons de cette
pyramide SABCD avec |'échelle indiquée.

c. Découpe le patron puis assemble la
pyra!nide.

A

/’vl“
ﬁ~~3> A
{ |

E)On considére un cube ABCDEFGH.
Soit O son centre et | le milieu de I'aréte .

@

‘=

par vrai ou par faux) ;
b) Cite six pyramides réguliéres.

Identifier : un cone de révolution, le patron d’'un
céne de révolution, la base d’un céne de révolu-
tion, la hauteur d’un cone de révolution, langle
de développement d’un céne de révolution, le
tronc d’un céne de révolution, une génératrice
d’un cone de révolution

n Les figures ci-dessous représentent des
patrons de cones de révolution pour
lesquelles il manque une donnée. Déter-
mine-la dans chacun des cas.

Collection *Le répére” - Irgjsjame

P ramide

Bs.18CD estune pyramide réguliére a base

D

a) La pyramide IABCD est réguliere (Réponds

7

B s figure dossous st un patron d'un cane
de u‘onun()n
0 Nommo sonsommetoetlecentro do sa basg
b Indiquo le rayon de la base, la longueyr
des génératrices et la hauteur
¢ Indique la longueur do l'arc Al

A Mom O

8 Un cone de révolution a son cercle de base do

rayon 3 ¢m et dont une génératrice vaut 6 ¢
Construis un patron de cone.

{3 Dans un cercle de rayon 9 cm, on découpe un

secteur circulaire, d'angle au centre 40°,
Calcule le périmetre, puis le diamétre de la base
du cone que I'on peut ainsi obtenir.

Connaitre : la formule du volume d’une pyramide

réguliére, la formule de l'aire latérale d’une pyra-
mide réguliére

[B) Compléte le tableau suivant qui concerne des
pyramides réguliéres a base carrée, de coté c, de
hauteur h, d’aire de base B et de volume V.

| h 12cm |...Cm 0,6m ....dm
lic 50 cm ....Cm ..dm 1,7 dam
B |..dm’ [144cm? | ..dm? ...m

LV .. dm° [0,624dm° [242dm° | 4335cm’

Connaitre : la formule du volume d’un cone de
révolution, la formule de l'aire latérale d'un cone
de révolution, la relation entre la longueur dune
génératrice, langle de développement et le périméire

: de la base d’un cone

BIOn considére le cone de révolution de som-
met §, dont [4B] est un diamétre du disqué

de base. O est le milieu du segment [45]
Calcule :

a. SAlorsque OA=0S =5 cm.

b. OS lorsque OA =36 cmet SA = 6 cm.

¢. OA lorsque OS =7 cm et SA = 8 cm -

d. OS lorsque I'aire de base vaut 6257 cm” et SA~ 40
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e le tableau suivant qui conceme des
gyolution de rayonr, de hauteur h
de volume V. '

22

7

our la valeur de x
prendfa P n
on

b —tgem |...CM__L..cAM _ _100ddm |
144 cm® | 2464 dm? Ldm' |
122,176 dam® | 8,624 cm” ‘?

s ——— ‘

Conni es pmprléu‘s de réduction

tre |

{ compléte |a phrase suivante avec
es longueurs, l'aire.
ndissement ou une reduction

m iee
e volume, |
pans un agra
elle k:
sont multipliées par & ;
est multipliée par L
..... est multipliée par X
ponne réponse

choisis la bor .
1)Sion réduit une pyramide réguliére en
2

multi

yolume est multiplié par :
6 2 2

a)—g— - b) (5) :C) 3X3

2) Si le carré EFGH est la section de la pyra-

mide réguliére SABCD, ou E est un point de

[SA] _F un point de [SBJ _alors:

x aire (ABCD)

pliant les longueurs par é , alors son

F

a) Aire (EFGH) = 75;)
. ABY .

b)Alre(EFGH)= Ef X aire (ABCD)

c) Aire (EFGH)= aire (ABCD)

Décrire : une pyramide réguliére, un tronc de con

de révolution
t ci-dessous, la

B On extrait du pavé droi -
fis la pyramide

pyramide OABCD. Déc
ainsi obtenue.

Décris le cane ci-dessous obtenu a partir

du cylindre.

(‘ﬁ”(f, "
siruirye ’
‘” Jun ”ﬂ“ﬂ” ur PHI”"“!(' ’Il\‘““I)l'l'. un

uilr P Cone
patron de cone de révolution

mRupnxhns; la figure
ci-contra el complote- 1o
u!m d obtemir un patron
d'une pyranude a base
Inangulaire

ey

»
i.
f
|
[

on:1s;lrl1|s un patron d'une pyramido
r({gullem dont la base st un carro de
colé 4.5 em ot dont los ardtos latoralos
pour longueur § ¢m

ont

yramide rhguhiere a base

mRUnh:m un patron de p
sont des tnangles

camrée, dont les faces latérales
équilatéraux do 4 cm do cOtn

mRéahse le patron d'un cone de révolution
ayant pour diamétre du cercle de base 12 cm
et pour apothéme de longueur 18 cm

. Réaliser: un cone de révolution, une pyramide

réguliére
. {Ba) Découpe les trois quarts d'un disque de 5
cm de rayon.
b) Réalise le cone de révo
ainsi obtenir.

a Réalise, en perspective
mide réguliére SABCD d
base est un carré de coté de longueu

lution que I'on peut

cavaliére, une pyra-
e sommet S, dont la
r8cm.

re plane d'une représentation

Extraire : une figu
ution ou d'une pyramide

d’un cone de révol
réguliére

SABCD est une pyramide réguliere de som-
met S, dont les faces |atérales sont des trian-
gles équilatéraux de coté de longueur 4 cm.
Construis, en vraie grandeur, la base de cette
pyramide, le triangle ASC.

EB Un cone de révolution de sommet S a pour
rayon du disque de base 6 cm et d'apothéme

[ AS] de longueur 10 cm. O est le centre de

ce disque.

Construis en vraie grandeur le triangle ASO.

¢, laire latérale et laire

ide réguliére, des alres de
des volumes de
le coefficient de

Calculer : le yolum

totale d’'une pyram
troncs de pyramides réguliéres,

troncs de pyramides réguliéres,
réduction

Une pyramid
ume de 30 cm

pyramide.

a une base daire 15 cm?2 et un vol-

e
hauteur h de cette

3 Calcule la
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Pyramides ¢; Céones

m O-"l COU:\U un ‘:\.T .
YY)

Y ¢ - .
Me NdQué sur

2 G révol ON o hagtour
h par un plan

Parai¢ie a4 sa base com

TN T
3 Higure O-doss o is

Ce plan Coupe 1a drote (SH) en O
On posa 3O = )

[ .
1) Recopee o compiete lo abieau suvan
(8S mesures son! en cm)

*
il

2) Caicule de deux fagons différentes
(lorsque cela est Possibie)
a.laire du disque de base du pelit cone.
b le volume dy grand cdne,
C. le volume du tronc de cdne
E Une pyramide de hauteur 8 em a pout

base un camé de 10 em de coté

Calcule le volume d'une réduction de cette

pyramide a l'échelle !

Y
\

&E La figure ci- contre représente

: — |
aire, en em2, sur un plan a I'échelle —,

SABC est une pyramide de sommet S, dont
la hauteur [SH] a pour longueur 7,5 cm.
On coupe cette pyramide par un plan par-
allele a la base. Ce plan coupe [SH] enH’,
[S4] enA,[SB] enB, [SC]enc.

On donne : AB=12cm, BC =9 cm etAC =

15 cm.

1) Recopie et compléte le tableau suivant
(les mesures sont en cm) :

| () (2) @) | @
[SH_ | 25 | ..
AB | ... 2,4
N e 24 | ..
EC P e e |9

2) Calcule, dans chaque cas, le volume du
tronc de pyramide obtenu, I'aire de tronc de
pyramide.

Collection "Le répére " - Troisiéme

le patron d'une pyramide /< ||
réguliere a base carrée ABCD , . 7/ \
et d'apothéme & em. t
Calcule l'aire latérale de cette - <'//
pyramide

aL'anre dune maison est 400 m2. Calcule son

latdrale ¢t |

Latre iy lnh”.
l | :

1 3
P e de revedution, des adres o lh'r{..‘i.
TR - |
\ i o -l\-“‘hfll”i .fm virdumes iy ('“”l‘(,l
Lty e ¢

deves e revedution, le coefhatent de edidy, [y

t
! le vodtami

E Calcuta la hauteur d un cone de révolyliog,
il ' i
il fa base a pour rayoen G om of dont 1p
\y AL - -

: \
valume est agal atig cm

EL" Indique la nature ol los dimansions de
la section du cone de rovolution (()

ci-contre par le plan (1) Abe
On donne NO -~ Yem ‘
N dem o OA o fem

mlinu lampo placeo 8 3,5 con d'un mur Projelty
un faisceau lumineux Sous un
angle de 60°
1 Donno la nature do la [ {

S 4

f

P

surfacoe oclairde | _—
2. Calcule lo dinmotre de la surface 6clairbe
sur le mur

EBOn considére le cone de révolution
ci-contre
Les questions 1) et 2) sont Ind()pondanlos,
1- On donne : AS = 10 em et
mes ASB = 120°,
a) Calcule O8
b) Calcule l'aire latérale,
puis le volume de ce cone,
2- Ondonne : 84= 6 cm ct AB= 4 ¢m, |
a) Calcule OS ¢ !
b) Calcule I'aire totale de ce céne ! !
8 La figure ci-dessous représente un patron |

d’'un cone de révolution. Calcule I'aire de ce
patron.

B Donne la nature et les dimensions
de la section de la pyramide SABCD /\
abase rectangulaire par le plan
(EFG).

On donne : SA=8cm;SE=3cm; B

AB=5cm;BC=4¢m.

Ecalcule e volume puis l'aire A
latérale du cone de révolution
représenté ci-contre.

On donne : SO = 6 cm et
SA=6,5 cm.

& Dans chaque cas, calcule Ia valeur exacte
du volume V d'un cdne de révolution de
hauteur h et de rayon de base r.

a. h=12cmet r=52cm
b. h=4 5cmet r=80cm

>

-
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1+ coupe un cone de révolution de hay-
mour gH =h par un plan paralléle a sa base
tge plan coupe la droite '(SH) enHetla
nératricé [SM] enM.Onpose: SH' =
-RetHM= R '
Recopie €t compléte le tableau suivant (les
mesures sontencm):

.

R R
1 8 25
2 12
3 9
4 72 1,8

22 Calcule, dans chaque cas, le volume du tronc de
i cone, l'aire du tronc de cone.

enforcement/approfondisse= |

la figure ci-contre, le cone de .

gsur
(évolution de sommet § et de base
un disque de diamétre [R7] a été

sectionné par un plan paralléle a la

base.
On donne: R’T’=52cm ; RT=13 cm,
ct $0O’= b6cm.

1- Calcule le volume du petit cone.
2- Déduis :

a) Le volume du grand cone.
b) Le volume du tronc de cone
de hauteur OO'.
fUn réservoir a la forme d'un tronc
de cone. Les cercles de base ont
pour rayons 80 cm et 120cm. La
hauteur du réservoir est égale a
80 cm.
Calcule le volume du réservoir en
m3, puis sa capacité en litres.

M@On considére une pyramide réguliére SABCD;
la base ABCD est un carré de centre 1.
Les questions 1) et 2) sont indépendantes.
1- a) Calcule les longueurs AB ct 4 sachant
que AC=3 cmet SI=6cm.
b) Encadre la mesure de I'angle SAI
par deux nombres entiers naturels

consécutifs.

2- On suppose que AB vaut 5 cm et que
les faces latérales sont des triangles
équilatéraux.

a) Démontre que le triangle ASC est
rectangle.
b) Calcule la longueur SI.

3- Situations d'évaluation

La figure ci- contre représente un bassin qui a
la forme d’un tronc de cdne de révolution.
Au cours d’une séance de travaux manuels
(T.M) dans un collége, un groupe d'éléves
de 3éme utilisent une pompe qui débite 15Us
pour remplir ce bassin avec de l'eau, qui ser-
vira a la fabrication des briques.
L'éducateur de niveau 3€me |eur affirme
qu'ils ont moins de trois quarts d’heure pour
le faire avant de se rendre en classe. Le chef
de groupe dit qu'ils ont besoin d'un peu plus
de temps.
On donne :
OAm=3m;0'Bm=2met
00=2m
1- Détermine I'échelle de réduction du grand
cone dont est issu le tronc.
2- Soit & la hauteur du grand cone, démontre

que :
h-2= 3 puis déduis la valeur exacte de h.

3- Calcule le volume du tronc de tronc.
4- Dis si ces éléves pourront remplir ce bassin dans

le temps indiqué.

Justifie ta réponse. e

[ Lors de la féte de promotion des éléves de 3eme
d'un collége, les organisateurs ont le choix entre
deux types de verres pour le service du cocktail.
Soit SABCD une pyramide a base carrée de
sommet S, et A’B’C’D’ une section plane de
cette pyramide par un plan paralléle a la base :

*AB=30cm
«S0=18 cm
«SO’=6cm
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I)\'l'lll ) e - - %
ramides et Canes

1- Calcule e
2- Déduis
a) Le volume de la pyramade N ('R°C'D"
b) Le vo ume du tronc de pyramede (R(
DAB

COS verme

volume de S 1/1¢ D

S Gont 'un a la forme dun cone de
révolution et I'ayty

meéme hauteur 4 10 ¢cm
lls sont representes par |
Les Grganisateurs soyh
plus economique comp
On désigne par #
forme de cone et p
une pyramide

€ une pyramide réguliére, ont la

es figures ci-contre

aent utliser le verre le
te tenu de leur effectif

-le volume du verre ayant la
ar I,, celur dont 1a forme est

- d'une huitre ou d'un poumon marin ! ».
Il connaissait cing polyédres convexes.

- Plus tard, les mathématiciens démontrérent
pas d'autres.

Collection “Le répére” - Iroisiéme

Sachant que 3, 14

1. Dis lequel des doux verres sl plys
oconomique Justihe @ reponso

" Au IV sigcle avant Jeésus-Christ, le philosophe grec_,Plthn
faisait du nombre « le plus haut degré de la reconnaissance
». Il écrivit a Socrate : « Si tu ne possédes pas la puissance

du caleul, ta vie sera non pas celle d'un humain, mais celle

quil 'y en avait

" v ehague verre
1. Calcule le volume de ] Or

319 encadrg
{

¢ s naturely ,
oux nombres entiees naturels cop Cuty

|
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