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I. Premieres définitions

1. Suite de nombres réels

IH'? nition

Une suite de nombres réels est une fonction d'une partie I de I'ensemble N a valeurs dans
R.

U: I —R
n — Un)=U,

e La suite U est notée (Ll,,),., ou (U,).

e L'image U(n) est notée U, et appelée le terme général de la suite (U,,).

<4 Exemple
Soit (U,) la suite définie pour tout entier naturel n (n € N) par: U, = 2n

- Le premier terme de (U,) est Uy =2x0=0.
- Le deuxiéme terme de (U,)est U; =2x 1= 2.

- Le cinquiéme terme de (U,) est Uy =2 x4 =8.

- Déterminer, en fonction de n, I'expression de U, et Uy,.

2. Modes de présentation d'une suite

Une suite peut étre définie par :

e 5Son terme général; c’est a dire en fonction de n ( I'exemple précédent).

e Unerelation permettant de calculer unterme a I'aide du terme précédent. Cette relation
est appelée relation de récurrence.

<& Exemple
Soit (U,) et (V) deux suites définies par :

Up=-3 ot Vi=2Va=0
uﬂ+l = 4urr " ?; nz0 1III'I'M'+2 = zvn + VHH o, I 3

1. Calculer U,, U5, U, Vi et V,
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3. Suites majorées - minorées - bornées

'{'I‘éﬁ nition

Bl Une suite (U,), est dite majorée si : (EIM = R) (‘*JH = I) U, < M.

! Une suite (L,,),; est dite minorée si : (Ebu e R) (‘fn - I) m< U,.

Une suite (U, ), est dite bornée si elle est majorée et minorée.

<& Exemple
1
1. Soit (U,),>> la suite définiepar: U, =
: z Vn-1

a. Déterminer le premier terme de la suite (U,,).

b. Montrer que (U,) est minorée par 0 et majorée par V2.

V.;] =]
2. Soit (V,,) la suite définie par : 1

VH+'|. =EV"_1;HE]

Montrer, par récurrence, que (U,) est minorée par —2.

Corollaire

Une suite (U,)e est bornée s'il existe un réel k tel que :

Vnel, |U,|<k

4. Suites monotones

EI'C'_H nition T —— -

. Une suite (U,),e est dite croissante si : (Vn - I) Ul < Ly,
Bl Une suite (U,),q est dite décroissante si : (Vri = I) U, < U,

H Une suite (U,), < est dite constante si : (‘fn - I), Ll = Ugiq.
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Exemple
o d p

Etudier la monotonie de chacune des suites (U,),0, (Vi)us1 €t (W,),=0 définies par :

u”:2u-1 ; Vn=4(l) ; {wuzz

n+4 3 Wea=W,-3n;n>1

[I. Suites arithmétiques

1. Définition

| Définition

Une suite (U,,), ¢ est dite arithmétique s'il existe un réel r tel que pour tout entier n de I :
ur1'1'+I = ull T+7r

Le réel r est appelé le raison de la suite (U, ),¢;.

Exemple
i d p

Indiquer parmi les suites définies ci-dessous celles qui sont des suites arithmétiques :

1. Yne N, U, = 3n+ 5.
s ¥Yne N, VH - ”1.

3 W{}:—l
’ Wy=-Wyn+3=0;n21

2. Relation entre deux termes

,{” Ffa?r{ Aé

Soit (U,),e; une suite arithmétique de raison r.

Y(n,p) €I?, U, =U,+ (n—p)r

e

o Exemple
1

1. Soit (Uy)u>1 une suite arithmétique de raison r = > et de premier terme U,
Déterminer U, le terme général de la suite (U,,).

-3,

2. Soit (V;)uen une suite arithmétique. Déterminer son raison r, sachant que U, = 5 et
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' Ug = —16.

3. Somme des termes consécutifs

-

Soit (U,) e une suite arithmétique de premier terme U,,.

Bl La somme des termes consécutifs de la suite (Ll,,),.; compris entre le rang n et le rang

n est égale a:
— 1o +
UH" . u u.qﬂq.l b i o +u" — HI ,;Iu l (Uﬂﬂ T u")
i=n
En particulier, si 1o = 0 : Zu,-:uﬂ+u.+---+u,.=”;1[uﬂ+u,,)
i={

d Exemple

On consideére la suite (U,,) définie par : { Lig:=4

UJH-I — U,, +S‘; " E l

1. Montrer que pour tout entier n de N : U, —2 = 5n.

=n-1

2. Calculer la somme §,, = Z U=U +---+ U,,.
i=1

[II. Suites géométriques

1. Définition

| Défnition

Une suite (U,,),< est dite géométrique s'il existe un réel g tel que pour tout entier n de I :

un+l — ‘]‘ X ul'l

Le réel g est appelé le raison de la suite (U,,) ;.
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<& Exemple
Indiquer parmi les suites définies ci-dessous celles qui sont des suites géométriques :
1. ¥fneN, U, = i
mn
2. ¥neNN, V, = -3n.
3 WQ = -1
| 2W,=3W, =0;n21

2. Relation entre deux termes

-

Soit (U},) e une suite géométrique de raison r.

Y(n,p) € P, U, =U, xq""

b

<& Exemple
1. Soit (U,),s0 une suite géométrique de raison 4 = V3 et de premier terme U, = 1.
Déterminer U, le terme général de la suite (U,,).
2. Soit (Vy)uew une suite géométriques. Déterminer son raison ¢, sachant que Uy = % et

U1=1.

3. Somme des termes consécutifs

By

Soit (U,,)e; une suite géométrique de raison g et de premier terme U,,,.

Bl Sig # 1, alors sa somme des termes consécutifs de la suite (U,),c; compris entre le rang
np et le rang n est égale a :

1 = q[n—nu-l- 1)

u:m+urrﬂ+l+'”+uu=ung I_q

Sig=1,alorsonobtient: U, + U, +---++U, = (n =ny+ 1)U,,,.

_
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Remarque

=n — aln+l)
En particulier, sing =0: ZU,- =W+ U +---+U, = Uy q(

1=} o= q

< Exemple
Up=1
On considére la suite (U,) définie par : { TS EU,, B E; —
p 2 3

On pose pour toutndeN: V, =U, + 3

1. Montrer que (V) est suite géométrique et préciser son raison et son premier terme.
2. Déduire, en fonction de #n, I'expression de V,, puis celle de U,,.

3. Calculer les deux sommes suivantes :

=n

§i =) VimVot--tWey of 53=Zu,-=u.}+---+un
=0 i=0
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