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Probléme 1
A - En utilisant le graphique on a : g(1)= 0 signifie 1+a+b=0 ouencore a+b =—

9(3) = 0 signifie &S‘I’Hb —0 ouencore 3a+bh=-9
pour trouver les valeurs de a et b on doit résoudre un systeme d’équations : a+b=-1 & —a-b=1
3a+bh=-9 3a+b=-9
2
2a=-8eta=-4;b=-1+a=-1+4=3,d'ola=-4etb=3et g(x)zwzx_4+§.
X X

B- h(x)=x*+1-2Inx ; h-(x)zz)(_gzzxz_‘z : h-(x)zw.Comme X € ]0;+o0[ 2x+1)
X X X

Donc le signe de h’(x) dépend du signe de (x -1), X 0 | 1 ] +00

d’ou le tableau de variation

La fonction h admet un minimum égal a h(1) =2 > 0. h’(x) —
Par conséquent h(x)> 0 sur P’intervalle ]0;+o0] . \ /
2

h(x
c. f()():)(_4+1+2Inx ()

1-lim(x - 4)——48tl l+2|nx_|m1£><hm(1+2lnx)1|m1-£_+ooet lim(1+2Inx) =1+ 21im In X =1-c0 =~

x—0" X x—0" X

Donc [im f(x) = - - ON déduit que la droite d’équation : x = O est une asymptote verticale a Ia courbe Cau
x—0"

voisinage de 0.

2 lim (x—4) = lim (x) = +0  lim 1+2X'”X_ I|m%+2>< nm(—) ; lim L oo0€t 2x ||m('”—x) 0 , donc
X—>+0 X—>+0 X—>+0 X—>+0 X
lim f(x)=—o
3'fT@=1+2_a:fmx);fT@ X2 +2- a+2mx)1f( %_x+i(Mnxetf( X) = Mx)
Le signe de f ’(x) sur P’intervalle |0; +co[ dépend du signe de h(x) ; 5
or h(x) > 0 pour tout x ]O;+oo[ Al's’ensuit que f ’(x) > 0 pour tout 00 ¥ R
x € |0;+oo[ et par conséquent la fonction f est strictement croissante / oo
sur I'intervalle ]0; +oo[ . f(x) —0
4- Soit k(x)= f(x)—g(x) 5 k(x) = x—4+ 210X _ (x4, 3y,
X
k(x) = X_4+1+2Inx — +4_§ , k(X) = 1+2Inx —EZM .Ca|Cu|0nS lim k(X) .
X X X X—>+00
Hnlmn:_z_—ZXWni+2xlmN——01 lim L —oet 2x hm(ml) 0.Donc lim k(x)=0.
X—>+00 X—>+0 X—>+00 X—>+0 X X—>+00

On déduit que la courbe C est une courbe asymptote a la courbe I" au voisinage de +oo .
b- Trouver les coordonnées du point d’intersection des courbes T" et C revient a résoudre I’équation f(x) = g(x)

2Inx-2
X

c’est-a-dire f(x) - g(x) = 0 ou encore k(x) = 0. donc =0.x#0 et 2Inx-2=0.

2Inx=2 équivauta Inx=1=Ine etx=e. y= f(e):e_4+§: g(e) - A(e;e—4+§)-
e e
c- Déterminer les positions relative de la courbe I par rapport a la courbe C , revient a étudier le signe de
2Inx -2

X
2Inx-2>0 ;2Inx>2 ,Inx>1=Ine ,donc x>e . On déduit donc que sur I"intervalle ]e ;+oof

la courbe T" est au dessus de courbe C . on démontre de méme que sur I’intervalle ]0;e[ la courbe T" est en
dessous de courbe C
D- soit K(x)=(Inx —1)2 .On pose u(x) =Inx-1donc K(x)=u(x)* et K'(x)=2u'(x)u(x). Donc

K'(x)=2 <1 (Inx-1) = 2Inx-2 _ k(x) -on déduit que K (x) est une primitive de k(x) = f (x)— g(x) sur ]0;+o0] .
X X

k(x) = f(x)—g(x), C’est-a-dire le signe de sur P'intervalle ]0;+oo[ , donc il faut étudier de 2Inx—2.

3-A:4X[K(e2)_K(e)]. K> =(Ine’-1)*=(2Ine-1)°=(2-1)°=1 et K(e)=(Ine-1) =(1-1)*=0.
On déduit que A=4x(1-0)=4cm2.
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