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Corrigé sujet 3

1. Résolution de (1): z?-10z+50=0.
Calcul du discriminant : A =b? —4ac =100—-4x1x50=100-200=-100<0 et A =100i?

donc A =10i

10-10i =5-5i De méme

I'équation admet deux solutions complexes conjuguées :z; =
: 2,=2, =5+5i

Ensemble des solutions : S ={5-5i;5+5i} .

Résolution de (2): z+2=iy32-6

B - _8(14\6) <:>z:—_8+8iﬁ
-8 (1-iB)(L+iv3) 1+3

z+2=i32-6< (1-i\8)2=-6-2< (1-i\B)z=-8<z=

<:>z=—2+2\/§i

2. Module et argument de z, =5-5i ; z, s’écrit sous la formez, =a+bi, doncon a:

|24 = Va2 +b? = /52 + (-5)2 =/25+ 25 = /50 =512 .
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Soit 8,un argument dez,; 0,est tel que s doncf, =——
singy =0 —_ 5 __¥2 )
ol osv2 2

La forme exponentielle est donc : z, =5v2e7"/*
2.b Forme exponentielle de zgz . Soit 65 un argument de zg =z, donc
25| =[24] = 24| =5v2
donc argzg =argza = —argz, =—(—x/4) =714+ 2kz et z5 =52e"'*.
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I'image de A par
la rotation de centre O et d'angle 7z /2. De plus, on a OA = OB, donc le triangle
OAB est rectangle

isocele en O de centre O et d'angle 7 /2.
3. . Soit C le point d’affixe z¢ :—Z—Zi\/é. I'image de C par la rotation de centre O

irl2 _ ir/2

i.Onadonc : z5=iz,=2,6" “. Donc B est

et d’angle —nt/ 2 est le point D, d’affixe
7 :(—2—2iJ§)xe—i”’2 :(—2—2iﬁ)x(—i) — 420 +2i2/3 =—2./3 + 2i donc

7p=-23+2i. OC=|zc|=va? +b? =\(-23)% + (2)* =12+ 4 =16 = 4.




De méme OD =|zp| =liz¢| =|i|x|zc|=|zc| =4. Donc les points C et D sont sur le cercle de

centre O et de rayon 4, puis on utilise une de leurs coordonnées qui est entiére
pour les placer avec précision.
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4. Affixe du point K, milieu de [AC]:ZK=ZA+ZC=5 S1-2 2'\/§= ( )

2 2 2
_ . 3-(5+2\3)i 3 (5+2V3)
Affixe du vecteur OK: Zo‘KZZK_OZfZE_T'
__[3 (5+23)

Donc le vecteur OK a pour coordonnées : OK E;_ 5

Affixe du vecteur DB: Zgg =2 —Zp =5+5i —(-24/3+2i)=5+2/3+3i
Donc le vecteur DBa pour coordonnées : ﬁB(5+2\@;3)

Calcul du produit scalaire des vecteurs OK et DB:

OI—(.D—Bzgx(5+2\/§)—3x5+22\/§ =1—25+3A/§—1—25—&/§=0

Donc les vecteurs OK et DB sont orthogonaux donc les droites ( DB) et (OK) sont
perpendiculaires.



