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Exercice 1
Les suites ci-dessous sont-elles croissantes, décroissantes ? justifier.
1)vneN,U,=n?>-2n+5
2) VYneN ,U,=n3>—-n?+n
Up=-1

3 Uz +1
) \vnen JUpq = ”U
n

Exercice 2

La suite Un definie par: U, = % est-elle majorée,
minrée, bornée ? justifier

Exercice 3

Soit (v,,) une suite arithmétique de raison r et de premier terme v,
Réponds par vrai ou par faux a chacune des affirmations contenues dans le tableau ci-dessous.

N° Affirmations Réponses

Si vy > 0, alors (v,,) diverge vers +oo.

Sir < 0, alors (v,) diverge vers —oo.

3 Sir = 0, alors (v,) converge vers vg

Exercice 4

Soit la suite(u, ) définie pour tout entier naturel n > 2 par : u,, = VInn.
Etudie le sens de variation de la suite (uy)ps2.

Exercice 5

n+3n?
14n%

Soit (U,,)en, |2 suite numérique définie par : u,, =
Démontre que la suite (u,,),,ey: €St minorée par 2.
Exercice 6
Etudie la convergence de la suite numérique de terme général (—1)".

Exercice 7

2
1+n2

On considere la suite v définie sur N par: v, = [4 —

Démontre que la suite v est minorée pary 2 et majorée par 2.
Exercice 8

1 : . 1 1,1
On considére la suite (U, )nen de terme général u, = Y-, ke 1+ 2 + 7 +- 4=

a) Etudie le sens de variation de la suite (u;,)yen-

b) Justifie que la suite (u,,),cy-€st majorée par 2.
(On pourra utiliser I'inégalité : ¥ k > 2; % < lel - %).

¢) Démontre que la suite (uy, ),ep-est convergente.
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Exercice 9

Ul=3

On considere la suite numérique U définie sur N*par : 1 4

Un-H = flun +U-n

1. On considére la fonction / définie sur ]0;+oo[ par :/'(x)=%[x+i]
X

On note (C) la courbe représentative de fdans le plan muni d’un repére

orthogonal (O, I, J) ou les unités respectives sur (Ol) et (0J) sont 4 cm et 2 cm.

La courbe (C) et la droite (D) d’équation y=x sont tracées sur la feuille

annexe a rendre avec la copie.

a. Representer sur |'axe des abscisses (Ol) les termes U, ,U.et U, de la suite

1’72 3
U en utilisant la courbe (C) et la droite (D).
b. Quelle conjecture peut-on faire quant a la convergence de la suite U ?

2. 0n admet que f est continue et strictement croissante sur ‘2;3].

a. Démontrer que _f([2;3])c[2;3]

b. En utilisant un raisonnement par récurrence, démontrer que pour tout
entier n>1, 2<U,, <3

3. a. Démontrer que la suité U est décroissante.

b. En déduire que la suite U est convergente.

u,-—2
o _ e ; vV —n
4. 0n considére la suite V' définie sur N* par -Vn - Un+2

. 2
a. Démontrer que pour tout entier 721, Vn+1 =(Vy)

2n-1
b. Démontrer par récurrence que pour tout entier n2>1, Vn :[VI]

c. Calculer V] puis exprimer ¥, en fonction de 7.

d. Exprimer U, en fonction de ».

e. Démontrer que limV =0. En déduire la limite de [/ .
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Exercice 10

Soit la suite définie (U ,.,) par: 3
neN —

1. Dans le plan rapporté & un repére orthonormé (0, 1, 1), représenter sur I'axe des
abscisses les termes H A i
U0 UI U2 et U3 de la suite (U”)I’ZEN

{unité graphique 2 cm).

5

2. a. Démontrer par récurrence que la suite (U 7 est majorée pari .

)nEN

b. Démontrer que la suite (U n converge,

)nEN

3. Soit la suite (V définie par: Vi€ N, Vn = Un —%

n )nEN

a. Demontrer que la suite ( 4 ”)n N est une suite géométrique dont on précisera la

raison et le premier terme.
b. Exprimer V,, puis U}, en fonction de n.

c. Déterminer |3 limite de(U )
I’I 1 RI’

Exercice 11

Soit a € E, 1[ et les suites (u,,) et (v,,) tellesque uy, = 2; v =3 U4, = au, + (1 —
a)v, et v,,; = (1 —a)u, + av,.

1) Démontre par récurrence que pour tout entier n € N, v, — u,, > 0.
2) a- Démontre que la suite (u,,) est croissante.
b- Démontre que la suite (v,) est décroissante.
c- Démontre que les suites (u,,) et (v,,) sont convergentes.
3) Soit la suite (w,,) définie par w,, = v, — u, .
a- Démontre que la suite (w,,) est une suite gé¢ométrique a déterminer.
b- En déduire que les suites (u,) et (v,) ont la méme limite.
4) Soit la suite (t,,) définie par t,, = u, + v, .
a- Démontre que la suite (t,,) est une suite constante.
b- En déduire la limite commune des suites (u,) et (vy,).
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