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PROBLEME n° 1

(R) ( ) ( ) ( )P x P x P x+ + =2 02

❶ ( ) ( ) ( ) ( )Q x P x P x P x= + +2 2

Soit P de degré n , a xn
n sont terme du plus haut degré.

Le terme du plus haut degré de Q est a x a xn
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❸ Plus généralement, ( )a
k2 , k ∈�, est racine de P .

Si a = 1 ou a = 0 , toutes ces quantités sont égales (à 1 ou 0) :

• a = 1 � 1 seule racine (1)
• a = 0 � 1 seule racine (0)
• a = 1 � 2 racines : -1 et 1



On sait, si a ≠ 1 ou 0, il existe une infinité de racines, donc P est le polynôme
nul.
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D’où ( )a − 2 2 est racine de P

et donc : ( )a − =2 02 ou ( )a − =2 12

a = 2 : impossible ( a = 0 1, ou − 1)
a a− = � =2 1 3 impossible
a a− = � =2 1 1 = ok

❺ Soit r l’ordre de multiplicité de 1 comme racine de P
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( ) ( )P x x r= − − 1 ( r ∈�*)

❻ Pas de changement si le corps de base est �, sinon que l’on est certain que a
existe.

PROBLEME n° 2

❶ [ ]x ∈ 0 4,π

( )f x tgx= est une bijection [ ] [ ]0 4 0 1, ,ο →

[ ]� ∃ = → �

��
�

��
−f fct1 0 1 0

4
, ,

π
inverse de f

On la note f Arctg− =1
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