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Docs a portée de main
EXERCICE n° 1

On considere la fonction f définie sur I'ensemble des nombres réels
strictement positifs par :
f(x)=xLnx—-2x+e

ou Lnx désigne le logarithme népérien de x et e le nombre de Néper.

[ Etudier les variations de f et tracer son graphe.

[l Déterminer graphiqguement le nombre de solutions de I'équation
suivante, ou a est un parametre réel :

xLnx —2+a)x=0

] Calculer l'aire limitée par les deux axes et la courbe représentative
de la fonction f.



EXERCICE n° 2

Pour deux nombres réels a,b qui vérifient a<b, on pose :

¢a,b<x):cos(x_ %bj o1 _COS(a;bj

U Pour x[ -7, 7], montrer que :
-Sia<x<b,alors ¢, (x)>1
-Si x<a ou x2b, alors -1< ¢, (x)<1

] Soit f une fonction réelle définie et continue sur [ -7, 71].
Montrer qu’il existe un couple (a,b) de nombres réels et un entier naturel » tels que

[re0@,, )" drz0

[] On suppose maintenant que f vérifie, pour tout entier naturel », la

n
relation : If(x)e’”x dx=0. Montrer que f est alors la fonction identiquement nulle.
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EXERCICE n° 3 Docs a portée dg ein
[J Calculer ) k et montrer que : > k’ :n(n+1)6(2n +1)
k=l k=1

[l Pour toute suite finie de valeurs réelles X, (t =1,2,...n), trouver le
n
nombre réel a qui minimise I'expression » (X, —a)’

t=1

[J Trouver les nombres réels a et » qui minimisent I'expression

S (X, ~(at +b))’



EXERCICE n° 4

On considére une suite réelle (u,) dont les suites extraites (u,,),
(uy,+1) €t (u3,) sont convergentes. Montrer que la suite (u,) est convergente.
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PROBLEME Docs a portée de main

Pour n entier supérieur ou égal a 2, on définit les fonctions f, sur
I'ensemble des nombres réels positifs par : f, (x)=x" —Ln(l +x)

1 Donner le tableau de variation de £, .

L1 Montrer que I'équation x" = Ln(l1 +x) admet une unique solution sur
I'ensemble des réels strictement positifs, notée a,. Montrer que a, UJ]0,1]

[l En étudiant le signe de f, (a,, ), montrer que la suite (a,) est
croissante. Montrer que cette suite est convergente et que sa limite est égale a 1.

= Ln(Ln2)

[J On pose a, =1-u,. Montrer que u, est équivalent &
n





