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Lvcée Classioue d’Abidian
Exercice 1: (2 points)

Repanda parvrat ou faux en eerivant par exemple surta ¢ opie : ', — vrai,

T‘i____ e e . _?\f.umatmm . _: ]
; U'??_Sﬂte_ numerigue est une ; .pphcatmn dc'fmie de N vers iFa

|

|

t La somme desn premiers termes d'une suile ]_’E;‘{!I‘l‘lE'll’lqul-‘ lJ(‘ 1|son g+ i eﬂt dﬁ ]|

i 2 premier terme Uy se nate § = U, _.tl—":? ;
L'écriture complmc du la rotation de centre O et d'angle orienté de mesure ;

2 Dest 2/ ﬁ(% i+2)z |
| Les rap'rnkes ciﬂfwiémes de I'unité sont de la forme ‘
9z = ouk e (0,1,234,5) |

Exercice 2 : (2 points)

Pour chacune des affirmations ci-dessous quatre réponses sont données et une seule est
exacte. Ecris sur ta feuille de copie le numéro de 'affirmation suivi de la lettre

correspondant a la bonne réponse.

Affirmations _ Réponses S |

e i A B E _t b

Soit une suite géométrique (Vo) | Ymtr o 4 Yoir '1 '_ _Vn-’a_-l <0 Va -0

a termes positifs tel que (V) soit | Vn o e

décroissante alors. e

limn-—av}-m(zﬂ b 5”) e B -0 +c0 - _—“1—_— ; _O

Le rapport de la similitude | - _

directe dont une écriture 2 1 -1 =2

complexe est : l

= (ﬁ H‘{_) z— iy/3 estégala | [ 1

Zp, 24, 2y, €t Zs sont les affixes arg (7 + Z5p) arg (Z_Q) - (Z_t) ! arg (ﬁ-zﬂ) arg (ZG_{ﬁ)

respectives de P, q, R et § % Rk Zr Zc=ip Zs—Zp

Une mesure de I'angle orienté

((E’_fj, E‘S") est égale |

Exercice 3 : (4 points)
Soit la suite numérique (u,,) définie sur N par: {

1.a) Calcule uy,uy, et ug

b) Quelle conjecture peut-on émettre quant au sens de variation de la suite (u,,)
2. a) Démontre par récurrence que : ¥n € N,u, <n+3

b) Démontrer que ¥n € N, U,y — u, = -(n +3-u,)

¢} En déduire le sens de variation de fa suite (1t,)
3. On considere la suite numérique (v,) définie parvn € N,v, = u, — n
a) Démontrer que (v,) est une suite géométrique dont on précisera la raison et le
Premier terme.
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b) En déduire que vn € N u, = é (_”

¢) Déterminer lim,,_, o,
b Wy + 14 ' + 1., et

4. Pour toul entier natucel non nul 11, on pose o,

a) Exprimer 5. en fanction N

b) Déterminer limy .o T,
Exercice 4 : (7 points)
On considére la fonction | dérivable sur T et deéfinle par /(x)
courbe représentative de / dans le plan muni du repere orthonormé (O, 1, J)
L'unité graphique est 2 cm.
1.a) Justifie que limy, 4w f(x) =0

b) Donner une interprétation graphique du résultat obteny
; : et 3 Jix)
2.a)= Caleule limy_ o0 F(x) et Jimyoyo .

b) Donne une interprétation graphique de ces résultats
3. On note [’ la fonction dérivée de f.
a) Démontre que: Vx € R, f'(x) = (x* = 2x — 1)
b) Justifie que :
T Vx € ]—m;] — \@[U]I +V2[f'(x) >0
@ Y E|l—VZ 1+ V2[f(x) <0
c) Etudie les variations de f.
d) Dresse le tableau de variation de [, On ne calculera pas f{l + V2 Jet f'f-J = ‘*’E-}-
4. Démontrer qu'une équation de la tangente (T) a la courbe (C} en son point d'abscisse 0

= {1 = %)™, On nole |'(.;] la

estiy=-x+1.
5. 50it h la fonction dérivable sur R et définie pour tout
x de IR par h(x) = (1 + x)e™* = 1. h' désigne la dérivée de h,

a} Calcule b'(x).

b) Etudier les variations de h

¢} Calculer h{0) puis dresser le tableau de variation de h.

(On ne calculera pas les limites de h)

d) Démontrer que:Vx € R, h{x) < 0.

e) JustifierqueVx € R, f(x) +x—1=(1-x)h(x)

f) Déduire que questions précédentes |la position relative de (C) et de la tangente (T)

6. Tracer la tangente (T) et la courbe [C). On prendra

f(1++v2) = -04et f(1-+v2) =13

Exercice 5 : (5 points)

Monsieur Xavier, Fondateur d’un établissement secondaire a recruté des enseignants. Il
leur propose un salaire annuel de 700.000 CFA.

Aprés quelqgue mois de travail, il fait face a une gréve des enseignants qui souhaitent une
revalorisation de leurs salaires.

Meonsieur Xavier leur propose deux types de contrats :

-le premier contrat stipule que les enseignants auront chaque année une augmentation de
5% du salaire de 'année précédente.

-Le deuxieme contrat ccnsiste a faire une augmentation forfaitaire de 35000FCFA.
Monsieur Ouattara professeur de frangais veut s’engager pour 8 ans mais hésite 3 faire un
choix de contrat. En utilisant tes connaissances mathématiques aide le professeur a faire

un choix avantageux
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EXERCICE 1 (2 pts)

Pour chacune des aflirmations suivantes, ¢eris 1o numéro suivi de Viai s elle et correcte o e
numero suivi de Faux si elle ne est pas.

1. La fonction Hi— 2x%yx st une primitive swe [0; +oa] de Lo Tonction hiv— Rxyx.

2. On lance une picce de monnaic 3 fois de suite. On note X 1o variable aléatone gui donne 16
nombre de fois ou pile apparail.
Alorsp(X =2) ==
3. Voici la lon du:_p_m_hnb:im d’une vartable aléatoire X
T i EE-RENED
LpX = "a) l 0.4 ‘ 0,1 |03
Alors :
% ElX)=2
(X)) ==
b. V(X) :
¢ oX)=2
{

d. [ ctant la fonetion de répartition de la variable aléatoire X L ona - F(3.5) = 0,6,

EXERCICE 2 (2 pts)

MATHEMATIQUES n°2 ol CLMATI

Pour chaque ligne du tableau ci-dessous, trois réponses sont proposées dont une, el une seule est

exacte. Indique-la en notant par exemple : 1.aoul.boul.c.

Questions A & _R_tp;m%ts T =
|1. Légalité Inx® = 2lnx est vraie pour tout xde .| P rr'-\_,qu 1 )04 _i__'__ﬁ:: -
|2 hl( )+ 3in4 + In(2e) = . _.__:3.!_?1_::__ __E__J“:f)_fnZ ;l o ‘-1_ )
5 (- T [

4. Soit g la fonction définie sur ]—1; +m[ par = 1
| g9() = (E2). Alors, vx € =L 4o ' (x) = - | G+ 1}(r+ ))L(x DE+2)| (x+2)?

EXERCICE 3 ( pts)

-x%pax-2

Soit f la fonction définie sur R\{3) par f(x) = .

1. Détermine trois nombres a, b et ¢ tels que Vx € R\{3],

{x-3)%"
2. Déduis-en la primitive F de f sur |—co; 3[ qui s’annule en 2
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EXERCICE 4 ( pts)

s i | Vx> 0,9(x) = x(Inx)* +x - 1
On considére la fonction g définic sur [0; oo pal" 9(0) = Ei ) ;
On désigne par (C) la courbe représentative de g dans le plan est muni d'un repére
orthonormé (0, [, J). L unité graphique cst 5 cm
1. Etudie la continuité de g en 0.
glx)+1

2. a. Justific que : lim = 400,
.t—l
b. g est-elle dérivable en 0 7

¢. Donne unc interprétation graphique du résultat obtenu.

3. a. Calecule la limite de g en +oo.
b. Justifie que lim 25 — 4o,
X=adoh X

¢, Donne une interprétation graphique des résultats précédents.
4. On admet que g est dérivable sur ]0; +oo]

a. Deémontre que ¥ x € ]0; +oo| g'(x) = (1 + Inx)2.

b. Déduis-en les variations de g puis dresse son tableau de variation.

d. Justifie que le point A (1§ - 1) est un point d’inflexion de (C).

Lk
a. Délermine une équation de la tangente (7) 4 (€) au point d abscisse 1.
b. Etudie la position relative de (€) et de &)
7. Construis (T) et (€) sur [0; 3].

EXERCICE 5 ( pts)
Au cours d'une kermesse, le jeu suivant est proposé¢ aux ¢léves.
Le joueur pioche wois boules en prenant successivement une dans chacune des urnes suivantes

° L’umne | contenant une boule rouge et une boule noire :
® L’urne 2 contenant une boule rouge et deux boules noires :
° L'urne 3 contenant une boule rouge et trois boules noires.

L4
Voulant participer 4 la partie, un éléve affirme qu’il a plus de chance de tirer un nombre impair de
boules rouges.

En te basant sur tes connaissances mathématiques, donne ton point de vue sur ses affirmations,
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EXERCICE 1 (2 points)

Ecris sur ta copie le numéro de chaque affirmation suivi de VRAL si I'affirmalion est vraie e1 FAUX ) elle «
fausse.

N® Afhrma!iom

1 | Pour tout nombre rlf.Llﬁ' fwsﬂ + mn{))’ = cos’l I- {5in” ri!

2 | Pour tout nomhruuel slnr.Lemenl positil a, er 3 u

3 | Pour tout nombre entier naturel n, In(ﬁ - 1)- + hr[ j =)

E

L'équatinn, P—z4l= 0 n'admet pas de rulﬁtro:n ms_b C

—

EXERCICE 2 (2 points)
Pour chaque affirmation du tableau, choisis la bunnt: ru ponse

B Affirmation SR e MDD“ e SR
e R A i B a ' b o . e
) Uegalité | Tots: A ]
. , [ Honslioal]
ht(xzﬁl):!n(x-—l)-Hn[:-:Jr'l) | U 1; +oof | 1 4ol : ol
est vraie si et seulement si x appartient a : : :
2 | Le plus petit nombre entier naﬁfra_nTel qTe =T _a_ { a — ) 23 . : i ,:]T-J
1-(0,75)" > 0,999 est : .' i
T T T e T e — S e L
3 {79 est égal a: i 1 -1 | —1
s 3 e A SO TR |
Une primitive sur ];: +°°{_ de f(x) = —est | Fx)=tm(zxr - 3) | F(x) = 2n(2x - 3) | F(x) = - In(2x - 3)
o e P S T e e e e S

EXERCICE 3 (3 points)
1. Résoudre dans € I'équation: 2% — (3+6i)z— 6+ 10i = 0
2. On considére I'équation (E): z€C, 22— B+ 7022 +(=12+ 13Dz + 10+ 6i=0
a) Véritie que [ est une solution de (E).
b) Détermine les nombres complexes a, b et ¢ tels que pour tout nombre complexe z,
22— (347022 + (=12 + 13z + 10 + 6i = (z — ) az’ + bz + ¢).
<) En déduire les solutions de I'équation (£).

EXERCICE 4 (5 points)

Le plan complexe est muni d'un repére orthonormé direct (0,1, ) d'uniteé graphique 2 cm. On considére les points
A, B, C, D et F d’affixes respectives 24 =i, 25 =5—-4;zp, =1+ 4i;

Zp=letzy = 3.

1, Placer les points A, B, C,D et E.
Zp— Zg

2.a) Ecris sous forme a]gébriqﬁe puis sous forme trigonomeétrique le nombre complexe u =
Ze — Zgp
b} En déduire la mesure principale de I'angle orienté (E LTA')
2. Démontre que les points B, C, et E sont alignés.
3. a) Démontre que le triangle ACE est rectangle en A.
b) Démontre que le triangle CCE est rectangle et isocele en D,
¢} En déduire que les points A, E, C, et D appartiennent & un méme cercle (I") dont on précisera le centre et le

rayon . ' . '
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Exereice |
I%ema le ngmera de chaque affirmation syivie de Viar si "affirmation est vraic ou de Faux 5:'
l'aftirmation est fausge, Exemple : 5 = Fauy,

N I T N

L[ Laffixe du point M(=5; <2 es 2 r,

BB (0ihes sarcda ¢ COmplexe —8 — 6l o T AT T |
—=.190Ings earrdes du nombre complexe —G — b/ son e £ Bt 1 S

)

i & ;R e | ]

alg == o omm
Pour toul nombre réel, 4 L ‘_") 2 (’_‘L_'} = . '
/ S '

21 | 2 ll"/

A\

B e T T, S |

M est un peint daffixe z = V7 — (7, |

Jne forme tigonométrique de 7 est |
?(cosﬁ— [sin= \/
—t ) s

M est le point-d‘af'ﬁxu_é:ﬁ :’5 &

6
[

Exercice 2

Une forme trigonomeétrique de 7 est me.:; - x:‘:r"—]["]

Pour chaque ligne du tableau ci-dessous, une reponse est viaie. Eeris sur ta feuille de copie le
numéro de chaque ligne et Ia lettre de Ia colonne permettant d*avoir I"affirmation vraie.

R e e, ; —
Ne Affirmations —’E_ Réponses |
I R |' B | C .?
%, et z, étant des nombres complexes non - | .' 5
1| nuls. On pose : z = Z1 +izp, le conjugné de | 2 =z, — 7, Z=2z =1 =2 -5 ’
Z est | ! |
Dans le plan complexe muni d'un repére | Le cercle de i Lecerclede | Lamédialrice du 5|
5 orthonormé, on donne E(—2 + Vet F(—4) | centre I: ¢t de diamétre [EF] | segment [EF] |
Pensemble des points M(z) tels que : | rayon & | '1
lz+2~i] = |z +4]est | - J
Soit z un nombre complexe tel que '
3 [2=x-+iy(xetyréels). Sizestun [2]? = —y? | 2P =yey® j2|< = g=
Imaginaire pur, alors _ |
On donne les nombres complexes suivants : ‘ {
4 |A=2+ietB=4-3i 11, 13, 11, 943 i 42
; , A —r_'Jr';—i | ——+71 '“—7"."—‘7':1
La forme algébrique du quotient - est 25 25 7 o

Exercice 3
+ 1. On considére dans C I"équation (E) : z° — 72% + (13 + 16{)z + 9 — 12i = 0,

a) Démontrer que (E) admet une solution imaginaire pure zo que 1'on précisera.

b) Résoudre I'équation (E). ‘ -

2. Dans le plan complexe muni d’un repére orthonormé direet (O, 1, 1), on consideére les
points A, B et C d’affixes respectives : (; 1+ 2i et 6 — 3i. ‘
Placer les points A, B et C puis démontrer que ABC est un triangle rectan-gleﬁ. .
b) Démontrer que laffixe du point D, image de B par la translation de vecteur # d’affixe

4 est: 5+ 2i. . "
Démontrer que les points A, B, C et D appartiennent & un méme cercle (C) dont on

précisera le centre et le rayon.

.
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Exercice 4

Partic A i i ’ N SRR

Soit g la fonetion définie sur ]0 ; +oof par g(x) = x(1 - x") + 1 = 2Inx
I, Déterminer les limites de en 0 el +o,

HIT gty = $E1X=3x%+3x-2)
2. Démontrer que pour toul réel strictement pastil, g {x ) = — R
3. Démontrer que g est strictement dieroissante sur [0 4 oo|,
z 1 . fogmis 11O I 110 17 a1e | 2 b
4. Démontrer que "équation g(x) = 0 adme! une sclution inique a dans 1 ; +oof,
3

Demontrer que Vx € ]0;a [, g(x) > Detvx € ]a; +oof, g(x) < 0.
Partie B ;
Soit £l fonetion définie sur 10 ; +oo[ par f(x) = l {Qf - (x - J}“).
Onnote (Cf) la courbe représentative de f dans le plin
d*unité praphique 2 em.

I Caleuler les limites de fenlel 4o

2. Vénifierquevx €0 Fool, fle) &4 2 4 %

muni d'on repére orthonormé (0, 1, J)

3. Démontrer que la droite (A) est asymptote i (C1) en +oo,
: : . e Aoy o glx)
4. Démontrer que pour loutnombre réel x strictement positil, on a - Fie) = i
5. En déduire les variations de f et dresser son tableau de variation.
6. Calewer £(1) puis justifier que f{0), | _
7. Deémontrer I'équation £(x) = 0 admet une solution vatque dans intervalle {a; oo,

Partie
Soit la fonetron h définie sur }0; ool par h(x) = Inx — v,

* L. Dresser le tableau de variation de h.
2. Démontrer que pour tout nombre réel strictement positif, on a h(x) < 0.
3. Deéterminer les positions relatives de (T et (4).
4,

Construire (Cf) et (A).

Lxercice 5

Une entreprise fabrique des savons,
Une étude a révélé que le résultat mensuel, expriy
production et la vente de x centaines de Savons, e

2x ’
[L5;100par: B(x) = Sk SR NE ~ 1),
Le directeur de I’entreprise ne veut pas réaliser une perte. 11 te demande Je nombre minimal de
savon & produire, arrondi au ixiéme, pour que Pentreprise réalise un bénéfice,
Détermine le nombre minimal de savons & produire, pour réaliser un bénéfice.

ne en milliers de francs CFA. réalise pour la
st modelisé par la fonetion B définie sur
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EXERCICE N°1
Réponds par vrai st 'affirmation est vrale ou par faux sinon
1___ |n2-l_-|n h"l(f. ") 3 2 @ETE | o _ ]
’E___ 1n(_3)+h13—hw'“ =23 »-_— __ B i_ __ a ) .
3 Ingrd o | ]
iR e~ i -
4 [n[(v2 - D]+ in[(vZ + F[=0 |

EXERCICE N°2

Pour chacune des affirmations, trois réponses sonl proposées. Une seule est exacte. Recopie
le numéro de chaque affirmation ainsi que la lettre qui correspond 4 la réponsa choisie.
Aucune justification n'est demandée,

et ¢ |
3 [La fonctlon h(x) ]
| =In(|3 - x|) est définie sur ’
4 La fonction f(x] = In(—x) est [.!Lfmw am '

R-{3)

E\i_) AFF!@ﬁT_lQNi I - l:lhfpt)ﬁ_«.ﬂﬁ LR' |;OF‘I_19 B'_ Ré pDHHQ( :
On Considere la fonction f deéfinie par L Joiteo | T-11] } J1; +oof |
= | | |
(1 I JI
1 —x*).lensembl lede tf_fmi!rrmr_{—'_j__ﬂﬁl ! S SRS
2 | On considére la fonction ¢ définie par R | 10:+e0| | R :;
Q(l) = | J: I
| |
|
|

w0l [ - —1] | J0; e

5 | L'expression de la fonction h qui est définie | Infx*-7] E nf4 —x* | In(4
1 sur1-2; 2[ est e I N "
EXERCICE N°3

Détermine l'ensemble de définition de la fonction f dans ci‘nqun cas ci-dessous

D =32 Af@=n(E) 3= A @ =TT

Inx+1 lt:(r 1)

EXERCICE N°4

Résous les équations et inéquations suivantes dans R
1) 2lnx=2l(@2-x) 2)nGx) —Ih{l-x)=n2 3Din (*’Li) =1
4) (1 -inx)(3+Inx) <0 5)In(inx) =0

EXERCICE N°5

1) a) Démontre la propriété suivante hm _:1_%1_12 1
P i i o In(1+ :

b) Déduis les limites suivantes lim M limxin(1 + l)

0 Wx +o X

2) Calcule les limites suivantes
s 3 % _ 2 3 = 1—1
a) llén xinx b) lilg(xlnx (fmz)*)] &) lir;}m S

3) a) Calcule la dérivée de la fonction f(x) = xlnx sur ]0; +oof
b) En déduis une primitive de la fonction In sur ]0; +co[

4) Détermine les primitives sur ]0; 1[ de la fonction f'x) = TE
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EXERCICE 1
Ecris sur ta feullle de copie le numéro de chaque affirmation suivie de VRAI si celle-ci est vraj ou
FAUX si celle-ci est fausse,
1) Siz=(1+ \:”5}(_{?:35% - Es;m%_} alors un argument de z est —j F
2) Soit 2y et z, deux nombres complexes,
Le conjugué du nombre complexe 7 = 2y +izg o8t T=2y iz, |/
3) Si z=4i -3 alorsla partie réelle de izest4
1) L'ensemble deg points M d'aftixe z Lols que.|z = 21 = 4 est la médiatrice de [45] avec A
d'affixe 2{ et B d'affixe 4 U

{
{
T e L |
Oate ; 6/02/2023 |
|

EXERCICE 2
Pour chacune des affirmations ci-dessous, trois réponses sont proposées dont une seule est juste,
Ecris sur ta feuille de copie le numéro de chaque affirmation suivie de la lettre correspondante 4 la

bonne réponse,
SL T A N S
v e TR Fash
Soit la fonction £ définie sur [0; +oo] . lf—h—:] 2 T
1 o4 ) B Lfﬂ;dmul un maximum en 1
par f(x) = (Inx)? e & el i e S B
Bt | T .= B | b | fAdmetun minimumenl
. Une primitive de la fonction x — — 2 . &—IJT—HZEC:CJ —_
|2 _ - x B |xr— ~2lnx |
sur ]-oo; 0[ est la fonction . ] x> 2=
___lFenserﬁl;le de {féﬁﬁtﬁﬂﬂﬂﬁﬁéﬁal_ A hOT-J—colT{e_lE}___'_
3 X — In I—]{:—H est = E"__|L04+_mﬂi“€_ 4 _%
%L_ e Tinte\ e e N
La fonction x r (x — DIn(x*-1)a A [ D ]“
4 | pourlimiteen 1 g e 0
—— N NS e
EXERCICE 3
1) Eeris sous forme trigonométrique chacun des nombras complexes 1 + et v3 +

1+i
2) Ondonne le nombre complexe u = T
B+

a) Ecris sous forme trigonométrique puis sous forme algébrique le nombre complexe u.
b) En déduis les valeurs exactes de cos ;”; et s_i.nf%
¢} Calcule u2¢% 6
3) Le plan est muni d’un repere orthonormé direct (0, |, ). A, B et Csont les points d’affixes
respectives 1+ iet 3 +iet 1+ V3.
a) Justifie que B et C appartiennent au cercle de centre 0 et de rayon 2.
b) Démontre que ABC est un triangle rectangle et isocsle en A,

4) Atout point M d'affixe z on associe le point M’ d’affixe 2’ tel quez’ = :—:—:—r%
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a)Détermine V'ensemble (D) des points M du plan tels que |2’]=1,
b)Pour tout # # 1 + iV3,montre que (' = 1)(z - 1 - V3) = 1=vV34i(1+v3)
c)Détermine 'ensemble déerit par M lorsque M'décrit le cercle de centre | et de rayon 2

EXERCICE :4

1.50it la fonction g définie sur )0, 4| par g{x) = x + (x = 2)Inx
a)Démontre que ¥x € )0, +o0[ ,g'(x) = [—x;’— +inx
b)Déduis que vx € 10,1[, g'(x) < 0 et vx € ]1, +wf,g'(x) = 0
¢).Dresse le tableau de variation de g
d)Justifie que Vx € ]0, 4-e0[, g(x) = 0

2.50it la fonction f définie sur )0, +oo| par f(x) = (Inx)? - xlnx - 1
a)Calcule la limite de f en O.Interpréte le résultat

b) Calcule la limite de f puis de *’—i’(—) en +o.lnterpréte le résultat

¢)justifie que vx € ]0, +oo[ , f'(x) = -2

d)En déduis le sens de variation de / puis dresse son tableau de variation
3.a)]ustifie que f réalise une bijection de 10, +<o| sur un intervalle K que I'on précisera
b)soit f~*sa bijection réciproque.
Calcule f(e). f~! est-elle dérivable en e ? Justifie,
¢)Dresse le tableau de variation de £4
4.Justifie que la fonction h définie sur 10, +eo[ par h(x) = x(lnx)? - (; x% 4 ZxJ Inx + ix‘f + X

est une primitive de f sur 0, 4o

EXERCICE :5

Une entreprise met en vente pour le mois de février 2023(qui compte 28 jours) une partie de ses
actions Un agent économique souhaite acquérir ces actions

Aprés investigation, celui-ci est informé que la valeur totale de ces actions qui varie selon le jour,
est modélisée, en millions de francs CFA par la relation fx) ==(x + 1)* 4 648In(x + 1} + 1550 ou
x désigne I'ordre des jours du mois de février

Par ailleurs, le gain tiré des actions est d’autant plfs grand que la valeur totale des actions est
élevée

L’agent économique souhaite connaitre le jour du mois de février le mieux indiqué pour obtenir un
gain maximal de J'acquisition de ces actions. Ne sachant comment s'y prendre il te sollicite

A T'aide d'une production argumentée basée sur tes connaissances en mathématiques, rédige la
réponse que tu lui proposeras
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Ce devoir comporte deux pages numéroties 1/2 ¢t 2/2

EXERCICE 1 (2 pts)

. _
Pour chacune des affirmations suivantes, éeris le numéro suivi de Vrai si clle est correcte ou le
numero suivi de Faux si elle ne Iest pas.

1. Lafonction Hiv— 2x%v/x ¢st une primitive sur [0; +oco[ de la fonction h:— 5xv/x.
2. On lance une picee de monnaie 3 fois de suite. On note X la variable aléatoire qui donne le
nombre de fois ou pile apparait,

Alors p(X = 2) ==

3. Voicila ]m de )TOb&blIltGd une vatiable aléatoire X.
’ 5 2 [3 T T
(m f o2 04 101 [0
Alots .
8B )=
b, V(X)—;s;
e.‘J(X)=—~

d. F étant la fonction de répartition de la variable aléatoire X , ona; #(3,5) = 0,6.

EXERCICE 2 (2 pts)

Pour chaque ligne du tableau ci-dessous, trois réponses sont proposées dont une, et une seule esi

exacte. Indique-la en notant par exemple : 1.aoul.boul.c.

Questions lﬁ - Rép;:nses Jl

a . €

1. L’égalité Inx? = 2Inx est vraie pour tout x de ... " R\{0} | ]0; +oof i3 )
2. In G) + 3lnd + In(2e) = - —3lnie , 1+ 6In2 4

241 _ _
3. xhl-—l-nm In (x 2) &0 +(.J_O = U _——
4. Soit g la fonction définie sur ]—1; +co[ par 1 -1 . i | |
90 = 1n(Z2). Alors, Vi € |- +ool g'(0) = | e+ D +2) |G+ DE+D | G+2)?

EXERCICE 3 ( pts)

: 4 d —x2 442
Soit f la fonction définie sur R\{3} par f(x) = TR
1. Détermine trois nombres a, b et ¢ tels que Vx € R\{3}, f(x) = a S r - CW

2. Déduis-en la primitive F de f sur ]—oo; 3[ qul s’annule en 2.

Py

I
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EXERCICE 4 ( pts)

. : ) (Vx> 0,9(0) = x(lnx)* +x - 1"
On considere 1a fonction g définie sur {0; +wof pard " - ey
{g(0) = —1
On désigne par (€) 1a courbe representative de g dans le plan est muni d'un repere
orthonormé (0,1, /). L *unite graphique est 5 e
L. Etudie la continuité de geno.

2. a, Justifie que : Hm}ﬂ—%ﬂ = -0,
X[ E

b. g est-clle dérivable en 07 '
¢, Donne une mterprétation graphique du résultat obten,
3. a. Caleule la limite de g en +co,

b. Justific que lim 482 _ o,

X=X
une interprétation graphique des résultats précédents,
4. On admet que g est dérivable sur |0 +cal |

a. Démontre que V x € 10; +oo[ g'(x) = (1 + Inx)*.

b. Déduis-en les v

¢. Donne

ariations de g puis dresse son tableay de vartation.

= . ; 1.2

9. Justific que le point 4 (~:" o 1)
e g

6. a. Détermine une €quation de la (

est un point d'inflexion de (23

angente (77) 4 () au paint ¢ abscisse 1,
b. Etudie la position relative de (C) et de ).

7. Construig (T) et (€) sur [0; 3].

EXERCICE 5 ( pts)

Au cours d'une kermesse, le jeu suivant est proposé aux éléyes.

Le joueur pioche trois boules en prenant successivement une dans chacune des urnes suivantes -

L urne 1 contenant une boule rouge et une boule nojre
e L’ume 2 contenant une boule rouge et deux boules noires :
° L’urne 3 contenant une bouje rouge ct trois boules noires.

Voulant participer 4 [a partie, un éléve affirme qu’il a plus de chs
boules rouges.

En te basant sur teg connaissances mathématiques, donne ton point de vue sur ses affirmations.
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Exercice 1 (2pts)

Leris le manéro de Vaffirmation suivi de VRAI si
cette affirmation est fausse. Exemple - 5- ]

I) La fonction In est une bijection de 10 ;+eo[ da
2) La fonction x + xinx - x est

3) L'inéquation (1) : x € I, In{-x-1)<0n

a pas

Exercice 2 :(3pts)

Pour chacune des lignes du tableay suivani, une
Eeris le numéro de la ligne suivi de la lettre corr

J-0

ff'lmdlions

1) L’argument principal du nombre ¢ compl
3- lxr

exe

F 9) Soit C et D deux points du plan complexe
d’affixe reapeclwcs Zc
Si|zcj=| zp] a

ot

L Zn.
lors C et D sont

1 cette affirmation est vrate et FAUX si

ns J0 ;+oof.

une primitive sur J0 ;+cof de la fonction x — Inx.

de solution dans &

selle des troly ."!_';‘Un'_'”.’,:-';'.{\' est correcle.

espondant a la bonne réponse. Exemple

A ! B ,I & !
S D S e~
i | S ! i [
5] I ) & | .[’-}
= i s — : —
symétriques | symélriques | .. .
| >IIeg rI T i i | Situés sur |
I par rapport Jar rappo -
DEL HAPRRE | e PO eminerie _
ialaxedes | 4/l axe des !
' cercle.

ordonnees ! abscisses,

3) Dans Ie plan complexe rapporté a un _xjépi:re
orthonormé (O ;4 ; V), on donne les points E. F et
G d’affixes respectives 2 -i, 2 +i et V3 +2.

Le triangle EFG est

4) i' est égal &

Exercice 3 : (4pts)

1) Détermine 1’ensemble de définition Dr de la fonction f: x+— ]

2) Résous dans R I'inéquation (1) : In(x+1) + In(x-

| Rectangle | Isocéle en B il !i
enG Il G i Ainaiee 'g
|
T ® | T ! =
gL L. wp t T 4
X+1
n{_—)

2) 2 2In(3-x)
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Exercice 4 :(6pts)

A‘tout cc.:mplexe 2, on associe dans le plan les points M d'affixe z, M™ d’affixe z+i et M"
d’affixe iz
la- Pour quel nombre z, les points O et M” sont-ils confondus ?

b- Pour quel nombre z, les points M’ et M™* sont-ils confondus 7

2- On suppose que z est différent de 0, de -j et de —
2

a- Montre que les points O, M™ et M™* sont alignés si et seulemant si ’—' est un nombre réel.
b- Pour z € C*, on pose z = x + iy avec x el y réels, -

Calculer la partic imaginaire de %—' en fonction de x et de y.

3- Détermine et représente I'ensemble (€) des points M tels que O, M " et M " soient deux a
deux distinets et alignés

Exercice 5 : (5pts)

Lors d’une conférence, sur la santé pulmonaire, prononcée par ¢ médecin du LCA, les
é1&ves de la Terminale D ont noté les informations suivantes

« La capacité pulmonaire d’un étre humain est la quantité d air présente dans les pournons,
mesurée a des fins diagnostiques lors d'une exploration fonctionnelle respiratoire, Elle est
exprimée en litres et dépend de plusicurs facteurs dont ['age.

13 th“.-—‘Z,
On peut 1a modéliser par la fonction * définie par {(x) = ou x désigne 1"ag

10 :90)) et la capacité pulmonaire reste superieurc d 4 S[. dans une certaine tranche

Enthousiasmés par les propos du médecin, les éleves cherchent, a partir de leurs
connaissances mathématiques. a déterminer la tr anche d'age dont parle le medecin.

-
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EXERCICE :1
Eeris sur ta feuille de copie, le numero de chacune des affirmations ci-dessous suivie de VRA| i
Iaffirmation est vraie ou de FAUX si I'affirmation est fausse
1) Seit z un nomhre complexe - Le conjugué de |_ a5t .’J
2) Pour tout réel 0, (cos0 + (stnt/) " = covnd — 3ingd
3 g il "
3} Soit z un nombre complexe. §i 7 + (2| = 0 + 21 alors z = 8 — 2 t
4) la forme exponentielle de 1-iest vV2e's |
EXERCICE : 2
Pour chacune des affirmations ci-dessous, une seule des trois reponses est exacte. Ecris sur ta
feuille de copie, le numéro de I'affirmation suivi de 1 lettre correspondant a la bonne réponse
n° | __ :ﬁ_ﬁ'fi!'_n_];:liu_n-s_: - _L - Rétmgscs j
LA | InS f
| Une sohnion de I"equation — |
l 207 — 5e¥ — 3 = () ¢yt | B l Ing {
S S . I
| | | 1 {
! | A ~ %
3 i N = 2 e
9 [SO:[_{;.\_\]—.I{ — = - =t 4‘
2 a pour primitive B 2xe”, ‘l
C l 2e* [
= i A | o3tmx
3 | 3Festéoaled B | grne
c | em |
| g g Lo
a% = P
4 i e = | B 1 09 !
K=tk 0o - I
X + e 1 | & —0o :-

EXERCICE :3

On Considére dans Cl'équation (£): 7° — (ta 4+ 2V3)z + (2iav3 + 4)z2 —4dai = 0,ae R
q | J

1) Détermine le nombre réel a pour que —21 soit une solution de ().
2} Détermine le polynome complexe Q de degré 2 tel que pour
2€C 2%+ (21 - 2v3)z? + (4 - 40V3)z + 8i = (z - V3 - )Q(2).
3} Résous dansC I'équation () poura = =2
.4) Dans le plan complexe rapporté a un repére orthonormé direct (0,1,]) on donne les
points A, B, et C d’affixes respectives v3 + i, —2i et V3 — i
a) Représente dans le repére (O,1,1), les points A,B et C{ on prendra 3 cm pour
b) D est le symétrique de A par rapport 3 (QJ)
démontre que le triangle DAC est rectangle en A,

c)Démontre gue ies points A,B,C et D sont cocycligues




sFomeso
mesoutra com

Docs a portée de main

EXERCICE ;4
Soit f la fonction défini sur I8 par f(x) = x + D
1) Détermine Fensemble de définition de fnote D)

2) a) Calcule les limites de f en —oo el -+ o2,
b) Calcule les limites de f en InZ a gauche et a droite. Interprete les résultats

3) a) Montre que (D):y = x est asymptote a (Cf) en—oo,
b) Etudie les positions relatives des (CF) et (I

¢) Calcule lim [,"{J‘J = (x ]J] et interprete (e résultat
X=+00 e ;

4)a) Montreque v x € IR, f'(x) = —— .
b) Etudie le sens de variation de [ puis dresse son tableau de variation,
5) Soit g la restriction de f 4 ]~o9; 0] .
a) Montre que g realise une bijection de |—oo; (] sur un intervalle K apréciser.
b) Calculer g(o) et (g~ (— ;-) =
6) Construis (¢f) etles asymptotes.
EXERCICE :5
Une soc(été de vente de portables GSA ddcide & Capprache des (étes de fin d‘annee d‘agrand(r et
darnbhelin sa boutigue. Paur cela plusieurs obiets de décaration ont &te prevus par (e techniclen

convie a\a tache.

¢ Larealisation en plexiglas transparent d'un solide ayant Ja forme d'un rectangle
dont les dimensions sont la partie réelle et la partie imaginaire, solution de
{‘équation (1 + 4i)z + (3 — 40)Z 81 ou 7 est le conjugué de z.
La réalisation de la configuration { I') dont I'ensemble des points M d’affixes z du

plan complexextel que Re(z) = Qavecz = ——
Cot :

Monsicur Jean propriétaire de la societe veut se faire une idée de ce qui est prévu pour la
rminale D qui affirme reconnaitre ces

décoration. il sollicite alors son fils éléve en classe de te

configurations.
A I'aide de tes connaissances en mathématique, aide le fils a répondre aux préoccupations de

son pére,



