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Ce devoir comporte deux pages numérotées 1 2⁄  et 2 2⁄ . 

 Le plan est muni d’un repère orthonormé direct (𝑂, 𝑖̇⃗, 𝑗̇⃗). On a représenté ci-dessous, la courbe (C) 

d’une fonction définie sur ℝ∗. 

 Les droites 𝐷: 𝑥 = 0 et 𝐷1: 𝑦 = −2𝑥 sont des asymptotes. 

 La courbe (C) admet une branche parabolique de direction celle de la droite 

𝐷2: 𝑦 = 𝑥. 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 Détermine graphiquement les limites suivantes. 

 lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) ,     lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥)

𝑥
 ,     lim

𝑥→−∞
(𝑓(𝑥) + 2𝑥),       lim

𝑥→+∞
𝑓(𝑥) ,     lim

𝑥→+∞

𝑓(𝑥)

𝑥
   et  lim

𝑥→+∞
(𝑓(𝑥) − 𝑥). 

 Calcule les limites suivantes : lim
𝑥→ 0

<

𝑓(
1

𝑥
)  et lim

𝑥→−∞

𝑓(𝑥)−2𝑥

𝑥√−𝑥
. 

 Détermine 𝑓(] − ∞ ;  0[) et 𝑓(]0 ;  2[).

 Détermine l’ensemble 𝐷𝑓𝜊𝑓 de définition de 𝑓𝜊𝑓.

 



 Calcule : 

 lim
𝑥→−∞

𝑓𝜊𝑓(𝑥)

  lim
𝑥→−∞

𝑓𝜊𝑓(𝑥)

𝑓(𝑥)
 

  lim
𝑥→−∞

𝑓𝜊𝑓(𝑥)

𝑥
 

 Soit 𝑔 la fonction définie sur [
𝜋

2
 ; π] par : {

𝑔(𝑥) = cos(𝑥) . 𝑓 (
1

cos𝑥
) 𝑠𝑖 𝑥 ∈ ]

𝜋

2
 ;  π]

𝑔 (
𝜋

2
) = −2                                                  

 Démontre que 𝑔 est continue en 
𝜋

2
.

 Démontre que l’équation 𝑔(𝑥) = −1,9 admet au moins une solution dans ]
𝜋

2
 ;  

2𝜋

3
[.

Soit ℎ la fonction définie sur ]0 ; +∞[ par : ℎ(𝑥) = 𝑥(1 + cos (
𝜋

𝑥
)). 

 Justifie que ℎ est continue sur ]0 ; +∞[. 

 Démontre que ℎ est prolongeable par continuité en 0 à droite. 

 Détermine : 

  lim
𝑥→+∞

ℎ(𝑥) 

 lim
𝑥→+∞

(ℎ(𝑥) − 2𝑥) et interprète graphiquement le résultat. 

 Démontre que : 

  ℎ est croissante sur [1 ; +∞[. 

 L’équation ℎ(𝑥) = 1 admet une unique solution α dans [1 ; +∞[ et vérifie que 

α ∈ ]1 ; 2[. 

 Démontre que sin (
𝜋

𝛼
) =

√2𝛼−1

𝛼
. 

 

 


