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1. Énoncer te théorème des valeurs intermédiaires.  
2. Énoncer le théorème de la bijection.  
3. Donner le schéma récapitulatif des branches infinies de la courbe 

représentative d'une fonction.  

4. Calculer les limites suivantes: 

lim
𝑥→0

 
cos2⁡𝑥 − 1

𝑥⁡tan𝑥
;⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡⁡ ⁡lim

𝑥→2
 
sin⁡(𝑥 − 2)

𝑥2 − 𝑥 − 2
 

5. Soit sur⁡] − 𝜋; 𝜋] la fonction 𝑓(𝑥) =
√1−tan⁡𝑥−1

ten3x
 

5. a) Déterminer le domaine de définition de 𝑓.⁡ 
b) 𝑓 est-elle prolongeable par continuité en 𝑥0 = 0 ?  

Si oui donner son prolongement 𝑔. 

6. sen⁡𝑓(𝑥) =
−𝑥+1

𝑥+1
 

a) Montrer que pour tout  𝑥 ∈ [0; 1];⁡⁡−2 ⩽ 𝑓′(𝑥) ≤ −
2

4
 

b) Déduire un encadrement de 𝑓(𝑥) − 𝑓(0) puis un encadrement de 𝑓(𝑥) par 

deux fonctions affines.  
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Le plan est muni d'un repère orthonormé (0; 𝚤; 𝚥). 

La courbe 𝐶𝑓 represente une fonction 𝑓 définie et dérivable su IR. 

En utilisant le graphique ci-dessus, déterminez 

  

 

 

 

 

 

 

 

Soit 𝑓(𝑥) = {
1 +

2𝑥

√𝑥2+1
⁡𝑠𝑖⁡𝑥 ≤ 0

1 +
𝑥2−𝑥

√𝑥
⁡⁡𝑠𝑖⁡𝑥 > 0

⁡ 
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1.a)  Étudier la continuité de 𝑓⁡en 0.  

   b)  Étudier la dérivabilité de 𝑓 en 0.  Donner une interprétation graphique 

des résultats obtenus.  

2.a)  Calculer 𝑓′(𝑥)⁡ dans les intervalles où 𝑓 est dérivable. 

   b)  Dresser le tableau de variations de 𝑓.⁡ 

3)  On désigne par (𝑇) la demi-tangente à gauche en 0 à la courbe (𝐶𝑓). On 

considère le point ⁡𝑀 de (𝐶𝑓) d'abscisse 𝑥⁡ et 𝑃 un point de (𝑇) de même 

abscisse que 𝑀 et soit.  

𝜙(𝑥) = 𝑃𝑀̅̅̅̅̅ 

Étudier le signe de 𝜙(𝑥).⁡En déduire la position de (𝐶𝑓)  par rapport à (𝑇).  

4 .a)  Montrer que l'équation 𝑓(𝑥) = 0 admet une solution unique 

 𝛼⁡ ∈⁡] −
3

4
; −

1

2
[ 

b)  Montrer que 𝑓′(𝛼) = −
1

4𝛼3 puis en déduire l'équation de la tangente à 

(𝐶𝑓) au point d’abscisse 𝛼. 

c)  Déterminer la valeur exacte de 𝛼.⁡ 

5) Soit 𝑔⁡ la restriction de ⁡𝑓 à l'intervalle 𝐼 =] − ∞; 0] 
 

a) Montrer que ⁡𝑔 admet une bijection réciproque g−1 définie sur un 
intervalle ⁡𝐽 à préciser.  
 

b) g−1 est-elle dérivable sur 𝐽, justifier.  

Dresser le tableau de variation de 𝑔−1. 

c) Déterminer l’équation de la tangente à la courbe (Cg−1) au point 
d'abscisse 1. 
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