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XBF XERCICE N°1
I. Résoudre dans IR, les éguations suivantes

a. ln(x—2)+n(x+1)=mnGBx-5)
b. In|x + 1| + In|x — 5| = In16
c. Inl6—x|=1
d. In3x —2In*x—Inx+2=0
. Résoudre dans IR, les inéquations suivantes :
a. In(x? —10x +9) > In(3x — 27)
b. In(x(3 —x)) < In2
c. 2(In2x)?> = 5In(2x) =3 <0
&
Résoudre dans IR? les systémes suivants
xX+y=65
' {lnx + Iny = 6In2
In(x3y*) =6
2
L)
&

Déterminer les ensembles de définitions des fonctions suivantes .
a. f(x)=2x+1+In(3x—12)
b. f(x) = x2In(—x? +6x="5)
C. f(x)=mInBx—6)+In(x+4)

d. f(x) =xln (x+2)

1—-x

e. f(x)=in]=3x + 12|
XBF XERCICE N°4
Calculerlalimite de f en x,.
In(1+sinx) 2 )
1. f(x)=%,x0=0 8.f(x)=%—lnx,x0=+oo
4
2. f(x) = (h;;) ; X, = +00 9. f(x) = tanx.lnx ; x, = 0F
3 flx) = ln(l;—3x) ‘x, =0 10. f(x) = M ' x =0
4. f(x) = 3;12::6 ;) X, = +00 11. f(x) =x(lInx —1) ; xo =0T et x, = +
(x—1)Inx

5. f(x) = In(cosx)lnx ; x, = 0" 12. f(x) =
6. f(x) =x—+/xlnx;x,=0
7. f(x) — tanx

. ;x0=+OOetx0=0+

13

In(142x) 1 Xo =0
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SZBMEXERCICE N°5

Dans chacun des cas suivants, étudier la monotonie de la fonction, dresser le
tableau de variation et tracer la courbe de f.

1. f(x) = In|x|
2. f(x) = ln(x + Vx? + 1)
3. f(x) =xIn xxLl
_ 1+inx
4. f(x) T 1-Inx
XM XERCICE N°6
= PARTIE A

On consideére la fonction g définie par g(x) = 1 — x? — Inx
1. Etudier les variations de g.
2. Calculer g(1) et en déduire le signe de g(x)
= PARTIEB
Inx

On considere la fonction f définie par f(x) = —x +3 + Y-

1. Etudier les variations de f

2. Démontrer que (Cf) admet la droite-(A) d’équation y = —x + 3 comme
asymptote oblique.

3. Etudier la position relative de (Cf) parrapport a (A)

4. Déterminer les coordonnées.du point A de (Cf) ou la tangente (T) a (Cf)
Est parallele a (A).

5. Donner une équation de.cette tangente

6. Démontrer que'équation f(x) = 0 admet une solution unique <€ 0; 1]
Puis une solution unique Le]3; 4].

7. Tracer (Cf) et(A) dans un repéere orthonormé unité 1cm

ZBMEXERCICE N°7

Soit f(x) = =

14+x2

PARTIE A : Soit g(x) = 1 + x? — 2x%Inx

Determiner Dg

Montrer que si0 < x <1 alors g(x) = 1.

Etudier le sens de variation de g sur [1; +oo].

Calculer g(1) et g(2).Montrer qu'il existe un unique réel a stricetement
positif tel que g(«) = 0.

Donner un encadrement de o< a 10~ prés

6. Donner le signe de g(x) sur |0 ; +oo

U S

o
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i. Calculer f'(x) et étudier les variations de f.
. 1
ii. Montrer que f(a) = Py
iii. Calculer lim, f(x) et lim f(x)
x—-0% X—+00
iv. Donner une équation de la tangente (T) a (Cf) au point d’abscisse 1
v. Donner le tableau de variation de f puis tracer Cf

XBFXERCICE 8

= PARTIE A : On considere dans ]0 ; +oo[ la fonction g donné par
gx) =xlnx —1

1. Dresser le tableau de variation de g.
2. Montrer que I'équation g(x) = 0 admet une solution unique « sur ]0; +oo|
3. Montrerque 1,76 < a < 1,77
4. En déduire le signe de g(x) suivant les valeurs de x
= PARTIE B : On consideére la fonction f de IR vers IR définie par :
f( 1+x

1+inx *
. Déterminer Df

) =

1

2. Calculer les limites aux bornes de.Df

3. Etudier les branches infinies a Cf

4. Etudier le sens de variation-de f puis-dresser le tableau de variation de f
5. Démontrer que f(a) =«

6. Tracer (Cf)

ZBEXERCICE N°9

Soit f la fonction définie par:

1
x—14+-—, x<1
X

1 — (Inx)?, x> 1
On désigne par(Cf) la courbe représentative de f
Déterminer Df
Démontrer que f est continue en 1.
Etudier la dérivabilité de f en 1.
Calculer les limites de f aux bornes de Df et préciser les branches
infinies de Cf
Démontrer que le point d’abscisse e est un point d’'inflexion de Cf
6. Tracer (Cf)
> Soit h la restriction de f sur ]1; +oof
a. Démontrer que h réalise une bijection de ]1; +oo[ vers un
intervalle J a préciser.
b. En déduire que h admet une fonction réciproque A~ dont on
précisera le sens de variation.
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Calculer h™1(-1)

Justifie que h~! est dérivable en —1

h~! est-elle dérivable sur son domaine de définition
Tracer la courbe de h™?

g. Expliciter h=1(x)

SMEXERCICE N°10

Soit f la fonction définie par : f(x) = {

~ o 20

Q-0+ Inx), x=1

1-x)In(1-—x), x<1

1. Déterminer I'ensemble de définition Df de f.

Etudier la continuité de f en 1.

Etudier la dérivabilité de f en 1.

Déterminer les limites de f aux bornes de Df .

Etudier les branches infinies de f.

Dresser le tableau de variation de f.

Tracer Cf

> Soit h la restriction de f sur [15. 4]
a. Montrer que h admet-une bijection réciproque h~! dont on
précisera I'ensemble de définition et les variations

b. Résoudre h™1(x) = e puis-calculer (h™1)'(2 — 2e).
c. Tracer la courbe de h™?!

R
Soit f la fonction définie{f(x) = x%y/|inx| six #0
f0)=0
1. Préciser f(0) sans calculer I'expression de f'(x) .
2. Etudier.la dérivabilité de f en 1.
3. Etudierlesvariations de f.
4. Dresser le tableau de variation de f.
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