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EXERCICE1 (2 points)
1-F 2-V 3-V 4-F
EXERCICE2 (2 points)

1-C 2-A 3-B 4-B

EXERCICE3 (5 points)

1-Démontrons que pour tout nombre réel x, cos(2x)-v3sin(2x)=2 cos(2x+§)

1

cosa =
Ona: /1 + (—V/3)2=2 et soit & un angle orienté tel que _\2/§ donc a=—§

sina = —
2

D’ou cos(2x)-v3sin(2x)=2 cos(2x+§)
2-Résolution de I'équation (E) : cos(2x)-v/3sin(2x)=-1
On a : cos(2x)-v/3sin(2x)=2 cos(2x+§) <=>2 cos(2x+§)=-1

1
<=> cos(2x+)=—
37 2

2x+§=2?n+2k7r,k€Z
<=> T 2m
2x+§=—?+2kn,kEZ

x=%+kn,kEZ

<=> -
X = _E_Hm’k EZ

Les solutions de I’équation sont les nombres réels x de la forme :
Y Vi
x=g+kn,k € Zetx=—5+kn,k EZ
. . . )z . . 1-3
3-Déterminons les solutions de I'équation (E) appartenant a ]Tn; 2]
. -3
* Cherchons les nombres entiers k tel que Tn < % + km <2m

-3 -3 -10 11
itk <an<=>_Tcpn<onli<=>"<ck<=
2 6 2 6 6 6 6



D’ou trois valeurs de k conviennenta-1;0et1

51
* pour k=-1, X=—

* pour k=0, x=_2—n
* pour k=1, x=§
. -3 -
* Cherchons les nombres entiers k tel que Tﬂ < 7” + kn <2m

_TM<_7n+an2n<=>_73n+§<kﬂS2n+§<=>—1<kS

N |

D’ou trois valeurs de k conviennenta 0 ; let 2

* pour k=0, x=-§
* pour k=1, x=§

3
* pour k=2, X=—

. ) . . -3 5m -
Les solutions de I’équation (E) appartenant a ]Tﬂ; 2m] sont : -?n ; 7” ; %; —g ; % et—

EXERCICE4 (6 points)

x+3

o
1)Calculons gof (=1) et fog(1)

gof (=1)=g [f(-1)] avec f (-1) =4

gof (~1)=;

f,9(1)=f[g(1)] avec g(1) = 4 d’ou £, g(1) =49

2)Déterminons Dy s etDs g4

f(x)=(x+3)2et g(x)=

VxeDy r <=>x€ Dy et f(x)€ Dy avec Dr=R et Dy=]0 ;+oo[
OnaxeDy ; <=> (x+3)? #0 <=>x# —3 donc Dy ;=R\ {-3}
VxeDys o <=>x€ Dy et g(x)€ Dy avec Dy=R et Dy=]0 ;+oo]
VxeDys 4 <=>x€ Dy et g(x)€ Dy <=>x# 0

Donc Dy 4, = R\ {0}

3)Déterminons g, f (x) et f,g(x)

x2+6x+12
x+3

9of ()=gl(f(x)] = g[(x+3)?] =



fog(x)=f[g(x)]=f(%)=w

X

3)Démontrons que I'application f est surjective
Vy €]0; +oo[, il existe x€ R tel que f(x)=y
f(x)=y <=> (x+3)?=y <=> x+3 =, [y <=>x=,[y-3

Vy €]0; 4+o0], I’équation f(x)=y admet une unique solution, donc f est surjective
4) Démontrons que I"application h est bijective

Soient a et b deux éléments de ]0; +oo[ tel que h(a)=h(b)

h(a)=h(b) <=> (a+3)?=(b+3)? <=> a+3=b+3<=> a = b donc h est injective

Comme f(x)=h(x) et f est surjective alors h est surjective par conséquent h est bijective

EXERCICES (5 points)

Pour répondre a cette préoccupation, je vais utiliser mes connaissances sur la résolution des
équations et inéquations du second degré dans R .

Pour cela, je vais faire :

- Lamise en équation ;
- Larésolution de I'équation ;
- Conclure

On a: L=x+8 et |=x+5 et A=LxI=(x+8)(x+5)

Or A= 88m? <=> (x+8)(x+5) = 88m? <=> x2 + 13x — 48 = 0 ainsi A = 349 et d’ou x,=-16< 0 ou
X,=3 donc x=3m



