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DEVOIR N°2 DE MATHEMATIQUES (Premier trimestre) 

EXERCICE N°1 : (5points)   (Toutes les questions de cet exercice sont indépendantes) 

1) Sachant que −5 ≤ 𝑦 ≤ −1 et  
4

5
≤ 𝑧 ≤

5

2
 ; donner un encadrement de 𝑦 − 𝑧 ; 𝑦𝑧  et  

𝑦

𝑧
  .(𝟎, 𝟓 × 𝟑𝒑𝒕𝒔) 

2) Démontrer que pour tous nombres réels 𝑎  et  𝑏 ; on a : (
𝑎+𝑏

2
)2 ≤

𝑎2+𝑏2

2
   . (1pt) 

3) Sur une droite graduée ,on donne les points 𝐴(−1) ,  𝐵(5) et 𝑀(𝑥). Déterminer l’ensemble des réels 

𝑥 tels que :  a) 2𝑑(𝐴;𝑀) + 𝑑(𝑀;𝐵) = 6       ; 

                    b) 𝑑(𝐴;𝑀) ≤ 𝑑(𝐵;𝑀) .                (1+1,5pts) 

 

EXERCICE N°2 : (5points)   

Soit 𝑛 un entier naturel 

1) a) Démontrer  que :       
1

√𝑛+1+√𝑛
= √𝑛 + 1 − √𝑛     .      (1pt) 

b) En déduire une écriture simplifiée de : 𝐴 =
1

√2+1
+

1

√3+√2
+

1

√4+√3
+

1

√5+√4
+

1

√6+√5
+

1

√7+√6
    et  

de   𝑆 =
1

√2+1
+

1

√3+√2
+

1

√4+√3
+

1

√5+√4
+ ⋯⋯⋯+

1

√100+√99
  .   (1+1pts) 

2)  Soit 𝐵 l’ensemble des entiers naturels 𝑛 tel que :                                                                                     
1

√2+1
+

1

√3+√2
+

1

√4+√3
+

1

√5+√4
+ ⋯⋯⋯+

1

√𝑛+1+√𝑛
≤ 1 . Citer tous les éléments de l’ensemble 𝐵. (2pt) 

EXERCICE N°3 : (3points) (Toutes les questions de cet exercice sont indépendantes) 

1) 𝐴𝐵𝐶 est un triangle et 𝐼 un point du plan. 𝑢⃗   et  𝑣   sont deux vecteurs définis par :                               

 𝑢⃗ = 2(𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) − 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 2𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ − (𝐴𝐼⃗⃗⃗⃗ − 𝐶𝐼⃗⃗⃗⃗ ) − 3(𝐵𝐼⃗⃗⃗⃗ − 𝐴𝐼⃗⃗⃗⃗ ) + 9𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ et 𝑣 = 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐼𝐵⃗⃗⃗⃗ − 𝐼𝐶⃗⃗⃗⃗ + 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗  .   

Le couple (𝑢⃗  ; 𝑣 ) est-il une base du plan vectoriel ? Justifier votre réponse.  (1,5pt) 

2) 𝑂 ; 𝐼 et 𝐽 sont trois points non alignés du plan. Construire les points 𝑀 et 𝑁 tels que : 𝑂𝑀⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  = 𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ − 𝐽𝑂⃗⃗⃗⃗   

et  𝑁𝑂⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝐼𝐽⃗⃗⃗     . Démontrer que les droites (𝑁𝑀) et (𝑂𝐽) sont parallèles.  (1,5pts)                  

EXERCICE N°4 : (7points 

𝐴𝐵𝐶𝐷 est un rectangle tels que 𝐴𝐵 = 5𝑐𝑚 et 𝐵𝐶 = 3𝑐𝑚.   𝐼 ; 𝐽  ; 𝐾  et 𝐿 sont des points tels 

que :       𝐴𝐼⃗⃗⃗⃗ =
1

5
𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗     ;   𝐵𝐽⃗⃗⃗⃗ =

1

3
𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗       ; 𝐶𝐾⃗⃗⃗⃗  ⃗ =

1

5
𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗   et   𝐷𝐿⃗⃗⃗⃗  ⃗ =

1

3
𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗     . 

1) Faire une figure bien soignée qu’on complétera au fur et à mesure. (1,5pts) 

2) a) Exprimer 𝐼𝐽⃗⃗⃗     en fonction de 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗  et 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗  .            (1pt) 

b) ) Exprimer 𝐿𝐾⃗⃗⃗⃗  ⃗   en fonction de 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗  et 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ .        (1pt) 

c) Quelle est la nature du quadrilatère 𝐼𝐽𝐾𝐿 ? Justifier votre réponse.    (0,5pt) 

3) On considère la base (𝑖  ⃗; 𝑗 ⃗⃗ ) du plan vectoriel avec 𝑖  ⃗ = 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗  et  𝑗 ⃗⃗ = 𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ . 

a) Donner la décomposition de chacun des vecteurs suivants selon la base (𝑖  ⃗; 𝑗 ⃗⃗ ) :                       

𝐷𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗    ;     𝐷𝐼⃗⃗⃗⃗        ;   𝐷𝐾⃗⃗⃗⃗⃗⃗           et      𝐼𝐾⃗⃗⃗⃗  .    (0,25 × 𝟒𝒑𝒕𝒔) 

b) Placer le point 𝑀 tel que 𝐶𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ =
1

3
𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗   . 

c) Déterminer les coordonnées du vecteur 𝐼𝑀⃗⃗⃗⃗  ⃗  dans la base (𝑖  ⃗; 𝑗 ⃗⃗ ) . (1pt) 

d) Démontrer que les points 𝐼 ; 𝐾 et 𝑀 sont alignés.   (1pt) 

 




