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b. Comparaison
Comparer deux nombres, c'est chercher lequel est le plus grand des deux (sauf s'ils sont égaux).

Regle : Comparer deux nombres équivaut a étudier le signe de leur différence
a<bosa-b<o
a>besa-b>0
a=bosa-b=0
Exemple :
Comparer x2 et 6x — 9.
On calcule la différence : x2 — (6x —9) = x2 —6x + 9 = (x — 3)2 > 0 (un carré est toujours > 0)
Donc pour toute valeur de x, on a x2 > 6x — 9.

c. Définition mathématique

Soif f une fonction définie sur un intervalle I.
f est croissante sur I quand, pour tous réels a et b de I, f(a) et f(b) sont dans le méme ordre que a et b.
f est décroissante sur I quand, pour tous réels a et b, f(a) et f(b) sont dans I'ordre inverse de a et b.

Technique :
1.  On choisit a < b sur un intervalle I.
2. On étudie le signe de f(b) — f(a)
3. Sif(b) — f(a) est positif, alors f(a) < f(b) donc f croissante sur I
Si f(b) — f(a) est négatif, alors f(a)> f(b) donc f décroissante sur I

Exemple :
On considére la fonction f : x 71 (x—1)2 -3

f(b) -f(a) =[(b-1)2-3]-[(a-1)2-3]
=(b-12-3-(@-1)2+3
=(b-1)2-(a-1)2
=(b-1-a+1)(b-1+a-1)
=(b-a)b+a-2)

Soitaetb € ]-o; 1]aveca<b.Danscecas(b—a)>0et(b+a-2)<0
Conclusion : Si a < b, alors f(a) > f(b) donc la fonction f est décroissante sur ]- ; 1]

Soitaetb e [1; +w[ aveca< b.Danscecas(b—a)>0et(b+a-2)>0
Conclusion : Si a < b, alors f(a) > f(b) donc la fonction f est décroissante sur [1 ; +oo[

d. Maximum et minimum
Soif f une fonction définie sur un intervalle 1.
- s'il existe un nombre a tel que, pour tout x de I, f(a) > f(x), on dit que f(a) est le maximum de f sur I
- s'il existe un nombre a tel que, pour tout x de I, f(a) < f(x), on dit que f(a) est le minimum de f sur I
Exemple :
Pour la fonction f : x [1 (x—=1)2 = 3, -3 est un minimum sur ]-o ; +oo[
EXERCICE 1A.1
Donner l'intervalle qui correspond a chaque inégalité :

INEGALITE INTERVALLE INEGALITE INTERVALLE

a. 3<x<5 & Xe b. 1<x & Xe
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C. -2<Xx<2 & Xe d. x<5 & Xe

e. 3<x<5 & Xe f. 3<x<5 & Xe

g. 2 <X & Xe h. -5>x & Xe

i x<0 & Xe j- -1 <x & Xe
EXERCICE 1A.2

Donner l'inégalité qui correspond a chaque intervalle :

INTERVALLE INEGALITE INTERVALLE INEGALITE

a. xe[5;9] & b. X e ]-1; +oof &

C. X e [3; +o[ & d. xel[5;7] &

e. X € o ; 2] & f. xe]-2;-1] &

g. xel3;-2[ IS h. x e ]0; +oof &

i X e Joo; 1] =S j x e ]-7; -5] =
EXERCICE 1A.3

Donner l'inégalité et l'intervalle qui correspondent a la zone définie sur I'axe graduée :
a. ?: &> x vérifie I''néaalité .........ccccovvveveceeiieeen, e =
b. :.'3 j &> x vérifie I''néaalité .........ccccvvveveeeeceeen. 2D S
C. E :? &> x vérifie I''néqalité .........ccccvvveveciecieeen, N
d. :.'1 & x Vérifie I'inéaalité ...........ccoooveeeeveeieenee, S =
e. :.7 E &> x vérifie I''néaalité .........ccceovvvevecieceee, N
f. E &> x vérifie I''néaalité ..........c.coeveveeieiieeen, N
0 6 517 o

a. C - < x veérifie I'lnéaalité .......cceeeeeeiieeeeecieees =2 S
h. :? <> x Verifie I'Nédalité ..........ccoevveeeveeeeeeee N =
i j & x Vérifie I'inéaalité ...........ccoooveeeeveeenee, N =TT
. =1 “23 e

i. - - < x veérifie I'inéaalité .......cceeeeeecveeeieiieeee, D
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EXERCICE 1B.1
Représenter sur I'axe et les différents intervalles, puis écrire plus simplement leur réunion.

a.
b.

d.

e.

o4+ o4 o4+ o4 o4

EXERCICE 1B.2
Représenter sur I'axe et les différents intervalles, puis écrire plus simplement leur intersection.

a.
b.
C.
d.

e.

EXERCICE 1B.3

Ecrire chaque ensemble de la fagon la plus simple possible.
a.

b.
C.
d.
e.

Ex : L’intervalle

T o

o o o

5 Qe ™

o4+ o4 o4 o4 o4

[-1;4]U[0;5] =
[-7: 2] [4; +oof =
[-7;-21n[-2;5] =
Jro ;1[N ]-1; +oof =
Jr0; 0[N [0 +oof =

EXERCICE 1B.4
Compléter :

L'intervalle
L'intervalle
L'intervalle
L'intervalle
L'intervalle
L'intervalle
L'intervalle
L'intervalle
L'intervalle

L'intervalle

[3;7]
[-2; 4]

185 -1[
[1,9;2,1]
52

1-37 ; 163[

est aussi l'intervalle
est aussi l'intervalle
est aussi l'intervalle
est aussi l'intervalle
est aussi l'intervalle
est aussi l'intervalle
est aussi l'intervalle
est aussi l'intervalle
est aussi l'intervalle

est aussi l'intervalle

f.
g.
h.
i

j-

est aussi l'intervalle

[-4;4]1n[2;5]=
[-5;5]1n[-1;2]=
154N 13 +oof =
1-2;3[n]3;6]=
[6;31n[-2; 61N [1;1[=

[4;3]n[1;9]=
[-1;0]v[1;5]=

[-1;2]u[2;5]u([5;6]=
[-1;4]u[0;5] =
1-2;2[v]0;4[w]1;5]=

I-5;-3[v[-3;0[v]0;5=
[-6;-1]ul-1;2]U]0; +of =

[-(1;4]U[5;7]u]4; 5] =
Jro; -1[ N ]1; +oof =
[-(1;4]U[3;5]u[7,;12] =

fermé de centre

ouvert

fermé

fermé

ouvert

ouvert

de centre
de centre
de centre
de centre
de centre
de centre
de centre
de centre
de centre

de centre

5

N U1

et de rayon
et de rayon
et de rayon
et de rayon
et de rayon
et de rayon
et de rayon
et de rayon
et de rayon
et de rayon

et de rayon

Lom

2

0,01

0,4

N [=

N—




