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Le sujet est composé de deux exercices et un probléme de deux partie tous indépendants et
obligatoires. Il comprend deux pages de 1/2 a 2/3. La qualité de la rédaction, la clarté et la précision
des raisonnements seront prises en compte dans I'appréciation des copies. Les propriétés ou résultats
demandés dans le sujet pourront étre utilisés méme si le candidat ne réussit pas leur démonstration.
Les calculatrices non programmables sont autorisées.
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I.  En utilisant les formules de primitives directes, calculer 'ensemble des primitives
des fonctions suivantes:
1

1) f(x) =3sin (1 -42);2) f(0) = 55555 W) = ==

II.  En utilisant les formules de primitives directes, linéarise puis calcule I'ensemble
des primitives des fonctions suivantes :

1) f(x)=sin*(x); 2) fx)=cos5C)

EXerciCe2.......cccuummmmmmmrannnmssns s ssnssssnsansas S (743 1) 11 10)

En utilisant les formules des primitives, calculer les intégrales suivantes :
1) I=["sin(-2x+m) dx 2) J=[/Vix+9dx ; 3) K=[|]x*—3x+2|dx

II.  En utilisant la formule de I'intégration par partie, calculer les intégrales suivantes

T

= fonxsin(Zx) dx ; J= [% x%cos (x +m)dx
2

m n
Soient les intégrales T et T définies par : 1= [2(x + 1)Cos*2xdx et T=[2(x + 1)Sin*2xdx

1) Calcule : I + J.

2) Calcule : I - J en ufilisant la technique de 1'intégration par parties.

3) Déduisez —en les valewrs de I et T.
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Partie 1 (5points)

2
ax“+ bx + ¢
———  oua; b:; cetd sontdesréels

x+d R

et (Cf) sa courbe représentative dans le plan muni d'un repére orthonormé (o;7; J)
1) Trouve les réels a; b; cet d sachant que la droite d'équation x = 3 est asymptote et

(Cf) passe par les points A(2; 3),B(4; 7) et admet au point d'abscisse 2 une tangente
horizontale.

2) Dans la suite du probléeme on prendraa = 1; b = —-1;¢ = -5 etd = -3
Etudie la fonction f

Soit f la fonction numérique définie par f(x) =

Etudie la position de (Cf) par rapport a son asymptote oblique
Montre que la restriction g de f'a l'intervalle [ 4 ; +oo| réalise une bijection de [ 4 ; +oo[
sur un intervalle J que 'on précisera.

3) Montre que (Cf) admet un centre de symétrie que 1'on Déterminera
4) Montre que l'équation f(x) = 0 admet exactement deux solutions « et

3
5) a- Montre que Vx € [4;5], ona: [f'(x)]| < "

3
b- En déduis que |f(:c —Z—5| < n |x — 5]
6) Trace (Cf) dans le repére (0;7; J) ainsi que (Cg™') la courbe de g*

Partie 2 : (3points)
Soit la fonction f définie par f(x) = ixz —3x+4
1) Détermine la valeur de I'intégrale f15 f(x)dx

2) Ci-dessous est donnée la courbe C; représentative de la fonction f dans un repere
orthonormé( o ; 7 ; J).
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On souhaite Détermine la valeur de 1"aire du domaine plan grise.

a- Determine les zéros xy et x; de la fonction f (avec xg < x4).

b- Détermine la valeur de 1‘1'11tég1‘alef1x° flx)dx + _];51 flx)dx.

c- Détermine la valeur de 1’intégrale [:1 fx)dx.
]

d- En deduis [’aire de la partie grisée sur le graphique. (Unité graphique : 2cm)

Présentation 1 point
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