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EXERCICE 1 (2 points)

Dans le tableau ci — dessous, quatre (4) affirmations numérotées de 144 sont données,
Ecris, sur ta feuille de copie, le numéro de chaque affirmation suivi de Veal si Paflirmation est vraie et de
Faux si "affirmation est fausse, .‘\ucuncjusliﬁculiun n’est demandée, Exemple @ 5 - Vrai

N© ,\lluln.llmns

[. | xety sontdeux nombres réels non nuls. (0,7)Y < (0 7)3' qunv.lul dox <y,

Si f une fonction continue ¢t strictement décroissante sur |a; l)[ almb/ réalise une bijection de

5
— a;blvers] f(a); f(D)L. i
1| Soit f une fonction dérivable sur un intervalle K. S*il existe un nombre réel M tel (ue pour toul X
~ | élémentde K, [£'(xX)] < M, alors pour tous a et b élément de K, ona:z|f(h) — f(a)] £ Mla = b]|.
4 La courbe représentative de la fonction x +— x® —3x + 5 admet un point d’inflexion au point

" | d'abscisse zéro. , ) .
. A ct B sont deux événements incompatibles d’une ¢preuve tels que P(A) = % et R(B) = -11—?

alors P (A UB) =%

EXERCICE 2 (2 points)

Dans le tableau ci — dessous, quatre aflirmations incomplétes numérotées de 1 a 4 sont données. On
propose trois réponses A, B, et C.
Pour chaque ligne du tableau, une seule réponse permet de compléter une alfirmation incompléte pour
obtenir une affirmation juste.
Ecris sur ta feuille de copie le numéro de la ligne et la lettre correspondant a la réponse pour avoir
I’affirmation juste. Exemple : 5—- B

- e \ N Réponses o _
N Affirmations incomplétes B A B C B
X X X, X5 m ER,
TP =x)]06]02+m| m |%ER
1| 0,4 0,1 0,8
Le tableau ci-dessus, représente la loi de
probabilité d’une variable aléatoire X sim csl
égal a... . -
, | L’ensemble des solutions dans It de I"in¢quation = 1. |[J1=e%1.  |]-w; 1 —e?[.
" | In(1—=x) <Zest... . ]
3 Une primitive sur R de la fonction : PR . } -
x +— —xcosx est la fonction .... COSX = XSIIX. | COSX = XSinx. Xsinx.
4 L’ ensemble des solutions dans R de I'équation {] 'L‘l] { | lm} — »v-_{?m_]w. )
4* —5x2¥+6=0esl... 2 M) 7~“"~i—n—2-J'
B e san 1 ; i v @ R
5 Si X suit la loi binomiale de paramctres 5 ¢t . 0.25 0.9375 25
| alors la variance V(X) est égale a... I T
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EXERCICE 3 (3 points)

Un industriel fabrique des tablettes de chocolat. Pour promouvoir la vente de ces tablettes, il décide
d’offrir des places de cinéma dans la moiti¢ du nombre de tablettes mises en vente. Les tablettes
gagnantes portent des ctiquettes indiquant le nombre de place de cinéma. Parmi les tablettes gagnantes,
60% permettent de gagner exactement une place de cinéma et 40% exactement deux places de cinéma.
Un client achéte une tablette de chocolat. On considére les ¢vénements suivants

G 1« le client achéte une tablette gagnante. »

U @« le client gagne exactement une place de cinéma. »

D 1 «le client gagne exactement deux places de cinéma. »

Etablis un arbre pondéré traduisant la situation de I'énoncé.

Montre la probabilité de gagner exactement une place de cinéma est égale 4 0,3.

Soit X la variable aléatoire ¢gale au nombre de places de cinéma gagnées par le client.
Determine la loi de probabilité de X.

4. Unautre client achéte deux jours de suite une tabletie de chocolat.
a)

LI 1D —

Il ne gagne pas de place de cinéma a lissue des deux jours, Justific que la probabilité dans ce cas
est 0,25,

b) Détermine la probabilité qu'il gagne au moins une place de cinéma a I'issue des deux jours.

¢) Montre que la probabilité¢ qu'il gagne exactement deux places de cinéma est ¢gale a 0,29,
EXERCICE 4 (3 points)

Le plan complexe est muni d’un repére orthonormé (0, ii, #). Unité graphique : 2 cm
1) Résous I'équation (E"):z€ C, z2+ (1 —3i)z—4 =0
2)Onposez€ C, P(z) = z3+ (1 —z%+ (2 + 2i)z - 8i.
a) Justifie que P(—2i) = 0.
b) Détermine les nombres complexes aetb telsque:z € C, P(z) = (z + 2i)(z% + az + b).
¢) Déduis des questions précédentes les solutions de I’équation (E): z € C, P(z) = 0.
3) On considere les points A, B, C d’affixes respectives —2i; —2 4+ 2i et 1+ i
Démontre que e triangle ABC est rectangle isocéle en C

EXERCICE 5 (5 points)
On considére les fonctions f:x »x+1+e™ ctgix > In(x+ 1 4+e¥).
On (Cg) la courbe représentative de g dans un repére orthonormé (O, 1, J).
I. a) Justifie que la fonction f est strictement croissante sur ]0; +eo[ et strictement décroissante
sur]—oo ; 0.
b) Dresse son tableau de variation de f* et déduis — en le signe de f (x) suivant les valeurs de x.
¢) Justifie que I’ensemble de définition de g est R.
2. a) Justifie que xlimwg(x) = +oo,
b) Justifie que xli_r}lwg(x) = +oo et . l_i)lgm%)- = 0. Interprete graphiquement ces résultats.
3) a) Justifie que g(x) = —x + In(xe* + e* + 1).
b) Démontre que la droite (D) : ¥ = —x est une asymplote oblique 4 la courbe (Cg) en —m.
c) Etudie la position relative de (Cg) par rapport a la droite (D).
4) On admet que g est dérivable sur R
1—e~%
x+l+eX
b) Deduis-en le sens de variation de g puis dresse son tableau de variation.
5.a) Calcule g (—1).
b) Démontre que g réalise une bijection de ]-w; 0[vers un intervalle K que 'on précisera.
¢) On note g~* la bijection réciproque de g- Démontre que g~! est dérivable en 1 puis calcule
(g~ " (1) sans expliciter g~1
d) Trace la courbe (Cg).

a) Démontre que : Vx €%, g '(x) =
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e—1 e?-1
Vxe[l;2 <g'(x) <L .
6. On admet que : Vx € [1; 2], e Sl (x) 5 |
E li t I’inégalité des accroissements finis & g, dé 1 Bk, % (_—3ez+1 ) el
; : o S - B . : <
n appliquant I’inégalité i inis 4 g, démontre que : —= = A e N

EXERCICE 6 (5 points)

Une patisserie produit et commercialise des glaces d’un méme type trés prisées par les consommateurs.
Elle peut en produire entre 100 et 500 par jour. Celte production est vendue dans sa totalité. Lorsque x
représente le nombre de centaines de glaces produites, on note B (x), le bénéfice réalisé par cette patisserie
pour la vente des x centaines de glaces. Le patissier veut réaliser un bénéfice maximal. Pour cela, il
s’adresse a la Direction commerciale de sa patisserie qui lui fournit les informations suivantes pour
répondre a ses préoccupations :

 Pour tout x de l'intervalle[1; 5], ona: B'(x) = —10x + 25 +

en milliers de francs et B la fonction dérivée de B.
o Pour 100 glaces vendues, son bénéfice est 20 000 francs.

A la recherche de personnes ressources pour ’aider 4 déterminer le nombre de glaces qu’il devra fabriquer
par jour pour que son bénéfice soit maximal et la valeur de ce bénéfice, il s’adresse a (ol.

A P’aide d’une production argumentée basée sur tes connaissances mathématiques, réponds a la
préoccupation du patissier.

25

, ot B(x) est exprimé
2x-1
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