
 

 

Enseignant :                                                                           RCI : Union discipline travail 

𝐄𝐗𝐄𝐑𝐂𝐈𝐂𝐄 𝟏  

1. Exprime en fonction de 𝑙𝑛2 et 𝑙𝑛3, les réels : 

a) 𝑥 =
1

2
𝑙𝑛16 

b) 𝑦 = 𝑙𝑛36 − 2𝑙𝑛3 

c) 𝑧 = 2𝑙𝑛
√2

√3
 

d) 𝑡 = 𝑙𝑛21 + 2𝑙𝑛14 − 3𝑙𝑛0,875 

2. Sans calculatrice, calcule : 

a)  𝑥 = 𝑙𝑛216 − 2(𝑙𝑛3 + 𝑙𝑛2)  

b) 𝑦 = 3(𝑙𝑛3 + 𝑙𝑛5) − 𝑙𝑛27 − 2𝑙𝑛10 − 𝑙𝑛
1

4
 

3. Simplifie : 

a) 𝑥 = 2 𝑙𝑛(2 + √5) + 𝑙𝑛(9 − 4√5) 

b) 𝑦 = 𝑙𝑛
1

3
+ 𝑙𝑛

3

5
+ 𝑙𝑛

5

7
+ 𝑙𝑛

7

9
 

4. 𝑎, 𝑏 et 𝑐 sont trois nombres réels strictement positifs. Ecris en fonction de l𝑛𝑎, 𝑙𝑛𝑏 

et 𝑙𝑛𝑐, les réels suivants :  

a) 𝑥 =
1

4
𝑙𝑛(𝑎8) 

b) 𝑦 = 𝑙𝑛
𝑎

𝑏
− 𝑙𝑛

𝑐

𝑏
 

c) 𝑧 = 𝑙𝑛 (
𝑎4

𝑏3)   
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𝐄𝐗𝐄𝐑𝐂𝐈𝐂𝐄 𝟑

𝑓 la fonction dérivable sur ]0 ;  +∞[, vérifie : pour tous réels 𝑥 et 𝑦 strictement 

positifs, 𝑓(𝑥𝑦) = 𝑓(𝑥) + 𝑓(𝑦) et 𝑓(5) = 1. 

1. Exprime 𝑓(𝑥) en fonction de 𝑙𝑛𝑥.

2. Calcule : 𝑓(10), 𝑓(50) et 𝑓(
1

100
).

𝐄𝐗𝐄𝐑𝐂𝐈𝐂𝐄 𝟒

Soit (𝑢𝑛)𝑛∈ℕ∗ la suite géométrique de premier terme 𝑢1 = 2 et de raison 
1

3
. 

Pour tout entier 𝑛 ≥ 1, on pose : 𝑣𝑛 = 𝑙𝑛𝑢𝑛. 

1. Démontre que (𝑣𝑛)𝑛∈ℕ∗ est une suite arithmétique dont tu préciseras le premier 

terme et la raison. 

2. Démontre que pour tout entier 𝑛 ≥ 1 : 
1

𝑛
(𝑣1 + 𝑣2 + ⋯ + 𝑣𝑛) = 𝑙𝑛2 −

(𝑛−1)𝑙𝑛3

2
. 

𝐄𝐗𝐄𝐑𝐂𝐈𝐂𝐄 𝟓

Soit (𝑢𝑛) et (𝑣𝑛) les suites définies pour tous entier 𝑛 par : 𝑢0 = 9, 𝑢𝑛+1 =
1

2
𝑢𝑛 − 3 

et 𝑣𝑛 = 𝑢𝑛 + 6. 

1. Démontre par récurrence que la suite (𝑣𝑛) est à termes positifs.

2. Démontre que (𝑣𝑛) est une suite géométrique dont tu préciseras la raison et  le 

premier terme.

3. On pose : 𝑆𝑛 =  𝑢0 + 𝑢2 + ⋯ + 𝑢𝑛 et 𝑆′𝑛 =  𝑣0 + 𝑣2 + ⋯ + 𝑣𝑛.

a. Exprime 𝑆′𝑛 en fonction de 𝑛.

b. Déduis-en l’expression de 𝑆𝑛 en fonction de 𝑛.

4. On définit la suite (𝑤𝑛) par 𝑤𝑛 = 𝑙𝑛𝑣𝑛 pour entier 𝑛.

a. Démontre que (𝑤𝑛) est une suite arithmétique dont tu préciseras le premier 

terme et la raison.

b. On pose : 𝑆′′𝑛 =  𝑤0 + 𝑤2 + ⋯ + 𝑤𝑛. Exprime 𝑆′′𝑛 en fonction de 𝑛.

c. On pose : 𝑃𝑛 =  𝑣0 × 𝑣2 × … × 𝑣𝑛. Exprime 𝑃𝑛 en fonction de 𝑛.

 

Le désespoir renonce mais l’espoir n’abandonne jamais. 


