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EXERCICE 1 (2 points)

Ecris, sur ta feuille de copie, le numéro de I'affirmation suivi de V si I'affirmation est vraie ou F si I'affirmation est

fausse.
N Affirmations
1 v est une bijection d’un intervalle I sur un intervalle K et v~ sa bijection réciproque. Si v est continue et
strictement croissante sur I, alors v~ est continue et strictement décroissante sur K
Soit f une fonction numérique dérivable sur un intervalle K. a et b sont deux éléments de K tels que a<b
2 | . Sils existe deux nombres réels m et M tels que pour tout x élément de [a; b],m < f'(x) < M alors
m(a—b) < f(b) — f(a) < M(a —b).
3 | Lafonction x — sin(x? + %) admet pour dérivée sur R la fonction x — 2xcos (x2 + %)
Si la dérivée second f" s’annule en x, en changeant de signe alors f admet un point d’inflexion au point
4
A(xO;f(xO)).

EXERCICE 2 (2 points)

Ecris sur ta feuille de copie, le numéro de I'énoncé suivi de 'une des lettres A, B, C ou D qui permet d’obtenir
I’affirmation correcte.

N Enoncés Réponses
Al h®(x) = —24cos(2x + 1)
La dérivée d’ordre trois de la fonction h définie par:
1 h(x) = 3cos(2x + 1) est : B h®)(x) = 24cos(2x + 1)
c| h®() =-24sin(2x + 1)
D h®)(x) = 24 sin(2x + 1)
A -2
Soit g la fonction continue , strictement décroissante sur ]0; +oo| et B
définie par :g(x) = 2 — In(x). On note g ! la bijection réciproque de -1
2 1 g.0na: (g 1 (2)= . C 1
D 2
A -1
. COSX 0
3 chl_)n%x E R B
2
2 C 1
D 2
A F'(x) = f(x)
F et f sontdeux fonctions continues sur un intervalles K. Si f est | g £(x) = F(x)
4 une primitive de F sur K alorson a: ; ;
C F'(x) = f'(x)
D F(x) = f(x)
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EXERCICE 3 (2,75 points)

Soit f et h deux fonctions définies respectivement sur [1; 3] et R par: f(x) = ;C—;i et h(x) = %x3 —x% 2.

On désigne par (Ch) la courbe représentative de la fonction h dans un repére orthonormé (0,1, ]).
reN 6 ) 21 6 , 6
1) Sachantque:Vx € [1;3],f'(x) = —(x+4)2,1ust|f|e que:Vx € [1;3] 5SS (x) < =
2) En utilisant I'inégalité des accroissements finis , déduis —en I'encadrement de f(3).

3) Démontre que le point A(2; —%) est un point d’inflexion de (Ch).

EXERCICE 4 (3,25 points)

. . . _x 1 N
Soit f la fonction continue sur ]1; +oof telle que: f(x) = oot +—m . On note F une primitive de f sur

11; +oof .
X 1 1

1. OnadmetqueV x € ]1;+4o0], eyl ey ciomrtril

Détermine une primitive sur |1; +oo[ de la fonction : x — Tt

2. a) Soit k la fonction dérivable sur |1; +oo[ et définie par : k(x) = In(x + Vx? — 1).

Justifie que pour tout x élément de |1; +oo[, k' (x) = \/%

b) Déduis-en une primitive sur ]1; +oo[ de la fonction : x — L

xZ2-1
3. Détermine une primitive F de la fonction f sur ]1; +ool.

EXERCICE 5 (5 points)

xlnx
=75 isix>o.
f@ =0

On note (Cf) la courbe représentative de f dans le plan muni d’un repére orthonormé (0, 7; J). (Unité
graphique : 4 cm) .

On considére la fonction f définie sur [0; +oo[ par : {

PARTIE A
Soit la fonction g dérivable sur ]0; +oo| et définie par: g(x) = 1 + x + [nx.
1.a) Calcule les limites de g en 0 et en +o.
b) Détermine le sens de variation de g sur ]0; +oo[.
c) Dresse le tableau de variation de g.
2.a) Justifie que I’équation g(x) = 0 admet une unique solution 8 dans ]0; +oo.
b) Justifie que 6 appartient a I'intervalle ]0,2; 0,3].
, (Vx €]0;0[,g(x) <0
c) Démontre que '{Vx €16; +0[, g(x) > 0
PARTIE B

1.a) Etudie la continuité de f en O.
. . f(x)

b) Calcule xl—l>IPoof(x) et xl_l)IPoo —
c) Donne une interprétation graphique des résultats de la question 1.b).

2.a) Etudie la dérivabilité de f en O, puis interprete graphiquement ce résultat .
b) On admet que la fonction f est dérivable sur ]0; +oo] .

g(x)

(1+x)2"

Justifie que:six >0, f'(x) =

3. Démontre que f(8) = —6.
4. Dresse le tableau de variation de f sur ]0; +oo| .
5. Construis la courbe (Cf).
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EXERCICE 6 (5 points)

Une société de la fabrication de produits cosmétiques fabrique chaque jour x produit avec x € [0; 40].

Le co(it total de productions , exprimée en milliers de francs est donné par la fonction : C(x) = x? — 60x.
Chaque produit fabriqué est vendu au prix unitaire de de 2.000 F. Toute la production est vendue est le méme
jour. Pour plus d’efficacités, le directeur de I'entreprise veut réaliser un bénéfice maximal. Il demande au
comptable la quantité de produits cosmétiques que I’entreprise doit fabriquer pour réaliser ce bénéfice maximal.
Le comptable t'associe a ce projet.

A I'aide de tes connaissances mathématiques, aide le comptable a déterminer la quantité de produits
cosmétiques a fabriquer pour obtenir un bénéfice maximal.
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