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Epreuve n°2 de Mathématigues

Questions de cours (5pts)

1) Soit f:R* > R; x> f(x) = == Calculer la limite de f en O puis en déduire un

X

prolongement par continuite (1pt)
2) Déterminer la primitive F de f(x) = 2 + cos (x) qui s’annule en 7 (0,5pt)
3) Déterminer une primitive de f(x) = (1 + tan?x)tanx sur I = ]0%[ (0,5pt)
4) Etudier la continuité de g: R - R,x ~ E(x) en 2. (0,5pt)
5) Déterminer I’ensemble de définition des fonctions f définies par : (1,5pts)
1+X

2) F(X)=In(5-2) b)f(x)=|n(mJ ) 1 (x)=In(4x° —25)

6) Résoudre dans R a) In(x—4)+In(x-2)=In3  b) In(2x*-9x+4)=2In3.(1pt)

Exercice (5pts)

Dans le plan complexe rapporté a un repére orthonormal direct (0, 1, ¥) unité graphique
1cm. On considére les points A et B d’affixes respectives :

Zy=2+2i; z5 = (1+3) +i(3 ++3)

1) Placer les points A et B. (0,5pt)

2) Ecrire le nombre complexe Z = j—A sous forme algébrique.(1pt)
B

3) a) déterminer OA et AB. Vérifier que OB= 2(1 + +/3) (0,75pts)
b°) déterminer en radian, la mesure principale de (u; 07) et de (U; 07) en déduire
une mesure en radian de I’angle (O_A); O_B)) (0,75pts)
4) en utilisant les questions précédentes , donner les valeurs exactes de
cos 1—”2 et de sin % (1pt)
5) a) déterminer 1’affixe du point D image de A par la rotation de centre O et d’angle
a = 2(04; 0B) (0,5pt)
b) Quelle est la nature exacte du triangle OABD ? justifier (0,5pt)
On donne 3 = 1,7
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Probléme (10pts)

Partie A

on considére la fonction numérique g définie sur ]0; +oo[ par g(x) = x? + 2 — 2In (x)
1) déterminer lim g(x) et lim g(x) (1pt)
x—0t x—+00

2) Etudier le sens de variation de g et dresser le tableau de variation de g.(0,5pt)
3) En déduire que pour tout x > 0 ona g(x) > 0 (0,5pt)

Partie B

Soit la fonction numérique f définie sur ]0; +oo[ par f(x) = x + @ ; on considere par (C)

sa courbe représentative dans le plan muni d’un repére orthonormal (0;7; ) (unité :2cm)

1) Calculer xlir(1)1+ f(x) et xligrnw f(x) en déduire que (C) admet une asymptote verticale que
I’on précisera 1I’équation. (1,5pts)

2) a°) calculer f'(x) et montrer que f'(x) a le méme signe que g(x).(1pt)
b°) en deéduire le sens de variation de f puis dresser son tableau de variation.(1pt)

3) a°) montrer que la droite (D) d’équation y = x est asymptote a (C). Préciser la position de
(O parrapporta (D) (1pt)

b°) déterminer les coordonnées du point B de (C) en lequel la tangente est paralléle a (D). (0,5pt)
4) Soit (T) latangente a (C) au point A d’abscisse 1. Déterminer une équation de (T). (0,5pt)
5) a°) démontrer que f est une bijection définie de ]0; +oo[ sur R. (0,5pt)
b°) montrer que 1’équation f(x) = 0 admet une solution unique a € E 1[ (0,5pt)

c®) construire (C) (on placera les points A et B et les tangentes a (C) en A et en B).(1pt)
6) construire dans le méme repére , la courbe (C") de la fonction £~ réciproque de £.(0,5pt)
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