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Exercice 1 Soit A la mesure de Lebesgue sur [0,1] etv la somme A + Jy de la mesure A avec la mesure
de Dirac en 0 (restreinte a la tribu des ensembles mesurables).

1. La mesure A est-elle absolument continue par rapport av?.

2. La mesure A admet-elle une densité par rapport av?. Si oui, la préciser
* * %

Exercice 2 Soit u la mesure produit de la mesure de Lebesgue par la mesure § = 61 + 26.
Calculer l'intégrale par rapport a cette mesure de

1. la fonction caractéristique du disque fermé de rayon 2 centrée en (0,0) ;

2. Lafonction f : R*> — R définie par f (x,y) = #}/ZH .
N

Exercice 3 Calculer l'intégrale | = / ( (x® +y2 +z2) dA3 (x,y,z) étendue a la boule euclidienne
B(0,1)
ouverte centrée en l'origine et de rayon 1.
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Exercice 4 Montrer en utilisant l'inégalité de Holder que, poura > 0;

a4 3
/ x 2e%dx < Zql/0e%,
0 2
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