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AVANT- PROPOS L |

» Je nie puls apprendre & parter & qui ne s'efforce de parler. ™
1 Confizius

Bien joué | Vous étes orienté en Maths-Info | Vous e’ftimez ayair_f ﬁ‘anchi
I'étape que vous perceviez comme la plus difficile, c’est-3-direle | Bac CE ou
D. Toutes nos félicitations... D'ailleurs, votre entourage vous a‘t&);_:purs dit

que vous etiez « bon et méme trés bon en mathé mat:q ues®.. A
-h\_ "1
Certes, personne ne met en doute cela. Pour autan_t,x!a Fél'tl-E la plus

importante du processus vient juste de commencer, Er:rmme le dit le
proverbe Chinois, » quand on o dix pas & fnrre n‘EEf‘pns font la maitié du chemin » .

En d'autres termes, vous n'étes pas au hnut dg,m?i'pemes Cette derniére
moitié de chemin comporte plumews nbsta'es tels’ que : s'adapter au
systeme de cours universitaire, la mmpr@he,_smn des cours cispensés dans
les amphithéatres, valider toutesvos LIE a'..rec de hﬂnnes mentions etc.

Le VALIDEUR LMD est un EEEUE'I danmensu sujets du systéme LMD, de
propositions de corrections et"dés conseils absolument importants a savoir.
Sa mise a votre d:spmutmﬁ‘muf‘pﬂmﬂm‘ﬁfde vous imprégner des sujets
auxquels vous pourriez § étre r:crnfmntés

I % La premiere partl’e l:hg;z’ff.‘r docufent présente quelgues témoignages
d'anciens et les opportinités u'offre la filire,

[ % La semnderpa?hé cnnt?i’ﬁtjug sujets et propositions de corrections des
anneées atadémlqﬂes antérieures

H (2016-2C 1?!2:]1? EDJE}‘EGIE 2019/2019-2020/2020-2021).

S'appuyantisur | éxpéner}ce pers:mnelle des auteurs et sur de nombreux

1 térnmgnagesﬂd étudlants “eet ouvrage se veut résolument concret et
Opérationnel, {;

i Vous, avez des guestions au sujet du VALIDEUR LMD ? Un point de cours qui
vous resiste.? Une'e Freur que vous avez croisée dans 'ouvrage ? Voulez-vous
intégrer I’ Eﬁu-p& Ou vous voulez juste nous laisser un petit mot gentil 7 Et

2 * bien n'hésitez pas & nous contacter. Nous nous ferons un plaisir de vous

I répnnd’re dans les meilleurs délais : suppori@gvivaservices.com

l : b,

b L'EQUIPE VALIDEUR.
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/

. A
Introduction L

e

UEquipe VALIDEUR LMD vous souhaite encore une fols de plus |3 h'“"'““}”“‘ﬁ"s"!% 13 fillére >,
mathématigque informatique {M1). Comme vous le constatez ¢'est une filitre scientifigue. En effet, elfp

fait partie du domaine des sclences et technologles qui regroupent an putre les Unités de Fwﬂl;ﬂi-
et de Recherche [UFR) Sciences des Structures de la Matlére et Technologle (SSMT) communément
appelée physique chimie (PC), Blosclences (CBG), schences de [a terre et des ressOurces minfires
(STRM). Si vous &tes orientés en MI, cefa dit votre profil est compatible, car titulalre d ' BAC
scientifique (C, D, E), vous btes aptes & entamer les études dans ladite UFR. lcl en """" c'estle courage
Hen que le courage. L'année académique se fait en 2 semestres dont chacun d'eux est -E.‘E'E"‘W!é
d'unités d’enselgnements [UE) qui "évaluent & 30 crédits, Alnsi 'annite se compose de Eﬂ'%"?]“dmt
80% des 60 crédits soit 48 crédits au molns validés autorise 'étudiant & s'inscrire 57l Je désire en

deuxibme année toute fols en revenant composer les UE qul n‘nn_t"“lli'i!i Vit validées.

La conséquence lide au passage avec au moins B0% des crédits Fpnu[ ceux qui nont pu avoir 100% des
crédits soit les 60 crédits) est que vous payez les frais d'inscription de la deuxiéme année puls la moitie

de ceux de la premiére année. £ Yl ;
L'étudiant a le choix de rester en premigre année puis ?aﬁ_dEf tous Ses Efé'dlh'-'a""ﬂ“t I'entame de ces

études en deuxiéme annde, = LT

Les cours sont donnés en AMPHI par un professeur ; c'est ce que I'on qualifie de Cour Magistral
[CM). Celui-ci fait un briefing de son pofycopié 5'il én dispose dans le cas contraire il vous falt copler
comme cela a été les années antérieures dans Yancien systéme. A la fin'd'un certain nombre de M
terminés, les Travaux Dirigés (TD) sont programmiés et mn'sist%'nt & fafre des exercices pour mettre
en pratigue les acquis du cours avec un unsefﬂﬁantqmis & votre dlstrm_sition- Pendant ces Travaux Dirigés
I'enseignant est autorisé i faire des interrogations, des devolrs quj par [a suite serant pris en compte
dans le calcul de moyenne de la note deﬁ;ﬁfﬁtrﬁll continu. A5

MB : Faut dire ces derniéres années dé.':ﬁ.le suu:'i_ de rendre I'année académique normale ces devoirs
se font rarement. L35, A £

Ainsi a4 la fin des TD il faut penser -ﬁ-h'un_tﬂn'.'l'-ﬁl.li'- final qui représente un examen comme au

baccalauréat. s i huy
L'équipe VALIDEUR LMD 2022 se dit heureux de contribuer efficacement a la formation des futurs
cadres de la nation. En n:.:l:rt elle se compose de :

-4 Sako Amy MI/U FI-!Bi
4 Bamba Adama M|/UFHB
-4 Koffi Yetran Ange Eric Ml-Actuariat/UFHB
<4 Fofana Souleymane MI/UFHB
- = Fofana Aicha MI/UFHB
=4 Samake Aly MI/UFHB
4 Kouakoi Konan Marius MI/UFHB
% Assoumou Tanoh Raoul Martial MI/UFHB
4 Kouassl David MI/UFHB
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Bienvenu i la FAC (Zoulou la & )

¥ Des l"arrivée d'un nouvel &tudiant & 'UFR

L'étudiant 5'il connait un ami bien avant sa venue & FUFR, prend contact wﬂftét-l.ll—:l pour qu'Il lut
donne quelques directives afin de volr son département. Si possible hul demandtr-.qmﬂ_ﬂl.lﬁ'i -n!:nseﬁs
Aussi "étudiant dait s'informer sur la rentrée académique. Celui-cl peut par curlasité dcauter les dires
de plusheurs étudiants qul sy trouvent déjA, Ensulte se diriger au bureau M de 'UFR pnur'prendre de

pius amples informations du fait de la présence des conseillers dhphséi & nous fﬂurl‘lfr de vraies
infarmations, s

- 3'«:::}‘/?"}

1‘_”_|

= L' étudiant lors d'un cours magistral [CW)
Lorsque vous suiver un cours magistral SVP soyez concentré car, L‘hmnlndm distraction peut vous
compter chére dans la compréhension du polyeepié du professeur. | |-
En effet, il y 3 des professeurs qui mettent F'accent sur da::"pnmts du inurs qurmmlm susceptl-hlu
de sortir a 'examen (faites aussl attention aux 1% rﬁnﬁtl p. J
Ne prenez en aucun cas 3 la légére les cours magistraus. "-I’I:l-'tr'E F!-ES-E'I'IEE a un CM est certes non
obligatoire mals dolt &tre pour vous une obligation. C:"Esl: o celn l.'ql..leL vous comprendrer certaines

démonstraticns du cours, z H'x -~
T, W
5,

b L*étudiant pendant les l.a"ﬂm dirigés (TD) -._!.
En TD il faut le signaler ; Cest comme i vous étiez :fans une. clam comme en terminale. Donc Fappel
est fait [sous forme de liste de présen:ej, les absences sont mawqu“i et sont comptabilisées pour la
note de contréle continu qui compre, un-"tlers dam la validation de I'UE.
La participation 3 fa correction des. e:uen:::e: qulwu: sm:ﬂ."pmpumi sur la fiche de TD vous apportes

un plus & la compréhension du cours. ) g
B La phqﬂ e ﬂpmﬂmﬁuﬁuwen
'i. L1

Un examen comme vous [’ avez constaté en terminal ne se prépare pas 4 fa vellle de la composition.
Vous devez vous dire pen(dagt qu:wus asslstta aux CM et aux TD que c'est e moment de comprendre

pour blen falre la mmpuminn w"- __,.._

= I.E-'I mmﬁqu:nm Hmb!a TRICHERIE

Ls Tricherie est une perte de ;||E|-|Et|é SAlors tez cette idée dans votre pensée. En voulant s'adonner
e tella pialiqut VOUS Vous mumuﬂl-r.-r et en fin de comple, vous avez un doute sur Cf UE VBUS avel
appris. Eviter dam; Ia trr:h!rle J[m_-:rm:w donc digne dans la douleur : disait un prof de CM).

W

WALIDEUR LMO:consets-sujets Fexnment-comections 9
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m”'_""““” dans cette premidre partie novatrice du document valldeur LMD, Dans cette ﬁdf&.
I s'agira pour nous de vous denner celle propulslen & votre projet professionnel.
Omniprésentes dans Vindustrie - adrospatiale, Imagerie, cryptographie..., ou/dans les
services-banques, assurances..., les mathématiques apparalssent aussi dans de nombreux
autres secteurs @ sondages, gestion des rlsques, protection des donndes..Elles intérvicnnent
dans notre vie quotidienne — télécommunication, transports, médecine, météaralogle,
musique..et contribuent 3 la résolution de problématiques actuelles : énergie,) santé’;;
environnement, climatologie, développement durable...Pour renchérir de cette diversité des i
mathématiques informatiques auprés des dtudiants de I'Université Félix Houphouet Boigny ;
voici ci-apris des témoignages d'anclens ayant effectués des études 3 'UFRIMath Info'de
ladite Université, i

Je suis Bobet Goualo Victerien, Ingénieur de Conception en Sclences et Technologles, de
l'infarmation et de fa Communication (STIC) dipldmé de Finstitut Natlonal Polytechnigue Fiélix
Houphouwét Boigny de Yamaussoukro (INP-HB). b -:_"‘m"f:';
Actuellement fexerce dans une entreprise de services Informatique & savoir N-SOCITECH en
tant quiingénieur des données et avant-vente, Ainsd [finterviens sufles technolagies Bases de
donndes, Big Data, Data Sciences. En plus je suis aussile ‘onisefllé a'ud{gﬁ; de nos clients sur ces
technologies en ma gualité dingénieur Avant-Vente m_lf:génhew} ﬁ:érr;f‘m.}'

“-.\,h-"'\.__ ) ’.-

Aprés mon baccalauréat série € en 2013 au Lycée Tiapan| Dominigue de Dabou (LTD), je me
suls fnserit en mathématique informatigue & I'Unﬁ'ﬂr!l‘l‘!_ﬂlk?ﬂﬂﬁhuuét Boigny (UFHB] de
Cocody, Abidjan. Ayant opter pour le couple mathémaﬂﬁugapmﬂiﬁ et informatigue ; j"al
accompli une partie de ma formation de maths au campus de Eﬁ:ud-,.- puis complété celle-cl par
la formation d'ingénieur en STIC de I'NPHE'E3ce & mon L2 de math info pour avair un couple
équilibré. Présentement én plus de mon activity *p_:ﬂmhpﬁ:’lie, Je suls inscrit & Institut

Supérieur de linstitut de Faéronautique et de l'espacgsinstitut Supmeca de paris (ISAEISM
Paris) pour un Exécutive Master of Engineering Big Data & Data Science
; i

7 e ~
Je puis vous assurer que vous aver fait 'un det meilleurs cholx de filibres. Et méme ceux qu'on
y 2 contraint, vous étes au bon endroit-Alors je '-'uu:d:r"élf interpeler mes cadets sur Fimpoertance
d'avolr une idée de leur pmjel-pﬂﬂﬂsslnnnéﬁmltf@urlr cette idée, Beaucoup de courage, ce
n'est pas facile mais c'est l;_'.p?iﬂe‘can‘él\miwr{ et pu le faire.

" b =
N'oubliez pas de vous aﬁlllp'{qpl'ifr le VALIDEUR LMD, un document qui aide pour 13 validation
des examens & travers des apercus de fa'fagon dont les profs composent, Le document
VALIDEUR LMD gui est depuis 2015, v manuel teés utile 4 la compeéhension du systéme de
I'enseignement Mﬁ!_hﬁaﬁdugﬁpﬂr&cﬂ des étudiants,
1"'\-\. ".H ) 4
o el

S

e

o 5, Ay

Aprbs mon Bacealauréat sérlé D en 2013, 'al 8té orlenté 3 'UFR Maths-Info 3 FUFHB afin de
poursulvre mes étudesAprks L1, 12 et L3 moathématiques et applicatlons valldées
succesiivament_avec beaucoup de difficulté, Je décide de m’orienter en Master EDP
Optimigation et analyse pumérique sulte & ma passion pour les maths appliquées et aussi dans
le but de décrdchar un doctorat en Analyse numérique, Vu F'évolution des choses 3 'UFR et le
‘départ de beaucoup d'autres personnes sulte & des concours et aussl la difficultd & assimiler
plusieurs colrs, Je décide d'aller continuer mes études en France par le blals de Campus France
qui ¢ .solda parwun succés  avec  une admisslon Bn
lUcence 3 Mathématiques Pures & VUniversité Clermont Auvergne. Etant il je
m'apercois des multitudes opportunités 3 accéder & des formations plus Intéressantes. Avant
1 de Fannée universitalre, e change mon objectlf de devenlr prof en postulant pour le

I3 fin.de
concours « Master Econométrie et Statlstique de IISFA » afln de devenlr un Data Scientist ou

VALIDBUR LMD conseils-sujets dexomens-comections 1t
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un Data Analyst. Alhamdoulllah, depuls septembre 7021, jo dispose d'un dipléme d Ingén:g_ur
Data Analyst et Risk Management et Je suls en quite active d'emplol.
Mes consells aux plus |eunes consiste d'abord b Jleur
dire de ranger leur = BAC avee mentions » dans lours sacs el d'arrétor les débats Inutiles cum['m:
o La strie C ou 7 est mellleure que D ou ¥ w, ce qul compte aujourd’hul c'est ta capacifé a t'en
sortlr, tu 'auras pas un dipldme ou une bourse parce que tu as falt la sérle W, reste concentrer |
car, une autre histoire vient de commencer et la mellieure manlére de vivre pleinement cette:
histoire ol d'dre Enduraqt,l.
patient, motive, courageus, bosseur et avelr 1a fol en Dieu comme &1 aimalt sl blen e d""%ﬂ"f'“t..
nous qul bossons mals c'est DIEU qul falt validern et « Valldeur » est & eoté de vous, fl nest,
plus un document A présenter pour mol, car ses bienfaits sont connus par tous, méme hors des
frontitre de Math-Info. Soyez humble, respeciueux envers
vos ainds quelques solt leurs Sges car pour mal, alnds signifie toute personne ayant !ﬂl'_E'g'JéE
Iuniversité avant tol don quel que solt ton Intelligence, tu lul dols réspect et considération ot
vice versa, Surtout ne trainez pas i Puniversité, ne vous attardez pas sur les fu!.*f“ﬂﬁu“!-‘ Vous
adonnez pas aux vices, visez blen votre objectif et donnez-vous les moyens de !'35.?_“?1Fdfe car
les années passent trés vite étant 3 la fac. g

Enfin, ayez des objectifs clairs, renselgnes-vous car plusieurs opfidrtunités existent devant vous,
en © ou ailleurs et donnezvous les /mayens | de fes atteindre.
Merg pour votre attention, c'était votre frire, votre cqlnieiller H{'.:H_E YACOUBA alias Scologie

Fiﬁt Sy ."-. -'Illl.-
1 #

Je suis DOUKOURE DAQUDA, élive ingénleur statisticien Ecﬁuip;lstg (ISE) & I'école nationale
de statistique et économie appliquée (ENSEA). Apres I'obtention du BAC D au lycée moderne
de Tiassale ; ['opte pour |a filitre de mathématique Imfm'igqge {MATH-INFO) & I'universite
Felix Houphouét Bolgny, juste pour amour que je nourrissals pour les mathematiques.
Durant mon parcours en MATH-INFO ; Je fus fasciné par Futilisation qul pouvalt étre faites des
mathématigues : tant en mécanique, écnnﬁ'nﬂéﬁ*-mmptaﬂli:té .. Ainsi en ficence de
mathématique, je présente plusieurs Acours d'en'l.r&,a_:__'n’s' des écoles ingénicurs, ou j'opte
pour la formation I15E. s &
Comme message 3 LOUS CEUX qui ivent le parcours mathématique, ['aimerals les rassurer de
fa diversité des débouchés que cette filitre leurs offres.
Quant & ceux qul aimeraient embra:.s’éf.-rgé'fmétiﬂ p@énleur, comme premier consell : aillez
confiance &n vous, en votre potentiel et Eﬁ!hﬂiﬁ-n}eﬂﬂ-h‘ﬂus au travall, Faltes votre possible
pour comprendre les cours gul sont dispensés et de les approfondir, Comme Jaime le dire
« Falre sa part des choses et implorer le tout puissant qu'il facilite ».

. i
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Pour une vue globale des possibilités aprés des études en mathématiques rnfnrrrﬁ"ique

Etant en licence 1 myath
info

Procédure CAMPUS
France

Concours AS de
I'ENSEA, TS de
FEAMAC

Dres bourses pour les
étudiants de L1

Etant en licence 2 math
info

Cycle ingénieur

EAMAC sous réserve
ISFA, EURIA, L)
I5UP...(BECEAS)

Etant en licence 3 math
infa

Concours ENS

I5E de |rEN5Eﬂ_§ﬁEIS
réserve lg/‘

Cycle Ins ieur l‘"'r-' 7
Central ef.‘asal:lan:a

Une L3 math info validée

Fal

-I.
5

& ESATIC, PSAV

JESSEC, ESCP..

chnursﬁi':fe
|n5i~h"-'5hnmrH i
Cancours Master 1
_ IFORD, 1A, Big Data,

nrl:uurs &nléjsjde
commere HEE,

&

Qui peut [e plus, peut |e rn-n]n}l:eilh -dit g

A

r.

g
possibilité de puitufer‘é;nus les oppo
A
& )
S Y
-, W
-y
0
I.r T 3
_ - Y l.?
\.\H\-'.H—L.'! ""l.
T — T
W =
- W 4
|‘\I' 1‘
.-\"-\- N'\-‘-r
T
“-—::_-_h.;"

ﬁifh de niveaux inférieurs.
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Quelques précieux liens absolus pour mieux vous orienter

Campus France Cote d'Ivoire :

: A sfrance.om (site d'informations de base)
Concours Centrale Casablaney -
hittp: ehtrale- lanca.ma/fe/ (site Info et concours cycle ngdniec)

Concours INPHB Yamoussoukro (Bourse du gouvernement aprés admission)

Dttpe/fwww inphb.chf2 fvuesfaccuell/ (site Info)
http:/fwww inphb.cl/ConCours |ng-INPHB-2021/ {site concours Ingénieurs)

Concours ENSEA Abidjan (Bourse du gouvernement apres admission) :

bitp//ensea.ed.cif (site info)
httpe/feapesa.ensal fr [site concours cycle AS/cycle Ingénieur ISE)

Eunmurs HEC Parls (Bourse du gouvernement aprés admisslon) :

h ufl

https: h rande- -masters/progs

Concours ENS Ahldjan (Bourse du gouvernement aprés admlssinn}
https://ens laatech.com/ [site concours)

hitpi/fvww.ensabidian,cif (site info)

Concours 1A Yaoundé : : / 7
http: i n ’

Concours X polytechnique de Paris [Bourse du ﬁuw:rné'me}jt aprés admisslon)
hittps: m.-.*um nnlﬂgchnrgue eduyf {sn:e nl‘ﬂ::rel}

je-universitalre-

Iugg-umw.rsuta re- 1ntemathnal&-lu"i'[ age admisslunt"

Concours ESATIC Abidjan tﬂnursi: du gnuvernement aprés admisslon) :

https:/fwww.esatic.cifind ex1.php (site. 1pfaj —
hittps:/fwww. esatic. c:{adm;@gr_ﬁ,g E {page admlsslun]

Enn:uufs ISFA Lyon {m:tu:lria‘ﬁ ;. 4 Y.,
h isfa.univ-lvon1.fr, ) L. A/

ation-d-actuaire-a-I-isfa-

"
g =

803812 kisp V. N

Bourse Japon 2021 [HWFEE du gou rnementJapnnais aprés admission) :

httoe: i, {mh- 1 ile 4757 [ (PDF d'information 3 télécharger)
MMMM [site officiel de Ia bourse)

Bourse Huss[e*iﬂ!l {EWHE.QU gouvernement Russe apris al:lmlismn_l
-feotediv ire.mid.ru/web/cote-d-iv re-ir, ditions-

Endfdalgrgyg;hﬂurﬂéwmmbmsse
szs.w de I'UFR Math Info’{Possibilité de Bourse dy
m2 av r.edl-math. (site officiel )

hitp:/fm2p ter du- 0F id=18 (page de ca
Concours IFDH'DJI’E‘ oundé (Bourse du gouvernement aprés adr:l'f:?::;m]'

‘bﬂg {,{m I:‘Q[dﬂ,g g/

Bauvernement aprés admission) :

Concolirs EAMAC de Nlamey (Bourso d'ergarismeg

t!ltﬂ H_'ﬂﬂ anac.clfanac/web/ (she de |:"4:|u||:||-|

| aufnl.lcm en chte d'ivolre & télécharger) [IPDF pour s'informer sur

l:huumrquﬂﬁﬂ.ﬁ.:,mnEmME o) aprbs odemissian) ;
ntbonale tl:rl wlatlon eivile de Cate o' Ivolre)

I."r""'l"“:'EI"‘I“J"MEI:":'“'"'“'""""-".itl'lt dexamens-cq
frections
14
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RESUME BUITES

L]
Pour montrer quiune sulte converge ¢f trouver sa lmiite,

Lssayer d'exprimer le terme géndral u, de fagon & pouvelr appliquer les théarbmes généraus (théaréme
d'encadrement, opérations sur les suites convargentes).

Paur dtudicr la convergence dune sulte,

Pe maniére géndrale, privilégier Fapplication des énoncés des théorémes du cours. Ne revenir aux

cpstlons » que dans les eas ol les énoncés des théarémes du cours ne appﬁquent pas directement.

Pour étudier 1a convergence d'une suite dans laquelle apparait une distinction entre les termes
dindices pairs ef les termes d*indices im pairs.

-
£

Examiner le comportement des deux suites extraltes, indices pairs, ini:ﬂc-E:s impairs,
i
Pour montrer qu'une suite diverpe. Essayer de : el

* Trouver deux suites extraites et ayant des limites dlﬂéren'tes
*  Montrer que le terme général tend vers +== ou tend vers —es__

* Raisonner par I"absurde : supposer que la suite v;-un'.'en_:,e et Emenei'pne contradiction,

l.- o

Pour étudier une suite extraite d'une sufte cony n:rgmtc, r'_

Appliquer le résultat du cours : la sulte extraite mrmdér& r.nrmrge eLa la méme limite que [a suite
donnée, e

- A

- ok
Pour montrer que deux suites réclles (i), Eﬁ;}nsnm adjacentes, Etablir que :
/n S i

i

1) 'une est croissante P [ 4
e T
E " L .
2) I'autre est décroissante Fi g S

lI_| e

3) la différence 11, — u, tend vers 0 Iurﬂ_ue {ent:er ntend vers I'infini.

Pour caleuler le terme génlsrn}d une. suite rﬁeurren"t: linéaire du second ordre, & cocfficients constants
et sans second membre. - s ’

Former I'équation :.aractérrsﬂ'que et appllquér les formules du cours.

Paur caleoler le terme uﬁnéral um d"unc Eﬂih! récurrente linéaire du premier ordre ou du second
ordre, & coclMicicnts l'.'m'lslal'lts et WEE “second membre,

Chercher une suite particuliére (v..,],L satisfaisant la miéme relation de récurrence que (1, ), ot de la méme
forme (3 peu prés) que le second membre, Former wy, = iy — v, , qui est le terme général d'une suite
récurrente linéaire du premier ordre ou du second ordre & coefficients constants et sans second membre,
caleuler Wy eten déduiren paru, = ¥, + Wy,

Pour étudier unuulu nﬁnurrunte du type Uy = flu,).

v fruwent gn, pnurra trouver la ou les valeurs nécessalres de I'éventuel le limite { de la suite {un)n. En
effet, si ,—* [ et si f est continue en [, alors f(I) =1

¥ Il se peut que iy )nsoit crolssante et majorée, ou décroissante et minorée, donc convergente. En
particuliér, si f est croissante et si lintervalle d’étude est stable par f, alors (1t} est monotone,

o

VALIDEUR LMEyconseils-sujets d'examens-comociiong 17

Scanné avec CamScanner




EUSSITEMON IDENTITE
181202 LR -

ot guide la marche &
Un dessin permet souvent de prévoir le comportement de la suite (1n)n

sulvrp,

rapport auk points
¥ Une séparation en cas, selon la position du premier terme tlo de la suite parioEn points fixes
: la sulte (tndn.

de f, peut étre nécessaire, sulvie de I'étude de la maonatonle de , .

¥ On peut essayer d'utiliser une majoration de type ghometrique.

Pour étudicr une suite ressemblant aux types usuels e suites. »
\ ‘inconnue, en ramenant
Essayer de se ramener aux types usuels de suites, souvent par changément d'inc i

I'étude de 1, 4 celle, par exemple, de nu,, de (i),

ns de récurrence les
Pour étudicr deux suites (1, )y, , (Vg )y dEfinics simultanément par des relations de récu

combinant. P

Essaver de :
~Calculer les termes généraux Uy, et V. (i,

.I-

- Erudier la monotonie éventuelle des suites (t-:.q],. ; {I—‘n}ﬂ

- Raisonner sur les valeurs nécessaires des rmll:-es &wﬂntuelles

- S
Théarémes trés importants : . 5
(1) Soit (us) une suite. Alors (un -{end vmﬂ i eL mulement i toute
extraire [sous suite) de lu{.-.] tend uers { by
(2) Si une suite réelle {un) a:lma: deu ;uktu emalles qui tendent vers
deux limites différentes, alors [un'll n m‘l‘met pa-s : de limite,

Exemple :la suite de té;fme gmern! Un = {-—1}“ caver Uy =1et Uppyy =—1

e
(3) Tout suite [ua) r:rnis.sa nte et majorée, converge vers sup us 1 € N
(4) Toute suite (us) :rnm.ante non mi!r'ﬂTéE tend vers +o
(5) Toute suite ﬁ."_.l'l} dén:mlsia nre Et rn1nnrée convergevers infem: ne M

{&)Toute suite h-n} déu‘mssante et non minorée tend vers —ca
(7) (Bolzano- wgmrxtmss_} De taute suite bornée on peut extraire une sous-suite convergente:
(8) une‘éulte réelle [un}n{_.rnest convergente si et seulement ¢ elle est barnée

etn'a qu’une seule valeur d'adhérence,

(8): Une suite réelle ‘est divergente, si et seulement si, elle vérifie il s
Deux mnd-l!-uE w{rantEﬁ :

~ellees ﬁ/n on bornée,
; — ella estbornée et admet au moins deux valeurs d'adh Eiginies

{10} Toute sulte de Cauchy (réelle ou complexe) est borne,

"
(11) Une suite réelle ou complexe est convergente s ot mulemem s
o+

de Cauchy. elle est

VALIDEUR LMD:corssils-sui . AN
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Universitd Félix Houphonér-Boigny I'I!IE-E'UI.T
LUFR-mMI-L1 s heri

Examen de suites et fonctions dérivables.

g 5 E e
¥t Arcain u st b rhaipras 4o sl wur [ =, §] oo o Arrian s b rbelproque de tnnganie "'!'_ZI-"f* ﬂ" =
Thavurmests indsrdlie.

#

-

Exorcico 1 (12 points). Recopier sur votre feuille de compesition les ass ..-1 a Cet D
de chague guestion, ef répondre par vmie ot fousse & a:.hdm: delles. Mr{pﬂﬂ:ﬁ:ﬂe
donne droit & 0,5 point ef pour toute réponse fausse on perd 0,25 pl: J"wr une ﬁ{m queskion,

il est possible davoir plusicurs asserfions vrades ou fausses. -2 ‘:I,-"
1) On considiee la fonction de variable réello = définke _p:_:
)= Arcsinl ey o~ G2
fiz)= Arcsin{——s /Amm: =

& Question 1 - ,H

(A) f est définie sur | — 1,1[. L&b{\»

(5] fe.ﬂdi.ﬁnlemﬁ‘ll{—l 1] ‘r‘};.
{C) f est paire car ln composée de d :Enc}ﬂum:mpm £gh paire,
{(2) fﬁzimpﬂmcuh_pmmded.mhnﬂhmimpummmﬂht
« Question 2 & "r.a
(A) ,fmbmm* (B) uﬁﬁimuucwmﬂmne“;.
© Jm (=5 (D] lim f()=0
—\.l. ;’ -I‘J'
2) Pour t € |0, § |, on pose : \\-\-..h:\‘

.= " §

Hm{y_llﬁen=mnn{=:_.}
p=is e\

,_-. T

.c,:i'

(A) (pa)as ﬂtm at Iﬂiianﬁupu.'ri done (pr iy comverge.
(B) [&hi{ st une mg&uﬂ@trlqw de raison 4.

(©) (alezs ¢t ﬁa«l@@“ﬁimm

(D) (Pa)nzs cCOBVELRE 'Hl‘il"lﬁ

Omdésigne par ¢ un lmcLuthpmlEEHpuf,hﬁmrhﬂud.&ﬁmesurhjbm[m
f}{z;‘:‘ “m Er:;wﬁquﬂ%matmmﬂretﬂ+m[qﬂvmﬂaléqmm:
;{::;::: &Ennuﬁ.émwﬂnm Selent = et y deux réels virifiant 0 Sz <y <a.

BEsaia) 0 Méllﬁifafyl*:f.iﬂ}{ﬂﬂ} (B) 0< fulz)- :-{ﬂ-:fn =H=}
f {-:}1 u:@ Lol < Ifaly) — &l (D) falz) =l <afz =L

4}5;1&4:“1ﬁl’m:t1mﬂu =t lnzeosz ot [ :-—r{=+ma=]| définies au voisinage de 0,
On nutair.'.']a.-:::-urhl représentative do f dans an replre orthonormé.

{JL':I Pour cbienlr un DLy(0) de f, Ul suffit de prondre un DEs(0) de In(z + cosz) .

VALIDEUR LMDiconseils-sujels dexamens-comections 9
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.

(B) f(x) = e¥*) done, 8 plx) = o 4 fiz 4 27 est In portlo régulibre du DL4(0) do s alors

o8 peat ulliser lo DL,(0) fe exp pour derice .

g

f(z) -=1+;:E=}+F'{r 2Py ofe?)

[C) Le DL;(0) de f est flz) =1 = 2 — §2°] + ofz?)

(D) Du DLy(0) de , en déduit un prolongement par continuité do f en 0 ¢ une fouction
dérivable en 0, et un positionnement de € au-dessus de 4. Ir-ﬁngm_tbt: au Pﬁ'mf- Afo, e},

5} Soit Ia fonction réclls f de In variable réelle = définie par : R o

1) = e 5EE ), i

mnmﬂhm&mmmdufdwmmﬁmﬁtﬁmmﬁ
(&) Awx voisinages de +o0 et —s0, on a2 .;?:ir+ Bez (14 1= gk +o( &)
{B}Enm.ﬂldmﬂpnulﬂmpmhhxdmm&'ﬁqﬂﬂlunynzt-i el C est au-dessus de

son asymptote, L, >
(C) En m,ﬂadmttpmunqmphutehdm!hd'éqmﬂmyr:+2 et C est en dessous
de son asymptote,
{I!}Eu-m,cudnmmumﬁhlnimmd'équﬂlmk——r 2, Bt O est en déssins
de son asymptote. ~ "“{“rﬂ P

-
Exorcice 2 (4 points). ﬂnméidhrc Jes d:uxmilu (=) nes ot (g Jnen définies par récurrence
par zp = 1 ek yp =2 ot pmftml.t?ﬁ

1. On considire MH-- Ua)a Qﬁ'ﬂn.'inparu" Yi— fikver
&y pourdoutn e M, D
que In suite st pfom " comvergente et déterminer sa limite, =

: oy
2. Btudier $ de variations des sultes (z,)ngy ot 179y e
3. Montrer que s suites
noterdnd 4, “‘“\-.‘

~an
4. Gult‘u]tr.tntgn]mm tout n s M, Enﬂidniml&.'lmluu.tdel

{
6N o6 (i )nene convergent vers la mima limite qua nous

Emp:l:as (4 polnts),” Démnﬂm:quﬂurtnutr-éalt}ﬂ ﬁrr.un:::a-r-,

i
]
- i
s '
"
e F I{I“
e
x
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LA REUSSITE MOM IDEMTITE
..'
' ! . ‘\' . 4
Université Félix Houphouit-Boigny 2016-2017
UFR-MI-L1 Session 2 - 2 houres .

Exumen de suites et fonctions dérivables ~—

Meus dislgane par 108 la Vingeata hypaskaDys d5 @ Hl-l-ilﬂiim—‘;ﬂ-—; T
Upruments Inlerdig, g W

- &

r".\_

Excrcice 1 (5 points). 1. Quand dit-on quiune puﬁe: .:I dl: R -u-d.ﬁ"lrtl:'.ru.n.

e T e ‘“‘-ul'
2 Dmrkluhlnmd:miarlundumﬁmcﬁmm&rqmdu]anmhh
réelle f définie pa r’" 2= "-.El
flz)= ";_i_ } "‘""fﬁ_w
3. On poge k‘\fH '::?
[¢-1r—r~fﬁ~e rr}
=

{a) Fuh-ullc uns partie hnméekﬁu.klh.ﬂ\{h

(b) Fadmubnlhumiﬂmm?aimdﬂhmnhﬂnvﬂm

:E}Fmimﬂ—uUUunmaﬂmmTaim‘dﬂamEnﬂnw
Exercice 2 (5 puinl'.jn'_l' -'& tﬂﬂﬂa}:ﬁ\yﬂg‘l}ﬂ (tin) € (tn) dl!ﬂnim par
Ly = 51.1!4:=1HH+L—hi3H:LmInJu.xﬁHur:lEH

L. Montrer qwﬁ’{u., «;"'ﬂ... PUls Ul e = tngr < BB pour tout
nenN r'“‘a.fh- rv‘"l

2. Montrer F que iu,._hr.fmj mé /adjacentes,
Bivkrclin ;f[ﬁ points). On :témgm per a-un réel strictoment positif, et par
fa s fonchion définie suc Eﬁm! pac: folz) = as==,

L. J'ﬁhﬁf que Téquation fulz) = = admet une unique solution dans
K Eﬂ,+na[ngn note r"‘rﬁebh solution.

2. Cumpmriﬁ*eté,i?}'
3. Justifiec que pour tout x € [0, 4-cof,
"'..‘.l
- |IB{:}'“=lI “;“#‘—ﬂhl.
- i "i .r
Exgrcico 4, (i points), Caleuler les limites suivantos

2 h‘flm sing - -.."1 fEinz—1/3-gn’z

S iy o tho - t:m: --.; cosi

"':-’inqlbl:ﬂ.”ﬂm-l 4. On pourra utiliser les developpements liniibes.

VALIDEUR LMD:conseils-sujels c'exmnens-cormeetinss 21
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Université Félke Houphouiit-Baigny 2017
UFRMEL1 i : “Efi'*f
:Examen de suites et fonctions dérivables :;.,-—_
“"""‘hllhumn-hwmmu--m.; “WMHFHWH e
= “*-Hhuwmntmx-n]-q ![.u:ﬂ-mhﬂw*""" .
l:"l'ﬂ-l-ll-m1_|.|h|l_ 1, i g bt
N o, Li gl e

Exercice 1,(5 points). En-h:nl::‘.ydmr&ah moltoer que !

g i
L e+ vl < Jo 4 4 — R
2ol lay— 1 (14 =0+ ly—11) o=
E-nmim 2 (5 points), Satent Iu..]' £t () dm:.lullﬂ ’ e dliéfintes
un!l‘.lut-l.u:-ﬂ £ty i g
31 = B 4 gy = mgﬂ- .
1. Montrer que pour tovtn € N, ua {r{'ﬁ,k;ﬁ_ e :".-.'“'n '
2. Evadier la moootonie de (ua) et (). e
3.+ Justifier que Jes suites (u,) et (1) convergont vers ln méme Hinite.

Exorcice 3.(5 points). 1. Itnpp{;lp;r‘hnhﬁwim dnjumhumunu finis.

:..ll'niu‘ndn'ﬂﬂm-hnnduip:mhehmﬂm;ﬂntm e tous
nombros rcls négatifs ab; tels que a < Lo

L ,féﬂrmni}—ﬁmm{n}ﬁ 1
1"‘“‘&;’1-.1_}"_.,1"':,’5‘-5! A T 145
Exercice 4 (5 polnts). 1. Déferminer & devels
Vordte 3 an volslRGEAsD. <y it de tha b
2. Caleuler los limites suivaittss,
%ﬂu—mr -.»'Tr.a‘,.?_m

ot

VALIDEUR Lmp: ;
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Université Félix Houphouit-Bolgny 201? 1‘“1“
UFHM'I LJ. A ! iy '2 hﬂ“m

Examen de suites et fonctions dérivables Sefsion.2
pas dfsigrans par ¢ = Atrsing b Glscilan rdulpraqus e siems owr [~ §: £]i# = Arstas s, -
Bliritlen rcipingue e iangemis -H] =4 fl Wi g e g ba Bagurliheme mipdrie=

P r————— e e Y TERL T pup-.-nu-ﬁ-m .

Exercice 1°(6 points). On considire la fonctlon de. mrmb]n.&n]i-: n:-t.[dl'r.pfl:
par c b '“ .r i
flz)= J5|.|"I:.'.III'I-[—-—-—5} - Arctan ﬂ—?'} W
1. Déterminer ensemble de définition de .f HH";BF.. .
2. Caleuler in dérivée de f en préeizant l’f:wm!:-h de d&::ﬂ:ﬂ:té.
3. Etudier la parité de /. @ “-. o A £

4. [ est-elle prolongeable par conjinuitt :n‘“lj’
&. Déterminer les asymptotes (& ulﬂu r.tn:‘!tnn lg_murhe de f.

E:aardnaﬂ{spd.uw} 1. Montrer que pﬂn-tﬂ‘nlﬂriﬂ:munl poaitil
o & ]J1{1+.r‘,|-=.‘.:-t‘;{1+:]l'tn{]+.t} 1H i
2.Dédulmtittaqulpr§¢!dc “-pautmu.ﬁr ck1Sk<h, ¥

¥ 1" ( ]
,; -.-f;-l.'t-ﬂ: T+
3. SaitneN. Mo@imr EILII:" ‘r:[_..f

"'\-:

2 1 ) (1)
..;'_“__'-:k\‘ﬂ%—:;:— = 1—“1—-.

k+1
5. En ut.ﬂ;ﬂnt- hrd:ﬂun T (1+ i} <ttt (1+4) denner
un meadmmm:qhd.t In suite (u,) définie por s = ﬂ, par deux suites

ayant la n-.Ede:mltu £ que l'on caleulera,
Dmnur le developpement limité & 1'ordre 2 de
PFéquakion

“la fonetionf(x) = {=+m=‘.l- au volsinage de 0. En déduire
eL‘IL;na(%uu de |a tangente & la courbe de f au point drabscisss 0.
nt limite & l'ordre 2 do Ia fanction g(z) =

- a developpem?
?: ﬂg:.a_a'q_n:'[: 2] au velsinage de —oo. En déduire (siclle xiste) 'équation .

i o " de I'asymptote & la courbe do g, et so position.
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UFEMI.L1 2 heures

SR — e

Exnmr:n de suites ot fonctions :I'érwahlns immn I

———— —

Exercice 1 (5 points). Prouver qu:' pour tous a, b e € R, nous nvons

Jﬁ.-"'rn’-i-b*-— va? 4 E]IE b=l

Exercice 2 (Spoints). On considire les suites récurrentes () et (ba) définics pas

ap =3 b =2e¢l

an + by o 2anb,
2 1 Vil = ﬂn+bn.

1. Maontrer par récurrence que b, < 4, pour tout n € N,

2. Euwudier les varialions des :u.ut:s I[ﬂ.]l et {b.._] iy

3. Justifier que ces deux suites HII‘I-"EI“EEIIIE vers h méme limite £

4. Caleuler le produit a.b,, pour tau.l: ne N‘ et en déduire £.

¥neN.

Bre)] =

Exercice 3 (5 points). 1 Sﬂlt ..f R= R Tne fﬂl‘::‘bfﬂn de classe C? telle que f(0) =
0. Calculer la limite de ﬂﬂ{f-{—! quand z tend vers 0.,

2. Soit f: R — R une fonction de I;ILHE C? telle que f(0) =0et f'(0) # 0. Caleuler,
au moyen des dé'rwém de fla hn:ure de i}y—ﬁﬁfi quand x tend vers 0.

Exercice 4 (5 points). Seit f+ R —+ R lafonction définie par f(z) = { cosh(yZ) si =20

cos(y/=z) si r<0

1. Ecrire les dévefnppnmenis limités & I'ordre 4 de cos(z) et cosh(z) au point 0,

2. Montrer que /st de'classe C! et posstde un développement limits d'ardre 2 en
0 puis le calculer,

VALIDEUR LMcomeils-sjoty dexmineny-correct lang
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Licence 1-Maths 21100

Examen de suites ot fonctions dérivables

Pour Jon evercices 1,23 et 4, apris avolr recoplé dhingue aflirmation, diro sl clla est vraic ou
favmse, Chingue bonne riponea donne drolt & 1 point ot chague ml'l-tl‘l'ﬂhﬂ réponso vous iy

percdre 0.5 palnt. Thute alirmntion sana riponse wmut 0. g Ik L)
Exorcice 1 (5 paints), 1. La somme de deux nombres leratlonnehs: mt un nﬁmhm frra-

tisrinel, i
2. i B(x) > —1 alors E(jz]) = [E(z)). \ :
3 Llensemble {n & N/| 2 - 1] < 1072} ndmet un minlimum. ;.
4. 5i J et g sont deux fonctions borndes définked sur R nlors ﬂup'{.fl:t} '!-ﬂiz:lfi eR} =
sup {f{z)/z € R) +sup {9{z)/= e R].
A S A et B sant deus sous-ensombles bomis dq B nlu[n: suplA -+ .EI'] = Eupﬁ-l-ﬂl.lpﬂ
Exercice 2 (3 points). Solent (a,) of (be) deux sultes nd]uunutmt.
.'I La suite (o, = h,) est monotane. F. S
2. Si pour tout 1, ap < by < 0 alors I suite 1:-5:} st wonotone décrolssanta.
3 Si pour tout N NOUS AVONS Gy <ty oF h,l < I:...,.,..,Lninr: neus avons b, < &, paur tous
pvq € N. R
Exereire 3 (3 point). Soit Ia fonction glz) = (z ~ 2]:-"5 déﬂn'l.n sur B*.
l Pour tout € R°, g'(x) cst du ﬂgmdn.r""+: 2
. Lo developpemcnt limité de g au 1m:1:i‘agn |':||:I —2 st

glx) = ci{—q 2zt %)= -{=+ 2 + ollz + 354,
3. Le developpement Jimité de g 13.':1} ﬁ:-lsu'r::glla_t de —2 est
glz) = :ﬁ—-l - E{: +2) +ellz+3)H. Vv

Exercice 4 (4 points). Soit f{z) = er ~..-"tl[z+ﬂ J- On rote € la courbe representative de f
dans un repére orthonormé.
1. Au voisinage de—ocoona

1
1,!:{:4 )=z (1-1 == F+ n;.zl_,})

2. En 400, € admet pﬁur-u_:ﬂymi:l.utc la droite d'¢quation y =z 4 2.

2. En'=2c, € admet puu.r asymptote la droite d'équation y = = + 2,

4. En —oa, C ndme! |:I'|'.‘|I.I-I' asymptote la droite d'équation y = —x — 2 ¢t € st en dessous
de son asymplote.

Exercice 5 (6 p-nl::u} Saient (a,) et (b,) deux sultes définles =2 by = :
i ) par a) Dy = 1 et pour

- L iy - by,
= Gnt =
ikl o By ol by 5

Montrer que ees deux sultes sont monotanes el convergent vers Ia méme lmite,

VALIDEUR LMD:eonseils-sujets dfexamens-comections 5
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\ = — \ H- III..'r. S j-h'\.
[&\‘Ld}ﬁ 3 r—_-.&— ) ma{'\-. S Y| Yy & )
T “'L e Tl i
A X h j ﬂ,.}._ iy /
W = ——— o s S
(arsE S R,
A\ AR |
aret™ S D, 20182020
Université Féllx Houphouti-Bolgny S o 2 heures |

UFRMI-L1 d 7 .i:-lu's
i ér T | -
Examen de suites et fonctions ows o pestiion sa véaiia  §

- o 4
Naus mansas shfn) ® BT Tn alewn hypesbeliges de 5. Y F—— ah rdadiug e Uijustinn ¢ i ™
. "'\." '

wime blgmstban du |= G §] wur D21, 00 obn hipmckion phelpregie Aiisi i

Bssuinaats Irterdia, "“"“‘-\_\ .r" ;."'

ns guivantes. 1 point pour

in
= Exorclca 1 (5 points). Répondre par veal o faux. fdm“ ey MR d'ahsonee dal-:épunﬁh

chague bonne réponse, <05 pt pour chague Tau rfpuq;mlﬂﬁ“’“"-“
1. La fonction Arcsin est dérivable sur | hl] i “Lr':f_?
2. Lu fonetion Argeh est dérivable sur B [h'ri}‘j r{":], =k 4
5. 1l existe un nombre infini de unmh.ﬁlm\uumﬁ‘mm i?ﬂm‘“"“ [1.4]:-
4. Pourtout z € R, -1 3 Mf-cl
B fgeit [ : [a.b] = R una fonetion ml‘lhl‘"‘-‘lﬂ et drivable sur Ja, bl i l_r_l{“]l ol s
1(3) = 0 pour tout = & la 43 c)l

Exercice 2 (4 points). Solent n..-'l‘lct “ .ﬁ supéricurs -1, et a,b e € B\ {(0,0,0)].

Montrer que I'équation .
L7+
admet exactement une solu m“tl 1.“' /
Exercice 3 (5 points .-=-—-L. dé‘iz:pm.alﬂm ci-dessous represente b developpement Hmir.é
de f & Fordreiau v do rg € RU [—20, +oo}. Déterminer pour ehague exprossion n,

zo, I muﬁ tre et leiqiste du developpercent limitd.
{a) ,ﬁ::;i-:"lr Q{ O \‘-ku—

(b) f(z)= J: sin. {:,"r}

(€) Sz} ki)ih 3 ,’;[1: ¢+ (2 - xPsinz - 1),

-q__‘\_'.'
2. Calculer In limite Sivante : um,_.r_...E:*‘%L

3. Soit { une fanction dont le .jemhppn‘ﬁmt limité & l'ordre 7 en 0 est f{z) = 3z + 2% + ofz’
Du:lllﬂ!l' une équal:l‘rlgb de |a tangente & |3 courbe de f en 0, ainsi que la position relative de CEH'-];

““EHF par mﬁ;wn & In courbi,
'-\.hi_
ﬁ‘"““ 4 (6 pulnt;:l On considize les suites {an} et (by } définies Par oy =92, by =1 gt

g, B

"'-'-l..l" i iy + ﬂ’ﬂ Enﬂ.ﬁ'ﬂ
, / Ari] "‘_1"-" mbﬂlflnmi “-E:H.
: L ﬁ,_udm I monotonie des guites {o, } et {5,).
2, Donner avec justification, Ia nature de cos syites (e'esteis-di
g \_‘-a_ Donner 8 elle existe, |z limite do {a.}. = S SR

VALIDEUR LMD-conseils-sijets dexnmens-comectiong
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LA REUSSITEMON IDENTITE

~

Exaten e suites ot fonctions dérimbles

Bl

3, Déterminer Ia borne i mf-l':neura%ﬂ! %ﬂ'ﬂ

&
i
Nﬁh‘ﬂ' w%iﬁﬁtn.maﬂ-:m < .
Al

"Vepiin
i

2 Etudior ln mﬁ‘g}im ez dieuy suibes.

l"

s

,‘Ju;.uﬁa los deux suites mumglént ot ond ln méme limite.

3 (24 1,5 + 1,5 points). Soit f : [ﬂ.l] = B une fonction
e que f(0) = f(1) = 0. On suppuse que f st dérivable en 0 ot

VALIDEUR LA Dicanscils-sujets d'oxomens-comeciions 7
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1. Mowtrer quo In fonetion g2 [0,1] = R définle par :

-1 8 z=0 '
g{ﬂ-{ fin Ii!l;_ sz elnif mtmﬁlmwﬂ-fcel‘“rfln..__ﬁ___ e

11!5.1: 5—

2, Montrer qu.mmue]n,i[mlwﬂ,—l-ﬂ;—’h--

3. Déstuire de e qui prictde que 'squation f(z) -2 F%{ﬂ“ Lol -
umne solution dans [0,1]. '”"‘.‘_;__'f

VALIDE® mnmmhﬂlkl!
Srrections
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Examen de suites et fonctions dérivables

M o -
Felxnns par inw bs hegasli s mdideion ds & ai thiv) = HT:' [ TS S ———

- LA Pretion 1angenie riallss vss bilecilon l.l-!.ﬂ st B e Blinstlun réslpveaios Atitem .
Dreruments Interdiia, :'-," '_'“-.ﬂ_
Correction Partiellle e gy
Exercice 2 Saient x el y des rfels, nrondrer qie : 4

Lol vl e+ ul 4|2 -y
Loy =1 S (14 |2 = 1)1 + |y~ 1))

Cormeclion2 1. Onat

e =z +w) +(z—u)| £ |z +5] + ]z — vl

Syl —lz+w) (x-S le+y]+|x -yl
er somivniid bes deiex findgalitds, on a fe doulile die résulial dermamdi.
2 Dna

(e =11+ =)= r =2+ |y =1 + |z = Yy = 1| + 1.
- I s"agit dane de prouter que
by -1 £ -1 +jy—-+l—1y—1| = |z =1 +]y— 1]+ |y —z =y + 1|

Ce qui s"Eeril Jry = 1] = ey —x =y + 1] < = = 1] + |y —1] on encore |zy — 1] -
Iz +y=xy— 1] < |x— 1|+ |y — 1] Or la seconde inégalité triangulnire dome
& af = |8l < ""+ﬁ.|,»-_?-=_r. —
Wl B e e
Exercice 4 : Colouler les lmites sulvantes:

£ E; = tpnx

finx = :u§+§+n{r=}; tanx = r+5+Z oz )tanh x = :—-%-I-—%:‘—ﬁ:"-r—u{:ﬂj
flur — lanx = -rj-::"— ﬁ:"+n{rﬁ'} jtanha —tanz - —§=1+-n{.:ﬂ'}

La division suivanl les pulssances croissantes de gin z—tonx par tanh z—tan z on abitjent

7 + or® =+ § quand x tend vems 0.
alm Fe=Laf F

Done [limg—p *355255 = §
" oW | sil - -pl"fi-al'r:";
,_':'i oSt X

" . - = o 11! i 1 ajm?®
Par exprossdon conjugub,lon "%’f_-r = wq:ff-'ﬁﬂa—-'ﬁﬂﬁ
En appliquant judicleuromant bes doveloppoments Hmités on abtient
iy 5 Y= 31

[t a

VALIDEUR LMD:conseils-sujets d'examens-comeclions 25‘
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CORRECTION D'EXAMEN DIE SUITES ET FONCTIONS DERIVABLES M1 2015-2019)._

N
19F SESSION 4/ B
L o |
._I‘ = -rlll I__||
oy = £
Montrons que | Va¥ + 7 - v ¥ ¢F| < |b—c| o *-n._____' N

VB - V@53 < b=c| = (|Jar B —Ja+et]) <(b-cDie

- 13 1+a:I 2be
a* +bi+al+et- Iw.l'ﬂa b= a*+¢ &

.'l"

et = Jai+bifal + 2 = b R .4
a®+ be < Ja* + bw’h‘ +c i}
Sia® 4 be < 0 alors il n'y a rien 4 démontrer, ‘|~L:—_-3_
Supposons quea’ + be = 0 :"r \Z‘/
{a® + bc)® = at + b? c? + 2a® be, (-.l’ﬂ“l- b*-.l'a’ +‘-:,= H,_’- at +a®c? + b¥a? + bEcE

Et (a* + b* ¢ + 2a® be) — a' + a*c? + bia® + bt = Zﬂzbﬂ - a’ci b?a®

,\‘: -‘u"{l"b: - ¢ = b?)
“'H—nf'lfb -cj*=<0

Done a® + be < va® + bival + :'5 Et puur ia."r;‘u:te qm:: | VaT+BE—vVaT + 2| = |b—¢l

>
1} @pyr = ‘Jﬂ“an/:: ‘:'-‘

f

pnurn=1mukﬂuam e -.Hf,‘;
bi-Eﬁﬂiﬂ,dﬂuEﬂ{bfﬁﬁ
softn = 1,nous supposons 0 < b, < a,,

bﬂ,ﬂ ﬂﬂ"'bn H'E'&Hn

2 +

[ﬂn"'h:: =danb, ﬁu k
=T 2(a, + by //
{&nta;:nb.m ~dayb,

""I" by
+ b'/L 2apby,

z[a -H:,.]
wnlon — bn:' =,
" 2(a, + Ba)
= ﬂnrl‘}ybnﬂ

—_—
L

b =2

Conclusion¥n EN°,0< b, < a,

VALIDEUTR mn.nm"
' S-Sujets diey
8 “"hﬂfumnh
0
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2} Vanation de (a,) et (b)) -

Oy + =
ﬂﬂ.ll-'l.-ﬂh: nzh“—ﬂnnﬂ"+h; Iﬂ'“

b'l;ﬂ <0carb, <a,
Done (a,) est décroissante . f

b,,“_—b - Inﬂbﬂ b Ezﬂﬂbn-“nbn_'bs

n +' b“ n 2 e .I" i
Eﬂ"h" ﬁggnﬂ :' u: ":r .l-h. e
Bl &by iy 4By il e
Donc (b, ) est croissante . e
i) Justification de la convergence £ ;

.
Soitn € N',a, = a, car (a,) est décroissante b, < a, d'np:-;é‘.s' le 1) dtm:"b <@ =3
Conclusion : (by,) est croissante et majorée par 3,dolim  ne e.!te“?:unéerge

Seitn € N 2= b, < b, car (b,) est croissante, b,. < umid'apré:' 1)doncd = b, < ay,
_r"lrn l"-""'l'd'l"'l-
Conclusion : (a,) est décroissante et m.[nnréE par 2, d‘qnc - elle Ednverge .
sotent et l'  les limites respectives de (a,)et’ {&n} nmu' avens :
L4+ i

== L) = r = ! I'L" iy s i
[= 2= 141" I=1 = ﬂ““ﬁ«., ‘%w.}
51..“.

4y ayby =6,s0itnz1. Nmmpp&sn(sqyggrr,b = 63y
Gntby, 2anby A2 o ABEITE N o, = 6

Gns1bner = 2 a. +h, ‘:;, By
Clest-g-dire * = 6 d'oul = u"_Lfnr ‘i?{u!:ﬂ sont & termes positifs.

soit f : R — Edsc!uﬂ"j o

tel que f(0) =0. ; \;i'\?j

1) Caleul de lim —-——”":{f = i3
.

f adment en 0 u, m. quf slécrit

£ = £0) + f (0% _f 2‘ 2 ST

avec.e(x) =0 quﬂmf x -4 0.
it vient'alors qu'au olsinage de 0.

[+ + G0 © + O+ L0 4 10 - @+ L0024 23 4 et-0)

x2

i

n_.—zf E{ _:I + e(2Y% e(=x) = f(0) quand x - 0,

2) .
mli'l:f: B — R de clasze €2 tel que F{0) = 0 et f'(0) # 0, calculons !Em%ﬂ

f admet un DLS , C'est-3-dire pour tout x dans un voisinage de 0,

VALIDEUR LMD:conseils-sujets d'exnmens-camections i
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e

16 = 0 + 'O+ L2524 x2e(w) o N
F%) = £Q0) + (00?4 'f"{ Oy ste(xd),  sinon considérons ke WH’MEF d"fﬁ 15 ;
416 =370+ @+ £ 100 4
(rx) = (..I’ (0)x + f"{ﬂ} x4+ r*e(x}) ' _‘:;_H'“ —;;E:'Hr
L . ]
(f @+ L2 ) (f*iﬂ}r+f mx‘)x*é(ﬂ +3(r'|:m.r+‘r—;=~‘ )f'fl**?'*fffﬂl
& i 9 [,;-,
=(r (ﬂ}" = [.-"[u]} x* + x'(x) avec lim ef0)=0 o :T}!{;._;
Par ailleurs, 23

?-'ffx}-f{11}=xz,f'{ﬂ]+x”:zﬂ — (D)7 ~ c m’f""*'i' evs ’{x} avec lim e(0) =

d

I.I '.\_\_ i el

-

=+ ’r”én} - fﬂéﬂ} ¥ + 27" (x)

Done .,H
B -m:‘"
@)= 1) _ PLP LR ioge Y
)’ (FOYE +2e@ Wy,
Y e
R e wali N 4 /ﬁy
(@) +e W

8y ;fé‘ﬂ‘*

xf(x)=fz%) _ 3= 0

Dol BTG ([6) z{rm;\
&f“ /rm
Seitf:R—+R ":\

cosh(vx) si x >0 1
fix) = [WS{'.I':'T] six<D .

]

1) .Auvmsmagudnﬂ 5 /

fﬂi{.ﬂ =1 --—+T+ o(x*)
z_xa; .
msh[:r} tortoe 4
£ jf
2).

a) Mnnlrﬂﬁquc f est de classe C!
[ est de classe C sur R* donc de classe ¢,

- ¥
et

VALIDEUR LMD:conseils-sujes fexnmens.c Y
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—Ll-.th{dﬂ sl x>0 '
fes=y 2%
v =
E-.F-?“lw x)st x <0
csh{vx =1
fix)-fia) | —"l_il'l—.ﬂ x>0 I
i ﬂ?isi r<

| E“*‘ﬂ= m:h!!:!-l.l: I-"'?"'H"‘“("l 1 1.x 4y =1
J;“a v ;gm x J!;"I!. x y;r'ﬂt+“+kﬂ§¢;\:?-:7?-u

Hﬂ;ﬂ'ﬂl - “"a m{"r_}"j' = Hnl"'"i"'*'l'-'——"'l t Iu[l}l“_{ﬂﬂl"‘ T

=

Iy

Done f est dérivable en et /*(0) = 3. Par ailleurs
limy £ (x) = lim —=sh(v)
= =
o
i £1C0) =l o — o
"”Ef ) _Ii%;_1+ﬂ-1+v"+@£ﬁl=‘ .

- g

e,
b ‘_—- l

D'aprés le [.'.'I.: de cosh(x) ot -—-;;'ﬁ
Pourx >0, f(x)= 1*?"—%+

x<0,f(x)=14 E+4!+:E%gg

I:‘z“? + o
dumf{x]?“?_‘ ) ‘arL

+
-‘"r:j ‘,.h -‘:'li"i-.f'

"‘@fg::?

- -\-"- “":‘-"
R
] s S
. ]
W
N L
e 1
\,
I|. -l.:.'.":-'
S Wy W
B
=4 |
"i{-
--q,\_;_.l__j'
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dérivables

Exersice | -'m:fm I
1} Faux _g;;_;"_gf_l_-"_'il ;l- - ‘*-u...\_/::"
2) Faux 3 /
3‘) Ve 1) um"ﬂlf_-mr_"l fa courbe d‘f;’:‘ n:.“ )
(Thy= /
o tion rebalive ™
) e et O —
dlnne gt X=
Exercice 2.( i = nrhu dessous de (T)
. W“) Hand :r‘: EE]]ﬂ. rmll,:r;:rﬁl i ﬁl‘.ﬂﬂ de {T)
E!ﬂﬂii ﬁ'fn:r Walideur)
n an=1lx=10 L{‘{_!
partie régulidre : x — 5x* + x* <

HL
reste du développement limité est -;m

bian=6xy="
partie réguliére : 0 e, W

reste du développement limité ¢st : -s.i‘:: [ﬁa\h\)j
.::m=4.:,=§ // /’/

T e
2 . v 4
T =T HIRE ~y 3o s

Pm:sﬁn:‘:"‘

on.:«umqwt-'—f’x_ /

4 I.l::n"."--_ x
L W =l —tri-{1-4")

/ oo

L by e e

diaTiir=1}
— T rﬂﬂ-u{l-l
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——,

e .

CORRECTION EXAMEN SUITE ET FONCTION DERIVADLE 2021
SESSION 1 :

EXERCICE 1 . 4
1) Soienta > 0et b > 0, Montrer qtln%ﬂ = vab I
Ona:va>0eth>0, 0<(Va—-vh) =a-2vab+a=0<a+b=2vab

=Eﬁsn+b=dﬁ5ﬂ+ﬂ

r n
2
. 'y

1
2) Déduire de ce qui précéde que inf {2" +2r,x € J]i;} =4 iy

Posons 4 = {2"’ 4 2(Yx) % E R} } p -._"1|

=
-

Enposanta = 2% etb = 20/ 1 u_ur.stmnﬂ} nous ,dnnne que

2 4 2040 J:x % zf‘er- J 2 Jzﬂﬂ

2
= 2% 4 20 -"1:'22 1" (1)
‘u’:-:::-ﬂx :a-l]atursenpnsantu I.rtt -1 ona: —‘J*.I’_f=.t
'2.'_ s l-" | ,l
2 2241 . 2x
= x“+4+1=2x. Cummt:.t}l]*endmsanrletuutpnrr onai— ET—E

1
- i -\. e -|

En remplagant ce résylt.at dans *-{-\I:] on:

& IIF i+l
27 2222 =2x2=4

AlorsVa e d,a = -l ==- 4 -E:El un mm:rrant de A,

2?‘ 1= E{I.I'r.'r]' ‘:a- E

'\-\.

* Montrons que inf(A) = '4.

_.l .'

Considérons f.R; — JH
I - 23’ + 2': )

f est déﬁva"érlc'sur-ﬂ,, etona:
vx € R} f {x} (EI +2 ’f:]) = (2¥)' + (EEH’:])

i
fiix)=(e* '“2} + (E;Inl{ﬂ) car 2¥ = g¥In2 ¢t 25 = 3in(2)

VALIDEUR LMD:conseils-sujets d'ennmens-cormeclion 35
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.
Ainsi Vx € B3, f'(x) = In2 [2¢ — % 2(] S

Ona:f'(x)=0&In2 [2’ EIWI 0

2(*x) 2('/x) ==
- =0=2'=

= xIn(2) = ;-1“(2) — 2In(x) b

i ("_',j';) In(2) = ~2In(x) (2)

En Fﬂmt X = In':x)'l ona: _.-"'_f '-H'-‘\l! N 0
x =e* et (2)devient e**In(2) +2 % E:f!‘"riz}fp __-}3;._

Orx = In(x} -—1 u . I‘I_‘I{x} =X =] re " :- “H‘
i e "I‘-\.\_
: = i itique. <, 4
Alors le point x = 1 est un point critiqu H'i:.\_"x

« Déterminons la nature du point x =1
ona: f(x) = In(2) [In(2) x 25 ‘L 2 - =
£70x) = In(2) [2* In[zj + [-: ) /zi fﬂ]
ona: f"(1) =In(2) 2’ In(;} + ( ) zE‘.n"ﬂ]
f () In{EJ{E In(2) +6) >0

f”[lj = () == fi:lj{- ,ESI le I'I'Ill'l:imum de f
-E_ .

W | @) = inf(f) =4

e 1 xRS

_1,1, [ifx}]]

3) nétermmer Ia h-nnnc mferteure et ka bonne supérieure de :

fr A—{m+4n- :
P— e ~1n m,n,mEh!]

F. i —
= . —

. Déimipﬁﬁaﬁélie existe inf {H)d

m z 2
Ymn €N, — +f’_‘_m + 4n 4nm
m_ nm = T

VALIDEUR LMD:conseifs. s
conseils sujets dexamens i 16
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. e
K

i
o

Car(m—2nlP =m?+4n’—dmn 20 =m> +4n® = dmn A
Ainsi 4 est un minorant de A et done A admet une borne inférieure notée Lnffﬂ:l =a “

Comme @ est le plus grand des minorant de A et que 4 est un rnlnnranl: de ..ll o n
4 = a . De plus, pour m = 2n, ona :-;+ H =4 €A Alors4 =a.

Ainsid = eweta = 4 =2 a = 4, Par conséquent {nf(4) = 4.

* Déterminons si elle existe sup(4). Lo, iy
Ona:YmneN' . m*+4n*zd4nm>nm H*-.. A7
;. m _ dn -
Done nl-t-E"m (n +;) = hgl = -t- — = 4o P
M4 o o P ’ . x'.'.r.---x
Par conséquent A n'étant pas majorant et dcrnc .4 n admet pas ‘de borne supéneurc
o
s
M I,

w

EXERCICE 2 (Voir session 1 de I'année 2017 - 2{}13] ~r

EXERCICE 4 o 47 ;
Soit f la fonction de m dans derme par f{x} =xi+2x—1—x+2.
1) Donner le d&veluppement Hﬂ‘l.llE a*! ‘ordre 3 de [ en 1.

Posons X —x-—fl quandx — I‘X—rﬂ'm::n: =X+1

f[x} —,,f{.!r*+ 1}2+2{X+1]—1 (X+1)+2
—Jx=*+zx+1+zx+2—1 X+1

f(X) Jx=+4x+z X+1

Fnsmnsg{f} ifxﬂ.&4x+z= 2(1+2x +%) =~.EJ1+(2£+§)

Pnsuns-t—z.&'+—~ .Alorsquand X — 0,t — 0 .
E[f}=*u'rf\"1+ =VZ (1+1)"2

VALIDEUR LMD:conseils-sujels d'examens-comrections L)
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Fa
g

F,

K

L I— ___:__ 3400
,g{t}:-.,a"f 1+%t+(%x%])tz+(lx2———ﬁ )I‘. +.{t':|

4 3
H[t}=ﬁ(l+%t-%+£€+ D(f”l) :_. wk

? +ux3
Gna:l2=(2}f+3§)i={EI]2+2£H}(”T)+D(I3) 4X +EJ‘I (%)

: s{
(2x+ )(H+ ) 4x=+2x3j+ﬂ{-’f)
¥ = BX? +0(X?) Y & s
;,:2 x? A"El{"’,‘ ."l y o
= g(X) =VZ [ 14+ X+ == -=—+0)
d 2 A
- i, f HH‘l
2 -
—4‘(1+x-5—-—+u{x3})
i & )
'q,,""-‘ .-""l
X=x- 1=.*-.}.'2—x=f_.“#2x+1
Ona: .h"-(x’—-!:::#‘l}(f )= —x? -2+ 2 +x—1
X =21 ?Ix—+3x 11-[]"[::3}
4 o
Alors g(x) =2 (‘i_:l_‘_-‘f__—l—ﬁj_l-gbi-7+ﬂ-u—-+ +ﬂ{x.i))

e 3x x¥ 3x%
9{")”E(”E“T'T*T-Tﬂ(ﬁ)

."' o r 3
(I] =VZ (?:-1- %——+ u(xi})
Mﬂrﬂ'f{x} =gx)=x+2
e |

- "F( +_‘xT)hr+z+u(x3)

YALIDEUR IJHH'IEI:II'I-.'I':H
: Bty o
u RTINS -Comectons 38
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|'f-- -
._.4_.|,_3.,.|||E 7 f.III. o
f(x) e +£.1|:2 —Ex’ + 2+ 0(x*) B !
2 2 P . :
4432 Vi, V2 4
fx)=2+ s +'f*"":= —gxa + 2+ 0(x%) «.\ .
-ﬁﬁm N

L'équation de la tangente 4 la courbe de f estdonc y = 2+

Ona: f(x) - (2 + i‘f—‘rx) = r""—fx "'FI’ + l.'l{x"’J

On regarde le signe du mondime "'TE.-'-:E.

" I-.‘ HS.
Onabien Vx € B, 2 x% = 0. Alors la courbe de f‘EELau—dEESuS de la tangente au
point d'abscisse 1. 11
y. 4 V
2) Donner le développement limité de f en -ﬁm“‘Que dire de l.a branche infinie de la
courbe en 400 ? 4 i
U “*-ﬁb;-
Ona: f(x) = VZI ¥ 2x = T-x+2 W,
pli T N ﬁ '
flx)= |x (1+ET: —2 +—-—-:r+2
Au voisinage de +o0,x > 0 éﬁ
%
& I 3
S D, '
En posant X = i bma X —+ 0 lorsque x — +co
ll.l' 9
| @& L) =TT X = 1+ 1)
. i X X* x3 5 1
hx) =1l4+c——t —— % —
e = T @ O )
-l-.._.i:lll.lll . l.'
|.I r""’
L ll-"l'..
VALIDELUR Lﬁm:m&llleﬁ: m“m:'m“nm kT
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181172021 e
F 4
= z 1 4 4 4 1 1 2 ..."-\.
xzz(—-——) e —r TR 0 iy e
x x2 x: x? X x & Sl
: P SO, Ay & .2 Ay d
Onps aep o Toxl oyt x'+u(f":} D ‘:‘.ﬂ".?
16 1 o
‘ — ¥ e -\"_—\—\..\___- 5
X —F'I'ﬂ —4] 'T“‘xh =
e o _""\-\._
e
7
2 1y 18 JB--h___i)__LgE.,.ne}
i =143C- D) G-sta) e o 1 e
e _'T".' 5 1
111111115_[,,3(_]
M =1¥s-ga gt o zeper 4 &' W
1 " 3 :-'E:":_h’ _}_)
Y
ainsi f(x) = x h(x) —x +2 & W,
1 EE ke o 3
- —— e ey o 2 O(27)
flix)=x+1 xE gxa‘ﬂﬁ (
e
A 1 e, 347 (1)
f(:c];-.-IB——-—— E‘1‘:3+l.'! per
tl' .;.I : ‘l,r.ll.. If,;:;
li li 3 e 243 3
Onadonc lim f(x)= orp PR
.-' 1'\-\.-"-"" v
Alors la courbe représcntatw ede'f ﬂdmel pour asymptote horizontale la droite
diéquationy" =3 < - 3
"-.._ b, Ko
‘l: "y i -h".' .-":;:":.
-
4 s

YALIDRUR mﬁ"ﬂmﬂsﬂjﬂlhhm cofrect
“HAmmections
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LA REUSSITEMON IDENTITE

1812021
UNIVERSITE FHB :
UFR MATHS - INFO ANNEE 2016 - 2017

=
CALCUL INTEGRAL
SESSION 1
DUREE: 1 H 30 g
. . .I.-l._.:.

EXERCICE 1: l_,,-‘-"_'_'-.‘"m,

4 "~; . =
But de lexercice: résoudre par la méthode de superpbaition, Téqs

superposition, I'éguation;
(k3" +2¢ 4y = 2{x - 1)coshix), . =

oo m 45 o~ T4

1) Donner la solution générale de I'équation | ‘mmgé.-]ﬁ"' e asRock

2) Determiner une mT?llE:m parihuﬁéé?u;::: I!"éqﬁunﬁﬂ s ik
Y+ 4y = (x-1)exp(x) ‘o i

3) Déterminer une solution particuliére y; de léquation -
Y4 4y= e-Desplsd /) r '
On justifiera pourquol elle est de la forme (4x’ + Be)exp(-x).

4) Donner alors la solution géndrale de 'équation (),

5) Donner unique solution fTx) de (E) vérifiant f0) = /(0) = 0.
P a7
EXERCICE2: SE

P
Fi l'-.ll

Dans cet exercice, ru;Ei:h'éingemé"ht:-s de variables vous s:unt imposés.

Caleuler les intégrales indéfinies sulvantes:

e [ $immeds ; (sinx—gosz = )
of = JE‘I'EH;” e N (t=m L)
K= [=Hode; (x- 2= 5550)

i T £

.-l-l_.'

g

VALIDEUR LMD:conseili-sijels dexamens-corrections il
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IR0

UFR-M1: L1

EXAMEN CALCUL INTEGRAL SESSION 2
EXERCICE 1

1. Résoudre 1'équation diffirenticlle

(B): of 4/ +4y ﬁ
" 2. Donner I"unique solution de (E) \'Eny._. . y(0) }ﬁ ";"‘1.{{?;;: =1.

¢Es exnmeny eeitrect]
ans 42
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IR0 LA REUSSITEMON IDENTITE

Anndo Unlversitalre 2017 - 2018
UNIVERSITEF. H. B,

L1 UFR MI

CALCUL INTEGRAL

SESSION 1
DUREE: 1H30
EXERCICE 1: T
On donne f{x) = atg{:} -1-33—% . iy . "_‘T_" 7
Reajiate) -'-.' ';':.-' "
1) Déterminer A, B, I:Eﬂtﬂlﬂiq'l.lﬂﬂ:t}ﬂ'-ﬁr J“,
& o -'L".“H.

2) Déterminer P, Q,R,T & R tels que glz) = —= -L%:ji -
3) Calculer [f{x)dx et [ plx)dr B

P S,
EXERCICE 2: R i

On considére I'équﬂlg‘ﬂr.!_'-ﬂ[fﬁ_ra:ﬂliglﬁ'{;ﬁ'}:; 1.-’5" +y' =By = (x=2) N

1) Donner la auluH:fn'génémra ;r}:ia I'équation hamogéne assacide.

2} Expliquer pnu;qun; IJI'IE snl'ul.un parlfaullém ¥p de (E) est de la forma

yo(x) = x{ax + a}r" D&t&nnmarle;r- réels a el b.

3) Donner fa m1u1ﬁun g'éni;r:lte ¥, de léquation compléte (E).
4) Donner l'unique anln.;li:’m i de I'équation (E), vérifiant
70(0) = 1 et 50y = <1

5) Donner un développement limité de y; & l'ordre 2 au voisinage de 0.
En dédulre I'4quation de la tangente & Ia courbe représentative de v

au point (0, 1) et &tudier les posilions relatives,

VALIDEUR LMD:conscils-sajeis d'examens-comections

41
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Exeorcice 1 : ’

Trowver Punigue solution de J'équation ¥ + 37
vérifiant 17{0) = 1;¥'(0) = -2

Exercice 2 :
Caleuler les integrales indéfinies suivantest ‘

- f1='

-

VALIDEUR LMD:conseilg-syje ‘ |
G 44
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LA REUSSITEMON IDENTITE

UNIVERSITE FHD

ANNEE 2018 - 2019
UFR MATHS - INFO {8,

CALCUL INTEGRAL
SESSION 1 (L1) g
DUREE: 1 H30 -

EXERCICE 1: e
On considére 1'équation :li[‘l'éruntlel]g*ifﬁ}: y'—yi=6y = (x"4+x — 2)e™™
1) Donner la solution générale de I'équation homogéne associée.
2) Expliquer pourquoi une solution particuli¢re de (E) est de

la forme (ax” + bx® + cx)e®*, . ;
Déterminer alors les nombres réels a, betec

3) Donner la solution générale de (E).

4) Donner 1'unique solution £ de (E) vérifiant £(0) = 1; £(0) = — =%
5) Donner le développement limité a Podre 3 de f au voisinage
de 0.En déduire I'équation de'la tangente & la courbe représen-
tative de f au point (0, £(0)). Etudier les positions relatives.

e T o b

—=

EXERCICE 2 .

Donner l’cnsé.ﬁlb;e déﬁ-ﬁ;_‘__itﬂtlvea des fonctions suivantes,
aprés en avoir précisé les domaines de définition:

=

a) glx) = :.;,—er

b) his) = FZ257

E:! k{x} s :+ 1:-:::

VALIDEUR LMD:conscils-sujels d'exanmns-comsction 435
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ANNEE 2018 2010

SESSION rLI . 4 .
uunEE. 1H 30

" EXERCICE 1

A) Résoudré-le probléme suvant: .
v+ W= {-"= ~2c+7)&*
y(0)=-%v(0) = ' |

'B) On donne l‘éqtmhnu
1) Vérifier que ln fnnctlnn

différentiellé: {E} =g
#n(z) = L + ziren est une

solution pnrtlv:ultére,

2) Mentrer que le chnngamunt de fonction y (=) = ?15)‘4" volz)
transforme (E) en une: certaine équation (E;) que l'on résoudra.
_] En di.’::'lu:re- In solution géntrale de (E).

E:-::E:i#.‘cicmﬁ .

Déterminer l’cns&mblﬂs des primitives des fonctions suivantes,
aprés en :wmr donné le domaine dn définition:

1) f(z)= 3z (remarque: (-3 +27=0)
2} E{:} = cos d-,hl}n E

-

"JA.IJDEI.IH Lrl'lﬂ"mn

L1 | R T
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UNIVERSITE FIIB
UFR MATHS - INFO

EXERCICE 1:

2) Expliquer
Ia forme (asd + brje "

LA REUSSITIEMON IDENTITE

SESSION | u.u
DUREE: 111 30

lql.'lﬁl. L i

Détarmines alars los nombres stels -""-"'.

3) Donner la sslation

4) Donner 1‘|.:uﬂqul- naldtion, [ de

5 _r:" m-:l = J I’Lﬂ} -1
{ﬂ f au voisinuge %

| VALIDEUR LMD:conseils-sujets dexnmens-comections 47
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ON'IDENTITE
'I'S,'“Imll OF (R gl IR R LA REUEEﬂEnm
UFHB20 21

UFR MATHS-INFO /

A

CALCUL INTEGRAL
Durde = 1kA5min
EXERCICE 1

. +— —lﬁ m
Solenta, b I'= R deux fonctions continues, ety ¢ 1 — ]0; +o| une solution o réqﬂt{m:[.ﬂ _}r- uy z

e Vi o,

1) Onsupposem £ T\ {0,1). ‘ r\\_ ’
quation différentiell

Montrer que par un changement convenable de fonction inconnue, (E) s¢ transforme en équation cllicren e

linéaire du premier ardre.

2} Ondésigne par @ wne primitive da la fonction (1 - m)a.

Déterminons alors 3.

3) Que se passe-t-Il st m = 1 7 Donner la formule de caleul HE):,@\

; =3:-"+:r"==:":v:x:~ﬂ :
4} Résoudre le probléme t Y1) =1 fj" ‘.‘r e

Attention | Identifier clairerent a, b et m avant de prassar i ln rése

EXERCICE 2

.|

:“m .-"
1} f{;ﬂ ==ﬂl1—iuml Lxﬁwh_

¢Ii¢
2) hx)=o0

T+l
3) kx)= {x=1)1%{xT4+3)

I
Préciser I'ensemble de définition de l:hl:l.ll'l! des*‘;l?h&mns suivantes, puis donner I'ensemble de lewrs primitives,

VALIDEUR, 1y,
b Huﬂiﬂltuamﬁn_
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181172020 LA RELUSSITEMON IOENTITE

-Ill;-r* -
4 4 |
A 5 )
. .
UNIVERSITE FHE ANNEFE 2020 - Eﬂ'ﬂ” g
UFR MATHS-INIFO - _ i q--. ) .
ECUE: Probabilitg . '.h ST -.',,
" "l-\.?':-..
CALCUL INTEGRAL N
SESSION 2 (L1) a:""“n,‘l r‘)a.
DUREE: 1H45 . U
, . 4 4
EXERCICE 1: : ‘:J.-"'
On considére |'squation différenticlle (E), -"ﬁ?"_—hl.f' = by = [z~ ljt'h
1) Donner la salution ginérale de 1'squatiod;Homag ﬁp.nﬂm:uﬂ-n.
2} Expliquer pourquol une solution pmrt;qﬁhm de .EF]I wi_"‘i;uj-h forme
(ax? + bx)e®=, ‘\)
Déterminer alors les nombres téels oot b.
3) Donner la solution générale de ( ""-u. a,
4) Donner ['unique solution _F dn {£) ﬁnﬁmtj(ﬂ} e P =
5) Donner le dhchppmum L'F: =i I'nrd:e -l" A voisinnge 3‘: 0. En
déduire Méquation de la ta.n la courbe ative de f au point
(0, F(0)). Etudier les posi %ég
EXERCICE % ,4?7
A A
Donner Pensermble d-Eﬂ prifuttives ;jfuuntinrm suivantes, apris en avoir
pricisg les domaines de définition: L
ST hﬁ&{wy
Chl B0
8) glz) --'txi:hl:r+n:a;1nﬂ:ir1'-'fr,il1
! s2—11 W
WM S )
viSs A
0 k5 SE-viw
'-L:__:_=_,_~
Ly )
4
L } .II-
Vi 4
-3
VALIDEUR LMD:conseils-sujets dexnmens-corrections 44
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LA REUSSITE,MON IDENTITE

1810200 lrj:r 0 “‘\.‘1
. )-'.
A W, ./
'1"'\,. - _-"
iy, '\-.\\‘
o DE CALCUL NTEGRAL] , ®
IEE&MEIEW ;"_.-:.::-__.__:__‘_:._.I.
Exercice 1: i) h"“'m

L Enlnhm gindrale de Péquation Immug::‘:nt[En]::{‘fr.,_\h 4
+2y +y=0. (B et h;:‘-..,_: :
Equntmu caractéristique ri+ =
Ona: A = 0et r, = —1.Done la solution générale de |’ i-quntir:ln homo-

gine associée A (E) est ¥y = (n+ J.;;If-ﬂ.hfx e R
2. Unc solution particulitre y, de I‘ﬂpérnhmn yjiri::r’% (z —1e"

ey o rl ‘
Soit filz) = [z = 1)e"vx € RO r& [-P_*a.’ otations du eour,jei a =1
qui n j.'lal. pas racine de {Eg},dnﬁ‘t:hﬂﬁunm ‘particulitre g est de la
forme yy = (ax + bje*.

s h
Enuttlmntlarﬂamn;r'q\%yﬁm = (4 \}:Iﬁ" On obtient { Rl :i

c'est-ib-dire Je"l‘w‘x ERx d“g'

3. Une solution pﬂrﬁ/uh&rg@{dc h?quat.m:t ¥4+ +y=(x—=1)e
gﬂi*iézc[jﬂ =[(z= 1]“5':-‘ :ii'@ﬂ ﬂr’ 'rﬂ! I_ —1 qui est une solution double
o unt:mummnmﬂtm;r;dey”+2y+y_fz}
est de ladde ”‘;t’lfﬂz+5f}a“4wmﬂﬂ' e R, ﬂﬁt—uﬁ.il:]{ll'ﬂ
= fﬂi.j'-l- B.T-z}ﬂ

Al u.[dﬁde la reln.tmn +’3lé+m = (2—1)e"* On obtient { g =1
At g =} — [r)e-rvz e R =

4: Solution gér%n'da I'{-quntlan;E!-
. MApIes It principe de superposition, une solytion I !
_ tion (B}, es L2t =t + ¥ Dol la solution gu!mﬁ:nl}:u ﬁt;z:fadtizt éqg ;i
F o "1.r=m.--H.rp—u::+n'1+m'=f;i+.i.:}e"+{-- ok

=02 I e+ + (- T e

VALIDHUR I.Hr.l':mulh
- “Suets Fexamens-comection
Mecliong
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s
Alors f{l)=0=ji=1=0=pu=1 T
£(0) = uga—;}'—}% u=p.=ft=:}% “-,

Ansigfir)= (12 -+ e+ Dem+ (& e,z eR| ¢
i’ = gt 4 jr e+ f)e im\/

Exercice 2
Caleul des intégrales suivantes en utilisant les chongements de w‘inb!m pro-

posds. o
L = [ R=tentdr; (sinz — cosz =)/ y fg:} @

te=sinr—cogr=>dt = (sinz + d'a:
2= (sinz—cosx)® = 1—-23[“%?13: = 1':131:12: = F-|- 1=2=—5in2z

Ainsi,] = [ o = arctan(t) + G-.glt Ei—am: oS T.
Done | J = arctan(sinz — wa:]l-F—E'-'ﬁEﬂ =R

" E —'Lﬂ‘u"nEH'

LUTERE S o B

2. J= [ piine Nt =

Dna:!=£==-d!=

Alasi,J = — f

1R A2 0 LA AEUSSITEMON IDENTITE
y B
F s W
. o
én W,
11.‘_ "H.__ "4
5. L'unique solution f(z) de (E) vérifiaot £(0) = f(0) =0, B %
‘Iir.m'ruti-uql génémlecat : y = (1r'— 127 ILA.:+;:]="+[1‘{:H,H;’ A, ,'-uE

P14

Dol J = —1In |0 ﬂeg‘gneﬁ-
Ona:t= l.num: ﬁ%ﬁﬂi@h} +€;0 eR,n e N*, e R'|[{~1}
3K {: =t
Ona: h::i:—l :n- 1+-1,=£z]| ZHdr,
1~-=z1 1+;;,t1 (z=1P=2-2+34,

t"'+f‘-=:*—] VEFT= -1+ L.
Dol ﬁ‘-—f-ﬁ‘;fé‘ﬂ—d::=_r?$—

F. annst—ELu.hu=u-BIgmnhi
~ Afnsi E’+1=ﬁnh9u+l—mﬂh*u.nt#=mhndu

D'sit
K= duuu+¢avmﬂemumargmuhteu—:—§.

- 'DQ,E;,-., #=argsinh(zr - L)+ O CeR x>0
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UFR-MI

L -
#ﬁm ECTION DE CALCUL INTEGRA
L CENCE 1

SESSION 1 LI

(Eg):y"—¢ —By=10 f

(Bg):r?=r—6=10"

A=25

r=3etrg=-1

Dot [y, = Cie™ + Cae™ 5 favee Oy, 3 €

““x
2. Expliquons pourquod .I_f}'- i’ :hﬂ? "o

Le second mmhm‘{;u (E) éat f(z) = {:’ +z—2)e" alors ln forme gé-
nérale d"une sol sarticuliire y, = 2'Q(z)e™. Comme 3 est so-

que. 5 = | et { cst un polynéme
<:iu bel‘.:jg

- 2. Clest--dive Q(z) = az® + br+¢

rinans
EuDﬁfmm 4 E;,r, = flz) et par identification, on obtient
1!L_ﬂ- = _'E
(1’5"’5* 125
3 Sdut:maé{ﬂe de (E)
". . -
v,
l\.I
4
-
pa, 8

VALIDEUR LMD:conseits.
sujets dioxamens.c s N
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yﬂ =¥ yu +u._ _ 2 \-.‘\.' : '\-.I-:I'
im0+ (v - ) ] AT
. %

15 10 125

4. Equation de [ virifant

JO) =1, 70) =~

JO=1=2C+CGm=1

¥ 53 ]
Ci+CGm1 .
{35‘1_2&:0 Dﬂﬂhtm.ﬂi 5
D'oil 2.3,

NALIDEUR LMD:comseils-sujets dexamens-corrections 53
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LA REUSSITEMON IDENTITE
18117202 ,—"" —_
N

8) iz = s
el ﬂ‘:in:-imﬂ-l‘ 70
& sing ¢ 2cosx
stanr #2
++ z ¢ arctanl
Done Dy = R\{arctan2}.

* Primitive de g{z)
Posons ¢ =tan §

L
sinz = iy ""W’“!TF;

e,

D) ) =
{% H}Iﬁfﬂwu =24 150
"x_: o
% %
g
.-'!*'-E:__'__'_:; :‘-__Th-"

VALIDEUR LMD:conscits sy

"“M'Iﬁu—mm €4
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* Primitive L
ﬂnn*{:-’fn:+1}"=2:—l =2
Tr=— 9=-[*3r—1}| ﬂq-I-;{:u 1]-H .

fomsu Te-0 . Hor- ”‘Edufi‘?é:lu

.1:‘—::+I 1 —x+1

u~1u1== :+:|—?__‘___{W )
% .' %7“{3_31}|+ﬂ

retan (g{ H% ]) +C

Hiz) = 5ln(s* ~ 2 2

&) K= ¥ A

:Eﬂg#1+t}ﬂ u
= _|f*

VALIDEUR LMD:conseils-sujets denamens-correciions 55
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1= ipat+l
Onn: (P + t-1}*=ﬂ+1"” 3!

=1 dt
(24 4 ..
= ;r%r_,,—t:'l'ﬂ ey

it
1 3
-Elﬂ.lli'l'-l—”_.zfuq_:}i_. =1

| U SOy | 1]::
=glnlt’ +1 1| 2[;?'5 T

1 ) ot

==-lnjE+t—1| [

Md‘““mmuﬁm
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1811 12021 LA REUSSITEMON IDENTITE

J.II_ iy Y
£ |
A v 4
UFR MI :L 2018-201 b
ALY
[CORRECTION : CALCUL INTEGRAL sﬁxmfhm -
Exereice 1 ¥
ﬁ"-‘z &
Al (B):y"+¢ =2y = (2" - 2z + T)e* ."'i:L /
w(0) = =1, ¥(0)=3 e
* Equation homogine : " +y' — 2y'= ; }:%y
* Equation caractéristique : r? +1.=2 -:ﬁ '
A=D
ro=—2
= 1
y, = Ae™™ + Be" | ﬁ?ﬁjg HI
iy U S
* Solution particu
a = 1 est solution de édiiation caractéristique done :
. Mil=
<. Par identification, on & :
gt ! sl
i ilg-
o=l
wty
VALIDEUR LMD conselis-sujels dexamcns-comections 57
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18117200 :

Unﬂnnncy{n]=—1=m+ﬂ= -1
V(D) =3==2A+B+5=3

‘ol
ik
{34

La solution de '"équation cst :

7. M 5 A,
i *sﬂ%’fﬂ" =

T

Yey

E}ﬂndmnu[E]:y‘+y -

1] II'DEF-‘-]=— 2:5 =
ﬂ“"--lﬁv{#}+ﬁ§'=g dum

(E) /f -
2) On pose y(z) mi:;l ";}{I:l

: - 1 1

L S e
1 4 otulz)

v : x,{:}-i-ﬂ o) W
& F) 4 pafz) M 4 1 ;
. PR ) T e kv =

B NELC ), 1
Done !.I" :I-[F = SRl I"" =i
Hz) Ty
f. = .="{.|:]| zw‘ft].lﬂ::} 1: ) " Tda) T3 (z)

Al Risoudre (Es) pour trouver Z,(Ia solution ginbrale de (Ey)) |

;J’ i o

VALIDEUR LMD:conseils. weta
Fexamens-corrections 58
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3) Prendre y, = % + ().

Excrcice 2

1 Ji=) = :-34-'3? é}+3]{¢= 3z + )
Démmpndtinnm ﬁmﬂnt.ulmplei

fey=s == 3=+9

A=1/27
On obtient : { B = -=1/27
O=2/9

?J‘r:ﬂ—?}f gfm
"5l ey

()
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R 12021
F

CORRECTION CALCUL INTEGRAL 1 SESSION 2021 20 )

EXERCICE N™
Soienta, bt | = R deux fonctions continues et 1 = 10,
(E): y' +a(x)y= bx) y™

1) On suppose que m € Z— {0, 1), Divisons les deux membres de ¢

4o une sn[ut-inn e l'equation

g‘,uli_\_tE-fE Ypar terme y™

MNous obtenons .
Yy 4 a(x)yy™ = bx)y™y™™ W, . ,r

Soit ¥'y™™ + a(x)y™" = b(x) ") ol

Posonsz =y'™ —z'=(1— —m)y'y 1 =1 my'y™™ (E"™)

En remplagant dans (E") z et z' par deux cxﬁssnn?s.rﬁmlvcs. on obtient :

—— L 4 — o -

= +a{x}z— bix) &z +{i mj ﬂ[x]:r = (1—m) b(x)

'+ (1l-m)alx)z= [1 m]‘b[x} (E"") i
2 @()=[A-ma(x)dx O B
Equation homogéne associé a EE,-’I‘] "‘*-f" 1 _,/
F+{l-m)alx)z=0 F."':_- § (Eu*'}

Désignons par zy la solution’ de ‘:équatmn hnn'[u::géne (Ex
-
z’“h(l— )-ﬂf:r] =0 |

o
-,

¥ = —{1 —m) alx) zy
P ".
{8 | l

i . l.- s

dy,y
Sas 1:1 mJﬂ{rIldxﬂinlzul—— [t -m)ac) dx

[ Pe——

|:;,-| = g~ J(1-m) a{x) dx+ 4

2y =:|: gt p=J(1-m)alx) dx = g p=[{1=m) a(x) dx

Posons k = + e =:'g' zjy = k e~ JO-m)alx) dx

£y = k Pl =iplx) I
l{e.d]-::rche d'une solution particuliére de I'tquation
(B 22 +(1-m)a(x)z=(1 =m) b{x) ]

VALIDEUR LMI]‘:nmulh—-mjm d‘“n.rrprm,.w i
tions
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Appliquons la méthode de la variation de Ia constante k, en posant k = k(x), nous
obtenons ; 7, = k(x)e=?) = z;. - k'{x]{,—w{r} - le(x) m{x}rﬂvnﬂ:fl

Zn = k'(x)e™?) — fe(x) p(x)'e—r)
Sachant que ¢(x) = elO-m)aladx 10 on g p(x) = (1- ".'-I'}'ﬂ (x)
z) = K'(£)e=@) = k(x) (1 —m) (e P T

e

L'équation (E"™) nous donne ; e

(0000 — k(x) (1. m) a(x)e™#%) + (1 - m) a2 (1 - m) bG:)

i, L
=, &

k' (x)e=PE) — k(x) (1 - m) a(zx)e ™) 4 (1= 'E}Ha{x}k(x]e'“'.:":' = (1-m) b(x)
= k'(x)e™?®) = (1 - m) bE}ﬁ]’ = k'(x }"‘*-(1 — m) b(x)e¥®)

=k () = (1-m) b(x)ePs) = kr_’ﬂ. {1 ~m) fbt:}e‘?m dx
‘i-. e % = “'“-n, i'l\.h
k(x) = (1—m) j bije""ﬁ dx

l!'."‘

o't . .J
= 2, = k(e 3 = [{1 ), Tb(eot ri.t] =0
AF i A
Solution générale de (E™): {' d ;‘-’.;'
i & r
z= z,,- -hj."' {f-if

’:: k(i'}e w:::l H [(1 —m) f b(x)ePl®) dx] ~p(x)
';" . II".
A z«<==[k + q- m) Jb[x]eﬂfi dx] ~plx)

Ry R 4 A
Orz=y'™m=y= E*'-E!__-.l,[Efﬁ-'}]l‘m kER

3) Sim _.;1. on obtient
-2 J" 5"’51(1)1-' =b{x)y =y + [m::r} b(x))y =0
=y = (e - b))y =* 2= — (al¥) - b)) dx
/ _.-*'
= Iny| = - f (a(x) = b{x)) dx = y = ¢~ J(alx)-blx)) drec

y = ef e—Jlal=x)=blx)) dx = 4 o= J(alx)-b(x)) dx

VALIDEUR LMDieongeils-sujels d'exnmens-camrectiong Gl
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18112021 P
y= Ae-lla-be)ax AER
P Y
4) Résolvons le probléme Tn, O
Xy ayt=xly x>0
1)=1 i &
(1) )
Mous avons : A.'_'F-I-}" '—;-:].rﬂ:,r + }I'*“-':r' a i
1 ; b
oK
Dans l'expression de I'équation (£;), nous avons 2
1_,.:'7; | R
a(x)=—==; b(x) === MTAHRI=Y
_'Iil- : r -
Ona a R
1_ .:‘“&--. .
z= [k-n—{l-m} j b(3)e?™ ﬁr:] ")
= [k + (1= ( - ;j) ewlx) axl e wix
¥z} = ,E-,ff;l m} ::;x}’nir = Efﬂ #J'I::—x] ax _ 3%
k}&;{xx}_’% ef" LJH.\.‘». elne? _ .3
e . " II,-"
—l;ﬂ'EXi—- E—;I'E:.I. m]a{x}d: L E-ij _ E‘In:-] _L
.." i ' xﬂ
i | 1 :
=~ = | I et W
% & 17 3 (-55)x dx|
=[k:l-3 dx| == [k +3 ]l=k+3x
& pm: -
;;,_k+3x 5 : 1
_u"'l,"_ ] i rz“—}r' ﬁ'——-:_—_.
. ' 2 7
By o 1 ¥
|r = zl_——____...
/ ¢ : L:Ex Vi +3%
yiey= 2%
~» Vk+3x
Vﬂ“nmﬂLHDmm
s
o5 Fexamens - o
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-
F

Pourx =1 ; _}ffl}=1=&y(1}=q‘rl—ﬁj=l i
l=Vk+i=1=(k+3) = |k=-2 {

A

x 21 s, .
B SR
T R -5l
EXERCICE N°2 ) ™
@ £
D) = i, A
Df={x€eR/sinx—cosx=0}= [::Eﬂjsmx;tmsx}
[x c nuﬂ + 1] = e m;tamm 1
l' ,|l" ""-.l

I'I-

Or tanr-Iﬁ::»=—-+2k:-1 HEE

Done Df = [xat + 2k 1{: € z]

Df = H,—*i: -*-l-ﬂm”k ez}

Posons F{I} = _I-f{I] dx = sln ri::ﬁx IH:"'

"'-_ T r.-"
B ax &
T oo 4
Posons L = tan> & 2 :___EI':T.TE'E{?:"‘ 2.4 5 1412

B

. = ; cosx =
= drq;a«;_i- t= ﬂ"‘r 1+41t% ¢ 1412
1.":.\___” E: h.,l s L{r’) 1 14t

me—cuswx* P 1—12 te+2t—1 t2+2t—1
*11:+rf 1+tf  1+t2

_J‘ 1+1¢% zdt_j 2dt
F(ﬂ jsinx Hmr t24+2t—1"1+t2 ) 2+2t-1

2
Remarque " t? + 2t=1= (t+1)i-2=(t+1)*-(V2)

lli':.' Ao
A

| ) it
F(t) = Ef{:+1}2—(@3

Pﬂsﬁnsu — | til-' 1= du =dt

A P
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181172021 e
Ho= zj,, = w‘) = Ef (1 —V2Z)(u +ﬂ : ”“---.H_.. y
[u-ﬂ{u+ﬂ [u-ﬂ I:u-!-\"'-) .
1=Afu+ﬂ+ﬂ[u—ﬂ g
1 =(A+Bu+v2(A-8) =
= ‘.1 +E' = ﬂ i§ ,,l‘ =% .”_\t'.ﬁ.__‘._ :._.-"r.
- — :
L o
A-B=% b= ;"{: "}f,:}_?
h h?:“«“{"r v2)
‘,.hH 1_!-._&-‘ 5 3
f“""ru) (H+‘-"'_]#.\:\ (u++/2)
|(‘“*ﬂ (tnu+1-v2)|
|(t+1+-.,|’_j th{fénu+1+«!i}|
Y RO
"2l (angr 1 v2)
)/‘ _.H::\. "
‘—*.nﬁ_-r. e 2 1 -
E:'h[-r} ;.z_l__‘._,._z ‘-w.l' 3 +I +2 ( -I-E) +;}l} ; Dh:m

Rmarque(x +xx+1] '-'2.1'+1
4x+ 7 =2(2x+ 1]+5

4x+7 p E(Ex+1)+5 202x+1) i
If+x+3 :"2+I+] x2+x+1+

CH(x) =.fflfx}dx _ (2x + l)d:-:
J I2+x+1 xg+x+1

}t[."-;.;] =

1'3+x+1

(x% + x4 1)
A tx 4] 9x+5 __________

(e+3)"+3

=12

&)

e ——— .
scanne avec Camscanner
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—
i
i
)
2
g
‘ﬁ..]
+=
Yy
[
Sl
=
=
Sl
=
-+
St
+
Ty

]
i

10
hx) = 2In(x? + x + 2) +-..|'_"‘ r_jlrtg [ﬂ(x+ ]+|‘:

. 4 _I"‘--'-
) o

i

“'-a., B ."'

h(x) = 2 In(x* +x+2}“+ﬁlll,..ﬁf'rt,g(

-\.-""‘ﬂ-.
4

2z + 1)
e
&7

=

I’
0 s
T Y
M) = e jf?" gy Qe
p

- Dk = {rEanf-latﬂuux +3=0)
Or¥xERX¥Z0=sx+3200 4

x"'x I

] Done Dk = {xEH,.r’x:tl}-R )
Décomposition en éiémr_-nl: sn'nple de k(x)
-y x+3 ,:,'P A B Cx+ D
' G 1J=(x=+g) G- -1 xZ+3
x+3= A(xﬁ-.ﬂﬂﬂ{x-l}{x +3)+ (Cx + D)(x —1)?
=A{jz+3:}+g[x = x* +3x - 3) + Cx(x? ~-E.=:+Zl.:‘r+£2."'{.t‘I 2x+1)
-{E+£‘}r3+m E 2E+D}x +(3B+C —2D)x + (3A—3B + D)

) |

R
!

ﬂ'+-['.' 0 Sy =-=C B=-C
|A-B ~2C+D=0 A-C+D=0 — J-2¢-2D=1
3B+C—-2D=1 T | -20-2D=1 A-C+D=0
34-3B+D=3 3A+3C+D=3 3A+3C+D=3
VALIDEUR LMD:conseils-sujets clexamens-corrsctions 65
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VB 172001 LA REU

Sy
& 5
.'I-I..-
B =~C [ 8 =—C E="':; G - ,
~2C=2D =1 I:'+ﬂ=—‘l _| -‘:.'-!—.i':-'flr T N
- y 2 = ] ec=143 %
-3A4+3C-3D=0 = 6C—2D=3 .-1 B Eﬂ'-i'D—EI
[ 34+3c+D=3 i )
T .;.
B=-C B
JCc==
4 . & y
:_1_i=_2 'y _E=—- :. .Iq=1 kl'l‘.}‘n .'.-"-
' 4 - A
- G
1 1 1gmpl *—3 3
k{:}:{x_:l]: 4{.1'"1"1} '.4%?
1 1&;1-.,_ A2z —6
T x—-1) ﬁﬂ;-‘h &E‘f.m
i --~.-1;hzx T6 1
T (x- 1}5_4:.:—1 Bxﬂ,]brs 8 xZ+3
§k ;1-31(;- +3) 3 1
T x-17 :}r’x 1. B %243 4x2+[:\r57_j:
1 {1 1. 3
fk{x]ﬂ:—}_—lbz“hﬂx? 1| -t-"’3 In(x* + 3) ——? artg %+f:
£ X
J’ '“;::i] 1”" 4
kfﬂtf-‘f="—"ﬁ—'"— |1'III 1|+ 1n{x3+3]—
xX—= = art ——-+.|‘:
¥ En’*;ﬂf e E
£ .
y
f.f
£ =7

VALID
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E '] Correction de Caleul Tntégral Sesslon 2 (1.1)

l Exerelce 1

' On considire 1"&quation différenticlle,

] (BE): " =p' =6y =(x=1)e™ = P{x)e™ avec P{x) = x — |

i : 1 L équation homogene (E,,) cat ¥ R ._- b
(Ey): »" = 3" = 6y = 0 ¢t "Aqualion caractéristique correspondanie est r;:“'—,r -6=0

A= (=1 -4x1x(=6)=14+24=25

4= (5)° =& =5 =5
rl_=#n_i
~(=1)+5 _ , } }

Iy = 3 i
2 2 _.."i

Ainsi I"équation (Ey) admet pour solution génér-de ﬁh}/ Ae -2 + HE (L ERXR
2) Expliguons pourquoi une solution pn.m-;ullérc de (E‘]‘m de la forme (ax? + bx)e’*,
“‘m &
Ona:{E): y" =y =6y = P(x)e’r b "‘*u
Une solution particuliére de E est de Hﬁm:h_f{x} = I"Q}I}E“ avec Q(x) € R[X]un
polynéme de méme degré que P. Dcrn‘:d:de ré-| Muu'sfj{x} = ax + b. De plus 3 estune
racine simple de I"équation caract n;mquc. donc's. =110

Dot une solution particuliére, -{E] est'de Ia l'npne ¥(x) = x(ax + b)e™* =
(ax? + bx)e™, (a,b) € B x B Déterfninons a b,
Comme ¥ est une solution p-amcuTi-&r:Qo__[Efl f:;r’v&a fie (E).
Ona: y(x) = (ax® + ba:}ehﬁ_f
. y(x)= fzaﬂ + (2a +:-.*E] +b}e
. i) = [qu‘ +(12a + 91.-?: + (2a + 6b))e™
« ona:y” —J.-' tﬁﬂ.'fz-l-l + 66x + 2a + 5b)e3*
. J.r"—-y'L by.= 10ax % 2a - +5b
' Ainsi (E) : (10ax +2a+ sbﬁ"ﬂas (x = 1)e¥

F

& (10ax + 2a + 5b) = (&> V,]

1
3 ==
= 10
P dmlEF :ul::nn £ Tiﬂ =
ari [ 2a 1-’5!: iy [ [

Gn-q.r{mf'g a.-;s&mmt m élullats en remplacant a ct b pnr— et -—-respncmrcn'n:nt dans

3

.\-I.

1

J-"(f} N ¥ - o

' 3) '.L.ufqm_i:fl.lulim générale est donnée par ;
Yelx) = ) +y
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1871172021 PN
&
1 H W
yelx) = Ao~ 4 e 4 (-— x? - EI} e ARE ."' . . y
1 (& ix el 0 EI'H.__ i
}'s(x)=ﬂe'“+(,u+ﬁx=--z—~5-x]ﬂ At n =
4) Onpose y; = [ . 3wt e f Y
R ) - e .
Ona: {[ﬂ]—lﬂﬂr"“*ffﬂ"‘"“” Tha ] N N
ei+p=10D "-_.
YrER ; i . E-x)e“. :
,r (x) __Hevzr+(_"+1-ﬁx‘ '—E+3.i'+1ﬂ 25 r f..-":f.'
(] i < 4
ff0)==-22+u+3p-5c="35 : _,f,

= EF A 'D @lr ) ".-'-'_'\-
i

6 "B o oa
fO) = -2+ -z =—gg = W-2=

De (1) et (2) on a le systéme ; z# ,1 1:r 2—- A7
_1etf{ﬂJ;--*-Eﬂl

.

1 h‘x
6 IE]EEI

fff}?’-‘”*{s TRaRE Tl
ﬂh}//

4

5) Au voisinage de 0, nunf/éi‘ 1+'*E'+ +-+=++n z¥)
¢« e¥=1- Eftﬁ:‘ x“+-x.= +e.(x*)
. eX=143x43 “*-l-ﬂx"+ﬁ"*+w{r*}

2 7
n’/-r'ﬂ(z o I‘x f](n :-:r+3x= +E:r*+E—:4:*l +uix‘3l)

Ainsi 1"unique solution de f de (E) vérifiant f[!]]

1 6 1 ! ek
(g"" *Tﬁ"l}ﬁi-' 3 5% i g g B
. 19 zz 13 g9
1 6 1 gt l ol ke | S &
2 ) 4._ .. i _.E“‘-_u:f‘ i iy
EE ir — -—i:+3f -___3..1.'. 5'31 + {.‘l’ :I)@
“xﬁ.——'ﬂ::l-l-l:z:l g
43 155 2 146 - 1097

x* o (2

P
[ =1=zex+ 5 - o2+
..ﬂ

J'_,'éqltancrn dela mgmlaﬁ la courbe représentative de f au point {{I f{l}}} est:yp=1-—

7
2dt B 2de
;sfgtﬂﬂ'r- f;:*—zH-l-E"_ {t-13 -7
dt

j:'s'-‘EJ‘E!_'d.l—i_z‘: _EI{t-vTJ{f+ﬁJ
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!, 1 | y X
il :=-1Fﬁﬂ Tdt e |
1 =2 L+ V2 Lo W 4
II* Aprés caleul, ona: e,
f——_," t+‘r + ) = 1 ﬂﬂ & ..'. | .-.'
t=2 Enn[ﬂ V2 (e Y
_ _Sx=11 N, A
b) h(x) i T -y y
Dy={xeR/x*+2x4+220)=(xeR/x 4+ 2x+1+ 1% 0} Ay,
Dy={xeR/(x+1F+1#0)=Rear¥zx €R(x+1)0°+1#0 P
L o x [ &
1= [ Wodx = [ o de=s [ i “f=+zx+z
b SR e B
_g ST J-{x+1}=+1 "”f W
/ =E!nlx! +2x + 2| = 13 arctan(x + 1) +K.‘J‘{-§_§ R |47 .'““'-E?
c}‘:‘f‘r}:;% Q::\ '
ﬂk={xEEjE—xEnet:—dz-¢;§%ﬂ]

Dy=[xeER/2zxetx# V22X IL‘J":"'

Dt-IxEH.i’xEEEtx*#E?a‘} .jffi

&
Dy={xeRfx52et +90E ﬁ:ﬂj 4
{ er x* {1]‘\ &

_ '.‘\-h{:,,;
Dy={xeR/x<2 e:’( ae‘z +E:Ff

Egﬂ{xEﬂfxiiueh{ 2) —'gr-#'-']

E\“"’E" ?3 z
ﬂk—{xEHIIEEEETi+ ) ~(3) =0
Dy = {XER/x < 2et (;+--E)(x+;+§)=#ﬂ] :
Dk—[xEnfx;Ei'etxatlﬂcxaﬁ—E]

I faut noter que_:t’-l- #2 s =x+ 2 # 0 est tovjours vraie ¥x €] — oo ; 2)

Dﬂl’l":.ﬂg {xE R/fx=2etx+1)

I De=]- mfﬂ}\[ 1)

5
]

e
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RESUME MECANIQUE DU POINT * o
CINEMATIQUE DU POINT MATERIEL '
(| T - 515 -"I) e, -
: W s "' - Fop
;| . w AL
On comtidire us point M of b tiffentel M= (O0,0,,0,). Toutes let viterses of déplacementy doum 0o B Y
chopitre sont caloud éa daen Je réferente] #1 " s
- ;
Le powt A st repéeé par les coondonndes cartécemmes (v, 5.£).
*
M
% /
LE] N E
= -
"!.r /
—E LA LT
OM = x&, #3545,
;q@.“'ﬂ."'ﬁ’*ﬁ“ -E-I-,'F'E'ir""':‘?;,
Le diplacemsnt dlimentairs vaut ¢ & -.'lﬂ.i"-dn.-i#l E
]]mipmnhhhimflmﬁ ﬂm-ﬂhn:ﬁﬁ
Onendidar: dr=drdyds : W""w
o
hmﬂdwﬁiwh:mﬂmﬂum I_'r *:]
On uiliters Tos cosrdoanfes exli aan dit gee [a dIllnn ilaw O: jour un w3le important dans
Fuzercice. " =
E .cl:-,-l | '
a8, _.,:\-_t_l.."
VALIDEUR LMD:conscils-sujeis d'exnmaens.cormections T
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IR0

Ell":l.!ﬁt‘ih,*-: |...“-.|

m- pﬂ_i ﬂ.
L T
Vo= e
(LY
t-%.‘_;_.;;_"ﬁ_;ﬁ! -%{'“%ha.:.[.
L diplarsimsnt ilimantshe vant 1 Al = NI e, &, 4455,
T et porur endenler bon sarfures ot velumes ilimratsiten

O re bt - de = (i YD ).
recir: d5, = fd

F=pfe di, ededs "
repie df = deml - .
m.mmnmmmmmqw&mfﬂﬁ"}“"*‘

-1-4#1‘n-rr'n-n'[u-{-]'u-nm-n-[u %]nm'n-lnw 3 /
Le# velems flémentairs rempris sntrs b opliadesy do rafen "urm*}ﬁ".”lx-“mh" l"l[
hwrﬂirhﬁt!n&“prlnlrtiﬂﬂ £ =

"f' ; __n:,,??

I COORDONNLES SPHERIOUES & 4

& e &g welon L vernoale ssoendee di b
&, ex deure vers Je e .

esdogrvmiee L s
& e mppeets b colatmde @ ea b bmpnde .

o wEcdorbces 2r| . N
O =i, .

f;-r_#mr . J
3 e . F,

| r=sees 2

& &
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o RNl
e ";r'""'a“"'-"'J-""'!Hﬂf"l.,"zll,*l%;*'rllnig;,

| Le diploroment ilimantales vame o & = 507 = dei, wd i, b rim i,
I vert pase ealenlur bea smefaces #f valnmes dlbimsniabees,

Do endédst: de = {dr i {rde){rvnd dp),
e A5 = (el # e undde )
¢ =cie: A5, m{dr s uinBdp)

O =i dh, = dr el &
l‘l---

n nwﬂhﬂﬁnﬂ:wﬂﬁnnﬂ&-umiimmluqﬁ&udtnyurﬂiujuurir&-. T

-l'l.l +a&r) "';l"' ‘-l'r [H—- -%rr'-1tr‘[1¢£]-in'--ur'l:

L voleme dlimeninire compris entes Ies spbiees de rayen r ot de rayen v+ dr sai In varfare de lu rphire
de razon rmoltplice pardrs dr = dpr'de Py a

On s nouveet besoin dans bes exercices de calonler 2 * 5, dins bes exercices. I
Un =oyes moiesetechaique est d dorize hilm-un-n: mniinires & 1s yubiv 1 i_..“i...ﬂp-_".-
L8 em 2 erels vecivaes naltaire: en tuivant, alore o, = 5, %5, 1 &, =5, -,tnlr,-lr ~ipd ST

Limse, il fynt Eeere b sipne sigatiln &, %0, = -5, 1; ,-’ f e
st iris prafigee i uiiliser wamy fire ablgs d'ot@izer sn permazenes ey | nuh .I_Eyi:- -h"ﬂr

P {
DWMHEUE DU POINT MATERIEL "":H '--.H it _:x ]
Qluantité de mouvement (ou impulsion)

La quantité de mouvement par rapport au réﬁmntrel R d'un ]:lm“’f 'matériel M, de masse m, est :
B = Sy cu:r,«i

Lais de Newton

Les trois lois de Newton sont les lois fmd&mmlnlu de Lu ménamqu:-, du point matériel,

* Premiére loi ; principe d'inertle | § A A

1 ::us:: une classe de réﬁ.":rtnhflﬁ npp':l&; réfErcnueIs gaméms par rapport auxguels un point

.....

» Dewxféme fof @ relation ,{andumam‘nfg e la g}g !IE gg

Dans un référentiel galiléen, 14 somme vectarielle des forces appliquées & un point M de masse
m ¢t son accélération sont lides par: ).

B _ ooy R 4
L H": .-"-"I

* Troisiéme fof : principe - des actions réeiprogues
Les forees d'interaction exercées pa: d:ux potits matériels My et My 1"un sur "autre sont opposées ot

colinéaires & "axe (M;, M3).

FE-'!-.H'_

y 4

o A

!'ivn:lulrnﬁ d'un systime mé';:higuc

Les systémes mécaniques ont une évolution unique pour des conditions initiales données (déterminisme

mécanique),
Pour un systéme autonome (ou libre), deux trajectoires de phase ne peuvent s¢ couper,

VALIDEUR LMD;conscils-sujets dexnmens-comections T3
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. 40N ] %
Vo 'I'ﬂ' "Fﬂ';"'*l-nﬂ.hl,"l%- *riin-*ihllinﬂ‘gf;‘

Lo diplucsiment ilimenialee vaui s df = m-ﬁrﬂ_ * rd @, B ramPdpd, .
IV t#84 paur ealember Dot snefaces of velumes dlimeninivei

Onen déchait : dr = [dr j{rd@)(rumé dp), !

Feete ) A5, ={ @) rem Sde) i

& mte | dS, ={dr]{rrinddo) :

¢ mohe: dS, = dreds i
IIl... - N,

(o s mwl‘mh:-duﬂmr thmm:mulutpbhutnymmdtmmﬂdn ;

_.:11-1-1.-1- --n -—,n [14."—"] - gy .,.,.n {1 Jor -;I'r P

:* velomy "“"'"ﬂ" cinprin enies ill i;lH'ru de rayen r el de rayen r dre o s lnrrhrl de Ln iphire
de raven r meltplice par dr s dr =4 Tde N e
- irl oy

£

I\, PRODITT YECTORIEL AVEC UNE BASE ORTHONORMFE DIRECTE 0/
'l.. i-=
LALF
i 3 sounoent besom duny let exercices de calouler & * 3, dans bes exervices. =
Uk segve moimatechnlque oot ' berize loz € vectemrs unltslres & Lo sndre ¢ .I:,.F,;i,." ¥y n
Lo 3 trods vettenrs ooitaives am |II'|1|l.j|:nH rI| = Mo, e, Y, e :q, =i, M, T,
.-"' T .
5llllqﬂr.l-'l|‘-llrlhﬁptl;.'.|qpnf| W, j--—-' _f‘l’ - ]
L2l trdn prafiges 3 utidizer nans #re obBgé d'uillser oo prrmsniace ]‘.ﬂ ek dui:t-l-l-l fa madn. 12
- ".
i 'h.,_

D‘.’NAL‘UEUE DU POINT MATERIEL Lﬂ e ) ""::.
Cuantité de mowvement (ou impulsion) -‘}#

La quantité de mouvement par rapport au rér%:'a:ntial Rd'un pmnt matériel Af, de masse m, est :
F{M:I,.fﬂ = »mt:'{h"}m .

Lois de Newton 8 15

Les trois lois de Newton sont les lois fnndamnntﬂl'ns de In mémmqur: du point maténel.

= Premiére loi : principe d'inertie  © dhy

Il existe une classe de référentiels, appelés mférenllt]s galrl!-cns par rapport auxquels un point
matériel frolé est en mouvement m:nl_gnc umﬁ:mn:.-‘

« Dewxidme foi ; relation mm ale de la ﬂ_"mamlgug

Dans un référentiel galiléen, 1a somme v:::luhrl[c des forces appliquées i un point Af de masse

m et son accélération sont 143_5-:5 par : i
dp(M - 5, A7
P = 200 < i) A

* Troisiéme loi : MM_MHE

Les forces d'interaction exercées pEI.' deux points matériels My et Ma 1"un sur 1"autre sont opposées et
colinéaires & I'axe (My, Mz). W

LI .
Al B i
1--.-..:'!-._ ..‘r'l.d"

E.vulutluri.d'?"gg' -ﬂt!-m!.-—"f_:!'é:ﬁhfgug

Les systémes mécanigues ont une évolution unique pour des conditions initiales données {(déterminisme

mécanique). F,
Pour un systéme autonome (ou libre), deux lrajectoires de phose ne peuvent s¢ couper.
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! ey, e . Sl s
e e T R T T
=] 3 - EEEE

e g -
- i i _H_—_lnﬂ:ﬁ—"_ T 5,
= o i s SR P SRS g PGmT Tl H"‘m
EXAMEN DE MECANIQUE W
—— T 1.‘--\.
i gssion o i,
Prﬂﬂ'ﬂéiﬂ- 511:‘:':##: H‘ F=_:—_-==-|r_—uﬂ,—a==__=
= - - T T i 2 '-__.“"\-\.H r
Durte : 3 Heures 3 l..-":‘- .
- =] ._::‘1.. - /:',;,r'
On bansidins un vooteur 7 do contdannées (2,1, ~2) duns Jo base de R =40} 7, 7, 7) et ua poiy

B de eoordoundes (1,2, 3). o

1. Trouver los cosins directours de @ . Que '-'EHI"&E“E‘H-':‘T gy _
2. Donner V'équation du plan passant par B nﬁjbﬂpﬂﬂﬁﬁﬂmhﬁﬁh- Déterminer la distance de
O i e plan. _— A

Pl 5
Exercice 2 : l' . :"' -3 =)
Considérons un point matésiel M de masse m qui ‘décrit dans un référentlel fixe R(0;7,7. %)
supposé galiléen, une trajectoire situde dans le plan (zOy) de fagon & ce que son accélération pese
toujours pes un point fixe & {mnm‘en:eﬁbiinm_ﬂ&ratjm m;:nt.m]u}
Un mouvement a2t dit & lﬂﬂé—iﬂﬂ-ﬂﬂ{lﬁwﬂtlﬁiﬂ:hﬁl E.'l:J_.ﬂt‘.'i:!'n. paint fxe O tol que, pour tout instant £

le vecteur accélération du point My 5 (M//R), est colinéaire au vecteur position OM.
1 en découls’s OM A FMR) =T,/

Soit T e vecteur défini par .C=-ET" ﬁ'ﬁfﬂa’fﬁu};

74
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8. Donner 'expression dn & on coordonnies polaires (p, ). y
4. Donmer ¢ | 7 || en fonetion de p ot §. Diddulra de ¢ = cle que 256 + pd = 00

B, On pose w = :-; difmontrer que T (M/R) -c%?, ey,

Exercice 3 ¢ , j
Dians le réfirentic] terrestre R(O; 2y2) supposs galiléen, un polnt matériel A, do masso m, sc déplace
st wn rail situd dans un plan vertieal (figure 2}, Le rall comporte uno pattle c.irc:‘ulnhp, do diamétre
BC = 21, que le mobile parcourt & M'intérour du cercle. Lo polnt est 1ibéré sinn yitessa initiale en if
i 1n Lautens b au-dessus de B, point le plus bas du cercle, et on ttutlle uniquement le mouvement de

A dans In partic cireulaire. La lalson est unilatérale ot on néglige tous les frottdments.
r
- y

¥4
" %

h

hj

— =

FIGURE 2 — Mouvemsnt d'un _?;?l‘l:lt mistériel guidé sur une courbe circulaire
& -8 .
1, Par application du thénfﬁhié_’de’_l‘ﬁﬁfergl-&, m?ﬁ;-mmr la vitesse ¥ (A/R) de A duns R en fonction
8 - s ,:1. .l‘r -_.-'

de Pangle £ = (O '.E’jj%, M"n.‘-'t.-n._-f.'-r da

2, Par application du principe; fondwinental de ln dynamique dans le repere de Frénet, donner
I'expression de Ja réaction ‘axercée par le gnide sur A en fonction de 6.

3. Quelle mndit.EE:n:_tra.dl.lit ]Tﬂiﬂté_i;_lm di eontact entre le point matériel ot e rail?

4. De quells héutour miniinale A , dojt-on Jicher le point pour quil fasse le looping sans perdze
le contact? - g |

lenliér.o f = 31, = 10m et m = 350 kg, calouler les vitesses de passage en

. Dans le cas partic
! B et  ainsi quu!esﬁﬁiﬁiunsdu rail lors du passage cn ces points,

VALIDEUR LMD:conseils-sujets dexamens-corrections 13
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MEEHM
EXAMEN DK h‘[ﬁﬂ.ﬂﬂlﬂ“ﬁ BU MOINT MﬂTEIuEL'

Premilére Seaslon

%

#ﬂ#

Durée : 3 Heures
MO Aucun docwment n'est uu:mi:ﬁ_-l i

Seient W, ¥ et ¥ trois vectours de |°

espace ¢t soit ¢ € R. On considére 1'équation vectoriclle
dinconmuee T: AT = 7. P .2

1. Montrer que si I'équation admet une solution

: > aJm'_-'i" :{'T}n_mp_; orthogonaux, On supposera
dans la suite que o et ¥ sont orthogonaux. e

2. Déterminer toutes les solutions colinéaires 3 @ AT /-

3. En déduire toutes los solutions de Véquation, .01

4. Déterminer les vecteurs solutions qui vérifient :n'iiuﬁ-'t_'? : E‘.T; o
Un mobile s déplace dans 1"espace soivant laJof i

ey il

2= Reost”
. Ly - Rainut
o il 2= agd !
ol &, w et R sont des constantes positives, .

x|

1. Seitm hpru-jb:tfml';ln” Ei'l.f!.'!.'-lt-pfm Iﬂ?" :
a- Quelle est Ia nature de Ia trajectoire de m dans e
b= Quelle est la nature du mouvement de m suivany ﬂggﬁ?
¢~ Ea déduire la nature de Ia trajectoire du mobile A

- Dans le systbme des mnrd-ér'nrr&_: cylindriques :

a- Ecrire l'expression do veete it
de I'espace, b ﬂf g e feprcsenter base (i, 2, %) enun
b- Trouver la vitesse et | accélértion de M , ainsi que Jeyrs ki
¢~ Bn déduire le rayon de courbure, 3 e,
Une particule de masse m est lichée en A 5
. | . Ans vilesse ing
doit £tre I hauteur 1 pour que la particule atteipne r::m!:g :'HE“"“ 1). On cherche SAVOIT quel]
v ' it de | Eourt Quelle
1. J'iPPh‘_l'u:" le théortme de | Enerpia mécanique PO calul | tre,
2. Exprimer b en fonction de r c1 6, YIS v 0 iy

VALIDEUR LMB:conseils-gjy, " ey
‘ﬂﬂmunm
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Figure 1: Mouvement d*unc pnﬂi-:ﬂi: sur une Igll:IIIJIIiE--{'lﬂ

3. Appliguer le théorkme de I'énergie mécanique pmrnu.lmleﬂl ulmm au point €' en fooction
de helug.

4. En appliquant le théoréme fmmd:hdymdqu,dﬁmhvﬂmrd:hmtﬁmﬂm
fonctionde m, v, f, vg et q.

5. Démontrer que la vitesse mmmabnqu:dmltm&:]apmﬂ:ﬂemwhlﬂpuwaﬂnndml:
point 5 &3l Vg, = 2,/0T ¢ iy

6, En prenant vgmin Iuﬂlumm.lpm.ntﬂ' mimd:tl:rfa:hnumpnmhﬂ':tS Que conclure 7
En guel point la réaction s° mnn!n—t—:'l.ilr.‘!' _,* ;

7. Quelle est 1a vitesse vgu que :!mt m[rl: pﬂcﬂ:mp&mﬂpﬂwmmﬁe le point 5 sans
gue la réaction oe q:hugc d:i:p:?ﬂﬁﬂeatl:vﬂmde!f:-mupmdnm'!

vALIDEUR LM consels-sujets dexnnws-corresiions n
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EL
EXAMEN DE MECANIQUE DU POINT MATERI

Deuxitme Session

Durde: 2H15 _
NB : Aucun document n°est nulﬁﬂﬁ'ﬁ_:!
Questions de cours: .
& —+
1. Que désigne les vecteurs 7, T et b de lnbase de Frenel. 2l

) int matéricl sont
2. Dans le référentisl d'émude, les normes de Ja vitesse ctrIr: ] n-mﬁlﬁéﬂun‘:zi::mp:t ?
constantes au :nunrrdu temps ct non nulles. Qur.un est la n::lun':- u

Exercice13 (& . 4
Un mobile se @¥place dans 1"espace suivant la loi #5e

z = Reoswt ',
.= Reinwt | (1)
| _'-:'é u{r ‘I' |
ol @, w et R sont des constanies positives. '

1. Soit m la projection de .Hfdunsl-:plm..‘-‘tﬂ.‘r’
a- Qruelle est la nature de lltrajmnu'ud: m dans le plan XOY'7
b- Qraelle est 1a pature du mouvement de m snivant 1'axe OZ 7
c- En déduire hmmdr.la mjmnu'n du mubllsﬂf

2. Dans lciysllmtliﬂ ml:rrdl:rnu& {:yllndnqn:,;

a- Ecrire I'expresst nduwl:wmnﬂmmummmhhm{u ,u,',
de 'espace. e

') enun point M
b- Trauver la -.-:t.m:-r.-:: I Mhhm de M, aing que leurs modyles,
b&dﬂuﬁﬂ]tﬂfﬂndﬁ mm’aur:.

Exgroice 2 ;
Un:pam:uhd:ummmmlhhﬁ:mdunsm:m
doit Etre Ia howteur H pour q1.1= In particule allcigne le

wnitizle (figure 1). On cherche
Ehimimeg
L ﬁwhq“rinmﬁmtu;; de

Poinl 3 de ln pouttidre,

I"Energie mﬁ:ﬂniqu: pour Eﬂ-'lcu'luth Vit
2. Exprimer h en fonction de r et .

3. hppﬂquul:llh&uﬂmﬁ;! én :

i savair quelle

S33C tp au point 3,

TH

|
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A

-'h::: S .S .Irr. 1

- s
b ., i
.".I- o 'l.
o .-"; *,
i = F —_
E 2 . .l'r - '.\
0 M / 5
: ™ ] ( :
: 2,
' T 3 : ,"'
: " . Y
E e e b
E " 5 i
"I:-«. e
Figure 1: Mouvement d'unc p:@;cﬁlc'ﬂﬂ “{T gautl:&m
‘-“:\-. T, i, .
: . b, . :
5. Démontrer que la vilessc minimale que doit amqu&n:*la;pgutuk au point B pour atleindre le

point 5 esl Vg = 24/07 ':.l_i:‘“m I".

En prr;na.nl Vgt min |2 vilesse au pmnl.rﬂ call:ulcr In,rfm:hm aux points B et 5, Que conclure 7
En quel point la néaction s mmul:::-l-ﬁlln T . i

7. Quelle est Ia vilesse vpp quc du-:t avoir la pani:uln.lu point B pour alleindre le point 5 sans
Sm: la réaction ne chnngu de signe f@_ﬁdn'ﬂ:m Ja valeur de J7 correspondants 7
A

VALIDEUR LMD:conscils-sujots d'exnmiens-corrections "
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LA RIELSSITEMON [ENTIT
LI l:“.i... O Al e W uM|1|I-|m~_1l'I.IH--H'l'J
o= n PIRRLLLY]
i FuF'.‘_ rr'_._.rr"..-.r-j-ll.'-- ¥
.--rr'l"'r"'l""’*l-r:l'rl'-"rri-r r:n---—u'r-----n-rp-q--.-.-—.q_,_,.,..--runl'l"“'"l"'l' p 3 __.'r
Fanmen e Mdcanigur du pulnt hiatéric ;
emidie Beashn .
e 3 feures Ry
e I S smaweEETEE Frﬂﬂt':Ltﬂ lnn-l'rlt-ﬂ-lﬂf'"-" anamnEIanss et 8 AT _——
Eyercleed - ;
[Les dgquations horaires du moavement de Af par rapjrort 2
I = =W l‘l:ﬂl}kﬂ 2
wll) = et gin{ki) ] F
() =0 .y
1. 3. Caleuler les coordonndes polaires p el de M en fonction Et £ -
b, En déduire 1'équation polaire de la trajectoire ) S
1 o1 L-
+ o, Déterminer 165 cOMpOsIntts polaires du vecteur ditbsse V(M{RYEN fanction de
2. e 4
». Calculer 'angle @ = Gl V (M/R)). Conelure?
¢, Quelle est 1a noture du mouvemnent 7 P
3. a. Déterminer les composantes polaires de yaccélémtion, y
b, En déduire 12 direction et le 3ens de l’n:_n:ﬂ&raliun. B
Exgreice d - | . N o 4 I'k’
St RO, zy2) un rnglatnml muni de Ia base cartésienne { 1,730 }: =
On considdre un systéme formé par deux tiges rigides Ae masses négligeables (OA) et (AB). avec o i'[-'-
fq. Latige (0.4) est articulée en O el towme qutour de Oz avec une vilesse angulaire constante gie). Sout
1 u ; ."I"_b =t = = . .
RalA 2] Uo référentiel muni de la base (%1, 71, ) L2 BEC (AB) est articulée en A & la nge (OA)
et toume dans I référentie] Ty avec une vitesse angulaire constante (£}, (voir figure). Un anneau F s
aéplace sur 12 tige AB P rappoit A Ry avee U% viesse canslante - 'S 'instant initial ¢ = 0, les bares
0A e OF sont colintaires avec GJ_-:_,} fia-= 40 = ﬂ el I'annean sc rouve en A. La position de 1'anneau
P est repirée dans Ry pardts = pe,- Dan 12 501 du probleme, T2 est le référenticl absolu el R, estle
céférentic] relatif doot le vecteur de rotation et QR /R) = 8,
r.
i
h P )
f )
:.
A
I Aw

-

E ¥
gure |: Anneau en mouvement sur une tige

VALIDELUR L84
T e tFexamc-coifreetitns
80
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. Calcwler pren fonction de el ade by,

2, Calewler la vitesse relafive i-f - t_-"[j'jﬂ.t} et Ia vifesse d entrninement I‘: e I"anneaki 1,

1, En désduire 1a vitesse ahaolue I_-': = T'}I.I'I,FR]- ibe I'nnneau I,

4. Caleuler I'sccélérntion relative 3¢ = F(P/R,) de I'anncau P,
4. Caleuler 'acodtération d’entraTnement 5 en I'nccéltration de Coriolis 7 e I"onncau P.

L

& En déduire I"expression de 1"sceélémtion absolue =PI

Excreice 3 : . =
O considire le repére fixe R (Ozyz) (repire absolu) muni de la base ﬂr!,_hqﬂunuﬁ Direct (O.N.DY (i, 7., k).
(x(y) €tant le plan borizontal, Soit (P} un plan vertical qui toume autour de (Oz) mm_ﬂnﬂﬁﬁu_}nw
laire constante «r. On désigne par R (Ozya) le upé_m' n‘.I:_lif muni de Ia-ﬁhq_ﬂ.ffﬁ:ﬁ‘ (g, d1 k). tel
que (£, 0z) se trouve constarmment dans le plan (P) et k = ky _{lmi: la figure :I-dga;nus}i

Spit (A) une tige de longueur L (de vecteur direcleur unitnirlg.-._qj passant par (), constamment conlenus

P& o

' Figmlmﬁmummnuv:mmtnuun:ugu

e o constant avee L'axe (Oz) (0 < a < 7/2).

Un annean M de masse m (assimilé & un point matériel) se meut sans frattement 1e long de la tige (4). La
position de M sur la tige est définie par : ﬁ?: rI[E]Tfp Soient T4 un vecteur unitaire, contenu dans le
plen [ P) et perpendiculaire & 1. et ¥ un véctour unitaire tel que la base (i}, T, wh), soit O.N.D.

1. Exprimer dans la base (371, F1) .
a- le moment cinétique de Af'au point O par rapport & Ra.

dans le plan (P) et faisant un angl

-

b-le poids de M.
c- les forces d'inertie. ., ;

2. En appliquant Ie théoréme du mum:-nt_cinﬁthu&dms le repére 723, déterminer la réaction R exercée
par la tige sur le point M.

3. En sppliquant le théoréme de I'énergie cinétique dans le repére Ry, déterminer I'équation différen-
"".ﬂ" du mouvement de M, vérifiée par r. Donner la solution de cette équation.

4. Calculer, en fonction de r, I"énergic potentielle de M par rapport au repéne Ry,

L' VALIDEU S LMDeconseils-sujels dexumiems-comrections ¥l
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[

e Y

Année Académique 20192020

L1 Tronc Commun
UE : Méeanique -ﬂj Polnt Matériel
ECUE ; Cinématique ey
#ﬂgﬁgﬁ—rﬁﬁg#ﬂ - _ﬁﬁ:.. = —_—
purée: 1H 13 ,

o E
il F

Exersles 11 - =3 e Lo . e
Un point motériel M cst repéré dans un céfécenticl fixe R(D: .7+ k) par F’F—.‘-.f‘}‘?ﬁd“ﬂ jluidmrun
{P.:fh:}i'-‘n“ﬁquftpﬁH...r}hﬂ-w&n‘t='-—-'M‘:[H.wﬂhsunldus:unsmﬂtﬂspcmttf_ﬁﬂ & tempsk.

R PR '+ - .J_:}}
1. Ecrire I'expression du vecteur pasition Eﬁ dans Ja ba&ﬂ ﬂlrsﬁi_iﬂﬂﬂﬂ (5,382

2~ Quelle est 1a nature du mouvement de M dans le'plan {:-’F‘_}_‘;.r"j‘!f- e

- Quelle est Iz nature du mouvement de M suivant Ja direction de I'axe (0=)1
- Quelle est 12 nature du mouvement rémllargr_d: Mg,
g’ i

[ 1]

L

U o .".-' " O “ -_*
3. Déterminer les expressions des vecteurs viue:ﬁneﬁﬁsq@lﬁr;tiun‘dmw dans la base cylindngue (Z ,,?,,,, k)

It

. Quelles sont les composantes ung:nti:,l;pa_c_{ nurlh-ﬂlﬁﬂuwcl.ﬂﬂr accélération de M selon les vectours
= o1 77 du trikdre de Frenet. e I

' ]
'\-\.
L

z: - D
La trajectoire d'un paint M en muyﬁ;ihent ::hffls le'plan de repére cartésien {D;_;'}r_f} ast la courbe
d*équation polaire : p = 1—cosf, FER. 5 &

1. Calculer lz vitesse de M. - _ &

., Tl -f-: F
2. Détecriner 1a Ioi horaifp di mouyement d& 3 siehant que I"hodographe de pole O est le cercle

4" équation polaire © FHF. cos 7

1 .—.h"-l

WALl
DELUR LHD:r.'mml.H:u:u dennmens-comee
tions

I
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X Année Académique 2019-2020

L1 Trone Commun

Ee=TEE=SETEE . = - — _un—.n:_:'a-ﬂm%ﬂfgﬁ
UE : Mécanlgue Illl Paint Matériel
]
ECUE : Dynamlique
—== e — e e e e e e e e e TR eSS T e T e e e e

—_——amEmE— ==
it

Durée: | HOO

o,

Exercice 1:

Une bille, assimilée & un point matéricl M de masse m, est lchée sans. irit:sm: m!ﬂah depuis le point A
d'une goottidre sitné 3 une hauteur h du peint le plus bas O de la goutlidre, ﬂtﬂnde:rmh: st terminée en
() par un guide circulaire de rayon a, disposé verticalement.. L.n bille, doat on suppose que le mouvement

— -
L%

F 4
]

i ) =
- .:I,-
ae o AR

&, ;ﬁgum }1 Gouttidre

S

a lieu sans frottement, peut éwnm:llerﬁént“qum:‘r la gouttidrs vers 1'intérieur du cercle. On d&mgne par
= —g'é." I'a:tﬂ-ﬁratinnt['n Ia"p-es’anleur{ﬁgure 1},

|, Calculerla nu-:m:w dc Ia vitesse d: la bille en C2.

31

2. Exprimer la norme zr,,,rfdc la I’J-TEEH-' ‘de 1a bille en un point M quelconque du cercle repéré par 'angle

JE‘ e 5 u'-\._,-

*-w

3. On désigne par ?.. —'-%— le vecteur unitaire porté par le vecteur position & TM du point M. Ecrire

I"expression de la n!a:.'u;ln ﬁ A7, du guide circulaire sur la bille, Donner I'expeession de la
réaction ﬁ au p-uinr !

4, Déterminer Ia'hm:t:ur mm:maln fimin 3 partir de laquelle il faut licher la bille sans vitesse initiale

- pour gu’ :II; m-rw: Jﬁsqu au point le plus haut du cercle.

5 On Ifu:ht Ja haIIr. sans vIt:ssx: initiale depuls une huut:.ur hg 2a. Calculer, en degrés, la valeur f.iu de

I'angle § pour laquelle !a bille quitte le guide.

6. Calcultr]n valeur v d¢ la composante suivant I'nxe O de la vitesse de Ja bille au moment ol elle

quitte le guide. |

7. Caleuler la valeur masimale fiye de In hauteur atteinte duns ces cenditions par la bille apriés qu'elle

5it quitté Je guide. Quelle est alors la nature de son mouvement,

VALIDEUR LMD:conseils-sujets d'exnmens-cormections 83
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L1 Trontc Commun Annde Académigle 2020-2021.
UE : Mécanique du Polnt Matérlel
Durde: 3HOD
Exercice 3 i —
1.

a. Résoudre I'équation vectorielle suivante

b. Falre une représentation graphique de la

On considére un vecteur & de coordonndes (=2,1,

&t un point B de coordonnées (1,2,1).
a. Deéfinir et calculer les cosinus directeurs du vecteur d.

b. Déterminer en détaillant les calculs, i"équa’ﬂﬂﬂ',aul
s

Ex .

Un point matériel M est repéré dans un référentie] fixe
(p.0,z)tellesque:p=R,@=wtetz= ko (R, u“eﬁh-mgt m%m@tggws pos

Ecrire P'expression du vecteur position DM
a- Cuelle est 1a nature du mouverment de M dans

1.
Z,

b Quelle est la nature du mouvement.

perpendiculaire 3 4.

-

F':

£- Cuelle est la nature du muwegngnt

3 péterminer les expressions des vecteurs vitess

(. T K.

Exercice 3

Une bille, assimilée a un E-;q1nt matériel M HF masse m, est lichée sans vitesse Initiale depuls le point A

-

#
i

- '; [
. Montrer que Fangle @ = {If._ﬁ} est

o

o

Y 4

A
.

o

Soit i, b, £ trois vecteurs donnds dans un espace vectarlel E.

d'inconnue X dans

Eid AE=h;

solutlan 'gr_nuuée 4 la question 1.a.

T,

I

F

=
—

résultant de M 20/

e

i
Ko
A

o

Ly
-

A

LY

plan passant par B et

R i

ﬂ{ﬂ;ﬂi’."ﬁj‘far ses cordonnées cylindriques
: itives et t le temps).
dans'la-ﬁifgﬁanéiienne {7 k).
e pilﬁi_l;fﬂf} ?
e M suivant la direction de Faxe (02} 7

ee"f“a:ﬁ:l&ratlm de M dans la base cylindriqua

-:pil,sﬁnt. En déduire I"hodographe du mouvement.

=2) dahs.-l"a'baﬁe df.f R=(0:£7.9

d'une gouttire situé 3 une hauteur h du plgﬁ'_.ltle plus bas 0 de la gouttiére, Cette dernlére est terminée
en O par un guide ciféulaire de rayon a, disposé verticalement. L bille, dont on suppose que fe

meuvement & liew sans l'i.atleﬂlrtl'lt,. '|':-IEL_-11I fventueliement quitter |a gouttidre vers 'intérieur du cercle.
On désigne par § = — g l'accébération de la pesanteur (figure 1),
U
T ‘
.r"'r |
V4R A4 Je
el s
/] IIII'-I"\ ]'f( i
w C jo b
[} n' j
T I".L 2 L
T Y . e |ll' -
ﬂ 'I‘..I

VALIDEL® LMI:conseils-sujes -tt'-uhnmm-nunm'
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P

r

. Calewler la norme 1, de 1a vitesse de la bille on O,

Exprimer Ia norme 11y de la vitesse de |a bllle en un polnt M quelconque du corche m‘pt:.ré par .“'.
angle &, ]

o

On désigne par & = --ﬂ—ll vecteur unitalre partd par le vectour m:lﬂnnfﬁ'-ﬂ'umlm H o

Eerire 'expression de la rdm;ll‘-nnﬁ = R, du guide circulaire de fa hlrle o, P
Déterminer la hauteur minimaleh,,;, & partir de laquelle il faut r::hn-ria hilte sans Hmu initiale
pour gu'elle alt un mouvemnent révolutll dans le gulda.

On Hiche la bille sans vitesse Inltiale depuls une hauteur iy = 2a. A qwll':tmdﬂ:ﬁ:ﬁ'lh th
décolle-t-elle du gulde ? Calculer en degré, la valeur 6, de Fangle § :m'mpun:il‘anw

Calculer la valeur vg, de la composante sulvant Maxe Ox de la vitesse de fa bille au }'nnmem ol

elie guitte fe guide. "
Calculer la valeur maximale by, de la havteur attelnte dans l.‘ﬂ wnd:lllnm par [l Hﬁe aprés
gu'elle est quitté le gulde, e ,
" - I"‘\ .f
'\--_I ._i'

VALIDRUR EMD:conacils-sufets dresamens-comections a5

Scanné avec CamScanner



12112021 LA REUSSITEMON IDENTITE

-ﬂ-—,ﬁ\

ek ™~ Annbe nmémrqm 2020-2021
f UE : Mécanique du Polnt Matiériel . -~
: Dewxidme sesslon s ! .
Durde: 3 HOOD 3 "'u_ it
1. Soit & b, b trols vecteurs dennds dans un espace yectoriel E. i

a- Résoudre I'équatien vectorielle suivanta d'inconnue X u"am E:@ AX= f,r ;
b- Faire une représentation graphigue de la solutlon trouvée 3 12 question }"
2. On considbre un veeteur d de coordennées (~2,1,—2) dans la base mm;;{ﬂ Zy.E)et
un polnt B de coordonnées (1,2, 1).
a- Définir et caleuler les cosinus directeurs du vectiur d:,
b- Déterminer en détaillant fes calouls, I Hluaﬂn du Fﬂﬂ“ P‘Hlﬁ'"‘ par

Exercice 2: 4
Un point matériel M est repéré dans un référeatiel ﬂxe-‘;!kfb F k) par ses coordonnées
eylindriques (p, . z) telles que:p = R.¢ = u.r:é'?'z‘ hq'.- R m'lL\Jsunt des constantes positives
et t le temps).
1. Ecrire l'expression du vecteur position O dans I ‘base cartésienne (L1.k).
2. a-Cuelle est la nature du muwemmt de M dans le plan (xly)?
b- Quelle estIa nature du mouyement d& M suivant |3 direction de Faxe (02) 7
c- Quelle est la nature du uvement r?:uttuntdaﬁH?

B et perpendiculaire @

3. Déterminer les expression: vectedrs vitesse et accélération de M dans la base eylindrique
@ Eo. ). & /;‘ o

4. Montrerque langlea = (k.3 ;E} ést mmant En déduire 'hodographe du mouvement.

Exercice 3 : /r:-k“ . < H/r

On considére le rep&rtf fie R{0xyz) {IE:HEI'E absolu] muni de la base orthonormée directe {f,‘r‘ -]
{xCy) étant le plan hng_mntaf Soit (7) un plan vertica: qui tourne autour de (0] avec une vitesse
angulaire constante . On désigne par R4 (0x,%,2,) le repére relatif muni de Ia base orthonormée
directe (i7, 71, _]"l!!que (x,02, ]sa" trouve constamment dans e plan (P} etk = % (voir la
fipure ci-dessous). n -

Soit (4) une tige de langueur L |de vecteur directeur unitaire Ii7) passant par 0, constamment
contenue, dang fe plan (P) et fﬂﬂl"ﬂ un angle @ censtant avec l'axe (0z,) (0 <a<nf2).

YVALIDELR I.HD::nrﬂ-Hll-mJL'Lt :l'umm-:nnmhu
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Un anneau M de masse m [assimild & un polnt matériel) se meut sans frottement himgf&e latige 1

(4). La position de M sur Ia tge est définle par : OM = ()il 71, Solent ity un ml:ur{lnﬂali,g. -
contenu dans le plan () et perpendiculalre & iy, et T3 un vectour unitalre tel que ]:ﬂwi! e 4
{113, 713 ), solt orthonormée directe. '

1. Exprimer dans la base (T;.H.EI]

a- le moment cindtique de M au polnt O par rapport 3 R,
b= le polds de M.

e les forces dinertie,

2. En appliquant le théaréme du moment cindtique dans le replre .’RJ. détermine laréat'!lnﬁ B

exercée par la tge sur le poink M,
3. En appliquant le théoréme de Ménergle cnétique dans le repére R;, dét‘e\he_ IL‘{M
différenticlie, du mouvement de M, vérifide par r. Donner la solution de cette «El:u fon.

4. Caleuler, en fonction e, I'énergie potantielle de M paf fappart au repdre 2.

VALIDEUR LMD;consgile-sujers dexnmens-corrections B7

Scanné avec CamScanner



IUSSITE MON IDENT
1817202 LA REUS ITE

Annde i;F—
Université Félix Houphoutt-Bolgny e 2017-2018
UFR Maths-Infa £, 9

"
".

Licence 1 Trane Commurn
======ﬁ===ﬁ=r-==E=!E=-EE"========5-—=n—‘r=‘====—

CORRECTION DE L'EXAMEN DE MECANIQUE DU

=—Jn—‘5__“=tn===.lh==Lnf

JIMOINT MA' Tmm, R

Fa

Deuxitme Scsslon RS S —
e aEs e
Exereice 1 {2/2) e

1, -7 : vecleur unitaire tangent & la trajectolre en M et de méme sens qoe e miuﬁifr:f:ﬂ Eﬂvlill:::'
- 7+ veclenr unitalie perpendiculnire & st dirigé vers le centre de murl:ur i
(0.5 pt)
= b 2 vecteur unitaire perpendiculaire au plan formé par 3 ‘J et 3. (0.5 p)
2. C'est un mouvement circulaire uniforme. (0.5 F'S)i r; S~
. i -
Exercice 2 : (77} W
Pour celul qu [ail une représentation {1 pt) -'}“x‘ R
-\. ., H o

l.z. Le mouvement du peint m s'effectue dans le pl:n .’l:'l_':l']r" Afin d'obtenir 1" équation de la ra-
jecteire de ce point. on élimine le temps eaure Jes dqu:ums hmau:s z(t) et y(t). MNous obrenons
z7 4 3 = R¥ qui est 1"équation d'un cercle de centre (0,0 et dt rayen . {1 pt)
‘1 H, e
b, Suivant I"axe OZ, I"éguation de ili lnjul:n-:r: = nf nnus mdlqu: que le mouvement ¢sf rec-
tiligne uniforme verticalement. (0.5 p
- -'
f J
e. La trdjectoire du mebile est fa Eu[lfpusltlun d' un nmuv:m:nt plan et d'un mouvement vertical,
il en résulte un mouvement hl!he-ulﬂul (0.5 pl}

o, 4
2, Dans le systéme de :n-m'd::-nnie |1.v|i.ri:]uu;;‘“r
a2 L:vr.mmrpn:mnnut T'" p'ﬁ' +r'i' o T = Rﬁ‘ 4 zﬁ' (1 pt)

b. Lavitessc et | muﬁlﬁﬁ.hnn du pnmi M{,:nm: danc :

7= ?.::jﬁf "I',ﬂ#p."l'i.'a!?
(0.5 pt+ 0.5 pt) 2, =g, =, 1= ?=HMTE,+&?,|. v = Rl §af
F . P
oy (1

7 =i,
(0.5 pH“F!}{#F = —pT, m -.ﬁ.’f,l =27 = -m"ﬁ‘,|. la = R (2)

L angle que fait I'r.'ira-:léu’r vitesse avec le vectour o

wi @ apeds Lo figure ci-dessous, est ! [tang = 22 = -Ej
v, fw

L'ecetlération est centripbie cest-bedire qu'elle est dirigée vers g centre de 1y l-l-'ﬂ].ttlﬂlm ircul
circulaire.

YALIDHUR LMD:cotagilvgujers dexnmens-comeq
s
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o. Le rayon de courbure est : -

.-lrr' 2
¥ 3
Re = ;LH & |
0.5l : [w? + g i )
OIS o =0 < abimvee o = G ol = |2~ TR @ 4
ap = Tt .I'“*_-I ;
Exercice 3 1 (11/11) G B
Pour celui qui fail une représentation (0.5 pl) ﬂh" gy
1. Caleul de la vitesse vy : Ry

%m‘-’ﬂ o %m‘lﬂ'} = mygH, avec Vy = Odonc: |Vg =

%%

Fgun l“ﬁ_;vﬂﬂmtd ‘une pam:u]-; SUF une poultidre
ll,.q_r -'" .l

2, Expression de h en fonction n:]: recd: h; — reosf = h = r(1 - cost)

&, b O, A
3, Caleul de la vitesse vy au pﬁm{ c mql'nnttlnndcht,n.lﬂ mmV‘uumFﬂ = —mgh ={Vo= m
(0.5 pt) : g N

b
Ty "5

-|,1_|.|'
4. La v:l=utdr.fa réaction R en fonctiondem, r, §, vgetg:
La particule est suumisr- aux dr.u orces Pet R.

““\ ' BiP- = m,(0.5pt)

(0.5 pt)

; (4)
Le mnumqum !!Inl :Ercgllatrc. la résultanie ¢st une force normale. Projetons les forces sur 1"axe
normal et didu:sumla réaction :
ﬂ + ? =% m_l-?1
1 pi) = mgeosf = may
1 =
': I ﬂ““ﬂ“v_;;“%{‘ﬂ'slh-f’.-’ﬁj |
, h=r(1 = cos)
VALIDEUM LMD:conseils-sujets d'exnmens-correclions B2
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" ) )
R= dmgeosl — i‘my ofs ik '|,-'ﬁ 0.5 ph . . y o

r 1 _

. By
5. Pour que la particule atteigne au mnins le point & avee une vilesse pulbe 41 et g elle ait nEquis
au point B une vilesse minimnle i doit vérifier 1"éouation | o ]
A A e

smVg - ET"FE = =mg(2r) (aveec Vi =0} = YT

1 [IRTS L

’ ;'
6. Pour caleuler Ia réaction aux paints I et § exploitons | ||‘.*:|ullllﬁh m et remplagons he1 0 par
lewr valeur @ R !,." g

-Aupsint Bona: 0 =0, h=0,d0h: "-"“‘Jf."'

-

Ry = Imgeosll — 2mg

rﬂlll ﬁ}
(1.5 pt) j’/ {
Rn==‘-ms-f-*'"v+ 'ﬂm

~Aupoint Sona:f=gn,h=2r .dod: - x..f
Rs = Imgeoss — ‘Emg:i- I"Irﬂ .,,1::'-
(1.5 pt) @

Rg = —Emg{ 2rmg + --‘I_li'r 1::}
i

Quand la particule se déplace entre les points cités p-ln': hinut Je sngn: de la réaction change du positif
au négatif. Cela prouve 1'inversion du JEES de la ?Enclmn hll"pnml I, {On comprend de cela que
la réaction s*annule au point [}, Le -r'i'l ob sidinnule la réaction est défini par "angle @; que nous
voulons déterminer (toujours A pmlrn'c I IEquahlm (M5

o o - |_.-" .|'-.-'
Ty, & K
'\1.

A= Emﬂfﬂ-‘ﬁ' EFI'?I-E + mvﬂ i

£ - - (8)
G_Smgmsﬂ Em + dg-r = o=
TR T N """

7. Pour que la réaction pe s"anniile pas enire les points B et S, ¢ est. o =
out au long de 1'arc BS, |1 .t'nuualism::-i:smndumm sl quclle doit rester positive

(1pt)

| 5:;{: = Imgeosy = 'Img+ P"‘,};l}
{1 pt) Fﬂ,n; Vorg

(%)

: A 4
La valeurde H :um:spnn'dlqjt est:

, \ V4 (05 pL) { 2 a"WVin = molf 5
\ Wil 2 | == 0
% iy = Grg 2 (10}

W eonaci
ALIDEUR um.mnlwd:u d'uﬂﬂ'ﬂ.‘n:-ml'tnuiﬂ:u

e — R —
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(5

i'elle ait nETUis

cans & o & par

(&)

n

snge du positil
id de celd que

e 8 que nows

(B)

Fester pasitive

(%)

(1o

W0 LA REUSSITE,MON IDENTITE

ooion. W
UFIB-UFRMI / Licencel Année g.é'i'imhqu-u ./
UF Mbcanigue du Palnt 201972020 “-, :
. *--*s.m;
" e
CORRECTION Métanrlaguae di Madnt RCUE DYNAMIGUE i R
-

9 <, - :
- Systéme:la bille f [g X : |
- Référentiel terrestre Egll] ;

Bilan des forces : P, By E,,—
Appliquons be

A=10 Q%—
ona: m = 0= E, =ﬁ¥ﬁ;~rr‘} 0

=‘“‘-‘
iﬂ{ i ﬁff
pane |ﬁ§'-ﬁ;«.f—-@_

A

2) Appliqudnsle TEC entre 8 ot M

VALINEUR LMERconseile-sujets Fexaniens-carnselion %1

Scanné avec CamScanner



IR 021

AEe = T W (Foyy)

= B¢, = Egp = W(F) cor w(®) =0

=% %m{l.fﬁ = V¥3) = =mghavec h = yy e

- Fﬁti = Fuz ==28¥n

= Vg = =2gyy + V& -

% Cherchons Yy

.-"""r.------h1
Ona:yy = CO — CM' 4 ";L_H_
=a-—acosf ‘,-/5:, L7 oy
Yu = a(l—cosf) . W
¥ ..“""u-\‘?"\-.
Do Ry

nc '»'H = ng[—a(l —cosf) -l;ﬂ | %“"‘H\,&‘_\ -

5 (7] et
3) Soitg, = T f, y i
Enappliguantle TClLona: =
o &7 /
= P+ R =m] o I{,‘z’
A Y

jmns]ufnmjfrd:ns rnﬁé) D
':-
- Suivant E;:. . P tﬂE_.E. -I- R= .".lfr
Ona:CM= E_IE,- H"H.H‘ 4

= F=@~£(aé1;j;:—: gl | d& _daE

Done ¥ = allé;

=_‘.llr

£y, - -
¥ - = — = 1]
Doy ar “dr [ﬂg'&g] ﬂﬂﬂﬂ"' ﬂé'ﬁ
K
cdfy - déy g _
o dﬂxd =—& X0 =-pg

pone j = aliéy; — ab? g,

VALIDEUR LMD:¢onseiy
: b-suery d'exameng
":“"h'ﬂﬂl:l“

LA REUSSITEMON |DENTITE

P i

e “ae T g Y = € X0 =40g,
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Jj= a(iés — 6% &) &,

= Pcos@ + R = mj, @,
= mgcos @ + R = m(— ab?) ar j, = — ab? et fp = ad s

=+ R = —m{g cos § + at®) F/ - S .

4 Déterminons 1a hauteur minimale Mg g

Cette hauteur existe sl et seulementsi < 0 et # = m, (\\.‘_h \/f;-

R=0= —m(gcosm+af®) <0 R A
= —m(—g + af?) < 0 cr cosmw =
= mg —mad® <0

ona:Vy = al &8 =

Hﬂl:_ FH ‘-‘:"1

lq:"",_. ,‘.:l

- h))
£ [g.d
= 8%= —(_—Ea_g[lx- cos8)+ 2hg)

2 1 £
=0t==(-2 g{ﬂﬂ:_fmms 8}

Ty

pouR < 0 = mg —maf Qzagu {656) + 2hg)] < 0

Y
= mg --—mFEﬂsﬁ” “Cos8)) -2 ~mgh < 0

'Lll

= mg-j-!mgflwl:&sﬁ}—-—ghﬂ 0
,gh {I}nﬁr +“2mg Zmg cos 6
—-h 5 ‘m +,2m 2mcost
==-._—h = 1_*:I-'2 —2cos8
i ..|" P
A
== ?}rﬁfﬁ —2cos@

‘,{f..'—'-:'%]!ilﬂ 342 car cosB =cosm=~1

A ==-§h£5

"k.-"

NMALIDEUR LMDiconseibs-sujets d'exumens-comections b
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DN P ik Sl
I

f
= hs5x 3 . f.;

5
Done flygn==—0a
min™ 5 O,

&) Soit hy = 2, Calculons Iy 1 W
R =0 ~3mgcosy +2mg(1-%2) =0 Y

& —3mgcosfy + 2m—4dmg =0 R,

& o5y = '; ' /‘:\ \/
& 8, = ms-"’{-%} = 131,81 " R

Ly {:In.sauil:u:p.'n‘:'l_iF = ﬂéé‘gu y ‘r:' =)

‘ s 2 2.1 "'1 .i 7.1
Vo, = ab(=3) or 6 = (Jcosby + ). /2 ;3'{::;_?5;] 2

Done Fﬂx = —g@%)ift

BEES—————— SN
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W

Université FHI © Maths-Info mzﬁiﬁgj .

[CORRECTION MECANIQUE |

SESSION 1
Exercice 1

1. a) Resolvons T AZ =8 (1) .

(1) admet une solution ssi @ L T
vercteur @ et A
On cherche une solution pacticuliént 5
RBAZ=1 (2 h
FAFAR=FAT %
T(EE) (T T R=0A 0

S — s

VALIDEUR LMD:conseils-sajets dexamens-comections 95
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I8N 12021 //’_‘x &
i T

B |
Ny, ¥
1) Selifin ‘*\\\
Y ;
! 'xx
r i
<y
iy . ¥
Eu g \-.\ / i
&:/T a4
7 )=
2 Fl-zl-2eBL2Y L 4 /fi:;:?
a) Soit (1, g, uz) Jes coordonnéées dufyecteur unitaire de mime
orientation que le vecteur Z. : "‘»_‘1\‘:?\'
uy=v.1= ]I?H-Hjllf-wﬁﬂ = cosdly 2
ug =7 = [l cosy = costy o,
uy =k = [[ W] &|jreos?; = cosde
. — t ? = 5
W T ||_:‘J(27
Lt LR Vb b
= b) Soit (P} ce A normal & P et soit Mz, ¥y, z) un
point du plan
M € (P)& BM@=0
BM .5#"';.-_2 |
‘;E'l 5
H"-""‘-.H S+ Iy -2-242=0
S -ty =2 42=0
Une amminnd}?[?] et =2r 4y =214 2=
J.: .
" Baercice 2/ 4
] -
" 4
{‘-. T__h'.';"l'. ?'El_M’-u :'_:'! + y? + ;1‘
'."\. /.II —
'xﬁ "f * En corrdonne cylindrique, on a:
L
Yrwn
- b
-
VALIDEUR LMD:conseil-sujers .
MMMM; 4

e —— e —
Scanné avec CamScanner



PR 172021

2

.T"ul?dmh

LA REUSSITEMON IDENTITE
BT
V. oy,
h
G, |
B 1
i
& N
T = peoag ¥ = Heoswl ! ?'x HH"u_ :
y=psing = ¢ y= Reinwl T
t=hyp =Nt o — '
‘?" — "_-—\_ A
Dot M = Reoswt T + Reined 7 + ot ® R,
-
z = Reoswt o FY =
a) s Rt = &%+ = 2 {oos” wi + sin? wt) .
Alors dans le plan (zoy) Ia nature du muuvmmﬁ_i st un ¢ rele
de centre C (ﬂ) est le rayon f. 'n“f:’;:.?'
r = Reos(ul + 27) = Rieos(i
b y= Rsinfwt 4 2x) = y=J45
zm hfot +2x) 4
Suivant I'axe (ez), on & un mowvem
uniforme

ﬂﬂﬂ.ﬁﬂn
g 40N _

' Elltquu?kﬂ | . || k|| cosiex
T?T:'ll v.,.r"{ﬂui’-s-Ihwi’ JJH’_E;

|| Ell=1er (25,8 .i.-] et orthonormée alors

munmmummmgjm dexnmens-comections o7
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T = (Rt 4 b T)(F) = b
done cosn wﬁw = b = Lsle : ,__m o
Alots @ est un .nn,;lu‘r.mmuﬂ : I‘Eﬂm‘m |:l!-'ll5""-‘ “;ﬂ'ﬂi’ﬁg s
vitesse sont conslants, an en déduit que I'lincdogra by

est i corclo de rayon 1y = AW k{%

Excrcice 3: Voir correction Examen 2010 = m' 3

VAUBIRR LMDt

._._____ — i
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LA RELSSITEMON IDENTITE
.'lrr’. 3 ™,
i I "-
o }
lll_.l "\-‘r -"'n.__- .l_,i'-l v
Universitd FHD

Maths-Tnfo 20202021

| CORRECTION MECANIQUE DU POINT MATERIEL | A

.

SESSION 2 o
Exerciee 1 (Correction, volr Exerclee 1 session | iﬂ.‘:—.‘ﬂ- 2021) 4
| Excrcics 2 (Corvection, voir Excreice 1 session 2 mﬁm *.'Iﬂil} ;,
il " 4
[ o5 '. '°"".
. 1. Exprimons dans la base {I| ,j: ..i..ﬂ ‘.r")ﬂ "]-:'":H._H
| ::Ll-e moment cindtique de M au point O Jﬁﬁ]‘a&ﬂ'ﬁ my
L est lo  ngment cnitique e O du ut atériel M, d'od:
I-u =mOM (M/Ry), Ong ‘i‘._,-‘l }\!.:1
i"-".l.'
y =
y N -+
| o i}
| o 4
; Ef{a‘ﬁi !J'hxlj A _'-E =t .;Zt F:.'l E:}
:T'.' = a\lz%ﬂ -hl_.,
| ._-"-‘*- Es-:t--E?Eu L3} tfl.l'.‘l.ﬂkj,
| Hh"ﬂ' ==H
o \\«‘:m ' d ditt
= ~h,_?{-’-'f = g (r#) =6l +r R, |
-\‘9' f-’r:udeL| ch:u.rn 0
W P =Y et r=r() done V(M/Ry) =i ,
Y i
* -h" i
S e
VALIDEUR LMD:conseils-sujets dexamens-corrections 99
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S

h'*[ﬂf,l"ﬂ.}- r(sino 1"| o4 e l‘|] . i i
= OM AV f.ﬂ-ﬁﬁ'-.]“r{!]iﬂ aryat =T PR
Done | Lp = T; . -H““'._ B -
1) le polds do M ",
R 7
t W 4
HJ..-
:-:\“II
4 [
?g'f\/f N
P = —mmg F, (voir figure) g Q
¢} Les forces d'inertie. e =
. E: i f‘m ?{
avec T ?{ﬂfﬂ’}y alll mﬁlm + d:.-l,fmnm'{m JR)ADH)
.-'I" ‘..l'?
W § _I-'hll
(H“w’?‘z 4
Ii J:':f”*: _/:}r
AN, i
.Q/.-*_‘. .
& W 2
*-{* ¥
& G):ﬂ‘
: Y 4
-"I.'l'am-h{,l I'Lguﬂ.-. i R/R) =w g,.
m“"“ﬂ*l =% = (/R = R
T f-“fﬂ]' car O cst lid i R
dit (/1)
i - ﬁmrﬁmjfm=uqulungﬂm“mmtmmdmsﬂ
VALIDEUR LMD:consei
"“‘I“‘r‘mmﬂwm 2

L ——
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-‘I{H”’ﬁ]ﬂm =wkmr{t]"1=mr{t] nhm_ﬁ :;\ 4
ﬁ{ﬂﬂfﬂﬁ[ﬁ{ﬂ.fﬂ}ﬁfﬁ] = L.A{w rit) slmer j.} = —t? () shfcr ir ' 'j-

a‘ir: < LY

Done | & = —w? r(i) sinn i.

- -
.
ﬂ"-T"i='riil|:n-r"I rit) :|I|1.-::T|l " <
f;‘L_"
o Fom o 5 wvee =28 (n/p n'ﬁ*w,m.f“it _
Be =20 Ky A [ Feina 7] +cosa ki) m 2w sine 3y Sy

ﬂ-ﬁ:-imu;—aiunﬁ

ﬂ-ﬁ.__,_,_.. z‘ﬂlj—'ﬁ'n&mgrﬂnnﬂ+rﬂgﬂ"rmﬂ+

& ocosa s —2miwrshail="T

'H-».k »-':, Ur_n = =i d-—mg_nr gin aiigbr Ry Wer Ry @-mr? o? sine cosa il-
Y fmrwrsine i}

VALIDEUR LMD:conseils-sujets dexamens-comections 101
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= Ry =m g sing 4mre? sino coso

[]
= Ry==2mwr sna
e

le théortime de Pénergie cindtiquo chans

En nppliquant pire.
mino du mouvement de M. B

déterminons I'équation différentielle

dEIMIRY) _ i)+ PRI +P{Fffﬁfif: .
. p[%mi} =BV m)

i
= —mgl:.ﬁ; Hin o Tf+F'ml:uk|}

S e
kg e

=—~mg:"'|:mu

« P(B/R)=0

. P{F&’R,] - E.ir'w,m‘_

r cosa k)

P(R/R)=mrFu f"

EM/R)) = 3 m vfmm}ﬂi&;&w/g )= gme
4 S
_ dEMRY o

dtg::\!f

. e
S MFrr==-mgr

’:[:-11 ar b ;il:?esl. I'tquation différentiolle 4

n___-r =y 18 u mouvernent
de Al Cette bquation différenticlle st une &quation différentislle avee
second mgmbre, On Dl%!:ilml. apris résolution:

‘i::-:::. %

avee uff = :::Ii'li?ﬁz:t

S, A
ey -.t.].=dl:—|.n!+ﬂ .,,q‘lll_ﬂﬂﬂﬂn

“Caleulonsy/en fonctlon de r Végery
repére iy r rgle potenticlle de Af Par mpport &u
-~

__-." _.':':ﬁﬂ'l.'i-ﬁ =f ilnn =3 F: 3 =4
V.. SR =T =T s Rag,

T

VALIDEUR LMD:eonseits
' “Wets dexamen,
S-comeclions

e —— R ——

T iy w1
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dEy, = —dW{F/1ty) = = dOBl

-.—mw*.'l:!l i:{d.‘-ﬂl ?;'i'dﬂl ;ll"l'fh H]’
= -H‘Hdilq ileg

*——-bE‘-_.,=-% mw‘:f-!-ﬂlnnbﬁp,:—-%mu’r* N ;
By, = —dW(P/R) = - P dOM

= mg Fy(day T +dy, 71 +dz 7))
= dEy, =mg dsy = E,, = mgx +cte

VALIDEUR LMD consells-sujets d'examens-comections 103
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o

S

¥
/3.6, Coder -A selon le mede sipne et valeur

“complément b un)r puis selen le

complémentua’ deux.

P4 & N 4

N uiE B
o T PP
0 ol FLRAAA Pl

: a:l:l:”" : | feewee | Actuariot 1 2000 - 7 -
 MmE Treent : " i r— 1
TR o RO ) [Exasimens Initintion & Iinformaligis: o= ﬂfgﬁ

4
L} -
. :
LT I.*-'-""""'Il

%

Qeexinn | semesire | dusde | h 30

i
=

Exercice 1 culture. inforaatique e, P

- y
1. Donner les fanctions d'wn systéme d’exploitatdon et cdfer un nan
de systiéme d’ecxploitation 18

4. Expliquez peurquoi, plus la fréquence Fugs
est rapide. Illustrer on deanant un euﬂml_q ;
3. Doaner les composants d’un ordinateur gelon 1'architecture de Ven

Neumann et donner le réle de chagué compesant. .
i Ay =

pate pﬂs r‘i "ardinateur

Exercice 2 : Convorsions et :alc’l':*l?' ,-"'_-'.

2.1. 55 ¢m= { ) **; 4.7Gos( 7)Mo; 2560 Goz-{ 7)T@
2.2, Réaliser les conversions -suivantes : (64,75)=( )1 ;
(31,8)5=(2}s0 5 (1180000)5=(7 Jue ; ~(1101020)7=(?)s ; (BCS)ue=( )1 ;
tllﬂralhtt?}“; {“-.-?.:l-l: P}"ﬂi 18E= “','!:“"-j. 453y = f ?}15
2.3, Effectuer les opdrations suivantes/:(148/8)s, , (2BC + DAF)y
(2ECx F5), [11&1,-'155]; 3 2 chiffres priés ; (1181x1€1); ; (1101-111);.
(11814101}, Py o

P s

Exercice 3 i systémes'de numération
On donne A=AB8 yy , B=24%y, |, C=83,75,,
3.1. E'FFE}!_:?UEJ" A- B enicomplément & 10 ot A- o
3.2. Cendertir A et B jen octal, puis effectyer
restreint OB £
3.3, Convertir ACet Blen DCB, puls effect

L uer
3.4. Peut=in représenter -3A sur B bits » JHS:L:E;“ oce
Pour la sulte on considbre que leos cedes sont i
3.5. Convertir A Bt B on binaire e

complément 4 9
8- A en complément

votre réponse
ne longueur 8.

absolue, gpl
mode complément 3 dnu:: on le mode

3.7: EfFe:tuﬁah si possible B .
At ; 0y dang
absolue, ndans le codage complément ]En :npdua;g: Z:ﬁze IEHt H:IIEW
e codage

L
MBS le

¥

'

s calculatrices ne sont PAS aUtorisges
ars de 1'épreuve

104
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Exercice 1 : culture informatique

L. Expliquez la différence entre une mémoire ROM et unermémoire RAM.

2. Convertir 15 To en Bo, B5cm en pouces, 2 picosecandes en secondes,

3. Classifier [éeran. le clavier |e disque dur. le microprocessedr dans les cing
blecs fonctionnels de Von Neumann

4. Compter 20 nombres en hexadéeimal & partir du nombre hexadécimal 129,

Exercice 2 : systémes de numération

2. Manipuler des systimes de numération en réalisant les conveérsions suivantes ;

Q) (3275h=(?) ' b) (2B4%=(?)% € (AHAIOI0)=( ? )

d) (1ABChs=(?) e) (FEls=(?ho f)(11101010%=( 7)a g) (11101010)=( 2 )y
h) (ACx 2D)y j) (1011/ 1) (L chiffre prés).j) (ACS - SEF)s

Exercice 3 : Probléme b

1. Ondonne A= (37he et B= (26)

11, Effectuer B-A en mmprr.ment vrai

1.2, Convertir A et B en base 8' puus affecruzr A+B, AxB, A/B (2 chiffres prés), B-A en
complément restreint.

1.3. Convertir A et.Ben DCB puis effemum* A+B

1.4, Coder si possible A en binaire sur 4 bits, Justifier votre répanse

15. Effectuer en binaire A+B et

AxB :

Dans le systéme binalre, on. suppose que les codes ont pour lengueur 8,

1.6, Coder -A selon le mode signe et valeur absolue, selon le mode complément & un, puis
selon le mode complément. & deux.

1.7. Effectuer en binalre si possible B - A dans le codage signe et valeur absolue, dans le
codage complément &'un puls dans le codege complément & deuws,

1.8. Effectuer en binaire A-B en complément vral et en complément restreint

MB : les calculatrices ne sont pas admises au cours de ['épreuve

VALIDEUR LM conseils=sujels d'exameni-conmeclions 105
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Examen initintion & I'informatigque

Session | semestre | durde 1 h 30

Exercice 1 : culture informatique

1. Donner les fonctions d’un systéme d’exploitation et GLiBiEUN: nof

de systdme d’exploitation ;
2. Expliquez pourquoi, plus la fréguence EHE]ﬂEﬂt@-F].UE 1:,P|'",-dil'lﬂtEur'
est rapide, emple o A

pide. Illustrer en donnant un exemp 1?architécture de Von

3. Donner les composants d’un ordinateur selon
Neumann et donner le réle de chaque composant

Exercice 2 : Conversions et calculs

2.1. 75 cm= { ?) *7; 3,7Go«{ ?)Mo; 256@ Go='( ?)To

2.2. Réaliser les conversions’. suivantes : (64,75)we=( ?)z j
(31,48)=( )10 ; (1180018)2=(? )is ;- (1101018)3=(?)s ; (BCS)1e=( 2)z ;
{118,81)2=(? )10 ; (11)2=(?)pan1 ; 1BE1s= (7)10 4535 = ( 7)o

2.3. Effectuer les opérations suivantes :(1AB/B)is, , (2BC + DAF)iwe ,
(2ECx FS)is (1101/101): & 2 cHiffres prés ; (1181x101); ; (1161-111)s,

{(11e1+181); Ay

A
-- i

F *
£ i

Exercice 3 : systimes de numération/

On donne A=38 1 , i:ld u." .| CI?SI,?.;E;@
3.1. Effectuer A-' B en complément 3 10 et A
il - Cencg 3
3.2. Convertir Avet B en octal, puis effectyer B?I“ilmmt i)
ey g r | en complément
3.3. Convertir A et B en DCB, puis effec
S tuer A+ B
3.4. Peut-on représu_gtmr -4A sur B bits 7 Justifie:nvufﬂ X
Pour la suite on considbre que lés codes sont sup o onse
3.5. Convertir A et B‘e& binaire une longueur 8.
B.ﬁ.lgmndew -A selon le mode signe st
complement & un, puis selon le m
. : ode com
gb:ul Effectuer "si possible § - , da'ﬂlé;i:n‘i :,dE”“'
camm:féntd:n: J5 codage complément 3 uy e S.BN€ et valeur
eux, ; PUls dans le codage

valeyp absolue, selon le mode

VALIDEYR LMD .
“0nseils sy jorg d"zi'i-"mum..:
Omectiong
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UFRMI
LICENCE 1 F
Annde : 2017-2018

INITIATION A L'INFORMATIQU

i

[Examen écrit : deuxidme session 1h30

Exercice 1 : Culture informatique T

1. Expliquez 1a différence entre une mémoire ROM et une mf-mnﬂru'nrﬁ.'h}l

2. Unordinateur de réve a un processeur dont le cycle de traltement estde 15
picosecondes. Trouver la fréquence de ce mn-cesswr

3. Classifier 'dcran, le clavier, le disque d:-r:r:l: mkmnrﬁcﬂﬂu{ dans les cing blocs
fonctionnels de Von Neumann o 1%

i
f

Exercice 2 : Systémes de numération

1. Compter 20 nombres en hexadécimal § partlr du numb:rE hexadécimal 129

2. Manipuler des systémes de numiﬁthnan réalisant les conversions suivantes :
3) (42.75)10= (72 B)(25.2)s =@jo, chi(11101010); = (?)yp  d) (4ALS)yq=
@) & (1CD)e =0 f1(11101010)3=(7)y g) (11101010);=(2),
h) (ACS % 2D),4 prs’sny} (1 chiffre prés) B (ACS — 82D)

J!i"-n. ety 4 "'P"?
Exercice 3 : PFrobléme “'H. g "-,»"J

T

1. Ondonne A= {mm“:lﬂ— {Sﬁj:? W
11 EﬂecmEr B-Aen ::-urnp‘-]érnent wral

1.2 l:un-.rerﬁr AetBen b-:'ieﬁ puis effectuer A+B, Ax@, A/B (2 chiffres prés) et B-Aen
l:unmplérnent I'E".-'tffll}'t
13- l:anl.-erﬂr Ast B B {}CB puls effectuer A+,
1.4 c-udgr sl p-nss:hle“h en binaire sur 4 bits, Justifier votre réponse,
1.5 Eﬁenutrtq_hmalre A+B, A=B, ASB (2 chiffres prés)
Dans le systéme binaire, on suppose que les codes ont pour lengueur 8
1.6 Coder hs&h-n le mode signe et valeur absolue, selon le mode complément & un
T puis iernn Je mode complément & deus,
1.7 Eﬂequeren binaire si possible B-A en dans le codage signe et valeur absolue, dans
le codage complément & un puls dans le codage complément & deux.
1.8 Effectuer en binaire A-B en complément vral et en complément restreint '

NB : Les caleulatrices ne sont pas admises au cours de "épreuve

VALIDEUR LM eonseils-sujets dexomemi-comections Lay
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l&i2nn LA BCELE

B

urn B
MATHEMATIDUFS
—11 Ficence 1 Trone (ommun T INTORMAT U

-|- T HAnnde 258 = 2008 ﬂﬂ.l £
.{@i ?‘5@}' son 2 durfe 1630 :
- o \ Evamrn Semertre [ Seapan 2 dun %
g #ﬁFF IHIT;:;TIUN A L"IHF‘URM&TI QUE A/ T
e A8

Les caleulatrices ne sont pas admises lors de I'épreuve

Exercice 1 ¢ culture informatigue -

. el e Belle
1.1, Définir les frois grandes familles de logiciels et donnerun E“““ﬂii:gﬁ:;‘;"'; cu::_;ﬂ
1.2. Citer les cing blocs fonctionnels de I'architecture de Von Neumann

1.3. compter 20 nombres hexadécimaux & partir de 1EFys

1.3.Donner une signification des expressions ci-dessous ;. P
Expressions = Signification Expressions Signification
pixel dpi fo .

RAM - . UsB:

AMD E-450 1.65 GHz 4| Blog it

Exercice 2 : Conversions et caleuls < ¥

2.1.19"=( ?) em ; 2560 Go=( ?)To" =7
2.2. Réaliser Jes conversions. suivantes :(54,75)u=( 7 ; (42.4)=(Mho 3 (1101010)3=(? )ie;
(110101 1)=(?g; (1CSie=( D5 (101,01)=(Dho (101)=(Vaazs 3 1ACy6= (P10 ; 2435 = ( Dho
23. Effectuer les.opérations suivantes 3(1A/C)js, , (2BC + DAE)y , (IBCx Al)y (1011/101)
4 Z chiffres prés’; (1011x1001);; (1011 3 (T101+100T) -+ = = o - .

Exercice3: systimufé!': numération |

g-‘r? dgg‘nﬁ A=49 1, B=32 1o , 053,75,
1. Effectuer A- B en complément'a 10 et A- C en comple '
A By m
3.2. Convertir A et B en octal, puis effectuer B- A en mx:ﬂp};ﬂn::tg“ trad
;;fl:nvf:uﬂ et B ;n DCB, puis effectuer A+ R enDCR i
suite on considére qie les cod
3.4. Convertir A et Ben bi;!:imm +O1e sont sur une longueur 8

3.5. Coder —A selon le mode si

_ : ! gne et val

selon le mode complément & deuy, A,
3.6. Effectuer si possible

; - B - A duns le codape <
i 0,5 il s 1

selon le mode complément & un, puis

VALIDEUR )
u'mmmh-aujm d'exam e
aas
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LA REUSSITE MON lEE_IEH‘I_'lTE
frlr’. |
INITITIATION A L'INFORMATIQUE 4 b '
EXAMEN ECRIT : SESSION 1 2019-2020 & Wt
I EXERCICE 1 : Culture Informatigue . H‘H: LN “
b ;
1.1 Expliquez a différence entre une mémolre ROM et une mémolre RAM /- o %
1.2 Convertir 1.5 To en Go ; 55 em en pouces L v R, Y
1.3 Clret les cing blacs lonctionnels de Von Neumann D, /
1.4 Remplie le tableau : ﬂ:“‘u.
Expressions Signification Expressions Simll'lmi;ln
pixel Use .8 S5
AMD E-450 1,65 GHz Blog o, A
EXERCICE I : Matériel informatique T, g
' 'ﬁlép.am compte de [a figure cl-contre et
attﬂEEtr des numéros aux compesants
:mluanu* Efran,. Carte mére, CPU

' “‘*"f; [MEcroprocesseur], Mémaire vive
LHM-I] Cartes de périphériques,

iméntation, Lecteur de disques [ CD]
N , Disgue dur Sourks , Clavier,

; Dﬂnnerh différence entre Windows et
Microsaft office

4, Doaner be nom d'un fabricant de

. {4 Iﬁ microprocesseur

EXERCICE 3 ; Swtl'mn *f-i:_ umimulln h

3.1 Manipuler des dahui’h
2l @) (32.75) 0 = lf?h ;
e) (Fihe = = (P S} ":111“

F““fu} (1 ehiffy

32 0n'donne A = E;ﬁﬁ' = (26)yq - Dans be systéme binalre, on suppose que les codes ont pour
}uqu:urn Eﬁéﬂwruﬁﬂm B = A dans le codage en complénent & 1

o en réalisant les conversions sulvantes

B = '[”m i ) {'.I'.l'.l.ﬂlﬂlﬁ}; = “]H d) l::l...iﬂ'nl:'}“ - l:?lt

hh={1)s g3 (1110101005 = (7], : K) (1010); % (101},

Yl ACS — 5EF)1q 1K) (00110111 )pcy + (00100110) 5

VALIDEUR LMDicomesdls-sujels dosnmeons-corections 1]
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18112021 -
AU
J I-"f -"1-\.“"‘\«.
L -‘:‘\\
F oy
&, Ol
L - -\'||. ."\'_\-’.
Licence 1 Trona commtii UE SANS \1 < -:‘:‘-._,
EXAMEN D'INITIATION A mnﬂﬁﬂﬂ i,
ﬂHLEULﬂ F e == '."-_-_.__ - h
Semestre 1 Session 1 durke: 1hk30 . 'q:‘-\\ —=Ia)
Annde : i - 2020 3 -_\“::\h
Exercice 1: QCM PO - Y >
Recopier le texte sur vetre copic et methe: Vsila phr@fﬁlme -,'il_;ﬂ'
phraze est fausss i % '“"--h \V‘/\_.-"
a) Windows 10 est un SE qui gére jeg CPU omulté-cot %

b} Linux nécessite Windows 10 pour ftre installé —
¢} Windows 10 proffesional est phus rapide ?,HBWJE,?"“'H 10 Bon
d} Ms DOS rst un SE multi-thches ]f]i,:,l.ﬂl.H , ey
e} Le systéme d'exploitation ne gése que 18, s DLE
£) Lea systémes dexploitation linux ne gossédent jas de BIBIIOthEQUS -
£} Le formatage bas nivean sert 4 muui-l-up;r-lc':diﬂilﬂﬂ en zone 85
zone de données P
h) La réinstallation du systéme Windgis_ne suppime pas vos donmbes
ganveghrdées N . )
i) La misc & niveau d'un wmz supprime vos :F'inltrs et fichiers existants
j} La mise ¢n veille prolong "gv-r:;arde ne imﬁg!;- du contenu de la RAM
dans le disque dur £ . _4:‘3?“. 3 ;:-'f;
Exercice 2: culturd.'{niu-m:ntiquuu'
1. Expliguer la djﬂ!aﬁﬁ!me entie 1 s;:-*al}ém d'exploitation et un lagicial
dapplication. Nustier, ¢l #'side d'unexemple.
2, Convertir 17 pouces nn'ﬂti.{i_mf.' _‘?rf convertir 4.7 To en Go
3. En olmnraqh:fﬂ::;dlﬂm}ﬂn_:{- tecture d'un ordinateur selon Yon
Neumann, d}ggnr'lu :Hhr\ilp\:hnqu'u:[liu: fenctionnel,
A 'Y
Exercice:3: systémes de numérotation
= |

i, Fed
1. Huﬁ‘:lipg les conyersions suivantes : a) (T4)10 = (?)y b) (26,4)g = (7
) (1101010)5:= (7)1 4] {1101020)z = ()5 ¢) f'fﬂcﬁ},:.j{{-:;.,, I-Ez,-, 4{}? i
(Thos (8T40) w0 == (Thpes

2.2. Effectuer les opérations suivantes (5C1/4he, (BEF - 1A)6, (5C1

&
zaﬁ?m L o, B =20y, C =85,
e 2.3.1, A-B en complément en vraj
s 232, Converlir A et B en octal puis effectuer A-B o complément & 7

o, ﬁ.ﬂ;ﬁ:’“ﬂm"ﬁiﬁr Aot B oen bass pais effecty
" prsi)dans cette baso A X B et A/B (un chiffre
234, Convertir A et C en DCB puis effoctier A+Cen DCR

?

VALIDEUR LAE: i
l'm{h—nqm -
mu!ﬂhuu
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2.3.5. Convertir A ¢t I en binnire puls effectuer A+ B A= B, A= B, Afg
Dans le sytéme binnive, on suppose que les codes sant repeesentés sur 8 bil
2.3.6. Coder —A selon le mode signe ot valour absolue, selon le: :
mmp'm:nm A win, puis selon le mudn complément & deusx.

VALIDEUR LMD:canseils-sujets dexamens-carrections m
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LA REUSSITE.MON IDENTITE,

18172021 1 .
4 \
i = 1
J'-\-\,_l HH"'\.‘_.I /__"FI
¥ Y . e
H\'.\-';.h I‘H\_.'. .
UE b
EXAMEN D'INITIALISATION EN INFDHMM_'_IQ :
MIERE SESSION (2016-2017)4 "o
- i .

EXERCICE 1 :Questions de cours(voir cours).
EXERCICE 2 : Conversions et Caleuls.

DV : s
2.1) & \,4/
* 17" =(Tjem. Ona:1"= 2.54 cm, done &mﬁxﬁﬁr
don .7Go = 45128 Mo
* 47Ge=(T)Me. Ona: 1024 Mo = I,Gd'
* 9048 Go = (1)To. On a:1024Go = llﬂ;'_&\df@: mﬁh&_ﬂﬂ

. 2y

2.2) Réalisation des conversions. ~3

= [ﬁ‘l ?'5}“] = {'?}: On & ‘e:{ﬁ‘l]m = 1%25!1{0 Tﬁjt[p = ﬂ llgldl'.'llil:'-
(64.75)10 = 1000000112 {W
* (314)s = (The. 'Dﬂ{ (314

* {1100010); = {’}15”53{4[-;131310 {:L ﬂ]ﬂ gl_:l}_l; = 245, done (1100010}, = 6250.

’ {11nln1n};f‘f'{:]‘:«‘hn a\TII'{IME'}: - .‘_L.;_,Q__ﬂ = (152)s,donc
gmmm']g — (152)s \'“

* (BC5)e = (1200 a B?Iu = 10115,Cy = 1100z ethye = 01013, Alors
{Br:_h.._{l 111 101}

"H
* (110.01); = (DielOn a1 X P+ 1x D 40x P+ 0x 2 41222 =
£+ 6.25. done (110.01)5 = (6.25);0.

""I:ll - ﬁ?{ On & :(11)s = (0011 )4z

}wﬂ}.. = (ThoOn a1 x 16" + 11 % 16" 4 12 x 16° = 4d4. done
LBC)e= 444,

*¥ALIDEUR LMIk:conseils-sujeis dexamens-corrections il2
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2.3) Effectuons les opdrations subvantes :

' (TAB{Chs = ()15, (2BC+FAE) g = (1)1 (28C
2 chiffres prés

* {1AB/C)is = 23:5 car

-y - . 2 B Cu
. : 2 B Cipg ; ® F L4
";ﬁi’{ C+FA + F A Eyg ;#(2BCxF1)ys = 2 0 C
% 1° 2 6 Ay~ 2 90 4 .
- 2 0 2 F Cy
| T
VALIDEUR LMD:conseifs-sujets dexamens-comections 13
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LA RELSSITEMON IDENTITE

- il
"P."-\‘. H‘:A
‘\1'*-. HHH‘H f
* iy
SRR o | |
> ufn} -1-‘ S bl
e 1101 T
. 1)y = 1 1 01 { : D
L 1101 . : S
s NEEE ®
1 101 B G
4+ 111 \\ ;'I
(0140 1 0 0 10 =

EXERCICE 3 : Systéme do punieratio .
On donne A = 59,0 = 3lict r::(é 83750 0

3.1} Effectuons: A- B en complement:

* Ona:Hy=10°-31 =694 ‘-I-““—_-“l

— Fioune 3 - RESULTAT

0

Ad0et A-Cen complement & 9

. Il ya une retenue de

ch'-gmwnmt on 1'ignore et pat ent A — B = 2850

* A—Cencomp \h'-E

'j —
Ona:A= ﬂczs:!“fs.; On ol =101 -107% =

£3.75 = 10 6.2450.
Ona: A% i:'i!l-t::;T i dea;i;p;:?e;mm.dmnmmmple—
to le resu ! un -
“ﬂlﬂmﬂ m = "'lﬂ ""?5 24 = 24.Thyp. Ainsi A-— O = —24. Ty

ertissons A e&i:lm actal,puis B — Aen complement restreint.

24 = {ﬁﬂjln';m‘,ﬂﬂl = T3s car

5 o
"‘“ﬂ-, k. A

Ny %
3

J‘g-ﬂ =
o]

VALIDEUR LMIX:conseili-sujets dexnmens-corrections 4
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3.3) Gnnvertﬁmn:h ;i

“amj'*ﬁm

LA REUSSITEMON IDENTITE

< B= 3l = (T)y,0nn: B = 3Tgenr y

Ll .

*B- Amc-u-mplmunl:rwl: Acdire enicomplement & 7)
Ot s+ AL m ()= P 73y 2 u'?-:,-imrm 45 car

113'5: &%

- T s
4z

o ‘I 3’ .
Ieresulm. pujj'.é‘naj fite un signe " —
{a*}ur’ 80 — 43) = HMg-d'oh B= A= —34

: B puis A+ 8 en DCB,
“uunmp“ o B = 31,5 = 00110001 pe

“‘*,ﬁ?ﬁ“@% 0 0 locs

o e

‘H‘-H g‘(:"'--‘{rr 1 09 1 & 0 0 Opeg

Ill.'lltk'ii *a. pas de correspondant en DCB donc on lui ajoute 0110).
D'oit (A 4 B)pes = 10010000pcs = Hjo.

On su maintenant que les codes sont sur une longueur &,

ssons A et B on binaire.

"\."f
i ,.-‘1. = 5!.“] ﬁiﬂ:ﬂl A=
111115

111011; = 001110113;:8 = 1lllll; =

_____

VALIDEUR LMD:conssilg-sujels d'examens-corrections
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1871172021 / _H-‘:‘H
g ]
.r'{h:‘_a.‘ \4”}

"‘-.k "-\“‘ /

¢ valeur absolue I:S'-"':"I:!.ﬂl:-]nn ™
5.8) Godens —A et B 008 e nmnp]emrzn{ fi
le mode complement & un ()] puis selon RTIGL Ny

deux (Cy)

A=001110014
SVA &
10111011 | 11000100 l'mmmi I oy i\jﬁ":‘“ )

"
-|.

5"-“-*“'] = Ch(/] 1 1. Gy(V) s'obticat en o imnt
1dans N)

iy
3.6) Effectuons B — A dans le m:lag: =Y, 1

o
* SV A(Signe et Valeur Absol ??] s pmH =
Ona: B~

A= B+[-.4} *‘w—‘]&al’ummmﬁ = 00011111

‘u~ i 1 1
}'D 1 1 Impossible

1010

] B
am
el B

o i =]
ol B="
= = =

- 0
mm:-.aif':'im:u:uI ’&mB}FH= BH{-A)= + 1

f complemente le resultat.
1nu= Done B — A= —00011100,. -

|
Hl= =
= =
L=k =

=
p—
=

‘-"“%u —A-lm";llﬂl.dmﬂ-ﬂ = B+{-A)=> +

|

s

pudeﬂfipammnm donc on mmplemenm le resultat.
On a : TTTOOT00: = TTIT00T00; +1; = 000110115415 = 00011100,
Yy, Drodn B=A = 00011100,

WO /”f

VALIDEUR LMD:conseils-sujets d'exnmens-comections 116
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TR 12020 LA REUSSITEMOMN IDENTITE

UFR-MI Année MI?EIE\
-"Ir“:':. e I“-.-

:"‘"h — .
INITIATION A L'INFORMATIQUE . 9 g

EXERCICE 1 :culture informatiquoe.

1. Donnons les fonctions d"un systéme d'exploitation '
« Il garde une trace des ressources util ; u.r :l:.n.que app]umlinn
- Il permet & 'utilisateur d'éfectuer p - !

- Il est responsable de la communi cation ot le maté-
riel. ;

- Le systéme d'exploitation itrement les ressources maté-
rielles locales. : :

2, Expliquons pourqu: | n augmente plus 'ordinateur est

rapide. /. 3
anqu h- uence rucmur est éleviée, l'ordinateur éfectue des

tﬁdtaa mp: nt Fl :E.n. fréquence est élevie plus un processus peut
q‘m upémtmns par séconde,

E:-: &Tm b Bkt
/f
""-x.

VALIDEUR LMDuconscils-sufets d'exameng-corrections 117
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18117021 -
; LY
1
N,
IIIII " H.h'-\- \HH "’I'l
..H'-, .'H._‘_-‘H ‘i
ture de Voo 7y
3. Donnons les composants d'un ordinatenr solon """-'*ﬁ.tf “'f k.
Neumann, '

Dannons le ride de chague

. L'unité arithmétique et logique H.Lf}"{i%mue les opérations de base.
chafgée du sequengage des opérations

numé,ﬁ la fois,les données et le programme qui

:‘lmli-qumil'unl T quéls sont les calculs & faire sur ces don-
nées, La mémoire ke

' 'm:lrh-aﬁﬂie permettent de communiquer svec le

2.1) 'i‘ﬁ"::Fj Elnu "?—Eﬁ-ln:m dmmj‘_ﬁ_]m
3mn*mﬂ‘o‘,%u lﬂEdMﬂ=lGudnnc
ik

£ 2560Go = (T)To.
""-:H‘-'.:.‘ ! .
E'ﬂt Yo (7). On 3.+
T (64.T5 0= (7)a- ai (M =1 et(0.75) =
{;?“H £75)1p~ 100000011, 100000 4(0:T5}10 = 0.1 1oy dons
. W '
-4
@ A
-
SN

VALIDEUR LMDieoasells
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(1HK010)z = (¥)10.0n a :{1100010); = M@F 6245, donc (1 !hﬂﬂliﬂs = G250

(1101010); = (7). On u :(1101010); = @;H_;Q,g%{}ﬁm- dﬁh@"
(1101010} = (152)y “'uf}

(BCS)is = (7)2.0n & 1By = 10115, = 1100; b5
Alors (BCS)ys = (101111000101}, '

{110.01)3 = {?)s0.
Dnalxaﬂ+lxii+ux2"+. 1;-:2-*-5.25.&.:.::

(110.01); = (6.25)0.

1.'

EIBE:]“ = {T}iﬂ On a1 = 167 +

(LBC}1g = 44644
ﬁa’s-;g

(453} = (?)10.On a 4

it e
£ R T
B - .

“f

[Ill}lfl‘hz =1, 104 & 2 chiffres prés car
iy

19
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Cin dﬂma;ﬂ 33'1 '='||:|"::|nﬂ c - m Tﬁm.
3.1) Eﬁml.um A—Bm complement & 10 et A —C en complement 4 9

% Li:‘n ll]"fa— 14 = 86,4 + By = 124. Il ya une retenue de

dEp.lhIﬂnml-.uﬂ Iignore et par conséquent A — 5 = 24y,

_h.-.l'

* A - Cencomplément & 9.
. Ona: = et C = 73.78;0. Ona:0y = 1P - 102 = 73.75 =

e

On'a’ A+ E’u = (4. 24yp. Pas de dépassement, done on eomplé-

/ f_ ,mgm.u be resultat puis 'aflecté un signo(=).

Onu: BLHY, = 100=10-2=64.24 = 55, Thig. Adnsi A = @ = —35.75u-

YALIDEU
W LMD:conseils-ujots d'exnmiens-comecilons 120
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3.2) Comvertissons Act8 en octal puis B — Aen m%mlr&bk
- '-"."-.'"'\ll{ 7

A= (38)10 = (?)s,Ona: A =46, car

{ément Testreint (c'est-A-dire en complément & T)
: —~E'"' = 46y = Gdyp — 46; = 1005 — 465 = 31,

T — — - = —
=
I
=
R
=
2
:F
h
y
eg” E g
/ y &
o 4
v /
&

. 1 6
I Ona = + 3 lg pasdedépassement.on complémente
4 Ty

| ‘ﬁf,'h le resul Puunnmﬂ"m“ﬂﬂsﬂﬂ{-}

‘!:3«%117"

' L vmlﬁumﬂﬂﬂanﬂﬂﬁpuhd+ﬂmﬂﬂ3
L "r,.r na;A=38,p=00111000pcs et B = 1d;y = 0001010 pcp
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1E112021 R

0
0

11 g
lr'-+ﬂ]ncn==*_-i-__g__‘_u__1._—-—-f—|f%11 .

1)

1

]

1
Pour I suite de Vexercieoon considine
longuenr de 8.

et =]

que los cotles sob ml:_lltm
-y

3.5) Convertissons A et 1 en binaire. ‘x, ‘/};'"

= MI{!’!I 10y;0 = 1110: = ﬂﬂﬂﬂlllﬂg

S sele (SVA)sclon
E“;aﬁde complément i

¢ 4 = 38,0 Alnsl A = 100110;

—A selon le :-dwéwet
e :Iunl[f-'l}tpmé'[ﬂﬂ

q%\

A | 10100130 | 11011001 uuuum
3.7) Effectuons B — A

3.6) Codons
le mode comphément

dm%ﬂ% 10
— 001001
A mﬁa

B = 00001110
0

0 Impossible
0

v —A = 10100110 et
1

1
1: &
10

e =N~

1
0
0

i ™}
=
sk || i

-y
1671001 donc B-A = B+(—4) = +

nal‘_:-:.rﬂn

0

-

l

[ AR
M|
e L=

pas de d P ent,donc on complémente le resultat.
£ Ona: TITOOTIL; = 00011000;. Done B — A = —00011000;.
\\“‘-‘
{":-'-l- T =
,-f_ ‘Offa: —A = 11011010, donc B—A = B+{—-A) = +

piément & deux).

=

—

[ N
)
o ==
| = b

=

O e

L=

e el T s e e o o

=

e
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pas de déprssement, done on complémente le resultat,
On o : TTTOTO00; = TTTOT000; -+ 15 = 1110100
Done B — A = —11101001,.
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181172021 N
& "‘wl
o
Annte 2017-2018 2
UFR-MI —

[IRITIATION A L'mmm.mirmuﬂ \?
EXERCICE 1 rculture informatique. ‘\ \/‘//V

1. La différence entre une mémoire RAM ct ROM

La mémoire ROM(Read Only Hemﬂgp_ﬂlﬁ ﬂaﬂ . Ln RAM

est utilisé pour stocker des instructions ﬁgﬁﬁ&lﬁhncﬂmﬁ

zprd A stocker en temps réel des In!'urmg_';l“{‘.(\

de Vordinateur. .. \\

; vons 1a frbquence de ce urs, e
? E“sﬁtque F = 4 avec lpitﬂﬁﬂmnﬂtw_iﬁﬂﬂnd i 10

E.ﬂﬁ Fﬂ Hﬂ:ﬂ Hz. " :J'

3. Classifions I"icran, I¢ clavier, le disqie.dur, le microprocesseur daus §

blocs fonctisnnels 4;!' Von Netimans.

Iﬁiﬁﬂﬁgnrﬁm ; I'éeran;
4'_"' " Unité de contrdle : le clavier;
"Lﬂmnlrn : Le processeur ;
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4. Comptons 20 membres en hexadéeimal & partir du m:lml:n! Imn:lﬁé"lrml
129.
120382 ;83 ;84 ;85;806:87,88,:80; 84 ;80 8C ;8D ; BE "Efuﬂﬂmh 103:94;95.

EXERCICE 2 :Systéme do numdémation. _ o,

2) Manipulation des systémes de numération on rﬁi_ﬁ;&p;‘ des conve

ﬂ-]I [42 ?Elm = {?}:
On a : (42)yp = 101010, ct (0.75)y =0.1
Done {42.75);5 = 10101011,

b) (25.2)s = (P :
{25'2]3—2!{54*513“-#2}13 .,éfﬂl ho
Daone {2-5 Eh, = {21 ﬂﬁjm 1

¢} (11101010); = (?)is
{11101010)g = “1“L..Q

d) {4.-1.::'5]..:—{
I:Ina..-'lu—'.l. = 101 :"E',,_uun, Byg = 101,
Di'-‘ll'll: H-.-"I.‘I::ﬁ}m— Dlﬂ

Wﬁ’

T % 164+ D x 16%= 461

f) {F 0101 u} \’F%] f
|:11:u:riﬂ 10 = 352,

)\ﬁ’ 2o2
Done (1110101073 = 3525

ﬂjmmn = (7)
|:1'11n1u gjfnmﬁm ke

e
J-I'_|_l.'-1
:\_';'l -l_l?f{ﬂgﬁ x Eﬂ] i
- II’.
'_;'.'..11 ".._h.'
e, VRl .
_—
—
VALIDEUR LMD:conscils-sujots d'exnmens-carections 125
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C i
2 D
A 1
A
E

o=

"ujlm

8 2
§ .
1 A 1%

i) .:nsmm, (1 ehiffre pris)

6521

1.1) Eﬂ‘mf.ﬁmhﬂ Ammmplﬁmﬁnt.m[.
Ona: I:ﬂ:‘l'ﬁ‘-d'?-ﬁﬂm .H+]m=‘39m

< lln'yapas d ntdumnnmmphhgnmhmu]mtpumm
"'\‘\_\‘ P
‘ﬁlﬂﬂtfl.lﬂ E[-} L4
p 0=~ 89 = 11,y Dol B - .4.-11"

L

W 1 ]Wﬁﬂﬂnnm&
\Jﬁﬂnn :'l-=f¢'i"]:n—"5uﬂ*-5=i35]m—lﬂﬂ¢ %
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& *
" o I
A -"F"‘x N T .er‘f
n: _1__\_.\.3__1‘% o)
[j Emﬁmmlm .-':L ;Iv B, Ax B A/B(2 :Iuill'm pria) gi‘:'..-j]gn m::llplﬁ- :

L

Ona: A+ B =215, car;

Ona A x B = 11504 ear;

- 115 = 100g
= 200;. Pas de dépassement , dnnn on complémente le
I'affecté d'un signe (=),

'—ﬁ"—'ﬂm'lﬁu Al =A==l

VALIDEUR LMD:conseils-sujets d'examens-comections 127
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&
R

Ona: A= (47 et B = (30)n
A = 01000111 pcp ot B = 001101 10pen
0 1

o001l
{A+B‘}mn¢+ﬂnlluli
B 111110

Done (A + E}pgﬂ = 111110 per

1.4) Codons si possible A en binaire sur 4 liits.

A= (ATho = ()s . |
D'aprés In division sucecssive de 47 par 2, @ abtient : A= 1011115
Done impossible de coder A surA bits. .jff ‘@'

1.5) Effectuons en binaire A
A=1011115; B = 100000,

Ona; A+ 5 =10011H; car;
S

Dnn:AHE=1ﬂ’l~11 .I
On a: BfA = (.10 car;

_ - 16) —A selon 8VA, C, puis Cy.
{ T 00101110 g,

-

=[7 SVA [ T
10101111 | 11010000 | 13010001

VALIDEUR LMD:conseils-sujet
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lr"J I"‘-
£, '.-1+
e % "'I‘."'f.
@ N
-\..h.'_':‘kl'-._"".\.,\_h - J
1\. ‘_~_}
1.7) Effectuons en binaire si pumil:lr: B-A dum Ia Eﬁagas Ji. ;
et Cy. '1":::.7.?
* BVA si possible
Ona:B-A= E+{—A}, -A= mmz%& ﬂ'ﬂlﬂﬂgﬂ;
010 ﬂ [} l]
Done B+ (-4} = + I 010
(7} 1. 0
Impossible ear on ne pout pas déc "

* €y (Complément & un)
Ona:

’?i’

“11:8) Effectuonien binaire A — B en complément vrai et complément
b ¥
: nt.gf'

1 = -
11011111 | 11100000
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CORRECTION INITIATION A L'INFORMATIQUE SESSION 1 2014-201 '9‘ -

i

|
[ &/ lTun —ieREUAS T E O
l

Exercice 1 ; Culture Informatique (Volr cours)

—y
E

Exercice 2 : Convertissons ot caloul e
2.1)17 "= (?) em . On a 1"=2.54cm donc 17"=43,18cm
4.5Go=(?) Mo ; Ona 1024 Mo = 1 Go donc 4.5 Go =4608 Mo

ey —— L Y

2.2} Réalizans les conversions b

* (64.7S)~(?)2 ; On a (64}10=1000000; et (075020, 113 dnc.

W —

(64, 75) 1= 1000000,112 ..-';; _l,.l .r".--_ﬂ..-h‘-"ll
Iil' r
[ o (31,8)s =(2)n, On 2 : (31,4)a = (25.5)s0 & 4 -
e (1100010} ={?}s5. On a : 11lflﬂ-zlﬁ-uetﬂﬂ1'ﬂr’ludn cs i" .
: «  [1100010):562:5 o B
l * (1101010)z = (?)s. On a : D01;=15 1013=5; 010; = 21 r.‘Iun-l:1
. {1101010): = (152) 'h'; o '..:
|
- + (BCS)se=(2):.0na: Be=1011; qi-ﬂm: 5 ﬁim; ;
' [BCShe = (101111000101) /
' &/
o (110.01)5(?0 ff—"‘i: e
Ona:1x2% 4+ 1x2' 4 u*;:zu crxz*{+ 1x2°% =625 donc
(110.01):= {6.25)a . ‘j
% '“\-.

. (12, O 1)=(001T)es’
* (1BChie={?)i. Ona 1 Bt~1ﬁk+ 11% 16! 4 12 % 16° = 444 donc (18C);s={444)s0
* (253k=(?)0.Ona2 x 8 75 B + 3% 8° = 171 donc (253)=(171)se

2.3) Effectuons Fés upératmns suh;antes

tmafr:]m Hmcar 148 efsff (2BC+FAE)ys = 12655 =  2BCig

* FAEs
12686

T
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LAR
IR/ 12021 f_
(1101+101);=100102 €31 7 1101
[2BCe x F1ys) = 292FCg car 2BChe -
X A
e A, 10010,
inc
2904 -
293FCie >
1101% mm-mm::ﬂh
(1101- 111)3=0110; (1101 /101)=1.10: { 2101
101
1101 1101 2.
k 10 1.10 J ey
11 y, - 11u1;,
0110; 110 . 0o m
i 1101"
w 1000001
P
! |
.l/ jl = T
- 4 & --\JI
e,
e el
Exercice 3 : Systéme de numération - % -
On donne A=581p, B=31mw ot C=83.7510 o > i_:?
- mmplé-meﬂt ' 9
.1) Effectuons A-B en cnmplémenté 10et A-Cen . .
;nla -EE“'n‘lD’ 31 =69,A+ Blf =12 ‘Ilya une retenu de dépassement, On l'ignore et pa
conséquent et par conséquent A-B = 281 -, 7 - ma /
A-Cen complément 39 / 4 ,:': 7 4
na: As590 et C=83.75 &, L .
gn a: =108 — 10 =83,75= 15:241u A+ Gl = 75,2440. Pas de dépassement, donc complétons ke

récultat et affectons le signe (- }f,_.-_ - ,-‘.

Ona:75.247,=10% = 1072 5?5 24 =24 ?51.,. “_Alnsi A-C = -24.7510

".
3.2) Convertissons A et B en -E!:tal, puis B-A erchnmplén'lrent restreint.

[
i

o WY
A= 59k =(?)e;:Ona :Aﬂﬁﬁ_'r
59 |8 :
55 ?[_E_ £ -I_.l"..:l.
3|0 /
) g

g -
¢ o

VALIBEUR LAMI:consel|
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Ca{N)= CalN] +12.60(N) s'abitlent en P
{1=0 et =1 dans N)

LA REUSSITEMON IDENTITE

318 y -
24 "ﬂﬁ o
710 lo

N3

= B-Aencomplément restreint (c'est-4-dire en complément 4 7) o
El-na Ag= (8310 - B™73y= 64y Td= 1005= 74:= &5 =
100y B -
4y - miy, r: 4
ona:B+Al= 37: Pasde dépassement, on complémente le résultat puis on alunrm un signe (<)
-4 AFED,
43 ,f I r1'f—-= -
En (BNi0- 8 43s=38s dobBA=3a, L 4r O
O 4

On a : A= 59;5= 01011001ccs et B= 31= 001100010cs
(A+B)oce= 01011001 pes g
+001100010cs Q. i
10001010 Le bloc 1010 n'a pas de -::::rr-azn:mu-lr&erntI en DCB donc o lui ajoute 0101
+ 0101 & = 4
100100000ca f r
Dol (A+Blncp= 100100000cp= 5040 8 k ,:’r ; £
On suppose maintenant que les cades 5 sm\;ﬁr une Iungf:aur B
" Y f
3.4) Convertisson A et B en I:|||"| I’re’_":ﬁ‘ . H““w-
A=59 ainsi A= 1 1'}.0111‘ 0012 I.ﬂll:.- E 11111:=00011111,
.5 -
3.5) Codons A selon le mode slgne (18 valeur{;!':mhe (5V4), selon le complément (C1) puls selon le mode
eamplément & deux {Ez} g
ml‘l lﬂl if

P SWA 'fsl. Ca
[ -A 110111011 _ltf_tmﬂlﬂ'ﬂ 11000101

'-L =T
0.4
3.5 Eft'e:r.unns B-ﬁ; dans Ie codage
= SVA I':‘ugne et "u’a{Eu:' Absolue) si possible

On a; B-A= E+{+AI...+_:H' -A= 10111011 et B= 00011111
Deonc: B#{-A) => 00011111

+#10111011  Impossible

(711011010
Car on ne peut décider le signe.

Cifcomplément b un)
YALIDEUR LMDeconsetls-sujels d'examens-comections 133
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18112021
Ona:-A= 11000100 donc

B-A= B+(-A) => 00011111
411000100

11100011
Pas de dépassement donc on complémente e pésultat

On a: TTI000111= 00011100;donc B-A= -00011100;

= Lz (Complet 4 deux)
On a : -A= 11000101, donc B-A= B+[-A)
= 00011111
+11000101
11100100
Par de dépassement, donc on complémente Je résultat.
Ona: 111001003= 111001003 +1;= 00011100
Dol B-A= -00011100; ey

W Wk
oot e dane e codage complément restreint
3.7) Effectuons si possible C-A dans le codage mmnlém}-_i{waf pufs fansle.codape COMP

s i

>4
W
T

£y

\'ﬁLlDﬂUﬂ-_meﬁ i
Bty % 134
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UNIVERSITE DE COCODY Année 2016 - 2017
FELIN HOUPHOUET BOIGNY '
UFRMI1

PREMIRE SESSION

Epreuve Informatique - Bun:nuﬁquu

_ (L1) ~—
CQruestions de cours : =,
Eépondre en choisissant la ou les bonmes réponses A s

Quelle est Ia eomposition de "architecture d'un ordinateur selon "u"ﬂ"i NEUMAN
a) UCC, UAL, E/S, ROM, RAM, BUS j

b) UC, ECRAN, CABLE, SOURIS . A

¢) UCC, USB, BUS, RAM g
Dans la catégorie de systémes dexploitation, on trouve ;. =

g) Unix, Windows 8, Open Office F ~.,‘-

b) Unix Limax, Windows, Mac Os \] .

€) MlmmﬁWmdm,Hmmmﬂﬂfﬁm,lem Elfﬁm R

d) Android, Unix, WindowsXP

Strocture et fonch 4 H‘\H \t\'\-

Répondre par vral eu jhm: ef justifier votre rEpnmr _-\"

1.Un ordinateur ne peut fonctionner sans imprimante.

2.La mémoire centrale d'un ordinateur. canserve les donntes temporairement
3. Un ordinateur peut f-nncnnnn:rsmpmmm

4. Les mots, ordinateur et mmput-l:r l:f&slgnmr. la méme chnsc

Environnement Windows . b _; '~
Répondre en choisissani la o J'e.r ﬁp.rm:.r ré'puruas
1- L'informatique est -H_‘

A. un ordinatewr qui 'h'-]ﬂ-&l"lﬂfﬂrtnﬂhﬂﬂ“«

B. la science du t:mtem:nl des mnnmmm

C. Jascience du trmtemunt rationnel ﬂl.-. l'information

2- La mémoire RAM st T, A
A. nonvolatile ~h. Sl
B. souple B

C. wolatile -

3 Qu:’ll-: est l'umté utl!.L'iTEa pour la mesure de la taille d'un éeran
A-Le pied

B Lencz S

C=Lepoucs s

D-Lecoude’

4- A I'n;iigiﬁc. Windows néeessitnit ln préscnce de MS-DOS.
.‘_i- ..fmi . .-..-'r
B Faux

VALIDELUR LMDoconseils-sujels denamens-comestions 135
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1B/1% (A REUSSITEMON IDENTITE
nzn il
V.
Traitement de Texte g >
1) Quelles sont les fonctions d"un logielel de traltement de te S—1
© AL Mise en page dun texte ' ey W
B. Compilation d'un fexie S -
34 Pr&ﬁf;:!nlim d'un texte sous forme de dinporami N,
D. Edition d'un texte ™ |
tillsons : '
1) Pour enregistrer un document pour la premitre fois, nous wiillsonss__ LY
A. Fichier/MNouvean 2
B, Fichier/Enmcgistrer r B, ) .
C. Fichier/Enrcgistrer-sous .n 9
[0 Fichier/Enregistrer cn fant que page Web & & |
* 3) Insérer des lignes supplémentaires dans un tableau "i'l":;rd m "L'T‘:lh;lifis'l:ﬁ -
A. Cela st pos possible et faut calculr i ﬁ.;!r; itre cellule du tableau eten
B, Peut se faire & nlimporte quel moment en allant dans la derni
che Espace. &F Nk : —
EWET;nms:?'ﬁ i :'imp-nm quel moment 0 wilisant le e “T“iiﬁniliuli:é :E::ﬂ tabImLtEn:stt en
D, Peut se fire A nimporte quel moment en allant dans Ta demni |
appuyant sur la touche Entrer. - Y

4) Pour créer un tablesu Word il faut: <0
A. Cliguer sur le menu Inseriion
B. Cliquer sur le menu Tableaw - |
C. EE:uer sur icdne tableau d:Ia-HEQm E'ﬂmﬂs standard
D. Cliquer swr lemenu Formaty, S A7 SIS -

5) Quel chemin doit-on su.'qﬁ pour iﬂ.si‘ércr une image dans un texte?
A. Edition, insertion dlimage Ve
B. Format, Image "'ah‘_‘_« £y .-"'I'-‘I y
C. Insertion, Image - % A
D. Aucune d:mg:éﬁnsﬁ_‘l Y

Excel (N | :
1) La cellule F2 désigne ;. A
A. Ligne Feolonne 2. - 7/
B.Colonne Fligne2 ./
C. La touche du clavier F2
D. Aucune des trois réponses.

L " o€
2) Qu'est-ce qu'une cellule :
A, La cellule est une colonne.
B. La cellule est use ligne.
C. Aucune des deux réponses,

3) Quand vous tapez ung
d'introduire :
A, Ung parenthése,
B. Le signe égal.
" C. Un double apostrophe,

quation dans une cellule Excel, la premidre chose i faire est

VALIDIUR 1w I
B-consgilsayjer, Yanamenmcnmmoctinng 55
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UNIVERSITE DE COCODY Annte 20172018
FELIX HOUPHOUET BOIGNY
UFR M y

PREMIERE SESSION * 5

Epreuve Informatigue — Bureautique (L1) -

Question de cours U
Répondre en cholsissant la ov les bonnes réponses "
Quelle est la composition de Parchitecture d'un ordinateur selon }DHH ‘JﬂN NEUMAN

a) UCC, UAL, E/S, ROM, RAM, BUS % - 47

b} UC,ECRAN,CABLE,SOURIS e, A

c) UCCUSB,BUS,RAM i 4
Dans |a catégorie de systéme d'exploitation, on trouve : T,

a) Unix, Windows 8, Open Office '

b} Unix Linux, Windows, Mac Os A E"‘H_.

c) Microsoft Windows, Micresoft Office, Libre ﬂﬁu;_‘\ A1 ~F

d) Androld, Unix, Windows Xp .

Structure et fonctionnement "::\ ":h_f‘
Répondre por vral ou foux et justifier votre rdponse = 0
1} Unordinateur ne peut Fonctionn shn;lmpﬁm:nu "l
2} Lamémoire centrale d'un md-nmu !Eewe las durmées temporairement ¥

3) Unordinateur peut fnncliunm!‘t“s-ans r;a-" 41
41 Les mots, ordinateur et nulr_npuler dﬁs.lgnent la mémE chose,  w
A A r!'?'.
Environnement Windews o, /) 4
Répondre en cholsizsant fo ou les ﬁ-urrnn :ipm.mr
1- Llinformationest:. = " L

A Un urdmaua-dr. qul trailel’lr'l[nnnatlun

B. Laschence Elu traitement des connalssances

€. lascience dd traitement rationnel de linformation il
2- Lamémaoire RAM ﬂth' 4 A *r

A. non l.ﬂ:lla'tHu i e “-:l.-

B. souple el

C. wolatile e

3- nuulre est 'unité r.n:Hh:E: pour la mesure de la taille d'un deran 7
A Le pl':m:l ¥
B. Lenezx .05
Tel ‘Le pnul:ﬂ A
0. Ln eouda.”
£
4- A Vorlgine, Windows nécessitalt la présence de MS-DOS,
A Vil v
B. Falx

VALIDEUR LMD:conscils-sujets dexamens-comections 137
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Traltement de texte d
1) Quelles sont les fonctlons d'un logiclel de traitement de texte !
A Mise en page d'un lexte f .
B, Compilation d'un texte G,
C. Présentation d'un texte sous forme de diaporama b R
0. Editlond'untexte T o B
i t o o e N ] i
1} P‘n’uf 'Hreﬂl"!r L dﬂ:m“l er Ia Fq"mli‘f'!‘ [ﬂlip nous Hliﬂiﬂlﬁ . ‘.%\‘- l_.-'
A, Fichier/Nowveau
B, Fichler/Enreglstrer : !
€. FichierfEnreglstrer-sous ™ H /_,r
D. Fichier/Enregistrer en tant que page Web Y
. L
.-"
3) Insérer des lignes supplémentaires dans un tableau.
A Celan'est pas possible et [l faut calculer déss e n’-&part le nombre de Iiﬂ!ne: nﬁn;;s-:lr:—:.
B. Peut se faire & n’imparte quel moment en a]hr'lt EE-BHII Iil derniére celfule du ta eten
$'appuyant sur la touche Espace. ' :
C. Poutsefalre s n'Jmpnl‘tl I:_'I.IH moment E'I|l-|- uﬂllﬂnt r'; rﬂEﬂuTﬂHEa“ - Insérer I.i,gnts "l",
D. Peut se fale 3 A'importe quel moment e Hﬂﬂﬂl Jlﬂﬁ‘ la derniére cellule du tableau eten

appuyant sur la touche Entrer. 20 B m

l'

4] Pour eréer du tableau Waord, B faut : '-w."_\ll
A Cliguer surle menu Insertiony . 141
B. Cliguer sur la menu Tableau ::‘ £ _,-'I
C, Chiguer sur l'icdne table ﬂe la barre d outils s!ja'r'bdard
0. Cliquer sur fe menu Fu L ! e —_—
. '
5} Quel chemin doit-on lé«! pmrlnsirrr unu imi;! dans un texte ¥
A. Editlon, Insertion d'image; \__H_ iy
B. Format, Image =~ ’!'
C. Insérer, Image” . ““-,,\
D, Aucune deces réponses )

Eacel |
1) La cellule Gélgnl‘- / J
A, Lign leme! i
a, Eﬂl-nnneﬂlme 2 '~.t =~
C. Latouche du clavier F2
D. Aucune des trols réponses
2} Cu'est-ce guiune cellule 7
A lgneF nnln:mn:i
B tmnne_f
{ i = La touche dﬁ':hﬂer Fa
D, Au:un: dés deux réponses ™.
3) ﬂuﬂml vous tapez une équation
g !ntrnduirn ; pe q dans une cellule Excel, Ia premigre chose 4 faire est
A, “Une parenthése
8. Le'slgne égal b
C. Undouble apostrophs

YALIDEUR LHD}-'-MluUHI.]]HI wmumm-:mmn“
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UNIVERSITE DE cocony Année 2018 - 2019
FELIX HOUPHOUET BOIGNY )
UFRMI

rREMIERE SESSION ;

Eprenve de_Burcautigque N :
(L1)

A- Questions de cours b y
1) Quelle est la signification des mots sulvanis oy :
1- CPU
2- Uﬁ.L lI,.-"'_-_ "
3- RAM &
4- ROM ram -
5. USE o .-’ il
7) Un emi veut assembler un ordinateir, il.vous démande de lui citer les principales
caraciéristigues pour 'achat des périphériques-suivants’s Processour, Disque Dur, carie
Mire . TN
g L L5
3) Mettez Vi la phrase est juste ¢t F3i |2 phrase est.fabsse,
Dans la catégeric de systdmes d"exploilation, on trouve:
o) Unix, &Y i i
b) Windows 8, Open Office,” &
€) Unix Linux, Windows, Mac Os / A
d) Microsoflt Windows, Microsoft Office, Libre Office
e) Androide, Unix Windows- e

“a

w, BN

- Structure et fonclionnement :

Mettez I si la phrase est juste et F si la phrase est fausse.

. Un ordinateur ne peut fonctionner sans imprimante,

2. La mémoire centrale d’un ordinatetr ne conserve les données que momentanément
3. Un ordinateur peut fonclionner sans processeur,
4. Les mots, ordinateur el :Emﬁj_.lif:r désignent la méme chose,

C- Envirannement Windows
prnﬂdrﬂ_brﬂ vement :ﬁg&u’: guestion ;
1) _ Windows est-il un systéme d'exploitation mono tache ou multi taches 7
2) Enmgt fmc_ppur déplocer complétement un fichier nom << monfichicr>> du
répertoire X vers le répertoire Y Citer deux fagons de le faire.
3) Eumgn:PL le systéme d'exploitation reconneit-il un fichier Word, Excel 7

VALIDEUR LMD:consecils-sujets d'exnmeng-corrections 135
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e

D- Traitement de Texte
) Répordre bridvement !

: Enregistrer i
Dans le mena Fichler de Waord, quand est-ce on utilise Ia commande Enregistre e
Enregistrer snus 7 o ¥

Meltez 1 si In phrase est Juste et F sl In phrase est fonnsse.

1) Quelles sont les fonctions d'un logiciel de traitement de (eX P .
n) Mise on page d'un lexte i ot
b) Compilation d'un exie . 4
¢} Présentation d'un texte sous forme de diaporama
d) Edition d'un texic

IL"T (i

witilisans : ./
2) Pour enregistrer un document pour la premidre fols, nous WIRESEET £y

a) Fichiers/ouvenu < .-_'_;.‘
h) Fichiee/Gnregistrer .
¢} Fichier/Enregistrer-sous =

d) Fichier/Enregistrer en tnnt quie page Web =

3) Pour eréer un tablenu Waord {1 faut : o
a) Cliquer sur le menu Insertion .. A
b) Cliquer sur le menu Tableau i ol
¢) Cliquer sur l'icdne tableau de Ia barre d uulﬂﬁ slandard, i
d) Cliquer sur le menu Formal -

4) Quel chemin doit-on suivre pour insérer une image dang un texte?

o) Edition, insertion d'image R _

b) Format, Image y g -

¢) Insertion, Image V4 4 T

d) Aucune de ces réponses Vi Y.
mm ¥ si 1n phrase esl jusie el Fsi ]I._Fll_ll:.'l!ﬂﬂlﬂl.jl lnusse,

a) Excel estun programmiedeealenl ~

b) Excel n'est pas un programme de ;u_:uh:ul ‘

€) Excel peut Bire utilisé eemme un programme de ealeul scientifique

d) Execel ne peut pas &ire ulilisé comme un programme de caleul scientifique f

2- Mentez Fsi ln p'iim;- est jusie d_ﬁ.ﬁ-]u plirase st fousse,
La cellule F2 désigne:
s) LaLigne F colonnad "
h) LaColonne Fligne2
¢) Latouche du clavier F2

d) Aucung des trois réponscs.

3- Menez Fsiln ;;!::'“rns:f_u.t{ﬁlstcﬂ F i ln phrase est fusse,
Qu'est- ce qu'une eellule :
. .r-'ll..'- 7 :
g} J:a cellule est une colenne.
b) La cellule et une ligne,
¢) Aucune des deux réponses,
4- Meticz. #50/In phrase est jusic et F s In phrase est fusse,

unnd vous tapes une fquntlon J %
ﬂ'ln'lrnEuire ; [l 1 A dans une cellule Exepl, 1y premidre chose 4 faire est

“0) Une porenthése.
b) Le signe égal.
€) Une double apostrpnllnEuR LMD:conseils-sujers dexamens-comrpeg
e 140
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LA REUSSITEMON IDENTITE
.'IIIII'.._
\
UNIVERSITE DE COCobny R,
FELIX HOUPHOUET BOIGNY cp 2“'!”'9'-'2“10
UFRMI N
Epreuve de Eurcnu!iglin. . .r
(L1) i
A- ions de co P k
1} Quelle est 1a signification A
gl ication des mois “i“,l:“ ‘r"'i:_“r-h_
2- UAL & 5
3- RAM - g A

i Ty
4- ROM e
5. USB @& ‘:\\

2) Un ami veut assembler un nn.ima::u:.

il vuua,;ﬂ:mmdc de lui citer les principales
ﬁ?ﬂtéﬂﬂiquﬁ pour |'achal dcs-pﬂnphmques sﬁa}-anls Processeur, Disque Dur, F;m
- B

ﬁ H“""\.“‘-—-—Fl’.}

3} Mettez Vsl la phrase m{gmt et Esi la phm:: est fausse,
Dans la catdgorie desysiémes iuplm jon, on trouve -

ﬂ:l Unix, K\ ..-'-J:_r .-'--"
b) Windows &, Open Office "~ b &
c} Unix Linux, Wmdnws‘Mu.:ﬂsx &

d) Microsoft Windaws, hﬁ&miﬂl’t ﬂfﬁnﬁ. Libre Office

e} Androfde, Unl.::at-"r' indows ‘“"\
B- Strocture et I'-:nnt]nnncmeht - ,-"\r
Mettez V si la phrase es Hl]l.lﬂtl:'ﬂ Fsl I plum est fausse,
1.Un ordinateur ne p-uut funutm er sans imprimante,
2 La mémoire centrale ﬂ‘un ordinateur ne conserve les données que momentandment
3. Un ordinateur peut fﬂﬂﬂlﬂ]ﬂﬂr SANS PrOCESSEUr.
4. Les mots, J;y_rdmal.ﬂ.Ir el mmputﬂr désignent la méme chose,

|" i-

C-Environnement wmdnws
Répondre briévement & chague question :

1} Windows est-il'un systéme d'exploitation mono tache ou multitaches 7

) Cmimcnt faite pour déplacer complétement un fichier nom <<monfichier=> du

‘répertoire X vers le répertoire Y Citer deux fagons de le faire.,
3) ‘Comment le sysiéme d"exploitation reconnait-il un fichier Word, Excel ¥

D- Traitement de Texte
1) Répondre brifvement :
Dans le menu Fichler de Word, quand est-ce on utilise la commande Enregistrer ou
-Enregistrer sous T

Mettezl si la phrase est juste et F i la phrase est fousse.

VALIDEUR LMD:conseili-sujets dexamens-carrections L4l
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TRA 102

texte 7 )
1} Quelles sont les fonetions d'un Ingicicl de (raltement the &y
a) Mise cn page d'un fexle A5 :
b}- Compilation drun exte 5%
c‘.:: I'r:Es;-I:-LM1nn drum texte sous forme de dhlpﬂrﬂmﬂ -

d} Ed i“‘l:ll'l- d e texie
iere fols, nuugfugy.i:nns : >

2) Po. ~nregistrer un document pour Ia prem |
») [RChierMouveau - :
b) Fichier/Enregistre? o i,.-}.

5 €) Fichier/Enregistrer-5005 : =¥
d) Fichier/Enregistrer en tant que page Web P
& -

3) Pour créer un tableau Word il Faut (‘, 7 '}'-]':7*%._._

a) Cliquer sur le menu Insertion ¥ -"'TJ.-" O
» b) Cliquer sur le menu Tableau 3

¢) Cliquer sur l'icdne tableau de

I 4.:_."‘--“_ IIl_ll.
|l barre d'n:l_HEs Ei:auﬁyﬂ-rd_‘r
d) Cliquer sur o menu Format dits -

R
chemin doit-on suivre pour insérer une hﬁnga:_dq_u un texte?

4) Quel H
a) Edition, insertion dimage £ A
b) Format, Image 3 {‘:.ﬁ_ )
% €} Insertion, Imoge .y ﬁhh_’!,
d) Aucune d¢ ces réponses Il.r;;" i
- .'"l ,."'“.':|I
Excel - & )
1-Menez Vsi la phrise :sljuslgttﬂjﬂaplmg;m faiisse,
et A

a) Excel €5t un programme de i3 :

by Excel n'est pas un programme mg{i;y‘!;r,.

c) Excel peut étre Hﬂi"lifﬁn‘ilg-ug programme de calcul scientifiquer

d) Excel ne Pﬂgiﬁs'f'“ utili ‘thmt un programme de ealeul scientifique
2- Menezh si la phF'as:"u;_l Juste et F l_E.Jn phrase est fausse.

La cellule:F2 désigng’s. I:,_-" 4

a) La Ligne Fealonne 1“‘&1:-“13"
#b) LaColonne Fligne2

g) Latouche du clavier.F2 1

d) Aucune des trois réponses,

3. Mettez P $i Ja phrase esl,j"siu et F'si la phrase est fausse
Qu'est- ee qu'une eelluli : ‘
#) Lacellule est upe folonne,
b} La cellule et une ligne.
« €) Aucunc des delk réponses,
- th:}'fi}'ln phrase est juste et F 51 la phrase' est fausse
& t}ulplf vous tapez une équatlon dans une ﬁ,”“"; I _
d'introduire ; «xeel, la premigre chose 4 faire est
“a) Une pargnthése,
¢ b)lLesigne égal.
B £ 1_.I_n= double npostrophie.
s

VALIDEUR LMD:conse; _
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UNIVERSITE FELIX
HOUPHOUET ROIGNY
UFRMI :
N
OUTILS BUREATIQUES o
PREMIERE SESSION ANNEE 2020-2021 T
u -
I- ARCHITECTURE b
._\-. -J
g+2 i /
Quedle est 1a signification des acronymes sulvants : - 4
0 N s S e A L
s r|' W I‘
1.' UAL lllllllllllllllllllllllll :_r':iﬁl .......... ’z _I.;l-:—ll Lo ..?
£ - P
I RAM ? oo . . A
- s
A BN s e @ W
T
ST LIS 2 somsns s sttt sersstaensmess i smbminotn i %} ................
B INTERNET .o - L
o S o ’Gﬁ":'l
: i W
7HINTRANET o .,../../ . TEOE o
B] SITE WEB ¢ovorrere A

A
3) Différence entre RAM et ROM (2] /- i /}'
Exercice 2 : Cholsisser-les ::rl.lrﬁl'nbﬂnne rﬂpumr(ﬂf;'iﬂ

Le microprocessaur mmpmnd I‘I-.IAE.EM I'LP.'.E"'

Le mi:mpru:e-sscur cu prend l'und thmétique et logique

Le microprocesseur pruml unité d; mmande et de contrile
Le microprocesseus :urnpfem:l J‘UAJ.. uH

Aucune bonne "HSJE_ ‘w 'a.,_

Les périphériques d'entrée effectuent les Instructions de lecture

Les périphérigues d'entrée effectuent les instructions d'éeriture
Les per'iphéﬂqu:s dentrée elfectuent les Instructions de lecture et d'écriture

Le ::laﬁmmnner.mluu je sont des périphériques d'entrée
Le clavier, s:amer, mru ne ; sont des périphériques de sorthe
Le clavier, scanner, microphone : sont des périphérigues d'entrée / sortie

L clavier &5t un périphérique qul effectue les Instructions de lecture
Le clavier est un périphérigue qul effectue les instructions d'écriture
Le clavier g5t un périphérique d'entrite

Aucung I:pnne réponie

L
" v

rl’_.n'.-
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IRM12021
_._'_._'_'_ _._'_‘_'_._.—._._'_._._-—-—'_'_-_-_
"ordinates ne machine Intelligent®
L'ord it estu mable et intelligent® ™

ta
Uordinateur est une maching ProB-C oy, oy raplde

L'ordinateur st une MITL/'_ - .
Augune bonne réponie N

1= LOGICIELS D'EXPLOIT, =
Bxcrsice 1 (0.5 % 4) I :leu:rémle.':'hiurnnm

correspondants dans 13 3
Refier entre les mots de fa premidre colorine et leurs . £y
Compléter avec ce qul comAent s ;"_ !

. < mono-tiche e
;‘ Ill:nht;:i - ;-:ai:l::parlle eoftware nécessalre pour falre fonctionner un ordinateur
% WindoWEE = o estun SEquigkrelesCPU
4. LeSE... d- st un SE open SpUTCE Pt *H'I
.-"'r i | i,
.n':. ‘lull e "'-;?
-Cl " Ly b
Exergice 2: (0,5 x5) 0l
'\-.\‘ "-.\‘

Répondez bribvement & chaque question : "r::_h“‘-x e o

me d'exploitation mono ti:he ou ml.rl vitaches 7 Expliquer ?
2) Comment faire pour démarrer rapl tl :pplrmﬁun -,lcalcu!atrilne », & son raccourci a été

supprimé du enU arcessolres » :ram:‘i'uus mes prngra;nrnes W
in fichier nammé & mon fichier » du répertoire X

3) Comment faire pour déplacer :uqtpléumem un -...J‘

vers e répertoire Y 7 Citer d:lj:{a;m pour le falre, -
4) Comment le systémed' exploitation ru:mn.ﬂ qu'un fichier Word doit gtre ouvert par « Ms Word

L I.-" .."'-."'
5] Comment be systeme d‘explmut ruau:a:u-'ﬁrlaaiﬁ qu"un fichier Excel doit #tre ouvert par « Ms Excel

» 7 o ;
Ve N4

rercice 3:(05%3) 4 - 2‘5

Cocher | ou les En_»nne.lslﬁpéhfe[sr }I ellefs) existe(nt)

i

1) Windows est-il un systl

.
-

Dans Windows, le l:urn-u est urie image
Dans Windows, le bureau e;j un répertalre
Dans W‘nﬂ'nm:, le bureau ﬁ} un fichier
Dans vﬂndwﬁ,faburu }Fﬁt un dossler
Aucune bonne réponse’
Windows estun Iugl:leld: bureautique
wJ WS gst_.l.m systéme d'exploitation
mm un ensemble de fichlers et de programmas

YALIDE
UR .IJI'HI-':'FWH“HHIN| ﬂum“ .
MTEEhioing IH
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Un systéme d'exploltation est un ensemble de programmes pour éerire nos documents, -
Un systéme d'exploltation est un ensemble de programmes destinds & gérer une machine: .
Un systéme d'oxploltation gbre le processeur, la mémalre ot les fichiers 4

M- Logiciels de bureautlque figr—e
wiord .~

Ex 1

Relier entre les mots de 1a premidre colonne et leurs correspondants dans fa deuxitme
colonne, Compléter avec ce qui convient : ) i'd

v
S, A

1- Un Formateur de texte ... a- prodult un document brut T
2+ UnEditeur de texte ... b- produit un document non éditable
3- Untraitement de texte ... C- ne nécessite pas gﬁf—édltél{hﬂe texte externe

;id -r..'- I’_-p‘-\-\-\‘.

i S

EI'_" -, /.-' -:""

Exercice 2 (1] “\Q\‘\.K

Pour créer un tableau Woed il faut : &

4 I_- .
A. Cliquer sur le menu Insertion \t::: _ L\%
B. Cliquer sur ke menu Tableaw, ‘\\
C. Cliquer sur licdne tableau de la barre d'outils standard 5
D, Cliguer sur le menu Format S, y
AT T ;

Exercice 3 {1) & o

Cuel chemin doit-on suivre pﬂf‘lmﬁrtr{m&-_ image dans un texte 7
A Edition, Insertion dimage . ‘_/1;.“"

B. Format, Image
C. Insertion, image e
D. Aucune de ces régonses

EXCEL | N,
EXERCICE (0,5%8)- -

et

Excel est un document de Mitrosoft office
Excel est un Tableur.

Excel est un Chiffrier '

Excel est un loglciel pour ic.rfé';'n:m» tableaus, traceur des graphes, faire des calculs, ...,
Autune bonne réponse

4 S

Un fichier Excel g5t appelé classeur.

Un dlasseur Excel p“iiirt:untenlr plusieurs feullles

Une feéullie Excel comporte plusieurs pages

Une page Excel est un ensemble de celiules numérotdes
JAucune buhqr.a- réponse
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Ms Excel est un programme de calcul

Ms Excel n'est pas un programme de calcul

Ms Excel peut &tre utilisé comme caleulatrice scientifique

Ms Excel ne peut pas &tre utillsé comme caleulatrice scientifique

Dans Word Pour Copler an peut utiliser le raccourel clavier Cirl+V
Dans Word Pour Couper on peut utiliser le raccourci clavier CtriX

Dans Word Pour Copier on peut utiliser le raccourd] clavier Cirl+C.
Dans Word Pour Couper on peut utiliser le raccourci tlavier CirlsV

L'extension d'un fichker Excel est xst ou xslx
L'extension d'un fichier Excel est doc ou doc
U'extension d'un fichier Excel est xlz ou xlsx.

Py
B ——————

On pewt copier un tableau d'Excel et le coller dans wﬁ}u\é}f ==
On peut copier un tableau de Word et le coller dans Excel, :
On ne peut pas copier un tableau de l'un et le col | :lan.-. %
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B LA REUSSITE,MON IDENTITE
UNIVERSITE DE COCODY
A =
FELIX HOUPHOUET BOIGNY née 20172018
LIFR b1
Ml !

Epreuve Informatigue =OureautiquefL1) .

Questlon de cours

Lz ou les bonnes réponses

Uarchitecture d'un ordinateur selon JOHN VON NEUMAN £
a} UCC, UAL, Ef5, ROM, RAM, BUS

Dans la catégarie de systéme d'exploitation, on trouve : oy : )"l '
d) Androld, Unix, Windows Xp X

structure et fonctionnement b )
1) Faux ;lordinateur peut blen fonctionner sans im primante car imprimante n'est qu'un

périphérique de sortie dont I'ordinateur peut 'en pa:ser pﬁrrtfun:tlpnner

2} Vrai; car elle constitue le point de transit de tm'ite Inﬁ:rmatmn A faire traiter par I"ordinateur
3} Faux ;carle processeur est le coeur mEme de I'urdlnateur '
4} Vraie ; car ordinateur c'est en frangais p{ﬁa cumput:r £n anglals

Pty

nvi nt Wi -'“‘n. o,
1) Uinformation est : C.la sclence du trnFtun'H:nt ril'jlnnnel“:le linformation
2) Lamémoire RAM est : C. volatile «;_ - /
3) Lunité utilisée pour la mesurg :ie la taille d!‘un Berd 'E'H; C.le pouce
4} A Forigine, Windows nécessitalt la présence de MS-DOS. A, Viral
Traitement do texte W &
1] Les fonctions d'un Inguuelﬁ’e lm:tement de texte. AZD
2} Pour enregistrer un dﬂ:ument |:H:|ur Ia pre.f"nﬁ‘:re fois, nous utilisons : C, Fichier/Enregistrer-
sous T8y ~ -.a" J.'
3) Insérer des lignes :5'-IF|P|'511'IEHHI{'E5 dans un tableau, C. Peut se faire & n'importe quel
moment en utilisant le menu T:hhzau = Insérer Lignes
4) Création du fableau Word : B. Ellqu!r sur be meny Tableay
gl Le :hemln ] sunrre pﬂnrJnsércr une image dans un texte est : C. Insérer, Image
1} Lacellule F2 désl.u:ne B. la :ulnnne Fligne 2
2] Une cellule est ; E,Au:une des deux réponses
3) t].uarbd I'on tape une équ:tlnn dans une cellule Excel, |a premiére chose 3 faire est

o Intrm:lulre B.le slgnr: égal
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VR 12020 ;,r
o
— |
- 5 zﬂm |JI
UFRMI y -
3 g ]
L1 S
Lt o y .
{l Bureau’
El'rcurredn Ot = — __-‘.1
CORRECTION "“‘x?
e, )
A - QUESTION DE COURS 2 /{# :

1) Quelle est la signification des mots suivants: R/
1. CPU: Central Processing Unit

2 UAL: Unité Arithmétique et Logique /_\\

2 RAM : Random Access Memeory "_‘::j
4. ROM :Read Only Memory “‘\._\
5. USB:Universal Serial Bus Qt e
Zhérigues sulvan
2) Les principales caractéristiques pour ['achat'des: p@: niqu

& Processeur: & i
i R‘“\‘*\ﬁbjj’ |

o

- Mémoire cache L1 et 12 )f? Z
< Disque Dur: £ w{ &
- Marque [&&gﬁm S:amsuhg }”“x ,,e'

- Capacité en Go < --—-:"'-

Rotation - "*
Eﬂi n’frme SATA {S:rial ATA (Serial Advanced Technology Attachment:

vitesge de u—ansl’euih.:lﬁﬂ Mu_.-s‘s} ou PATA (IDE) (Parallel Advanced Technology
Attachment: vitesse :te“m_nsfcrr. =133 Mo/s)

"l-.‘ i

gy .
o -
N

% Carte mére : .h"x_".-

=

\w de son Fllf;ﬂa,_
- Cmn]ﬂﬂ‘mlrté a:;m]ﬁ différents types de processeurs (Intel, AMD, ...)

- Nombre de ot pour RAM
£ - Nombre de siot PCI Express
T Hmnr;r: de connecteurs USE
- Cofrecteurs IDE et SATA

VALIDEUR LMD:conseils-sujets d'enamens-comections 1B
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3) Mettez V sila phrase est juste et F sl la phrase est fausse : 4 f { \
a v . oy
b. F 4
e F A l
d. F _ o Y
e. F "L-'“H_ y

B - STRUCTURE ET FONCTIONNEMENT 3, £
Mettez V sila phrase est juste et F si la phrase est fausse : - il y r
. F
2 Vv
3. F
4 V

C - ENVIRONNEMENT WINDOWS

1) Windows est un systéme d'explol tinu mutdtichii:

2) Deux facons pour dﬁpla::er li'ﬁ“ﬂch:er I ;

o Premiére facon ; ;'f :

- Faire un contrdle {Elﬂ}:;lpfu “sélec lmm' le fichier dans le répertoire X, puis
contréle (Ctrl) C poun_:up:::? : LEL_}’PH part dans le répertoire Y puis contrile
(Ctrl) V pour EEI“F']ETI&[‘[EEH .

& Dewdéme fat;\cér

-  Faireun cmmjiﬁ {I;':t.t'i;i A puLf]} lélemiunner le fichier dans le répertoire X, puis
contrile {ﬂtﬂ} K-puur cuuper Ensuite on part dans le répertoire ¥ puis contrdle

{Ctrl) V pour ::ulh:r"le‘ﬁchicr
3) Le syﬂéme d‘enptutta&_inn reconnait un fichier Word et Excel par leurs extensions
(doex pﬂur w-:rrd i:fr:l.n: pour Excel).
W
-
.
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D = TRAITEMENT DE TEXTE

-?'"l. e l|l.-"

1) Répondre bridvement ; il cpré@gmr

- Dans le menu fichier de Word, on utilise Enregistrer

son document pour la premidre fois {en lui donn
Dans le menu fichier de Word, on utilise Enregistrer &

travail courant.
I

Mettez V si la phrase est juste et F si la phrase est fausse ;
1) Cuelles sont les fonctions d'un
a v
b -F

F ““\-\ o
L v r\\*\\

logiciel de traitement de texte

%’“

ant un AOM’ :r;un cmplncemmt
il'on wut enrcgl‘:str:n on

by

2) Pour enregistrer un document pour la pmml&re oig, nous utilisons :

- /7\7/“

e v

d F & /
= ' -
3) Pour créer un tableau sur Wcrrd‘ll fau Jaif

2 F .-""’_E\\:C x,,

b, ¥ 3

e F /
i

d F : N W

VALIDEUR LMD:consell;.
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EXCEL

1} Mettez Vsila phrase est juste et F sl la phrase est fausse
a. F
[
)
d F

Z} Mettez Vsila phrase est juste et F si la phrase est fausse !
La cellule F2 désigne :
a. F
bV
(-3
d P

3} Qulest-ce qu'une cellule ?
a. F
b. F
e v

4) Mettez Vsila phrase est
Quand vous tapez une ¢
dintroduire :
a F
bV
€ F
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UNIVERSITE FELIN _
HOUPHOUET ROIGNY y .
£ X

LUFR M1

=
s

HEAUTIQUES

: N OUTILS BU
CORRECTIO £ 2020 - 2021

PREMIERE SESSION ANNE

1 - ARCHITECTURE
Excrcice 1(0,538+2) i y

Quelle est Ta signification dis neronymes suivants :

1} CPU : Central Processing Unit -
3) UAL ; Unité Arithmétique et Logique =N
3) RAM : Random Access Memory _ £ ) ],,__HH
4) ROM : Read Only Memery A ), B
§) USB : Universal Serial BUS Y '
&) INTERNET : INTERnatione! NETwerk .~ L o .

7) INTRANET : Réseau informatique qui st dveloppé au sein d'une entreprise et réservé X
aux collsborateurs de celle-ci, qui est similaire dinfernet.

L

§) SITE WEB : World Wide Web N o
9) Différence entre RAM et ROM : L{.E}H_nsl une méni!':bim vive tandis que la ROM est
une mémoire morte. P Vo

Exercice 2 : Cholsissez-les ou 1_:{6.: nt!répmm'[ﬂ.ﬁ'irﬁ}
T Le microprocesseur comprend I"'UAL vu I'UCC

[ Lz microprocesseur mpﬁ@'miﬁ aa‘il[mﬂ"i{quc et logique

& Le micsoprocesseur comprend unité de commande et de contrdle
B Le microprocesseur comprend ' UAL etiUCC
[ Aucune bonne réponsc Y

B Les périphériques dentrée effectuent les instructions de lecture

[ Les périphériques d'entrée effectucnt les instructions d'écriture

O Les périphériques ﬂ'mﬂft..‘Eff.:.cﬁa:ur les instructions de lecture et écriture

& Le clavier, scanner, m'icmphuhi.' sont des périphéri

ier, F IICTO) : ues d'en
O] Le clavier, scanner, microphone : sont des péﬁphﬁsi:ucs de murﬁi
OLe clayier, scanner, ml;fqphnne : sont des périphériques entrée / sortie

B Le clavier est un périphérique qui -
ier st un peripherique qui effectue les instruct]
g Le clavier estun périphérique qui effectue les insinmli::: &‘FJ;-.E' it
Le clavier est un periphérique d'entrée o
O Aucune bonne répanse

E L‘;ﬂrdmfj'ew st une machine intelligente
L'ordinateur est une machine programmable et intelligente

B L’ ordinateur ¢st une maching
[J: Aucune bonne réponse programmable et rapide

VALIDEUR i
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1 = LOGICIELS D EXPLITAT 10N

Exercice 1 (0,5 v 4)

- = "-l i 5
Relions les mots de la premidre colonne A leurs correspondants dans la deuxiéme colonne.
1 - Linux d:
2 -DOs fi n"r egaen _—
3« Windows ¢ R
4-LeSE b oy

& R
Exercice 2 (0,5 x §) B / 4
. e . 1 o e r"
E.épondons brigvement & chaque question H" :"’
1) Windows est-il un systéme d’exploitation (SE) mong’ l!:he ou multi thckes ? Justifier votre
réponse ? or by
# .. '.--"'"\-\.\_‘

Réponse : C'est un SE multi tiche, parce qu'on Pﬂli]:ﬂm" pTummmnpphmhuns en méme
temps. "

Illr

2) Comment faire pour démarrer rapidement {apbhutmn H-'J.}:illn:u!nmcnz , 51 SOM raccourci &
£t éliminé du menu « accessoires » dans « Tous mmgrﬁmm w17

Réponse : On clique sur Démarrer —FKEIEtI.IHr puis dh\”tupe le mot « cale ».

3) Comment faire pour déplacer mnplémm”hm i ﬁucl:.:c:f’r gommé « monfichier » du répertoire
X vers le répertoire Y 7 Citer d:uffapunajmur e LEE‘T

Réponse : On va dans le rép:ru:mrt X, prﬂ‘s on sélectionne le fichicr ct dans la barre de meny
on cligue sur Edition < . 4 i 7 4

=+ Couper ; cnsuite unﬁc plau: dans It{&‘pm'tuuc Y, on clique sur Edition —= Coller.

On peut aussi dans X, :I.:qucr sur Ie-ht:hmr avec le bouton droit de la souris, choisir Couper,
ensuite dans Y, chqugr"u'm: le huum‘h'ﬁdrmt de la souris et choisir Coller,

4) Comment le systn!me"‘d :xp]mmkllgmmm qu'un fichier Word doit &tre ouvent par « Ms

et gy, Y
Réponse : Griice i mn'E'ntEan w .doc » ou « docx »,

5) Comment le systéme :I'l:::plﬁlt!hun reconnait qu'un hichier Excel doit tre ouvert par « Ms
| Excel "E‘ 2t .-" .
Réponse : Grice'd S0 ﬁn;:ns:inn o 18w ou o xSk w.

Exercice3 (0/5x3) h

[ ] Dan.s Windnws, Ie bureau est une image

' - | & Dans Windows, le bureau est un répertoire
O Dans anduv.fs le bureau est un fichicr

| B Dans Windows, le bureau est un dossier

[*Aucune bonne réponse

]
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TTWindows est un logiciel de burcautigue R .
B Windows est un system d'exploitation o ) L€y B
8 Windows cst un ensemble de fichicrs et de prograil : m —— AW

m— s pour bcrire nos documents o
0 Un systéme d'cxploitation est un —nscmble de programmes o gérer une macking

i mes destings &
B Un systéme d"exploitation est un ensemble de program re et les fichiers

R Un systéme d'exploitation gére le processeun In mémol —_—

.
= o

o

=
11 - LOGICIELS DE BUREAUTIQUE. . d
W/

WORD

Excrcice 1(0.5x 3) 2
geme colonne.

Relions les mots de la premiére colonne & leurs m,—rcsmﬁaﬂ‘:n dans la deuxi i

. !

L8

| = Un Formateur de texte

2 - Un éditeur de texte

3 - Un traitement de texte
Exercice 2 (1)

Pour créer un tableau Word il faut :
A F
B.V

C.F

EXCEL  ~ H‘:"x"-‘n £
Exerci ce 0,5 x &) T
] Eeel ext in dociment de Microsof office =
[ Excel st un Tableur
.. g Excel st un Chiffrier

| Excel estun logiciel pour créer des 3
EI;:EHHH %‘mwsépnnf: r des tableau, tracer des graphes, faire des calculs, ...

I

- -
o
—_—
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P T,
2
& Un fichier Excel est appelé elassenr / A
B Un elasseur Exee! peut contenir plusieurs feullles . I
[ Une fenille Exeel comporte plusieurs pages F . -
B Une page Excel est un ensemble de cellules numérotées b o o
O Aucune bonne réponse -
Mz BExeel est un programme de ealeul D,
B Ms Excel n'est pas un programmie de ealeul ff::_h'-‘:'.‘;-_-:,__‘j.},
B Ms Excel peut &re utilisé comme caleulatrice scientifique W ey
00 Ms Excel ne peut pas &ire utilisé comme caleulntrice scientifique "
Dans Word Pour Copier on peut utiliser le raccourei elavier Curl+V i
[ Dans Word Pour Couper on peut utiliser le raccourch :Imrﬁ:'r-ﬂy X 4
B Dans Werd Pour Copier on peut utiliser le raccourei elavier Ctrl i i
O Dans Ward Pour Couper on peut utiliser le raccourel clavier Clr|+‘u""=;\;lj
E L'extension d'un fichier Excel est xslouxslx ™ o7
L'extension d'un fichier Excel est doc oudocx /7
B L'extension d'un fichier Excel est x1s ow xlsx :J/" )%
& On peut copier un tableau d"Excel et le coller duns-Word
& on peut copier un tableau de Word et le coller dans Exce
O On ne peut pas copier un tableau de I'un ;TJHEHEIIE dans | autre
VALIDEUR LMD:conseils-sujets dexnmens-cormrectians 153
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¥

i

Pa

EE 2016-2017 -
UNIVERSITE FHB DE COCODY ANNED 2 Sl
UFRMI L1 TRONC COMMUN |
|ON D'EVALUATION >
v D8 DUBLOGIGUE
Durée: 2 heures - W
‘4
4

Excrcico 1 J/ c
Scient propositions.
;}untm' qfxﬁ:pi;mﬁm [p == (i - ) st &qmvaleﬂtﬂ a: [(p et q) =>7].
Soient p,g,r, 8 des propositions
Eﬂ]} Par ﬂ: y ppement, tToUver unﬁwupﬂiflm Hﬂlﬁlﬂﬂtﬂ d:
Aspou et w9,
- y

b) Résoudre dans R H:quntin-n g,
[z =1} (y= iIIH{r-EHy-S]II =0

‘I"'\- H ""_.l

Exercice 2 £ L7

Soit f 1R — R ﬂ’:mnpphmm Eh:prmwr A l'aide de guantificatears
mm:mammtﬂ P

1} F st majorée; - 5_1"-,,& r.d

2) f n'est paspositive;, S

3 fuml.ﬂaeuunwulpninh

4) fesl:_nmtunt.e: ¥ '1

5) f est mjnﬂ.mt- ;' |

6) Iﬂ'ntmnﬂueﬂm

‘x ¥

- -

E:h:err.lmﬁ.m

Soient E un référentiel, 4, B et C des parties de E. On désigne par X le
znimd‘uua ie quelcongque X de E, e

I]Huntrcrqua UB=4nE.

2 Aiplte I'mmmm AUBUAUER.

.Exqfclna,d
1) Solent'les applications f et g de N dans N définies ¥n € N par:

n
fin) = 2n; ,;{,.3:{ 5 ti n est paie
0 &i 7 est est impair

VALIDEUR LMD i !
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n; f est-allo injective? surjective? Ry
b) g est-ello injective? surjoctive? :-&"H“‘

¢) Caleuler go f et fog. -:—"; . e
2) Soit E un enscmble non vide f et g des applications:dons E. On'.
SUppOSE que: ' ~—

gof=idg ot foge Ide.
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Examen de Elements de Logique 1 2017-2018 5‘-'-'35,'““"1 LIHMEI

e,
. S,
. N,

Exercice 1 ¢ '
On désigne par T la négation d'une proposition queleanque T, 5'?.’“”}1“3

propositions p,q ot r suivantes ; o _'
L 2, f
Pt rénssiras dans In vie" * -r.”:‘j._,lh ﬁ

. ;_r

g : "tu travailles régulierement”
p:tues h-mmﬁ'_l Y

Traduire & P'aide des connecteurs ef, o3 =:r ou é ﬁl'- dtﬂ Pl'ﬂil'*ﬂﬁ'ﬂﬂﬂf- P

ou leurs négations les assertions sui 2 e d
A : "Ty réussiras dans la vie si tu t.rmﬂiu,g_é H-érement et g tu es honnite"
I3 : "Si tu tclioué dans la vie, € Eﬁt"ﬁlﬁﬂéﬂ n'as. |.‘.IE|.5 t{mm]lﬁ réguliérement et

que tu n'as été honndte"
C : "Si tu as échoud dans la viec'est queh n'ﬂus p-a.".u travaillé réguliérement

nu que tu n'as été honndte” '|
+ "Si tu me travailles p-ua rémihérr:ment ot ;u tu n'es pas honnéte tu ne
r&ussira.-a pas dans la ﬂe_.f"l; "-'H‘a_-ﬂ-"fF
lesquelles des aﬂsert:nn:*ﬂ B,C; [ sont équwalentm‘?
Exercice 2 :
1) On considiére les {ﬂﬁl‘:mh{;ﬁ snwmlﬁ

F

ﬁmf—i‘\ﬁ* x@\jné‘ic R x R:R x R

a) Donner 1 élément d‘ﬁ:hﬁqua ensemble,
b) Dnnner“lﬁldaﬁuilmu de de'u.: ensembles quipotents
¢) Montrer queR* et R? :rr]l sont équipotents
2) La famille {4z, neMN favec A = {n,n+ 2} est-elle une partition de N7
(senle ia\}uiﬁca.m-n st Etée}
3) Soient A, B- et L3 dlzs ensembles. Dire si les implications suivantes sont
vraies ou fausses
a(AnBc D) %ﬁcﬂmﬁcm_
%{E:AUB} £(Dc AouDc B):

{ﬁtvuln‘ln.przu ’un& impLieation vraie ou la production d"
s d"—"‘"! “ﬂﬁﬂﬂﬁ na fausse est notée) production d'un contre-exemple

VALIDOUR LMI}:millem dexamens-comections
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r’ TR
a

s’ It}
‘_,' f
Exercice 3 ¢ b ‘.,
Soient & ot F des ensombles non vides, f 1 £ = F une npplimﬂnn
On difinit sur E la relation binaive Ry par ; e \}
Vr,u € E,xRyy & f(z) = f(y) '
1) Mentrer que Ry est une relation d'équivalence
Ry est appelée wne relation d"équivalence associte
2) On note # In classe d'équivalence d'un élément q
E /Ry l'ensemble quoticnt.
On définit
T BiRy - B
T 5 At
iy  JI
Montrer que f est une application bien difinielet injective,
3) Application :Soit 5 la relation :Liﬁma surfi.par :
%
l e x
¥(a, ), (¢, d) € M, {u,b}ﬁ“(’ satd=bte
a) Montrer que <3 est une relatio
b) Montrer que
VALIDEUR LMD:-conseils-sujets dexamens-comeetions 15
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EXAMEN SESSION 1 - ELEMENT DE LOGIQUE 2018-2019

EXERCICE 1
sota E N

1) Montrer pat récurrence que pour tout entler 7t 2 0, I’

est multiple de a® .
2] Démaontrer par une autre méthode que ¥ 1

T

entier {E ¥ 1}“*-’ - ﬂi.'n;+ 1})-1

= 0, ['entier (a + 1)"* -—a{n + 1}-

est multiple de a® . S, : l‘r?
_— ,.ﬁh y.

Soient P et () des propositions

(i} Donner la table de vérité de la proposition ko hﬂ‘ﬂ“‘
(P V) (-(PYA O,
(i) Donner une proposition logique équlvaﬁente ne fals.ant pas. intervenir la proposition

v (=(P) dés’:'gne la nﬁguﬂun de P )

EXERCICE 3 P

ion Indicatrice de
Spient E un ensemble non vide . SiA N e.ﬂ;'une partie de’§ on appele fonct i
A, la fonction & valeurs dans K, nul;f:e Xa d:ﬂrﬂe sur E par

SIXESN
Vx € E, I"i:x) [UH X Eﬁq ; o
(1) Socient A et B des parties nnmv:d{es de E. Mumrer que pourtoutx E E,ona:
W axlx) =1=(x) oudl esue : complémentalre de A dans E
(i) I.qus{ﬂ Iﬁfx}#ﬁﬂxl Fanalx)
(i) IAM'[_:} “ .1'..1.(1'} Ia-{-'l'} Y
(V) Xaas =20+ Xp (%) — 2xa(x). xulx)
Ou 4B = (AU B)\A NE)
(2) On suppose 3 présent quE.E st un ensemble fini
Montrer que :card(4 U B) = card(A) + card{(B) - card(A n B)
{ On pourra utiliser la question 1 (il))

.". .l"'
'-__“\--":ll_r

3
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,f_ !
.-"J )
b E o i
\,‘.-' ) |"" N - '3
UFR-MI:L1 = Maths-Tnfo 2018-2019
""_' = .'“l-\.l I
SESSION 2 ' -.:~_-‘ >

Exercice 1
Démontrer que pour tout z € R, |z — 1|5;"-::+1

Exerciee 2 H“*; //'r
Seit i € N. On désigne par P Ia proposition suivante: n? impair =» n-impair.

(a) Démontrer cotte proposition par 'abs ﬁ:::"
(k) Dimontrer la proposition P par un au tnm”ilg ralsonnement.

o
Exercice 3 -'E"';,,,hq £ o
Soit < la relation définic sur N? par; = -
u<a )
{a,b) < (o, ) & ¢ on
ama etbh ¥

Montrer que < ost une mﬁl‘iﬂn d'ordre t

g sy
Exercice 4 ; e
a) Soient E et F deux ':[ bl soit I“fﬁy-b F une application, Soient

également A et B drm,::,pm-tl . 4‘
A B

Demontrer quo A © B'
Eﬂ} Démontrer qua, _f..,_L:..-i H‘B\i‘ﬁ,;‘:_ yn Y

b)On mnmlem |1ﬁpﬂlmtl%§' R =R, zwx*+5 Soit D= [=7.4]

(i} Der,m-mluﬂ Vimage d;?:grfde D par g.
{ii) D@ri:rmmcr Img;n proque de I par g.
il
L Illl'.‘rl
. -4
.‘,;;JII 3 .\-'ii
& 0y
r-uﬁ_ﬁ'._
b

14l
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X

Université Féliz Houphoul Boigny/ UFR- ."ﬂ' Annde

Durde: 2 hewres

NI La clnrtd de in rédaction sera notdel

Examert.

(Kifments de lagigne ymothématique) ,-f'*h-_.,____:_\

Exercies 1
pour tout entier paturel n > 0, on pose

]:

S,.. i=
k

B
e
o

1 Dﬂnﬂﬂtﬁ\"ﬂﬂll“! dn' sﬂp SIII S.h- }GI p
‘1; Mentrer par récurrence que pour tout enfier nnf}uuin

= k

& 4
Exercice 2 S !
N %‘; \\,

Saient P et @ des propositions logiques. \m
1) Exprimer sans connecteur = 1l &0 proposition sHivante:
(PQ) = Q.

Ao~

2) Exablir la table de vérité de s SEILOH
= _qP

tantologie. Justifier la réponse, (on rappelle qu'ufié

Viérife si cette p sition rst 3' '
srend que la valenr VRAL)

tautalogic ost une pi-apnmdun fqui

Exercice 3 Q,‘\‘__\\ :

Soit f: R — B une m@;‘und nie sur K.

7
Exprimed . I'side des quantificatenss logiques et de symboles mathématiques les affitma-
tions mmﬁﬁ: - )_‘,

nleclinnH} esl.fpmtiw sur I‘int&mtla i2,9).

m L: ianutim £ st pas constance sur F'intervalle (2,9
{an La Inﬂqﬂnn f n'est paks mnfjonde sur B

“H@ !‘uuﬁn J n'est pas continne au ]H'h!-t S

B Tﬁ}mncﬂnn J e'annule unlquement aux polits To=—dot =5

VALIDEUR LM Drconsell - |
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&
Ar i
Uriwersite Felie Houphonet- Baigny ol "Abielfan /Math- fnfo /20200 — 'mﬁl %

Licence 1 Maths-lnfo

Durée: 2 heurps 'f::::.;:__-h"‘"-hh - . FL..-"
NB: In elarté de In rédaction sern notée | - :'1«.“; Ty
*-_' e
o4
Exmmen (lire Seasion) £ e
(Element de Logique mathématioque) -':;’
Exercice 1 "’4&'*{:"}
On note P et  les affirmations suivastes: -

P Jdean est fort en Maths

@Q: Jean est fort en Chimie. o
Repressenter les affirmations suivante ”'e""sj'mb:n ique, & V'aide

des lettres P et Q et des connecteurs loggigu dels, “J I

1; Jean est fort en Maths mais faib

2) Jean est fort on Maths ou il est ﬁl?“' fort ie et falble en Maths

3) Jean n'est fort ni en Maths ni en &E i

4) Jean est fort en Maths 5'il est fort en C

Exercice 2 %‘h
F.Q et R étant des pmpﬁdumﬁnunm ﬁfi&ir les tables de vérité des
formes pru]:mllnnnallea{wdmll-m.

1) Pvg & &
N PAQ=T £& 4
3 PVG AR '\.,‘ e

Exercice 3“'"’3’*_’11&";- g, "
Pour tout ﬁnﬁﬂ naturel REN", on pose B, n];—~,n + 1], intervalle ouvert
de B, On ml‘hﬂid-l!ﬂ- les ble

r=r

G y
. % DE u B, effn B,

1) ‘rI:rmrer QEE_LD —}ﬂ. +ea,
&

-‘2} Dﬂmm:neﬁlﬂt fagon explicite le sous-ensemble H. (Justifier votre
N rbpansi e
&% nﬁ

o
B 'I-'-,'.-I-' b T
5= ey
b i =
I|I|".;\- bl
T
1. ¥ .
-t
i ‘.I
e
y, N
=2

VALIDEUR LMD:consels-sujots dednmens-correclions [

Scanné avec CamScanner




1BA02Y

Exerciee 4
O it Vensemble E=Ndeln

vp.q&ﬂ'.,pfﬂﬂﬂakeﬂ‘-rmf

1} Mentrer que R est une relation d ~_-

(Justifier) .

comvient lément z {'elément § € N°

| e N* cst [ ,;Egtit‘ que !

Y q?n:duﬁmd‘grdmﬁni E'ﬂ‘:‘%wl_dﬂ {2.4.&15.54}
relntivement & 1a .;f ?: o~

¥
l.l r - t
a) ViériBer s V'ensemble A adme e ¢ élément relativemenn

# In relation R . \\"!'{;..

164

—
Scanné avec CamScanner



18002021 LA REUSSITEMON IDENTITE

’X .'I' - : T . .lr.lli.! .
vversild Félin ,H'nﬂpﬁﬂuﬂ*.ﬂﬂl‘jlw d“ﬁimvﬂumljmﬂm“ 3 ml. .

Licenee 1 Maths-Info . [
Durte: 2 heures e
NB: Inelarté de In cédoction sorn notée | P

Examen - Eltment de logique mathémati g Session 2 .
Exereice 1 AT : .'
Déterminier la négation de chacune des assertions suivantes: | . A7

1. Tout triangle rectangle posside un angledrait
7 ﬂ} -

2. Dans toutes les écuries, tous les d(;/mr. mnt’nm:i‘-t. p

3. Jean est fort en Maths ou il 1:;5\ C:]'llml.e ot faible en
Maths,

4. JmnﬁhrmMmMaﬁhqlﬂGMm
Sy
5. Jmmrmwm;l;ﬁu*u rm‘i"&
YoV i
6. HE}ﬂ,Ba}ﬂih H] wafﬁ-ﬂ-::;

H‘-q:ﬂ-a..‘_
Exercice 2.7 3 '
1) Soient A, Het ﬂ%lﬁ quﬂmnqum d'un ensemble £, On note A
le mmplﬁm.é: E. Dire si les implications ou équivalences

guivantes ﬁ:ﬁt‘*-.rruju ou I'u.u (Justifier les réponscs!)

(i) f}r‘ciﬂqﬁ=ﬂ.q ﬁf) bg B

(..; Dg ANB -ﬁﬁ'cg

g »
Eiﬂnﬂgau,ﬂﬂrﬂc“u pch.
-{ h\.

- ,.{'jlr}égﬁ wBch

Ny A=Be AAB=0
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lﬂﬁﬁ" i I T

Exorcice 3

et une proposition int
si P ﬂiﬁmﬂm ot T cst In nbgution de oy
g;ﬂTgﬁ?ﬂumMHnm On nmﬁdhﬂmdnux pmpnalﬂml suiveei,

ummncadﬂﬂdtm i

(P=Q)=(PVR)= (S ﬂii

. 166
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-F-
F
i
i
s
d

PROPOSITION DE CORRECTION DE L'EXAMEN DE LOGIQUE Il 2016-2017

Exerciee 1 e,
1= Saient PQ et R sont. des projpositlons, T
Mantrons que [P = (Q = R)] + [(PetQ)) = A
Soit Ia table de véritd sulvante -

PIQIR[Q=N[[F=(Qg=

VIFIF|] ¥ L {?r g

VIVTF] F F

FIFIV] ¥ v AN, v
FIV]V v v _.J,?] I

Ainsi d'apres la table de vérith on 4 n{F }@ ~+ R}I'é- [(Pet@) = R

2- Soient P,Q.R et 5 sont des pm

a- Par un développement trouvons une] ition Aquivalente 4 A ;
(PVv@)A(RYS) %\\ 2
Nous utiliserons les nﬂtmns -ﬁ‘%ﬁ" ot You" = v %,

Ona (Pv@Q) A ;1.63} PV oy AR) v (P .
EFVQMR&{P£ _ IV APv@) AS)
{FVQIhSﬂ{FﬂSJ

b- Réso uﬂun dansﬂ’dq Péquation : =1}y —2)] + |(z—2){y—3)| = 0
_1 )] + | () (L3 Iz~ Dy-2]=0 (=1)y-2)=
-ndgl 6 2 fi-o {ltz-a:um—anﬂ *e-2w-3)=0
r=1louy=2
= s=2ouy= o
Ainsiona , [(z Ay =2) + [(z=2y-3)| =0 (z=1ety=3)ou
(x= i:tf';.r—ﬂ
Pa:mns-&quen Se = {(1,3),(2,2)}
N
y V4
VALIDEUR LM Diconseils-qujels Fexamens-cormections 167
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Exercice 2 L
- R une application.

e :!i 'I'n?;n dﬂ quantificatenrs les assortions sl
1«£mmnjm¢e=anEn:vsﬁ.i{s}ﬂﬂf
2. f n'est pas positive 3z R flx) =1
2. [ 'anmile cn un scul point Al eR: f{z0) =;'._.?~ :
I-[aatmnﬂmlz:icElh"n’:ER:_H.T}=l£1
Erfmiranr:ﬂm:'f.:.:.rEll:f{:}ﬂﬂﬂﬂ'-“l’!
B-in‘mtgpumujmiml:EyEll::"u’:Ell_f{m]#

Execrcice 3
SnilEunréﬁmﬂﬂblh.E c E

*"ShitzEE
On oo
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LA REUSSITEMON IDENTITE

AUBUATE = (AnBuind

AUHUEUE:E

=(ANBYUANB) car (A = A, ’r:m o
=[AnBuAlniAnfu B {mrmnnmuﬂ:a
=[{Anﬂ}u.&inﬂ(wmnﬂ;cantw(mmﬁ B
={(AvA)n{Bud)n E{purd':-.ﬂﬂbunmic} ‘,/-_:}
=En{{(BuA)n B)carAUA=E) | 3“:-\;-'
=(BUA)NBlear((BuAnB) c E R .

=BnAn & (car onm ﬂcml]q-ue..lluﬁ BFOA
_ﬂu[ﬂnﬂi{d‘uprﬂ%:g%gﬁ
Bij

=B(cardAnBc B

o f ost-elle uijmtwa?h_ :
Saient k, N E*if f(k) = H]l « 2k = 2N ¢+ k = N, alors fest injective.

of ut.-elle s;:::ectwe 7
non, cardu'a pﬁs.ﬁ‘ru t par £ En effet, les nombres impairs n'ont pas
d’ antbn:é&!n.% pa.r £

<
b- g est-elle injective ? surjective?

e est-clle inj%.}twe 7
h‘un car.giﬂ] ; 3)

w"
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| A REUSSITEMON IDENTITE

/”_\ n
i o u,
SN i
Y
N “a\ </
) =g <3
o} s-elh sugjective? pebddnnt de 2 par B € sest-dedire o x) = 1
onl, car ¥ € N 2r est un nnt ,a"'_ = :

e Calenlons fegetgef

= glitm)] =
L‘a;pi:a{inn go [ est difinic de M dans N par : n;-:h_!g: fi(m) gl’[
gl2m) =n=>gof= Fdw H"*:‘_‘H /
iy
i .Ona:
L ; {P:&g!‘-hﬂ f og est également définie de [ -_d. M. mm.in Etf na
Lapp fﬁjﬁnﬁﬂﬂﬂtuf ht..ﬂ,:a pa
(f o g)(n) = fg(a)l = { aysion A
ri i ﬂﬁlﬂi\,ﬂ(
Done ¥V z € N: (foglin) = " 4#
Soient E un ensemble nen vide utT‘;,;.TE _4 E dénx applications.

Supposons que fog # Idgﬁtgﬂfﬂ de"'

a- Montrans que T est eciﬁ%ligﬂﬁl m:;pectwe
":a"f

o Soient 7,y € F telique flz) = J

On a fiz) = fly) #ﬂﬁt’xl} "'ai.r'{y}l} = (go filz) = (ge N} ==z=V
car (9o f) = lds /d

Dione { est injective.

A7 x € Buel quey = glz).
una{yn.g ) = glf ()] v car go f = Jdg . En posant x = f(y) on &
glz)=v E”""“”“ e

h.}.fb}imuqh r.mssurjnctwﬂal que g n'est pas injective

s Supposons mf';stsunectwulm"s‘f;reﬂ dx e Etelque flz)=y

[(#)) = 9(v) = 9ly) = = car go f = Idg = fla(y)) = f(z)
= i ce qui ost absurde car f o g # I'de. Par conséquent [
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LA REUSSITE,MON IDENTITE,

UFR-MI

]EE}RREETICJN D'ELEMENT DE LEJ-GIQ[IEI 5
Exercice
Soitac M

L. Par recurrence, montrons que pour t
{fa+1)*"" —a(n4+1) =1 est un s |
{a+1)"* —afn+1) =1 est un de 4:':% qu'it existe un
entier k = 0 tel que (a+ 1)"* — sl @] I——Ln."'

Sait la propriété F, définie par ¢ { 2{a+1)"* —a(n41) -1 est
multiple de a*, C'est & dire (F,) ; nHl_ %‘+1]—1—.lm"kEN

— Virifions que F, est v

Ona: {ﬂ-i-l}"*l—{ Ay L-ﬂ —a=1=0=0xa D'oi
Fy est vral.

1) =1 =ka® k€ Npourn>0

puis montrons g {n+l}-1*—~k¢:‘keﬂ

On oo : [{:+ 1 = ka?

(a-+1)" 1 PL)— (a+ 1) = ka®(a + 1)
kla+1)+n+1ja’. Posons b' = k(a+1)+n+1

(a+41)" -EI{I'!‘-]-'E
= Hﬂi D ﬂ{! PI'H-I sk wraie, Al“FE F ALESE,

{u+z-.§—a{n+=} !

L Pour a & "I"nal'.'l{a+1}""‘*—u{n+l}—1utmu]-
ti a

*%},Ennﬁmd&ﬁmﬂun

(;} La :h[g-ﬂtﬁ de la proposition logique. ~(Pv Q) v {H{P} .a"u. Q)
'q"‘ . il
h N
W

@
. -
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LA nﬁuﬁnﬁﬂw\

Soit E un ensemble non vide ot A e i

1 siz€ A
xﬂ{z}ﬂ{u ﬂﬂ.’f.ﬂ"l 'DFIEE

1. Aet B sont deux part[ns non vidis dc

=] = .1_{11-'
P

e Aet =1et xa(z) =
ﬁ:::tng fes ¢as. .1{1]"4' (zfe= 1= :.q;';l[if]l =1- ]f_,.‘{.'l:}

(ii) mlﬂi :lm‘fll‘:i-‘xﬁ ..inH{I

:EAUEEMWM&ilnlﬂmﬂ
ve Jfﬂ"'l.'.ﬂ 1= xanmlz) = 1

:E,.-q B‘iz 3 € B)ou(zre Aetx g B) ou

Lms_@a“:i*w posons que £ € Aet 7 € B. Alors, ona
xalz) = 1, xa(z) = 1, xann(z) = 1

\?ﬂ on 8 #Xalz) + Xo{2) ~ Xana(z) = 1 +1 =1 =1 = yuuslz).

4 jsupposonsque s € Aet r ¢ Balors z ¢ AN B,
-:’-_._,___L:Dum: xalz) = 1,x0(z) = 0, xann(z) =0
/,ﬂiml,}ma Xalz) + xnlz) = xanp(z) = 1 40 = EI‘—I:;:M{I}

.
P— Ok
o= o 5.

Te— i

E'rn-itzEEmn-ntrnnsqm

VALIDEUR LM -
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LA BELISSITEMON !EEIETITE.

1|'I 1
i w6
N N s
4°Sous.eas : supposons que x ¢ A b z € B. Ce cas rejolnt le-cs

préoident. ya(z) + xu(z) — xann(z) = 0+ 1 = 0 =L=yaun(z)
= 22 Cas : Supposons que = & AU B c'est-d-dire xdu,;l[a:‘]:"-h =

1€ AUB > z¢ Actzf B, Ansion n xu(#) = 0, xale) 20 et
Xans(z) =0. D'od xa(z) + xn(z) - xana(#=xavalz)

H“Hh i,
(iil) xanplz) = xalz).xplz)

ﬁnﬂm:nmmm‘mpm@na:x}&
1= Cag : Supposons que = € ARE, m—l
ﬁﬂxbl.xa{m}nl

e

xol(z) = xanolz)
Ona:zeANB=ze A 5
Ainsi xa(z).xelr) = 1x 1 ="k ¥
2* Cas : Supposons g€ AnSB. %&h—:{im Yane(z) =0
Gna::iﬂnﬂ':&%muzﬁﬂmﬁriﬂ ouz ¢ B.
On & : xalz)xe(z)s 0= )

Conclusion : D ""’" 23 Xanal2) = Xa(z).Xa(z)

& ;
(%) Xaan(z) = x BN ﬁa{ﬂ.xa{ﬂ
Ona:AAl WEEINMA N B) = (AnB) U (BnA) done
=N N x,

Ay )+ X peai{) =X ity men (2) d'apras (i)

. - Done X ynBipriy(£) = xe(z) = 0. Ainsi,
Xpan(z) XAE) + X8 (2) xa(x) — xalz) (daprés(ii)
i, = xalE) L= xu(z)) + xale)(1 = xalz)) - O(d'aprés(i))
E(z) - xalm)xe(z) + X8(2) - xa{=)xalz)
xaan(z) = xa(Z) + xa(z) — 2xa(z).xn(z)

* xasslz) = xalz) + xalz) — 2xalx).xa(z)

iy

— ol
i =E-é;g§t£‘ﬂe cardinal fini, AU B aussi et on a:

. 4

*  a
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Card(AUB) = Exmiﬂ 2 (xalz) + xn(z) = xi]' ey

= Ex.-{ﬂ + E:rnffrl Z:Imwf:?
Card(AU B} = ami[.q] +cm-£w} cnrth n &)

VALIDEUR LMIeonueily.g :

4 A Tyt AT G i V'L bl A,
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LA REUSSITEMOMN IDENTITE

UFR-MI:L1 Mnths-Tnfo 2018.2019

|CORRECTION BELEMENT DE LOGIQUE | "7 \

SESSION 2 Ny,
Exercice 2 W
SoitmeM, P:n®impair=n kmpair. :

(a) EDEnwntmua Eattn proposition par V'absurde,
upposans i impair et n pair, T
nopalr = 3k € N; n =2k Clest- !.T: ‘-IK{EH_]—EH
aves .FL'::E.E‘ ntuzﬂ':-urn"m’r.pﬁ Guq E:lhwrdctarnieﬂ.
On conclut dmu que n? impair = i

(b) Raisonnement par contraposs, B
Supposons 1t pair et montrons que n? et p: ir.

n pair = 3k € N; n =@k Clest-a-dire nd = 442 = 2 x (2?) = 2K,
avec K = 2%, n? = 2K = pair.

F‘armmequmtn alr = n* pair

Donc par contrapositi 2. i impai

ion, n-impair = n impair.

{ 4 a<a
T ] o1
i, / =aetb<h
Do ({ Q{"E [n,ﬁ-}i i"a.t;,_ lf:;quent i :rt r:ﬂmu-l.-:
B, 7
Auﬂammr:qﬁh

(a,b) < {a, H} x., a<aoufa=detb<V)
(e, ﬂ.t[g.ﬁ}r o <aoun(o'=aetl <Bb)
{P’;{a' {n=a’ﬂb5b’ a=aetb<l
_qgt_b'*‘:ﬁ i< b w{ =
ctbh<tf unﬂ

{{-:: = a

E’E‘n .P/

;.h"hJ,Faan:b i = ()= (ab),
r:?mumqml <€ o8t i.hl.f.'l]m’lﬁh'iql.lu

9

L i
.

'
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Transitivith n<a
Sifo,8) & (' W) et (o ) (o )l g 08

i * ot o < 0" alors -:n’fltnﬂr[mﬁ}'ﬁ{ﬂ'-m_
Sho<atowalm o o B S s o < done (0.0 < (670
Siu-n'u{ﬁii"ﬂn’ﬁn"n}uﬂn-‘Crt'ﬂﬂm'-{ﬂ'-u‘l:l
Einmn'ﬂbsh'qln'nn’ﬂh'ﬁh"n]mn
{0, 0] < (a8
Par consbquent 4 ost branaitive.

Soient {ay, by) et {0g,bs) dewx couples LR,
Telation binaire /
SBiap cngousiarad alors {ny, by ) < (g
Si @y = ns alors st by S b soit
{ﬂihbl} < I“J-hﬂ}- !

L o).
& (og,b2) ov

1A = 2 € B/1(z) € A)
L adone fir) € A Or AC B, dooc f(z) e B

@ flzlede flz)ec B
wrefMAleze i-\B)

: #wze f~YA\nrYm
mﬂ:.f-:{i"n.ﬂj::f—:‘{d]nj-;{ég }

iyl
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(i) Tmage directe de D par g:
#(D) = gl{[-7.4]) = [21,54).

(i) Image réciproque de D par g: '
gD} = (reR/-T<zT+5< 4}, On R, 2245
Donec g='{D) =1

VALIDEUR LMD:conseilg-sujets d'examens-corections ey}

Scanné avec CamScanner



LA REUSSITEMON IDENTITE

IR RN iy
_|I" oy,
F
.‘. .I
NB : La clarté de la rédaction ser notée | -
" -y
Elﬂug_z_ﬂlﬂ:mﬂ -y x_/{
(Eléments de logique mathématigue) -
\ -
mmm ] Y m
..1 "p
o T ‘.,‘
£ .. —_ ——— [iTs,
Pour tout entier naturel n > 0, on pose . ; hxl. =
‘\"'1-
5= Z-E-; >
k=n .flﬁ-““"\_\“ .
1) Donner les valeurs dnﬂu. Sye 34 -~ W
"ox 32,3 S8
— — — — ] 3 ¥ 8
Réponse: g = 0, 53 v g Zhﬂ ok I;_, “z*i 23 2
2) Mentrer par récurrence que pour tout entier naty y rél n> :}'3“ PSE__,
Sy= ) =i
f 43;_‘ <3 )

Réponse : Pourn > 0, notons P(n) l'assertion mlwﬁE-z
n+
Gn=2- 7
1,-"‘-
Pourn =0, Sy =%= o 11'-,-;,:1-::51’(1] mml{

Fixons n > 0. Supposons g F[n}e:rfmin.
Nous allons montrer que Pin + ‘]{E\lmh .

n+1
ZEE 3:11-1

K=l

- 7 =2+“+1—2n—4

- Y N+

o . (n+3
' a7~y Sy = E—-—E—n:l_j

- ¥
Donc Pin + 1) est vraie.

&
En conclusion, par le principe de ré
N pariep pe currence P(n) est vrale poUT toukn > 0, Cest-A-dire

VALI ;
DEUR LMD:conseils-nu)ery Wﬁummnﬂhﬂ, 178
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n
k n+2 &
SE=2- 5w Pourtoutn> 0.
k=0

Exercice 2
Solent Pet Q des propositlons loglques. S

1) Exprimer sans connecteur = ni ¢ la proposition sulvante :

(P =Q) =@ N

Réponse : On part du faitque: P =Q = 1P ou Q. "'I'._H"-H f/‘r;';)
Dot (P=2Q)=@Q =T1(IPVQIVQ "'uﬁ"
= {Pn-rg-::vq \]
2) Etablie la table de vérité de la proposition sui“mt:,n - ’:pm_,
Réponse ; “

P ¢ (P =0) “%h {Pﬂﬂ}=F
] S F B
Al i "o Um T
| . 7 4 = ¥

&

3) On considére la proposition Eou'ivaute i'{l[F lﬂ-l%]f=& Pl=(F = (@ = P))

Vérifie =i cette prnpnsidnn e“s‘lm'nn t:mt-n 'Iﬁifl:il'i:r la réponse. (On rappelle qu'une tautologie
est une proposition qm n& prend que ﬁ:leur VRAD

Réponse : F= (B ﬂ
Pla "{E‘_"ﬁh—ﬁ} =’*ij¢"" Pl FP=Q0=F |((FP=Q=F)=(P={Q=F)
iV ViF 53"\ v v
vl B Vv "‘i.q.' L) ') v
F|F H"-;“*.Ffr’ﬁ') ¥ i LS

F. 5
Diﬂliﬁl"ﬁﬁ__l;iéﬁif d.;'.-.'-:ii-j-lté la proposition ((P =2 Q) = P) = (P==(( = F)) est toujours vral
done C'est e Tautologle.

"
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1R 12021

&

il
Solt 2 R — B une fonction d@nle sur B. -

atlques les affimmations.
Exprimer A Ualdeo des quantificateurs loglques el o symboles mathmaligues o B -

&
sulvantes h,

(1) 1a fonction f est pasiitve sur Fintervalle |2 9l A= -
Réponse: ¥ x € [2,9] f(x) 20 -~

(2) Lafonction f w'est pas constante sur Pintervalle (2,9 T
Réponse: 3%,y € [2,9] % 12,911 f(x) # [ % _ ‘f

(3) La fanction f nest pas majorée sur . ' H‘H’F
Réponse:¥x € R, 3y =R |f(x)>¥

-'-_\-\--

oy

=5
(4) Lafonction f n'est pas continue au point Xg ﬂ
Réponse: 3¢ > 0.W8 >0, ]x = -5l edet|fx -f{sjrlm ““*-—.
(5) La fonction [ s'annule unlquement aux points -"-'u ﬂ -3 tf!-’n =5

H-!'Pﬂ'ﬂ!ﬂ: Yy R, r{.'t']-—tl ﬂ:g“-#]nm'-s o -h.‘“

"'1 J‘

150
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CORRECTION ELEMENT LOGIQUE MATHEMATIQUE 2021
SESSION 2

EXERCICE 1
Déterminer les négations de chaque assertion.

1. I existe un triangle rectangle qui n'a pas d'a ngle droit.

2.1l existe une écurie dans laquelle il y a au moins un cheval dcmt la couleur
n'est pas noire. :

3. Jean n'est fort ni en Maths ni en Chimie. B S A

4. Jean est fort en Maths mais faible en Chimie.

53e>0,va>0 Gr-hl-r:attlf(x} ?l,&sj;. o

£&F .ﬁ;_.-‘:;.
EXERCICE 2 £ :~. . ,ﬁ"
1) Soient A, B et D des parties que]cﬂnqms d'un ensemh‘i‘e E.On note A le
complémentaire de A dans F. < N b

Donc la proposition F = 0 est faﬁsse et par mnséquent P = @ est vraie
c'est-3-dire D CANE=D ;Auuﬂsﬁ‘ ;{I

(DS ANB=DcA: vrai'; fi o
Contraposé: D € A ==-JJ 5‘2 AI“IB ce qm i est toujours vraie
(iiDDEAuB=D :..Fluuﬂ = E Fauhse
Cuntrexemple fﬂd {1 E} l:tE' [3 4}, D ={2.3}
On a bien BEAUB = {1, EJE 4lmaisonnaniD €S AniD S B
() ACB e BCA: fr““ra'jf :';'. 4
Il s'agit d'une loi daMargan
(V)A=Be=AAB= E[,-"'VI'HIE
Démonstratio on, par dnub]e implication.
. Suppusuns .4 - B,
Mnrsﬁ_uﬂ AetANB=A=AAB=(AUB\(ANB)=A\A=¢
DoncA=B=AAB=¢.
« Supp uﬁuns, i présentque AAD = ¢,
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120 .

ﬂna:ﬂﬂﬂ=¢=:[ﬂuﬁ}'-.i{ﬂnﬂ}==¢
Aﬁﬂ=¢.=r.u1?=.-1nﬂﬂf'i=”

EXERCICE 3

On considére les deux propositions f .
(P=Q)A(Q=R)]=(P=R) M
(p==0Q)=[(PVR)= (QVF] {2} ’ y,
(a) g

P=cr::m:a=n}]=cp=n}a~[{ﬁvmﬂi@‘fﬂﬁl="fiﬁ”?
- WW v (PVR)
& (PV rg}v {@ VRV (PYR)
= EFM]WIQMJV (PVR)
Ona: ' '
PAGIVQAR) = ((PAQ V)P M?}v i)
e (PVQ)IA [{Pvﬁ} A(G vﬁ}]
Pv@vEVR) = (P Vﬂ}h{.ﬂ\ﬁf}n{ﬁ VE)
Alors : . !
(1) = [(PVQAPVR) 'n'._::g .1._r H}]y_"[-ﬁ VR)
= (PVRIVIEV O APVRIA@VR))
(1) = [P‘U’RVPvQ]n[PVRvPvﬁjn{FvRuq v R)
Les termes (P v H‘M"v G] {FVR vPVR)et(PvRv Qv R) contiennent
respectivement (P v P), (R R) et (R v R) qui sont des littéraux
complémentaires. Dun;:-i:ts sont toujours vrais et donc (1) est une tautologie.
(b) Vesifions <ila proposition (2) est une tautologie.
()= =Q)=[FVRIV(@QVR)
L = P=0=[FARV@QVR)

@ (PVQ)VIPARV(QVR) = PAQVI(PARYV(QVR)]
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LA REUSSITE,MON IDENTITH

Table de véritd o
-1; h'-\. 4
PIPL Q@ R R [rag| ran | ove | @amveuev) e
-y . I
_-_i==|—_._ - L
) F v F v F F F v ‘?Fm._.hf,f n‘;, v
v | el v |e]|r]|v] ¥ ¥ v Vi, v
v |E| F IV v | & v P 1-"."11':7. L v
v | Fr|lv]|r]le|v]| ¥ ¥ “@"*x\ . v
F VY] VY I|F| vV F F F v Yy v
Ejv]®|v]e ¥ ]| ® v &Pk v v
A e
F V] Flv| v | e F £ /:;.r |3 v v
e
Flwl Fle] B9 | @ | v OE v v
Ry W
D'aprés la table, (2) est toujours vrale Donc e] e.est bien une tautologie.
4 \:’" ‘r//
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181172021 LA REUSS i
mﬂﬂ_ﬂ_ﬁ Al ﬂﬁ_ﬁ_‘iw_.ﬁ

ne Jol usuelle,

ginatismes de :ul:ul ncquis dans Jes

Bien détailler ehoque &tape de raisonnement ou de ealeul, car 163 4 iori, valables pourdes Im!

classes anibriourcs sur los aptrations usuelles sur lez nombres me sonl pas, npn
intemes quelcongques.

5
Pour montrer qu'une lof fnterne est commutative, ou st nssoclative, ou !dmﬂ_ un I?Fu.!f'_’iﬂll.l que
certains éléments admettent un symétrique.

Revenir oux définitions. 4

iy Ay
i

L ;
PPour montrer qu'une lof interne « dans un enscmble E n'est pas gﬂl‘l‘ll’l‘ll.liﬂ__“‘f' ’J{"{.r

Trouver (g, b) € E* ielqueasbzbea e

.."r._ h: !'..-—-\.._L -
Pour montrer qu'une lof interne « dans un ensemble I: n "est pnr associative.
-._.-" v

Trouver (a. b, c) € EXtelque fa=B)rc 2 as (b= c} 9

. L
" .

N
1,

S

o .-\.l\\. 5 a
Pour simplifier par un élément dans un utc{gi, par exemple, pour passer deat s x = @+ yax =y.
P |
Essayer de <, f:
y O .
" Montrer que a admet un symétrique a” :lmmpnm-pam & gauche.
«  Montrer que I"application ¥, 1 E = E, .r”:'r i -rcstmg:clwc

o i’

Pour montrer qu'un ensemble E muni d‘uur.- Ini Ht un groupe.

K .
MNe pas oublicr de mntrerqw.: «‘est interne :hms E_

b
+ Silaloi » n'est pas um Im usuelle, revenir i Ia définition d'un groupe : montrer que * st associative,
que E admet “ﬂfﬂlﬂ# Fﬂ“f’ el Ef“'mt ¢lément de E admet un symétrique pour =,

L W e

St

¥ Silaloi + estune loi usuelle/essayer de montrer que (E, *) est un sous- -groupe d'un groupe usuel
{G,a}:nql:_mn_'.crqu:E < G, gue le neutre de (G,#) est dans E, que, pour tout (x,y) € E%,x + ¥ €
E, et que, pour tout x € E, e symétrique x™* de x dans G est dans B,

S
e N
v Essayerderm-umm

150 i d .
i {E“} morphisme de (E,+) sur un groupe conmy, ou un morphisme d'un groupe
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Pour montrer quune partic 1 d"un groupe (6, ) est un sous-groupe de G, -
Essaverde &

F

¥ Revenir 4 la définition de sous-groupe : montrer que il € G, que le neutre de &[;j.-ms H, que,

2 pour tout (x,¥} € H¥ , xy € H, ¢t que, pour tout x € H, le syméirique 2! de x dans G est dans H
Montrer que H est le sous-groupe de G engendré par une certaine partie de G/

n,

Pour manipuler des sous-groupes d'un groupe, it '

Utiliser la définition de sous-groupe d'un groupe. I T"';h:ﬁ_'hh |
Ry

Pour montrer qu'une application £ : (G,*) — (£,.) estun mnrphl.-;me dtgmupﬂ?.

Revenir & la définition : montrer que : H"'x‘xf:f"

v(x.3) EGLf(x»y) = FOTF (). — g

Pour montrer que deux groupes sont isormorphes.

Trouver un isomorphisme de I'un des deux groupes siir. I‘autm f,__:\
"q_'. .\_'\_

Pour montrer que deux groupes (G,#), (G, 1’} ne sont pas Isn’tmrphm

Raisonner par "absurde : supposer qu'il mr.nsjc un m-mnnrphlsmgd'c groupes f: (D) —~ (G.1) et amener
une contradiction. <R

/ /4

Lorsgqu'une hypothiése est faite puur mut Elimmt d'iﬁfnnnﬂ:ﬂu

<
Penser & appliquer cette hypmhfﬁsri':r*i ..‘:I.t-!-;l_-"* a1+ x,..
A d <
o,

b

Pour étudier une loi nv:emz . uur n num'::h]: fini E.
liitrer, pone e i
Il peut étre utile de co Eﬁ-:r pnurn E E fixé, les npphﬂtlms
gy

Yot E = E, x—la-:-:':u,_x:‘_
"‘\;:-‘.-—J

-
"

byt E = E, ,x—txtu

En particulier, si s st m;:uhvcfgﬂnrs ¥z est surjective (car E est supposé fini),
= ." '

Pour étudier des propriétés d’un groupe finl.

Penser 4 u:ilisr;fdés' arpuments de dénombrement, de complage
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Université FID

UFR-MI1

Licence 1

Annie académique 2016 — 2017

EXAMEN do Structures algébriquess msh:ml (2 Hnum!:l

Exvrcice : 1; (3-points) .

Etudicr 1a lol de compasition interne =

A REUSSTTEMON IDENTITE
p

&

;"f

d&ﬁntenuIHPﬂ

qihsMin{E .!l}.

Excrcice 1 2 : (G-points)
& est |a loi différence squ‘.-ldquu

1. Déterminer P{A).

"
. ¥,
=

Eﬂienﬂ a:.’-l

.\"'\.

y _ :
{y yerle groupe (P{A), &). oi
.

: ¥
'-'k-_

2. Quels sont los cardinaux pmrhhﬁﬂﬂ djE'fermh sous-groupes de PA) 7.
3. Montrer que H = {sa A} est un mus-hwpu de PA).

4, Dﬁurmimrhmupe q;ﬁwnt -—'(,{F"

5. Eerire la table, a._r"
fl 7
Exercice : § : {ﬂ;pum
Dans R[X], ™ o

L. E‘E'antuﬂf*la.“d:mmu

qmﬂmt....-*’
?) £

'B:R‘ilélrz/h.ncdexu-q-lpuxﬂ_i_l

bier la d.wmr.'m suivant les puissances crolssantes de

r--l-
L
-..\ -

Exﬂ:c_ijsn 4 [:HJE mﬁj
Soit | 'amfmu quﬁlm 4= Tﬁ

j}i 1, par 357 +2X + 1 & Vordre 6,

1. Déterminer Is groupe multiplicatif 1(A) de A,

-2 Dﬂmﬂ’lﬂﬂ tous et cardinaux

H‘_' multp:} tif

.
il T

I'x..\- /:’! i

VMJHHUJLIMD:MIM

Wf'lhimum ioig

possibles des sous-groupes du groupe

], Dﬂ@ﬁmu tous les sous-groupes dy groupe multiplicatif.
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‘I*E
Université FHD
UFR-MI o
Licence 1 Ry, T )
Année académique 2016 — 2017 .

EXAMEN de Structures algbbriques : session 2, (2 Houres)
. i

EnitE-{l'.iEdE] b

1. Eecriro la table dYine loi de mmpu-uth‘ij. interne sur £, qui ur.-lh com-
mutative | admette '"dément 3 u:-:nme- €lément neutre, et telle que
f]]ﬂ.q‘ug él‘l!mﬂﬂt. ED“. EOTL propre f}'m&mqﬂ-ﬂ' k ' b ]

2. Muni d'une telle loi, E est-il un grnupe"' -

"T"-\_, 1‘:.1“'
Brercice: 2: (poiats) . o il

On considére le produit cartésicn r:'le gruup::s
@ 2 Z

V- G-ﬂﬁf EE‘ZI,;
1. Quels sont les cardinaux pusslblm“dm érents sous-groupes de 7.
2. Déterminer le p»l:z.! pnlltmua-ﬂuupa de G' contenant 1"élément (1, 1).

3. Déterminer le p‘.luﬂpulff t sous- ;-,-‘ de (& contenant Pélément (1, 3).
Z

4. Le pﬂup;a,GLElt-jl Eum;‘;}ha’aﬁ groupe quotient — 7
LY
Exercice .-"3 [ﬂ-pumts]
E-m.en‘!. Rlﬂ mrps = EMEXI Vanneaw des polyndmes sor K.
1. Eerire les ‘t.ul:rluﬂ dn'l'fadrl:tiﬁn et de la multiplication de K.
2. Dang K[X}, Eﬁectuet la division euclidienne de

) XX X+ Tpar X+ X +1.
37 Dans H[Jf ]. effectuer la division suivant les puissances crolssantes
:‘!'E . n
i

- ';‘-L_r”- XX+ X +1par X'+ X + 14 'ordre 5.
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LA REUSSITEMON IDENTITE

1-Licence 1 oH
Examen Structure Algébrique gu],'i'"ﬂuﬂ S CHERL ,_:_:?wx

Exerelce 1 :3 points Soit F={— 1 -1,0,1,2} e, g

1. Combien de lois de composition internes mmmutﬁ;"-"ﬁ ¥ ;-:tixiﬁhimvn
2. Eerire Ia table d'une lof de composition interne sujr qﬂélﬁ e elégdat alt
ot admette I'dlément 0 comme ¢lément neatre et tellegue chagq Hrlﬂ

$on propre opposé pour symetrie. B

Exercice 2 :3 points Etudier la lois de composition mterm_«_l? !'Hﬁm“ ol

Sllﬁ'ﬂ-'l'll:ﬂ
a@b={a-1)(AT)H
Exercice 3 :6 pmnta . ) f{! {I"..g‘,,--ux‘r-».,w
On considére le pmdu:t cartésien h'“‘-.. ;’-
G .a‘l""z z-\.- :1‘_
: Ez‘w'rz D
1. Quels sont les cardinaux possibles des d.uﬁ&rums sous-groupe de &7
2. Déterminer un sous-group e de @ contenart I'tlément (0, 1).

3.Déterminer un sous-groupe propre.de G contenant I'élément (1,0).
4, Déterminer un musvgmﬁﬁ pruﬁzﬂ‘ﬁ‘ﬂ gﬁfenant l'élément (1,1).

SR a
Sl:lll l'..' = {(b a \l{
1. Montrer que f:!bu.tl B nm:lﬂé commutatif de M; (R),'ensemble des

L'rn a::.s pa}‘hm

-a‘-lll i
3. Muntr!rqllalemhlﬂ J-{(ﬂ u) uER} est un idéal de ¢

AN

1."
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LA REUSSITE MOM IDENTITE
-f-.,. .
-lf i
F 4
" ui ‘lnl {
UFR-MI : 11 X Année EHIT—éﬂIE_ 3 '
EXAMEN STRUCTURE ALGEBRIQUE SESSION 2 ﬁtm[iia F2H00.
o i “l-'-""H
Y -l'f"q

EEEEEEE 1 : (8 points)

SmtE'-ﬁxéhpmrlmhmrthhndnlﬂnnaﬂu ﬁl’:-r I '
quoticht & Iua.-mE:mE.
On munit E de laloi de composition interne » suivante ""--E%T]: 4y

L] IE‘I

(£,5) * (a,8) = (& + o, .b) By
l'addition et la multiplication étant celle de l'a.# ﬁ?“}

. Ecrire les tables de I'addition et la m tlp]mﬂdﬁ?mhjﬂu Z,
. Egrire la table dela loi de s,

- In loi » est-elle commutative ? %‘. %'11 -“
. Déterminer I'tlément neutre de la loi |l=-m.'.Ls-t

. Quels sont les éléments de .E!\_qui admutta% symétrique T

Y,

EXERCICE 1 : [E—-puinf-h;f

Décomposer en &léments sim dm:iﬁt(x } la fraction rationnelle :
E‘%‘%? ﬁf .3 léf

{ﬂ,%r;;w

o b2

b
EXERCICE 1% (7-poiuts)
On considére Iemﬁﬁl\?‘h
J“"H.V:Elh - - -u!I'J., ¥
@‘é\ =Ha+ 1T, (a,b) € Z)

1. Montrer e E[V?Eﬂfﬂ-ﬂt L SOuE-annean di corpsa {E +H'}

a4 H;_u+br’mmtes—n-br
Hnﬁfg;quu: iretziel

% 3 Hﬂl‘lt[’ﬂr qi.lp’%l "‘; est inversible alors 2 cst inversible et 2% € {-1,1}.
il nﬁtﬂﬂ'ﬂ|"ﬂjﬂjx Hléments inversibles de Z[VT7).
e

‘1“-'=i"'

VALIDEUR LMD:eonseili-sujels dhexamens-commesiions 152
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LA F“EU-EE'ITE.MGH IDENTITE
1812021 _

Université FHD : 54
UFR-MI _ :
Licence 1

Année académique 2018 — 2019

Examen de Structures algébrigues : premiére session (2 Heures)

Exercice : 1 : (6-points)
1. Donner deux exemples de groupes de 4 Gléments..

9. Soit I'ensemble E = {0,1,2}. Ecrire la table d'une loi de composition
interne = qui fait de E, un groupe.

.y

Exercice : 2 : (T-points)
On considére le groupe additif des numbre.i réels (R, +), et pour r €R,
on note rZ l'ensemble
{rm, meZ}
1. Montrer que rZ est uﬁ-suuﬁ'-'g.'ﬁ:_lupe’:':lu groupe (R, +).
2. Soient p et g deux nombres rationnels.
Montrer que pZ N'gE mab"a::-usagmﬂpu de (R, +).

3. Déterminer E:{MLI:_IT]EH_L.]E-EQQE-ETQLI]}E gzn EE .

Exercice : 3 : (7-points)
On cnnsidéré'-l_'_a_l.unéa“u-ﬂﬂs polyndmes %[;{}

L. Ecrire les tables de 'addition et de la multiplication de |

anneau quo-
t —
ient EE
2' o ; B W - T
;};ﬂfﬁljﬂ effectuer la division euclidienne de X7 4+ X* +1 pwr

Z
3. Dmg_:ﬁ[.’f J, effectuer |o division snivy

nt | i . A
lordre d, de X® 4+ 2X7 4 T pgr x3 5 €5 puissances croissantes

VALIDEUR LMU:corscils- .
et dexnmens-comeetions 190
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1871172021 LA REUSSITEMON IDENTITE

UFR-MI
Licence 1 ¢
Année académique 2018 — 2019

Examon de Structures algébriques : deuxidme session
2-heures

F

Exercice 1 : (B-points) Soitg:C— R, z+—r 242

1. Montrer que g est une epplication bien définie.

2. Montrer que g est un homomorphisme du groupe addm.f {E +) dans
le groupe additif (R, 4).

3. Donner 3 parties stables de (C, +}, non contenues ans R

4. Montrer que si B est une pa.rtae s!:able de R alunu g“l[B'j est une

partie non vide.
5. En déduire que si B est une partm sl:uble de IR alors g~'(B) est une

partie stable de C. L

Sy W

Exercice 2 :(8-points) . . N '}
i,
S,n nt r t' .—...'-.. ..-
ie Aim&-&uqua Eut EdE“ .

1. Déterminer tous [es suus—puupes du g;ruupe additif (A4, +).
2. Déterminer le gmupe multtphcatlf U(A) de 'annean A.

3. Déterminer le eardingl de Hfﬂ}, puis tous ses sous-groupes.

4. Résoudre dans A l’équatmn
B ':.j;_n.t,r":-"' '+ 12z =1

]
et

Exercice 3 :(4-points)’: .
1. Effectuer la division suivant les puissances croissantes de
Tl A X2 41, par X2 4 X +1 A Yordre 6.
2: Démmpmar en éléments simples dans R(X) la fractions rationnelle :
X*+1
(1+ X + X2) X

=
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18117208)
F
A
4 o
F - o d'!
X ~
o . e
- 7
; —— '\_x
Université Felix Houphouit Dolgny
UFR-MI R
Li':{'“r{" 1 H .I"I
Annte académique 2019 = 2020 b, o
Examen tla Strutures nlgﬁh;i‘:f"_mﬁ-.i /

(session de novembee,

S la table est ci-
dier I lol = dont

Exercice 1 : (E-points) . Et“.-'; 7 Eriaquos

dessous, donner les éléments ﬂ:}:l:_ﬂllt “’f}_’.’ifli{lq

s T2 = As! | 2 ]
e T e B g
=1 | =2 %=1al 0. [<L2h
D120 p=h 2 -2

—2] 1 | axpi-1] |

"%-‘fjfm 51 =2l L | -2
Exercice 2 :(6-poifits) M

(4

Eniant’.é?le groupe quoticnt 77
é .\‘"l‘o. )'f(.- l-.ﬂ.‘:lli
1. Quel est leMﬁn}ﬁ:}_ﬁﬂ?
2. Quals’f:rﬁiles cﬁd’ﬁﬁ;’:"ﬁx lpossibles des sous-groupes de &7
3. Dﬁf&minarﬁ?b‘hﬁs: ses sous-groupes. On notera H: le sous-
g‘hﬁpﬁ de k &léments.

=, ‘H"'\- i | |
Exercice 3 ':'{%E'détsl Soit {4, +.) un anneau commutatif uni-

taire. R
Soient a (-deux Eléments de A

"‘q“_-
4 1. Caleuler (a+b)%
““.2,.On suppose que a° = 04, calculer (a + §)?%0,

- Ejhﬂi.' ) ppose que a b= Ua, caleuler , pour tout entier n € N*
ﬂll“_-:-_\_:""‘--- - I:_'E!_'p{l}"
*H /J,-I:.éﬂﬁ' suppose que o+ a = (i, caleuler (a + B2, (a+ BN,

Yois '

l.."‘: .:
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B LA REUSSITE MON IDENTITE

S

Université Félix Houphoudt Dalgny

LIFR=-h1
Licence 1 ¢ .,
N
Annde acaddémigue 2020-2021
.r'h_l' .
Examen de Structures Algébrigues : on ;
(Premltre Session Zheures) _ = >
o -
Exercice 1 : (7-points). e % Ar
"y _.'-"\.L e IIII_.' l_,-'
Soit I'ensemble E = {1,2,3,4,5). A
1. Construire sur E deux Lc. (lof de compaosition interne) cummut:llus, admettant
respectiverment 3 et 5 comme dléments nwlms.{ S
£, Construire sur £ une |l non commutative, nm n:mdathu:, i‘dmertant 1 comme dlément
neutre. {' :Hﬁ"\. i _,-'r oy

3. Construire sur E une |.c.f commutative, asmﬁim%\admnttam 1 comme élément neutre, et
telle que chaque dlément admette un s-.-rﬁ'étrlque 11.\:.

P

._.}'}

Lo ]
Exercice 2 : (7-points) On considére i‘anrreh’l.'uiu:rtltntﬂ = 1_6':'_’
1. Déterminer les classes d équlv‘gﬁntei de ;i‘“ et"u"aim“ dans A.
2. A est-il commutatif, unltarrerln'btgm o -
3. Déterminer(4) l'ensemble  des éidments inersibles de A,
4, Déterminez tous les sw:-gm-uges-:gu gmupe "u{.-l]

‘-._H,.% £
i, e
Exercice 3 1 (6-points) .-".-' 1“«-.;".,

On considére 'annead c l:lumlenl: K= & e} K[X], 'anneau des polyndmes 3 coefficients dans .

1. Ecrire lestables dE l'addut:nn et de la multiplication de I'anneau quotient B
2. Effectuert\dam H[J:‘ ]\hhhlﬁlﬂn euclidienne de
P(X) = X5+ 2X%4 307 14X + Lpar Q(X) = 4X° + X2 + X + 4.
3. Effectuer dans H[Ii, si_pmsfhlt la division suivant les puissances croissantes, i
Fordre 3, de: oy
POX) = X5 4 2%} 13.&” +4X +1parQ(X) =X + X2+ X 4+ 4.
H_-' .-' f
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DENTITE
LA REUSSITEMON I

1 o

&M 1zon P N
. V4
Université Félix Houphoudt Balgny, UFR-MI - _ .-
Licence 1, Annde académique 2020-2021. o B f.-':.'
h3omin) B W
Examen de Structures algébrigues ¢ (Deunibme sesslon ! -

Exercloe : 1 : [15-painis) A

Répandre par vral ou par faux & chacune dos propesitlons gulvantes @ y.~- : S

Notez bien : 1,5-points pour une banne réponse et 0,5 shnon. B e
ition Intérne {L.cd] non

commutative. £ £y

2. Toute L.ed commutative est associative. B i -

3.11'a des LeJ qul sont i associatives, ni commutatives, mas ﬂmmiﬂ:ﬁ‘ ::Erﬁmr:nmﬁs sur un

4. Un méme &léments peut étre neutre pour 2 lols de compositions inker gy

ensemble E, o Elﬁn“{ﬁ‘;\
5. Pour tout entier n € M°, 1y & des groupes finis de i SI8HEETR § _ :
&. 51 M est un sous-groupe de 2 éléments d'un groupe IE]ré.E. alors [Eﬂefq!ﬂﬂl de G g5t pair.

y 2 Elame i Ty
7. Il y a des groupes infinis qui ont des snus-gmup:s_g:rﬁi é ) =
8. Pour tout entier n € W', il y a des groupes ahﬂitnrﬁ“_ﬂﬂ?ﬁmems. _
9, Dans un anneau commutatif unitaire, Fensemble de Gﬁslgs_’:érﬁfmnu inversibles st un groupe.
10, Les idéaux de Fanneau des entiers relatifs Z sont Bxactement ses SOus-ErOUPES.

- __'*.- - -

Exercice : 2 ; (S-points) On considére le prodult cartésien dxé'l'_ir:mu des entiers relatifs £ p.a:‘lui-
méme : Zx 2 On rappelle que (a,b) + {&ﬁ*}i (a+a. b 1) et(a,b). (') = (a.a',b.b).
Soent Ty -.:.'\"'-\.\_ 4 . ..-. ¥
| = [I:ﬂ.,!;i:l:l EZ) et j"-t,_{[ﬁ.ﬂm}.n,mE Z)
1. Montrer que | est stable pour + et pour. o
2. 1 est-f un idéal de Fanneau TXE T /f

3, Montrer que | est un idéal de 1?.‘1;; 4 /:?
. O
5 Hr_."'

Y
il
& H“":l:w'f/'
N W
""--..I\_.H'-._
. :
l“'n. "
e
ﬂ__h__'. T H\"u"r
v T
\V 4
. .‘-!:.
Y 2
3 _.-_*_::-,

.ﬁlrl.llih.nh,u d'a ]H
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Correction Examen de Structure Algtbrigue 2017-2018 Session 1 LI:::!m_:u 1

Exercice 1 : ' e, T
E={=2-1,0,1;2} card(E) =5 g
1) Nombre de lois de composition internes commutatives sur £

Pour flﬂiuir une loi de composition interne commutative,on doit : '
~définir les resultats des opérations de Ia forme = « 0 qui revient & dénon-
brer le nombre d'applications de E dans F, il ¥ ena 5B, F
-ﬂfﬁnir les resultats des opérations de ln forme = » y (avec gE;,r}J
Soit £ I'ensemnlile cla.sg;aires {r,4}. Ona:
=0 = ) w4 der” "‘n.:'\

Card(E") - Cs = meom- =0 e i
iﬂ ;Ei revient & dénombrer la m:rmhrg'_;‘ @pp!igﬁ‘t_i&ns de B’ dans E.il ¥ en

H ",L.‘-%_I!{' f
Crone,le nombre de lois de compositions inl;':'"ﬁa}smmmumtivm sur F est égal
a4 5%« 510 — 518 o :“_1-._,‘ 'm,;.::--.} . :
2)Table d'une loi de composition interne supE

i,

-
*|-2]1]0 |-2]2
=2 |-211 |2|-1]0
111 |-1]-1]|0 |-2
0 |-2 |-1]o |1 |2 i "
1 |1 )]0 |1 |1 |2 i?
2 lo: -2 T2 [y |3

Exercice 2:“:“1% ”
Etude de la |Eli'uﬂ§|-- N’I’

a®b={a= 1){E=10+1

*Commutativité ./

a@b=(a—1 '[E-:-;'_:r_lj‘:q- 1=(b-1){a—-1)4+1

car la muliplication dans M est commutative

abBb=bda. Mﬁ @ est commutative.

'Ahﬂgiéatiﬁ!.é A
onal S 4

ca@(b@e) =a@(b-1)e—1)+1=(e—1)[(b—1)(c-1) +1=1]+1

4

W
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=(a=-1p=-1e=1)+1 \\\\}
De plus

Al (e~ 1) -1*1*-.
(n@b@e=|ln-1b- 1)+ @e= l(a =10~ 1)+ 1,52 ]{c _—

= (o= 1)(b=1)le= 1+l
Ahmnﬁl{bﬁr}-{nﬁﬂﬁr
D'oit & cst associative
*Element neuloe
Soit ¢ I'élEment neutre rn:lle &
Ona:a@e=aVaeN .
0= De—1)+1=ae (a=De-N=0-1
ﬁ-{u-—l}l{_ﬂ—ﬁ [ﬂ-i‘jEH
ﬂ[ﬂ—-l‘j[{r—l‘]ul],

& (a=1)e-2)=
ma=loue=1
Comme a est quelconquesalors [e=2]
*Elcment symétrique .
Soit a € W*, et b € N son ﬁjl'nﬁllllluﬂ'l'\_rq‘

E:mrt:]ce. 3
I]C-'urd{G'F gﬂ = Card (&) % Card 5xs=125
’ﬂ:ﬂémm RS- E} {ﬂ}

groupes do G divisent le card(G). Or les

dwmu.lrs de EE wﬂi 135 et 25.Les cardinaux possibles sont :1:5 et 25
ﬁ de G contenant I'élément (0, 1

]

Erw:w} i {i (0, 2): (0,3); (0, 3)} (Verifier bien sur que ¢'est un sous-
mqmz de G contenant Péltment (1,0)

126
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Hy = {(0,0) 1 (1,0): (2,00, (3,0) (4, 0)) W

d}sous-groupe propre de & contenant I'dlbment (1,1} &, "
Hy={(0,0):(T,1):(2.2):(3.9):(3,1)) i S
Exercice 4 ; oy
Ga :: :);ﬂbelt} T,

lllé'riﬂa‘ltrﬂ que ' cst ul sous-annean mmmum{rJ;M (R).
0 0) €€ (a=0=0) g
a b g M

o)y @) ec

(6 o)+ (& 2)=(ov =&l

avecc=a—a d=b—f
Done C est un sous-groupe de Ma E{t}\
1 0 .

01 e
*Sail “ ; r: E l':-' {"”‘%
i !: l: o
b u —i— mi

par + dnns st eom t:ut.we

w* g
(ﬂm

m:+l:dnt.-u = qd + be

Par conséque: -:.m un Eou anmau de My (R).

R & - ac— bl ad-+ e = ac— bl ad 4+ be
d e be4ad bd 4 ac ad +be ac -+ bd

. I ve,
b e e g b
pose (3 2) (30) = (i &) G )
...ﬂu I E.Lqﬁl; un Eﬁ";?siann&au commutatif de Ay (R).
‘Bjmantf'ér._gue ( n'est pas intdgre

L .
[ _"‘—\--.H_l- T

{;, Ry

g

YVALIDEUR: LMD:conseils-sujeis d'exnmens-corrections 197
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-1

LAG 26

M) Montrer que [ = {Eﬁ :) \a € R} est un idéal d?._ﬂ

"Sait 1l :)(I -11)“:

a o b b a—b a—=b
(".' a _(b ) = \a=b a—b
I est un mus—_gmup:bda (C,+)
oy J & e
Emt(n n)EI*(n h)Eﬂ
(l' '-‘) a a ba+ca ba+ca) ““fal
e b)la af " \atba patba e
Done [ est un idéal de ©

un 8 %}L

Conseil s ‘m“"“ﬂmlm 198
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Unbversivd FHR

LIFR-KAI

Licenoe 1

Annte acaddmique 2017-2018

Corrigé de I'Examen de Structure algdbrique : deuxime session

Exercice 1 ;{E~pnlnts}

iy

z
= :": 77 & produit cartésien de I'anneau quntient — par lul-méme.

E est muni de la loi de composition interne * ﬁuiuante 3 Y

F A

@) (ab) = & +y.ay.6) L

(%

L'addition et la multiplication étant celles ﬂﬁ;éﬁneau %
1. Les tables de I'addition et la muItTpIIcatmn de |*anneau sont les suivantes :

'- ot |'.

* 1o li] . %R0

0 ﬂ' i| @0 l;"‘ .;.,'f_};. 2% (1pt)

ijifé 0 qi
2.onaletableausuivant: o U 4

* TER[EAGH) [GD] =
(0.0) | (0.0) | (0.0) |.(0,0) {ﬁ:’ﬂ] -
(0,1) | (6,0) | (6,1) | (0;0) (1,3)4"
(1.0) [(1.O) [ (LO)HE0) [(@0)|  (3pts)
(1,1) | (i,0) {i-i'] (i, ﬂ]x (0,1)
3. la loi * n"est pés mmmutatlu:eﬁ 0.5-pt.

Qi [
4,(0,1) estFéIémEntneutrE de laloi *, (1-pt)

5. Les éléments (0, 1] et (i1, 1) sont les seuls de E qui admettent un
symétrique, ils sont égaux a leurs propres symétriques.  2x (1 pt)

.. 4
e 4 f IJ'
F “m Aty
i o h"l-..l"
o -y
l'-ll -I
VALIDEUR LMDzconsells-sujeix Fexamens-cormetions 199

Scanné avec CamScanner



REUSSITE.MON IDENTITE

-

LA
I8 12021

Exercice 2 : (5-points)

Dans R(X) la fraction rationnelle : e,

-'_______-—-_.'
(X2 — X+ 1)

Se décompose en éléments simples mm;'l ; sult : " + e
sy tw-rrn @k }I Y
t pour ia pa e
1-point pour écriture formelle de la décomposition, 1: F'“I" ¢ .
entiere, 3-points pour le reste. Tl
Exercice 3 : (7-points) o ;

W=
'll I.

On considére I'ensemble - .
A=1Z[V17] = [ﬂ+b'u'r__ {ﬂ-b} EEE}

1. (i}- Montrons que E[«.l' 7] estun mus:gmupg._d_q groupe additif (&; +).

(a) 0= 0+ 0vV17 € A,{0.5pt) .
(b) (& +bVI7) - (a' + bVAT) = (a+a}+(b+b}~.-'_‘?E..ﬂ. (0.5pt)
[c) - {n+in?j—(-a}+[-a}ﬁ E.=1 [(0.5pt)

5

(i)} f-" o
(3) 1= 1+u«f_e,4 s :uspu {a’ﬁ- Hﬁ)(u'h tab JVB & #

(b) (@ +b1.ﬂ'ﬁ’}_ (n,+ wﬁj -u;(na +17bb" )+ (a'b+ab'YE A,

(0.5pt) o D ;
2. Siz=a+5V17,0n nnteﬂ a-bf17, unvu:tcrairement que
242 -z+z,{D5pt] z;z—z ?{ﬂﬁpt:let Z =al—17h% €
Z,(05pt)

3, 5|z£-5t rn'uEfSIblE il emstez € Atelgue zz' = 1, 1l vient alors que
z.2 =52 =1, dnncfest:mrersihre Par ailleurs on a :
: f’ {EH}(EE) (2.2).(2.2) =1
avecz. 3 € Eetz € I alors 22 € {1, 1}, 1-point
4 IIestévrdentque i 2.2 €{~1,1}, zet 7 sont inversibles, et sont :
EﬂIUHWI'EE Fun de l'autre, soit 'inverse de I'opposé de |'autre.

4. ‘Avee le critére - dessus 1,—1,4 4 /T7 4 — VI7,~4 + VT3,
V7 sr:rrat six éléments inversibles de z{,ﬁ?] 1- an:t 7,—4 -

VALIDEUR LMD-consnite -
COnsetlg.gig oy
ll 5 d‘ﬂ]mns i

Scanné avec CamScanner




81172021 LA REUSSITEMON IDENTITE

i

CORRECTION DE STRUCTURE ALGEBRIQUE 2019 -2020

EXCERCICE 1 2
Onalalol () avec E = [-2,-1,0,1,2) ‘f - X

% Lol de composition Interne? 2 .
On remargue A travers le tableau que : d

Y(x.Y) EEXE,xey € E=[-2,-1,0,12). 2, 4
Denc on a une lof de composition interne sur E .

< Elément neutre ? ,—"I 2L
il
Grace a la3"™* ligne et 412 3™ colonne on :u'ru:state qoe::,

YxEEx+(-1)=(-1)sx=x

.f -
Alnsi =1 est 'élément neutre. “‘v”
P JL
B >
& Associativité ? -5 \“}:?

~a
A travers le tableau: (0 (=2))21=2+1=Te n ((-2)+1)=0s-2=2
= (0 —2)= 170 {(~2)=1"
Daonc pas d'associativité. [ \M“* ,/!
V4

1"'-. ‘-u-'w.
1

< Connectivité ? F.d J ‘/ ;}
Il s*agit ici d'un tableau s.‘yrﬁéing par rapﬁ.izrl i la diagonale

Le:V(xy)EEXE xoy=
Al ol est comuESitee ‘x\"““ ;”
& Symitrie? 1 !."
La diagonale -e.'.t mmpu«;ée quede =1 qui est 'element neutre, donc chague element de
£
E est son pﬁpre f!.l'ﬂ‘ﬁéhﬁ”f fyf

'\,‘\_ 5,
._hh.\...l.
EEHE!EE 2
y 2? 1 -
(1) Cardinal ¢ de G EXy
Cna: mr&{_iﬂi:_; =27
G =1{0,1,..;27}
- VALIDEUR LMDoconseils-sujets Sexnmens-comections 211
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upes de G sont les diviseurs de 27,
-gro "

us V.
(2) D'aprés Lagrange, les cardinaux possibles des 50 o e Y g
Soit ensemble suivant : (1,3,9.27) . . :
(3)Le groupe quotient G compte ; 5 e %
= [0)
« 1 seul groupe de 1 dlement 8 - . B
» 1scul groupe dnstlémnﬂls:ﬁ :{%23 ;_ ﬁrﬁ'm 1, ﬁ‘_}.:?
s 1seulgroupe ded Aléments : Mg = |V GI:.} Bt |
te, le groupe Ll g »
e 1 seul groupe de 27 élémen = H}f:}'_’
aandiy
EXCERCICE 3 .
(A, +,°) Un anneay commutatif unltaire / e
F. f){..l.l. - 4

(1) Caleulons(a + b)? poura, BEA & 5 -
Camme A st un annzau commutatif unitaire a{tp[:: Ea‘uti_lh?ny.lle bindme de newton
F Wi 3 D
ontrowve: (a+ b =a’ + 1a%h + 3ab -Iﬂbk

; 2020 Wi
(2) On donne a® = 0, , calculons [gj.-xf{} il,f |

Ona:(a+ )% = L%y ﬂ'j”‘uﬁ bz“”"‘-dk_-__.r':
(a+ b)2*° = b““_ _,+LEDEE1.:1;,!J b
gt EOF FA

Ona:at=0,= a* =0, Y22 -

-\."“,_ "h.__.-"
- '

0k R220E RN
Ainsi T30 CXao 0¥ P =00

-

; -znzq:- k 2020-k K
S ‘_i'.‘Euz Ciozo b d

[::_ p)R020 Jé/bmn + Eé?quﬁi 019
(2) Ondonne ﬂ.;?_= EI;H {/
Ona:(a+b)" = "4 F#l"'!;:li’ + ook e hah" "t 4 7
= a® 4 h" fyﬂ:“‘b = getVxedx+0,=x
(4)(a+b)* =a* + z;:ﬂ.:+ b*=b*carata=0,= a=0,
Et (a +b)f = (a _~+~_J:§=}*- (a+b)? = b2 b? = p*

;J

VALIDEUR LMp; .
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fl,-i‘l i
Correction du sujet de structure algébrique Fa,
Excrelee 1 . W

1’ IIIr -

. " -y
Motons * cetie lel de composition Interne e
EHIT[E‘.VIEE,113=E--:¢|=_‘ e .\* :

s i 7 3 a 5 ¥ _i""‘-- — ___‘_.__a_
UENEN EY e g ;
- S0 O IO I AR DO Y O S 2
3 1 2 3 4 5
g 5 3 4 1 1 -{“::“‘1 B _l,."'rl"IIII
O I T ECl T, A

Motons A cette loi de :nmpusllim Inteme
Eneffet, Yx EE xAS =54Ar=x

il 1 E]

:_n,ﬂmﬂ_ﬂmﬂm ““C“-" | ,}/
Notons O mnernidemiyﬁﬁﬁﬁ_ﬁhtﬂm

144_:-.’45?1

2 | 394 | 5 |8
L L. €3 A

4 | Sllnz | 19
1 | 2 TS
4 1 4 V13

W e o s | g

."':l.h-hl'.l-JMh-ll-l

Ona: agz = 4ef'zn3 = 5 onc 0O n'est pas commutative.
{Enzjm =2et En{En

I:h:lnr.n n*est pas assndat i,
P T .-"
b £
Y
YVALIDEUR LMD conseils-sujets déxamens-comchions i1 14
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Notons "T’ cotte lol de composition Interne

e el L Bl -
i | it |t | e | e |

i e | el | | |
Ll el e el TR

| e e | | R |

Ona:33=16%2+1e 332 1[16] S
i g ool eLn
e 73000 5 1S '“L-"-u. “_:_\‘

e 332071 = 1[16] comme 0. €1 < 167
%

Ainsi T est la classe d'équivalence de E'EW‘ dans A, i

Ona:31mlbx2—1=31=; 1{15] '\-,r..“'\-.h -;'.-r'
i Ililﬂl E { 11:']1![15]
nn“&l“—q{m] ;’-_‘:- i
-1= 121 = 15(16 ﬂmme <15<
Or—1= 15[16),d'0ix 31 [ } comy

P
Ainsi 15 est la classe ﬁqumﬂm& ﬂe 31"ﬂ dans A.
; xﬁ 2N

2) Aﬂl—lrmmmutahﬂunllair: Irll!gne?
Fx - b ’,o’

An-—-{ﬁ.LE 3, 15.3,!-' 8,9.10,11, 72,13, T8.15)

mm{;,j}ed‘ ~,h

Ona: f{‘f-—ﬂ"}“-—?“i‘

Ainsi A est commutative,  /

Deplus, T % § = :-:;:‘_f 7
Nnﬂdﬂtunkalred’i neutre 1.

M;F;j! xE= E ﬁc!:ni.u A n'est pas intégre.
iﬂlﬂﬂhﬂ A est commutative, unltaire et non Intégre,

.-'

3) nﬂmﬂmm
*m:A) [fempgrd{:,m] =1)

VALIDREUR LMDiconseils-sujers d‘mmnivtmminm ok
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.-'III‘“
"H{A:I = []-!3! E. '?a grﬁ;ﬁ,m i.-"'._.r"

4]

On sait que les cardinales des sous-groupes de U(A) dolvent divisés le cardinal de ﬂ{:'l]n
Comme card(U(A)) = 8, alors les cardinaux possibles sont : 2.4 e B.

* Les sous-groupes & 2 éléments sont : ."h P, H.'L
(1,7),(1,9), (. 15) TRy )

*  Sous-groupe 3 4 éléments : 3 ‘:“'--
(1,3,11,5) <y

s Sous-groupe i 8 éléments :

H:—:t[ﬂiiii]

3 | e | ade] e i f i
e | 15 | s | e | B | e
ol [t | 5| P | Cald= Ll
e | pag | Gl o= | D] LPY

PR PP RS O S P

e | e f e | bt e [ e

2)

:r sislte = p(x] = q\ {ai +4x? -‘_l- %7 + x’{x + 33X+ 2%%)

% %f"-*’f

A, iy
L. 2 ‘ ——t =1
-u-;;":r:_ P __.E\ 'j II E .:' Ii__.-
e :}’ — = =gl °
+ ,F[’t: (o] o {j ! —-—-—'l_'___- _._-1__.-—1
. &7 = = = ®eA
i S _.I ﬂ _E,; it e
T -::-"'L"E._- a2 | R A 2
. — * a 1 H |
v 4 ; Pl e A | A "ﬂ; T
- q._-"' 3 D 3 it
l-“n:.r':‘!"':- "-—-—,T,J—:_‘ r"'"
i w— - P, A
b ol e 1~
wis | &l :
\"-\:‘E‘- P
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"#HH. ‘\\_ :
Maths-Info Eﬂiﬂﬂm h'\‘\ i

Universiie FID b
=

[CORMECTION STRUCTURE ALGEDRIQUE | "o

BESSION 2 \\
Exercice 1 L \\//)
1~ Viral ““a.,‘ /

2: Faux
3. Virad
4= Vrad
5 Vrad
6~ Vrai
T- Vral
&- Faux
8- Vrad
10 Faux

Exercice 2

I = {{n,n); n€Z}

L M-nulmnsqua tsnh]ﬁula + et lnloi e
Bnimr.{n,hje j Z
At—nnl[n,"b]ﬂﬁ"ﬂlf
tmb)fgqy. V) = (a n{b+b':lm-u:u+n ceZetb+l € Zdon

{a+a h{{j}x dﬂnnflst.stahlepmu-lutm+
&'{hﬂ{d. EZ=LT

(a, b}{n H}-:Eg+n b+ V) avecan' € Zet bt € Z d'oir

Mr={(n, b ki y

{n.u' * Z done I est stable pour la lok ».
\‘. :
E ‘.-’Enﬂumu“m idhldul‘anmauz.:z
'.l'-‘_""--_ o

f(f"l'ﬁ.‘rs’,vm montré que [ est stable pour 1a boi = et 1n loi » & In question
1). Done il suffit de vérifier que I admet un Eldment neutre et chaque

VALIDEUR LMD:conseil-sijets Mesamens-comectioss 206
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ftaens o 1 it an spmdirie,

uﬂiiﬂfﬂﬂfﬂﬂl“mnﬂm

Ml{n,ﬂl'ﬂhmmhlﬂlfﬁlﬂ" i [ al
[, b) + Ceae’) = {a, b) it

(2, &) = {a,b) — (o, 1)
(e, = (0,0)

= 6= 0ot o =0 dob 1'dement neutre do T est (0,00
cifectivement um Sfment soukne,

Sokt (g, by} o aymbtrke d couple TR
o s dooc (g, 8] 4 fuy, by} = 14
(o 4 ay B By 0,00

atay =0 i
{h+h-'ﬂ {h

b= i, 3w

- =
+ ¢ =3m '*'{E-ﬂ
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Montrons que chisgque Hltnents Ao J addmel ulﬂ:ﬂ'_'ﬁ-m—‘"

Solt (d, g) e symétrie de (n, 3m) alors o1 n
[“1 3'”1-}"‘ El'l'.| g'} - Eﬂ.ﬂ]
(n +d,3m 4 g) = (0.0)

n+d=10 ==
{a"“'i"pﬂ dL{gn-.—;',ﬂ.g-ﬂ
. . ki
Dol le symétrie du couple {n, dm)
Htment de J admet un symétric. _

ideal de I'annean Z x Z

VALIDEUR umum&db—nqqmﬁ _
V-carrections
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E - . - , .
XAMEN / SESSmaN 1 Durds : 2 henres LIGHNR YA MATH & INFO

FranEhaa g
R R e R B R R S BB B R

1: S#lectionner 1o .
- premom Il larsqu'll est employd dana une teucdse
imperzonnelle. (5.5 Fis) (B

K bl g0 H:: ::pl:ilim“h;nml le numére de In phirase et en relevant le mot qui le

1} 1y a de nombrous (ouristes cotta hnnde,
2) 1l nous annonce sh veniie, - |
3) 1 fawdre vinformer mpidement,
4) 1l aneigd trds 18t cet hiver, .
*3) T faut rentrer les pdraniums avant les promidres gelbes. -
6) 1l vous a prépard une surprise. .

7) 1l arrive qu'il soit & I'heure, -

8) T neige depuis qu'il est arrivé, Y o H

9) 1 se prépare un événcment, I,*'I . = iz

ln}" E'ls,‘il d'une ﬂ;p{;:u rore, iy J.__lH _r."'l.'} ;

11)n mth&:ﬂ‘_ld rien ne pourra l‘nnﬂ}gE: : ‘(‘_h

.

E?E_E:EQTIE : Découper les mots suivants un:ﬂriﬁq; . :::l:ﬁmn le montre' 1" exemple Bou / ton.
(3 pts) &, Y

1) Mascher IS}:Far':Eﬁr*:.;:._‘_w.,_h___1,-'.";,"- 9) Dehnain

2) Toufours 6 Clagma 7 10) Figphant

3) Domitile ":HI:‘"F}‘,- ﬁ'dil:*-dmt:nb 11y Kilvi

4) Hymesu “8) Marronier 12) Lufiette

Lt B T
&F wl,, ¥

EXERCICE 3 : Rﬁdm par "”Ei}%-“ fanx, (4 pts)
- ni wt&d&uﬁﬂiauidfrlﬂrngun '_
2y Ee langaﬁmfgmj?i.cf‘s{u‘tjiisc surtout & I"éerit.
3) Lelangage cu&ﬁﬁ{i{pmpl&i: dans la vie de tous les jours.
4) Ph.ur adresser une lettrc 4 un médecin, on utilise le langage soutenu.
5) Quaﬁd'dnhpa:_!u;ﬁ"'sns amis, on utilise le langage soutenu. .
6) -Igllgng'agq-;‘:i_‘nﬂ}ant peut s’utiliser pour paﬂ;r 4 un inconnu.

-.I

- y 2 : :
7) Il existe trois registres pour § CXprimer.
8) Le registre soutenu s'emploie pour parler i une personne impaortante.

VALIDEUR LMD:conscils-sujets d'exnmens-cormeelions
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le Lexie. tz-s F“] ;
ordr I""""-1 o 2

EXRRCICE 4 : Metire les ,-mm dans le ben ) )
' alie. .
|~ Bafin, ﬁﬂﬂﬂ'-“imnl mﬂ 'i'-“"" e PR d:.:t:;#vnplﬂ‘mluuﬁ
irs el
-2- Deplis, Jes réves sernblent fixer les gouven
: s solntions i nos Fﬂhjh'“'"

I E' effet, on croit qu'ils aident A trouver d
dire quo les réved qont utiles:

L d-
d- Tout le monde s'accorde pour
5. Donc, on peut dire que le rdve est Ul ami précieux.
L en dessous.
westinns sulvanies en yoiis eppuyant sur 1¢ "".“".'“
. Jry

EM Répondez aiix q

. Quel est le théme présenté dans co texte 7 (3 pts)
2. Formulez explicitement la thése défenduc. (4 pis). -

3. Releves les arguments avancés par I'auteur pn-urJ“-'rﬂﬁﬂf Fof
nﬂm:s pmﬂ:dﬁs

4. . Sur le modéle de Manpassant et en utilisant, les it
ers un
laguelle Ia tour Eiffel est une ccuvre d' urt qui fﬂl '-"E""-'- & trav
L . .._“_*x

."

jugement. 4 pts} i
défendez 12 thése selon

e ugum:muf

d'une dizaine de 10 ligne. (11 pis) o

5. Présentation du texte argumentatif (2 pts) —

P ) I
tent limage affreuse et fantastique

Depuis un mois, fous les Juurn:umﬂlusuéﬁ flous prt.!:ﬂ
sur Paris comme unc come unigue ¢k

dune tour de fer de trois w:nls mémﬁ q'm sélnvm

gigantesque. & & A
Ce monstre poursuit les yeux ¥l i”m;nn :l'un cauchemar, hante Vesprit, effraie davance les
pauvres gens maifs qm_nnt-:'.un;m*é e @ﬂt de larchitecture artiste, de la ligne et des

proportions. L xll \
&g-u-wﬂnlablﬁm'ﬁﬂt curieuse que par sa hauteur, Les femmes colosses

Cette pointe de funte
ne mous suffisent plm ! Aprés Tes Phﬁnnménns de chair, voici les phénoménes de fer, Cela n‘ﬁt

mi beau, ni gracieux, ni c!t’:gant cest grand, voitd tout. On direit l'entreprise diabolique ii‘ﬂ-l'l

¢haudromnier atteint du d:lm: :lEs grandeurs,
F.:.-rurqum cette | tnu: puurqum cette come? Pour étonner 7 Pour étonner qui 7 Les-ihbcﬂﬂﬁ

‘w

Ona dnm‘: nubllé quc lex mut art signifie quelque chose.
~~ Guy de Maupassant, « La tour.,. Prends gardc Wy

' .f':- .
W Gil Blas, 19 octobre 1886.

>
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LICENCE | /MATI & INFO
2018-2019

EXAMEN TEF / SESSION | Durde : 2 heures

T L I'-l-:-"' L

B ERAmAEREEERBARARE R AR R R R REA AR !!lll!“t dEEEdEEEERR

EXERCICE 1 (6 ptx)

4, Reformulez les phrases sulvantes en frangals courant, en donnant les équivalents des

#

mols en gras ;

1. Ce costume est désuct, A
2. I'ai loupé mon examen. = '
3. Cente besogne me convicnt, , ,-:r r Lot

4. Il est trés éprir d'elle, e " o "y

5, C'estun grand posse d'une dizaine d'années, :‘”,r J
6. Nous avons demeure & Paris pendant plu:fEu.r:‘hnnﬁu i

i
-\.
"-\.

|

e, |
EXERCICE 2 (5 pts) { HJ H‘,
Sy ,l

RH"::H'“-._ ALY

A quel registre de langue n_npam:n:;}nt Jes pl'u'ur.s ci-dessous 7
1. Est-ce que vuu:wul:r.ﬂn calé ‘i'-"J 4 .hr

2. Ce lger crogquis d'uiﬁﬂjcmr_m:, ol .wuus devinez d’innombrables élégies, it
nécessaire pour eu]:vh_gw I mﬂum:c gu"tllc EXEIGA SUr MOn avenir.

3. A la mort d'Enest & Hemingwdy, en 1961, Ie président Kennedy, qui était 'un de ses
grands :dnﬁral:u:s. avail aidé :1:" veuve, Mary, & récupérer ses effets restés & Cuba.

4. T'asentendu la m:m-tjlu 7 1.: Euéfu:l: ahsent |

5. A son m}u: dan: ce pa]‘nls fnmudnhte bili par le plus belliquewe de ses ancétres,
Fabrice ne savait rien nu mnnde que faire I'exercice ¢l monter A cheval,

6. J'suis partie & V'arrache ce matin,

7. Hmwﬂum en va{nhiu au Sénégal celle nnnde, Je suis pressé d'y éipe !

B. - Nico, 1‘,‘“; s & quelle hewe Wl pa,  le  twin®
-Hm,j-: nh pas, €l je trouve pas ma brosse & dents |

. ?nd'l.rc: p::nd':: place. Déslrez-vous quelque chose & bolre 7

10, Btmnln, le solell brillern sur le hassin
o médiierranden et il y aur fqueljues averses en

VALIDEUR LM conseils-sujets d'exnmans-comections 311
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IA R RUISSITTLMON INERTITE

Ins
RC RIS 16 ST AIUSSITEN __.
D Les minis milvanisrn ayHlaliey pn tvaih mggEiT ol i’ I8 0 Pt i | P
i
I Ehlssdnes 3 [Irde ilalhen TR T L ek Ll l.li-lu;l:
I, Ularssemen B WELm e R 1 Bhe i e B el ".,_. |
" i shapad - e
B lenparfaiy i, A gl lin o N #(_,.
i 1 ; R B
s} Heanglacer Jea priniilids e P Ll aipwiil, o aeee ity juif o Pt : :
% ]
e .
prvaseret (A e} p - %
. . T

[T, o pesre, ol Fotene, Fpralrmminl, puinl
T,
Pous Taire in o ol i fow, e ve el Loy il hedady s ﬂuulrﬂ'r:prllnﬂr-lru_ r .
1 [ 10 L
qnﬂﬂnpllﬂhnhumuuﬂmumrt it paiaters olet okt 0T il ward >
rll'l frais que ceux da Flypormarch el .o s fils meronl ,Im"muwu e bewnpn -h-,
, st by cbd o Dn nusnile. |Jl|:'.-tl.l1|lf|wnll-m mjter ruh"rrl 'J"'I '"‘;"‘? ."‘)

.-..-mmvﬁmmmml |p|uﬂlh:un| it

TN, .,

T davan.

B Endiges les relas I

—— L ||hmrﬁ ﬂdﬂﬁhu
T *‘;lh. & I"|||-H|:i|r

| siLaapsen e Al ens . I e 11
B 3t ppaarati Dz

m&mﬂmumdm s, pn-lqun-]‘!
: gnbeil mnkd ,,u_!um,uuﬂ_nbuu‘ﬂ_m fi_expliguer_ =

5 LUrneis et s Elniguie dd g
: ial | "x?\l

T, |

EXERCICE S (11 pis) 5 "‘x -
Munmmlmﬂﬂuﬁnm#d:% hm;gﬁl‘nnr [ F = pisndroier Bvant da

les recopier. (Ex : 1. Le eicd 'hh:-;-u-&sh

3 _( f"r /-"'.\-
“\._LHJ"'.-' B

£, T "‘“-.-ﬁl:,:l
N H‘\\. .-"'
KH:lLs Fﬂp“}: ER umr;\plu: Efre oM B pPAY Hre wne Bonne rfp-ngu.- du pnind ale

vor de 500 I:I!Inh co premitre pnht]u'h

hlmmdnmttﬁ‘num:du;f
Lwnﬂmum i ‘~..=’.f
dﬂ'dlntllp%vemllﬁ;ﬂ“*
ﬁ.:utd.i.ruknbi:.l.l'n:u;u;
< it Iui Mcher les pieds. I 52
mdmﬂéun%ﬂ la
krﬂmﬁmuhﬁwh
H&Hdﬁlmhhmﬂiuum
ﬂl' ﬂ!ﬁﬂrﬂﬂﬂﬂﬂu

mmirmm
Wﬂbﬂﬂmfﬂﬂlw

" EXERCICEG(S pi)

%
= Dites ul cen verben sont sxsentbdlemunl prosuminees ou secldentellement prosominsu
1. B'em mlior 2. 5 endoimiy 3, Bemlfule i, 5 s HI o
« Bleminugyer . S'enquérie

6 Bl DR LD s Huhn“:dm En‘uﬁ* s
i 212
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LA REUSSITEMON IDENTITE

i
&
"'-a.__ .-r
i"'r““"-._h : i, 4
EXAME : ¥ ‘ﬁx : -,
AMEN TEF / SESSION | Durde : 2 heures LICENCE 1/MATH & INEOD
ﬁﬁﬁ:u_z_nh;}.._

5 ]

LS AR T TTT 1 EEEim e n o s
- ¥ FRanusdnamnnas I

e T A T L T PR LI e T T T

Indiquez les registres pour chacun des mots. Q'“M : {fl
zl. Embéter 3. Enmuyer ner :

: Sﬁ?ﬁm r 6. Se trom .
3. Eguccﬁ:use i

7. Sale
4. La flotte 2. L'eau

EXERCICE 3 (5 pts)

Mettre les verbes donnés & 1a forme pronominale, méme

W5

thFFE; méme personne.

!

1. Tusalis

Vous nourrissiez
Elle déplaga
Nous obligeons
[ls échangent .
Je suis interrogé
Elle était trempée
Nous serons ennuyé

Tues détehdis,

A -..:‘

10, Vious étiez “hhg% .

ggngéﬁ’s-:,{g ps) S

D"ti_‘l Il! "Erh‘t! &E Ph}ﬁrﬂl sont l Il :rﬁl'mﬂ' hrn“nmln n|,= rﬁﬂ&hi ot l.'l!‘tlpmq“p

TR N B W A b

P eags S
=2 :

1) Ma sgeur ::"ﬁéiiifejlgngucmcm tous les matins.
'E] Ces en‘fﬁhﬂu’ﬁ disputent souvent,
3V Alain e s0 frére s'affrontent & l'escrime.
4) Cetle personne s'écoute parler en sociétd,
“8) Je m'enléve une écharde du pied.
T—

&) Mes parents s'entraident 3 la cuisine.
VALIDEUR LMD:eonseils-sujets denamens-corectang 3 213
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LA RRUSSITEMON IDERTITE

ARMI20N /"'“‘ A

- J
e ™ . .n"_-'"
r ' | . '._-I -\.I .-..
L '“-,H : '*--.Hﬁ
LM:EHGE 1/ M ATHI“& INF
EXAMEN TEF / SESSION | Durde ; 2 heures NS,
zmp_.ﬂznzu b,

R A R Eimrquangdl

EXERCICE 1 (6 pts) | *"‘xh /
Indiquez les registres pour chacun des mots. T 4
1. Embéter 5. Ennuyer P S Lmpartiner i
2. Segparc 6. Se tromper fft thr“"-'l*"f'-"’:t
3. Eg.u&l.ﬁ; 7. Sale ! Ré?l:;qﬁﬂ
4. La flotie 8. L'eau : _<1\2Jr.'}nd¢—u “-_1
¥ &
| 1.‘\-.\_:_‘.:"'.
EXERCICE 2 (5 pts) O
Mettre les verbes donnés A la forme pmmu‘nnalrf:. méime iﬁ;':lﬁ. méme personne
; A

1. Tu salis *:‘“'-...-"r o

1. Vous noumssiez "

3. Elle déplaga /

4. Nous obligeons /

5, Ils échangent \‘_{-. >

6. Jesuis inumgé/:‘-\\.

7. Elle était 41 ,-

8. MNous serons ennuyes >

9. Tucsdél:{\'ﬁ% g X

10. Vious étiez dﬂngé‘i\k‘

-|.,

&,
EXERCICE 3 E.p:ﬁi /
Dtes si I_:f__'url.ln‘E:'u',p;: rases
&
1) Ma mur :f,p:lgnu lenguement tous [es mating,
2) Ces enfa 5. 5¢ disputent souvent.

3 Allm et son'frére s'affrontent 4 l'eserime,

sont 4 Ia forme pronominale réfléehi ou réciprogue.

: -4] E'ﬂt-r: ¢ personne s 'écoute parler en socléré,
5) Jl.‘- m'rnlh-: une écharde du pied,

6 M | ide
es parenls 'entrai Lﬂ}ﬁ_]ﬁﬁﬂfﬂfﬁnmhwju dexainens.orteciion 214
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7) Tu t'appliques un nowveay prodult de beauté L e )
21 Les deux ndversaines se regardent mécham ﬂ\L‘ : I.I"-._| | b
9} Tu te soucies peu de ton avenir. K-.::_:______‘_H "-.~
10) Vous vous dénoncez sans e vl | 3 H“HH- i,

-u'_-. "-..:}
EXERCICE 4 : {5 pts) | & i

Dites 5i ces verbes sont essenticllement prongminaus ou accidente _tm.:_n'tltr-i;runnnﬂnnux‘

"-\..1 vy

i Sabsenter 2, S'affaiblir 3. E‘a::rggm-_S] 4, 5'enfuir 5. §'enquérir
6. s°ensuivre 7. 5'entraider £, E':m’u!u ’“"‘H:E‘&nnﬂcr 10, §"évanouir

12, S"exclamer,  13. Se féliciter 14, q'? uhsir 15. 8'immiscer 16, S'insurger
17. Se méprendre 18, Se plaindre Hprﬁscr‘-:‘haﬂl Se saisir

EXERCICE 5(5 pts) .
ldemtifiez la valeur des connect ) 'f crg'iqﬁl:s mplwﬁ dans chacune des phrases.

Hortense a appris sa lr:'.';.'fr:}n cl!,-: aey m‘.i bonne note,

Bamabé est tombe. rﬁﬁgﬁﬁi‘tl a ghss'l au{ une plague de verglas, .

Hortense pn:ndm 1¢ bus ou le n pour pmircn VaCances.

Certes, il fait beaus., j

Jaime les biﬂeum blhchuﬁf

Horense a m;,ﬂ i_‘su parmlsfuar elle avait pear de se faire disputer.

Je connais ma 1e;,nn parl:p:llr Toutefois, je redoute l'interrogation.

La I‘Em;m;a mis de Iﬂ.f}wmmrﬁ de cité, ainsi elle ne mourra pas de faim en hiver,

Bamabé'ﬂ'uiﬁmimi A lecture, ni le caleul, pi le dessin, ni la musique.

g B A R A

10, .'I"alr.nc les hcu:}h\re;, cependant je n'ai pas pouvent l'occasion d'en manger.

.-*f=- i

ngﬁglg.:-; 6

‘Sujet : Avec Internet, la notion de frontidre n'a plus de sens.

5
L

. Llinternet sujourdhui devient Iinvention la plis disponible pour towt le monde ot

pMnuL C:l.t: invention représente un regord panormique sur le monde et I fenétre ouverte i
VALIDEUR LMD:conseils-sujeis dexamens-carmection 215
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i i exi yue plus loi
Vinformation, mnis & travers celte définition esf ¢¢ qu'il existe une P

sans limite.

ntation par les choix’ multiples que: 12 mlmf-t_'f_u'i offre
]‘!nulu ¢t enfin nous

- S

-|.

MNous débulerons celte argume
L sans
pour démontrer que Iinternel avee ses fonclions 8sscz nombreuses 65

nous pencherons sur comment intemet change notre style de vie-
Lin vcnl:un de Ia l'b:t‘té"i‘:’m; :
b 4

a~dire la notion de frontiére n'a plus de sens. . & '

Tout d'abord, on peut dire que Vinterdet nous donne un Fm"'m agréable o
d'amuser, ¢'est grice & la possibilité de télécharger ““ﬂﬁ'ﬂm‘mmt les vidéos, les films et de
| plusle.  _ hes audios aussi le document lisible er fﬂ ﬁumﬂ“’*" version PDF et sussi il nous

..'

. -

Personneliement, je pense qu'au Maroe linternet SlEﬂ’ﬂ'*

| permet de suivre Facrualité, "f & -" 4

‘-.l1 '-..ll‘J

| Adngi Mintermet est une sorte de cm'r'lmumcauanhmadtmt parce qu'il nous permer de
dézouvrir le monde et de exprimer via les 51:¢$L=Etmux :t Eli;i'llﬂ-ﬂlﬂr 'entourage par I"email

aussi passé des appels en vidéo, . \'\
. En outre ¢"¢st une source riche l:lmfwma.tmns, mlcl'ﬁ:t il met le chercheur devant une
! riviére pas d'can mais d‘:nl’urmalmn’r? e

'/ il

Enfin, intermet '-'intubm}unt chal{g bcaEEuup dans notre style de vie, par exemple
nous pouvans faire des coursés et e Il' n.-ulrl: achat par livraison & domicile tout & fait par
internet et plus que cela, le pmemem :sﬁ:n h el par carte bancaire,

I concTsion, & ﬁ“m'ﬂ 5’"%””““'- 5t comme I'univers, c’est pourquoi il faudea bieo

profiter au maxrmum{ cette liberté 11.??1.11::4:
_ D V)
Apres I‘:rplmlnlm_‘t u texte :1-&#555
1. Tdemtifiezle thém:._ﬂpt:}
X pq“.ﬂlt en est lath se associée 7 (2pts)
3. Formulez le prnﬁfg:m qui est traité d‘F"‘ ¢ texte argumentatif, (2pts)
4. Fﬂmﬂez—le‘a{; es différents axes qul'snus- 3

S i-JH:m:E:z les principales parties dy
‘1 L.‘,";ritr: de la séquence). (2pts)

tendent ce texte argumentatif. (2pts)
le':r.te en les délimitant clairement. (Ex:L...1

F
; 15 .Ed-:m:r ier dans un tableau toules (ag |
. d&:h toy
\1 :]'Iuitrn.tmns du texte. (4pts) s les arguments et toutes les
L.
.___M_JJ

YVALIDEUR LMD:cn . ;
mstils-suiety i‘lmn_p.mﬁhm 216
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>(“ LA REUSSITEMOM IDENTITE
UNIVERSITE DE COCODY-ABIDIAN _ ANNEE UNIVERSITAIRE 2016-2017
UFR DE MATHEMATIOQUE ET INFORMATIQUE )
.

LICENCE I° ANNEE e,

ECONOMIE ] 2

|. Questions do cours (Tpoints) Y

Définissez ions sulvanies : -

- ! X Fd

4 e taux marginal de substitution; -
- .
la fonction d'utiité ; '

2

3 la droite de budaet ; _

4 a Inal de substitution chnlqus ;
7

"\,_\_\__"‘- oy
& .“""-\. \‘-‘_H‘H__.l"_:-.'
IE I"E'!;'HU. H\-H"-. e - e T

W
- a

‘1"\. o
ilE s d'applicati “*«;:‘-._

e

Exercice d{E points)

+.v,¢Lm£URLhm:qnwih;njﬂnd'ﬂ@mmrwmﬂw 07
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3- Quelle sora e pourcentage dauamenteiion do In production. sLon falase 'HF'JBJJH_EJ:!
valour de (K) et 8] an augments la qunmﬁ_dun_mﬂmeu‘.,mﬂ.ﬂft

4- Caleulor '8laslicité do substitution do L d Kol I f
Iacteurs de production,

VALIGEUR LMD:conscilyy
ufets den ame — -
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FRIT12021 LA REUSSITEMON IDENTITE

UNIVERSITE DE COCODY-ABIDIAN ANNEE UNIVERSITAIRE 2017-2018
UFR DE MATHEMATIQUE ET INFORMATIQUE
LICENCE 1
ECONOMIE

Durée : 2H yo
EXAMEN premiére session2018 ~ "~

I. Questions de cours | 4points)
Défintsser les notions sulvantes : £

1. le taux marginal de substitution ; "-j?"‘x_ H '
2. lafonction d'utilivé ; g A
3. ladroite de budget Ty
4. le taux marginal de substitution technigue. —-\\l
Fi :-'u. h e
Il. Exercices d'application A J o .

-l

Exercice 1 (8 points) :"-i"‘lm v Ty
Le producteur brave paysan produit la banane etrl.:lgnamécq{ein_i:: la fonction de production suivante :
@ = 6TY2L2/* ois L représente le nombre de travallieurs lé’tﬁ}g_ﬁrim en hectares.

Mous noterons Py le prix du travail, Py le prixde la mrie:::tg le colt de production pour [a firme.
Mous supposeronsque : Py = 4, Pr = 2 et C=300. """-.;-:'-:-T_
1. Quelle est la nature des rendementsdéchelle? ||

2. Donnez I"dquation de codt de ce prﬂu‘%‘t% rf’ K
3. Déterminez I'équation du sen_tfu d'expansio “Et __ﬁl_‘ll‘l&[ sa définition,
4, Quelle est la fonction de mt_]‘t;t'qta!, la Pn:ﬂnndemat marginal et la fonction de colt mayen
de cotte firme lorsque Fon se trouyé n courte période et que le facteur terre estfive : T =
4 ? Définlssez les nn:iuﬁfdgzggggiﬁirginﬂﬁf?&fe colt moyen.
Y ol o ael éﬂnd‘el
5. Supposons gue soyons maintenant N Ian:gue P
a) Expliquezce que cEkte p_q-zlm?’ JEEF@':? période signifie.
b) Quelles serorit fes qu?ﬁtltg} de facteurs utilisées & I'optimum pour ce productewr 7
¢] Quel sera ors son niveay d'g"_‘;imductlm 7
6. Sice producteur souhaite tripler <3 production, de combilen doit-l augmenter ses facteurs de
- il iE ment d' échelle ou de rendement de facteurs 7 Expliques.
praductian 7 S'agit-il IE! de _renfi_ﬁrnen
3 o : - -‘-"‘1..‘::‘"','
e Y
Exercice 2 (8 polnts) -

Mr Koffi est un cmsamnﬁtﬁ:l; raﬂﬂT
¥ sont les quantités d'igname et derizc
Le pﬂ':dé I'igname est Ff-f_-—-‘ 400F fkg et
pit R= F da temps.
M Koffi est R=200.000F par unité '
1. Euppn'snns iqée’h"lr Koffl décide d"achete

- e
1- "E;:?:Eiéﬁir i maximum de satisfactlen, |l consamme les deun bien Xet¥.
T iverminer le niveau d'utliité maximum attelnt par Mr Koffl. ,
ok de la courbe consommation-revenu et des courbes d'ENGEL.

N lans
. pérerminer les eguat :
3 “péterminer la nature de Ilgname et celle du riz pour Mr Koffl

nel dont 1a fenction d'utilitd est WX, Y) = XY + X o0 X et
ansommées par unlté de temps respectivernent.
le prix de riz est Py = 200F/kg ;le revenu nominal de

¢ unlquement les Ignames ; quel est son pOAVEE

Bonne chance

i |
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I I*
L ECONOMIE J
Durée:2 I
EXAMEN 1*™ scaslon 201% © o
= £

I Q:UESTIQNE A CHOIX MULTIPLES (QCM)
Indiquez la (les) réponse(s) correcte(s) & chaqun Qﬂhﬂ

I.L" ﬂﬁhﬂll&-pnx directe de la demande, pour une fﬂm:lmn de demande de la forme
q(p) = a.p™. (avec a=0 et a>p est égale d : e

a}-pa G .

b) a e vy

c)-a 3 .

i,

2.. La courbe d'Engei indique les dtt'fér:nt:s quanmés d'un bien que le consommateur désire

acheter & différents niveaux de son rﬂvﬂnu.“. s
a) pour chagque accroissement du prix du bien -
b) pour chague accroissement de Tutilitd !.n'r.alu -

c) toutes choses égales par ailleurs .. :

I-\"

3.. Un bien Giffen est un bien dont : :
a) la demande diminue quand son pm: augmente
b) la demande augmente quand son pnx augmente

¢) la demande aug;mr.ntc quand sun prix diminue

4. La notion de « rendement & I’h:cla.m » ulilisée en agriculture est assimilable &

a) la productivité physique lutnl:

b) la productivité ma:gmaic

¢) la productivité physique mn}ranm.-.
d) la productivité ph}fﬁ:quc marginale

5. La pmducuwlé moyenne es! croissante lorsque
a) la productivité marginale lui est inféricure,
b) la productivité marginale lui est supérieure.
¢) la production est croissante,

WA wonsel
LIBEDR LMD.mn.m:|L1-hl.:]¢1s-d'ﬂ:urnm=~:unmjnns i
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Il Exerclces d'application &=

Excrclce 1 (7,5 points) iy

A d

Une entreprise ulilise le travall comme

seul facteur de production uur rl;l;!-uhre selon h l'qrp:l,[qn de
production g = BL Le salalre horalre cstde 16 F. PR ) q L

1) Quelle est la quantité de travail nécessatre § une roduction de B 7 de 64 7 Pl :ﬁ néralement, quelle est la
gquantité de travall nécessalie 3 1a - pid, o

production de q unités ? En dEduI:re que la fonctlon de colt de Fentreprise
est Clg) = 2q. =N

2} Donner la définltion, puls I'"équation, puls enfin mrésm!.er gnphﬁqu:ment les fonctions de codt mayen et
de codt marginal, Que peut-on en dire 7 Cela vous éronne-t-il 7 i

3] U'entreprise vend son produit sur un marehé concurrentle! au prix unitaire de P = 3 francs
a. Quel st le montant de son profit si efle vend = munl.tti*? [tzpn':sr:nlu le graphiquement.

b. Donner, dans le cas général, les conditions de maximitation du nrnﬂt Peul-on déterminer ici la quantité 3
produire gul maximise le profit ? Quelle quantivé Fentreprise’ :;Ie'-'ra'il elle chalsir de produire 7

Exerclce 2 (7,5 points) :"--- : '.

Un consommateur posséde la I'nnl:hnn d'uhlﬂéauum’iu U, v)=x'y+dolxety
correspondent respectivement n.m: u_uanl.utés de biens X (banane) et Y [1g;n=.|m:) qu'il achéte
chez brave paysan. Initialement, Ie prix ¢ c]u bien Aoestde p francs et le prix du bien Y estde 4

francs. De plus nous savons qu'ill dispose d' un'e revenu de 24 francs.

1. Exablir I'équation des courbes d"md;['fi':cm:c pour un niveau d'utilité donné Us.

Par la méthode du lagrangien, déterminer.s L

2. le laprangien et les cnndmﬂnﬂci" urﬂm

3 I'équation du chemin d'expansion d du revenu,

4. les coordonnées des points nphmmh].'

5. Lorsque p =2 :I"m.m:s, calculier.]' u!tltn& totale associée au point optimal (noté AY, puis en
déduire |"équation de’la courbe dqndlffémncc associée (notée Uy)

6. Calculer 4 'aide de deux mélhm:lcs le TMS en A, Raisonnant & partir de 1"optimum, s'il
souhaitait rédmn: sa consommation de banane de 0,5 unité, de combien devrait-il faire varier
58 mnsnmmmmn d'igname pour maintenir le méme niveau d*utilité ?

sy

.‘- '-

Bonne chance
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EXAMEN, seasion 4020 Du

| QUESTIONS A CHOIX MULTIPLES (QCM] {5 polnts) |
i

indiquez 12 fles) réponsels) carrecte(s) 3 chague QCM] -

1.1. P'expression « ceterls parlbus = est utillsée lnrsqﬂg_l_'gfl studie Minfluence :

' - g H'. )

d'en laisser un seul & son nivead initial.

d'en lalsser quelquesuns A leiir niveau initial.

ous les dutres A leur niveau initial.

a) de plusieurs facteurs, en décidant
b) de plusieurs facteurs, en décidant
¢} d'un seul facteur, en décidant de lalssert

1.2. Ls courbe d'Engel indique les différentes quantités d'un blen que le consommateur

désire acheter & différents niveaux de son revenu

a) pour chague accroissement du prlx"ﬂr}]glen!

) pour chague accrolssement de Vitilité totale
3 - z

£} toutees choses égales par :il!_e.u";s . -

3. Un blen Giffen est un bién dont 2/
a) la demande diminue quand son prix augmente
b} la demande augmente quand son i‘ﬂ:éu’gﬁnenm

? B y
¢} la d-mande augmente quand san prix diminue
i el

1.4. La notion de ¢*ren§_em_.lznt a l’hg':tare w uthlisée an agriculture est as.aim]lahle a:
a) la productivité ph}rSIEE-IJE totale.
b) la productivité marginale <
clla productivité phwlqua@qwnng
d) Iz productivité physique marginale
; i

. L
1.5. La productivité moyeiine est crolssante lorsque
a)la prndu:til.rir.é'marghata lul est Inférieure,
i o
b) la prod uctivité mjrgma!e lul est supéricure,
e}l Frw'y&hn’eﬂ erolssante.

It Questlons de réflexion (4 points)

2.1 Détermlper sl les fonctions d'utllité sulvant '

) Ulx, ) = 32 + 5 tes vérifient Mhypothése de non-saturation”
b) Wix, P']' = Inx + ¥

2.7 Démontrer & I'alde d'un graphique que deux courbes g
esd

VALIDEUR LMD:conseils-sujets PRl Indifférence ne peuvent pas 58
f

couper.
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Il Exercices d'application
3.1 Exercice 1 (7 points)

Louls posséde la fonction d'utilité sulvante: u{;w] myy=2ouxety mrrespnndent
respectivement aux quantités de blens ¥ et ¥, Louls dispose d'un revenu R, exclusivement
consacré & I'achat des blens X et Y, dont les prix sont rnspu:tlw:-ment px et py.

1. Etablir I'équation des courbes d'indifférence pour un niveau d'utl.ﬂté Hﬂnl‘li Un,. et
I"équation de la droite de budget pour un revenu donné R.,

3.1.2. Al'alde du lagranglen, déterminer les conditions du I :r:n,lj:lre.
3.1.3. Déterminer I'équation du sentler d'expansion du revenu. s,
3.1.4. Puls déterminer les coordonnées des points optimaux [nutées Ji- v-f-

r 3
315 lorsquepx =6 F, py=3 Fet R = 24 F, calculer ; ' j_.-f
- les coordonnées de 'optimum (noté Z), -
- I'"équation du sentier d'expansion, .-'f 4 h"'ll 1i
- I'équation de la drolte de budget (notée D1), n.r rf,-l" - i
- I'équation de la courbe dindifférence associée 3 l'nptlm.um Enu‘l:ée u)
3.2 Exerclee 2 {4 points) Ao N il

- -‘H- -
Suppesez qu'un fabriquant de chaises produlse h tqurt EETH'IE"{!.'H'H son équipement et son
installation actuelle). Le fabricant a cumtaté les nhleauu’ de production suivants,
carrespondant & différents nombres det m'-fal'lleurs 4.-1-",-}

#y it
MNombre de travailleurs | Nombre de chaises en} *-l-Pi';:ducum-E -| Productivité marginale
par mois “l“}*lj_liﬂf mﬁ | moyenne
"Fi M
i g h&'méf J"’

3 ,f‘i ™ WLE'?':-
3 h 2
LY

s S

Z 287

-

; 1",_: s / 1:5
3 ga[mm la prndu:thrlté moyenne et la productivité marginale du travall pour cette

fonction de pmducﬂnm
b, Cette 'ifan.r,tinn de production présente-t- elle des rendernents du travall décrolssants ¢
'cl E:pli:]uez Intuitivement ce qul pourralt rendre négative la productivité marginale du

|

travall.
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LES {ﬂc]rl {5 pﬁiﬂ'ﬁl /

1 QUESTIONS A CHOIX MULTIP
Indiques 1a {les) réponse(s) correcte(s) & chaque QGM .‘_\.{:

1.1. L'expression < ceteris paribus 3 est utilisnﬂ:ﬁf!_t .

s u 'ﬁﬁny piveay initial.
"‘ﬁ?.?# lewr niveau

m—uﬁue I'on &tudia l'influence

H'.I de plusieurs facteurs, en décidant d'en
b) de plusicurs facteurs, en décidant d’t‘ll fﬂmﬂ'
initial,

¢} d'un seul facteur, en dicidant "‘rlume: ’u:u&"hs antres & Jeur niveaw

Ihll-‘l:l-l s
1.2. La courbe d'Engel indique les di ﬂml tés d'un bien quo le

copsommatour disire acheter :idi' SOIL FEVETIN.
a) pour chague acerolssement t rlu hien

b) pour chagque m:rﬂinmmt da j;'f

c l.numsd:muégnlu wml:!""im Giffen est un bien dont :
a) la demande dimitug "'p-u m,gmentu

b) la demande m,punﬂ: =|1.1
¢) Ia demande ugmen “‘qua@;’l son p
| t &

14. Lnnuuundu{ tammul.l'hahmmultumm
assimilable & =T ﬁ v
a) la producti i tnl.ale
b) la produc i
clla prnd{ﬁ té physique :hhym:e
d) h p:oclm\:z ﬂi& ph;-Eun,mummh 1.5, La productivité maoyenne est
lorsque W i
a) la pro i&':(‘l_gtﬁ marginale lui est inférieure.
b} la producti b marmnalz hui est supérieure.
¢} la production est croissante,
£
. ;£ E::ern[7f&'nppllmtlnn
,.-"' ;—L._" 2.1 E:-IEE}CE I (7 points)
“'".. fﬁiﬂﬂ‘ :pm&.lﬁ la 'Ilﬂ“':ﬂm'l ll.’l.lﬂl“.-l& sivanto : U[=. 2 hﬁ
, - L
é , ml_:raﬂpﬂudﬂu!tl r?g::ﬂvmmr. Aux quantitts de biens }}nl: ;y Louis d;,f,,,f.'
" ﬂ;_n Fivent usivement consaeré & Pachat des biens X et ¥, dont les '
I N h \'-"1 |
=l

VALIDEUR
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_-1-.':-"- . ._.I.

b ':" .._.-'-

prix sout respectivement px ot py. : i
2.1.1. Etablir aquation des courbes d'indifference pour un niveau d'u'ti“lﬁ 3y
donnée Uy et 'équation de la droite de budget pour un revenudonné R~
2.1.2. A l'aide du lagrangien, déterminer les conditions du Iérdre. "
2.1.3. Déterminer l'équation du sentier d'expansion du revens. s, 7
2.1.4. Puis déterminer les coordonntes des points optimaux I:nﬂﬂ'-ﬂ"‘:' E’f.
ye). d
2.1.5. Lorsque pr = 6F, py = 3F.et R = 2d4F, calew
- lez coordonnées de optimum (noté X,

- I"tquation du dentier d'expansion,
- I'equation de la droite de budget (notée Dy),
- I"équation de la courbe d'indifférence ?%wmm (matée U)

2.2 Exercice 2 (8 points)

Supposes qu'un fabriquant de chalses produ srme (4
e: iﬁ: installation actuelle), Lafal:-riquanﬁ'ﬁ‘n:gs&th les niveaux de production

siivants, correspondant & d|ﬁérmbu..ﬁ£§

[ Nbr de travaillewrs,/moils Nbr de chaizes’
0 0.
; o8 “% A
3 24 .
4 28
O Lo
6 o] 28 o
— - x = - Jﬁ‘,
. "ul']Lé;;f ¢, Product marginale: -Productivité marginale

u-dumﬂté ;ifnbytnue et productivité miarginale du travail

“ e é;i:fn réseﬂh.‘:rl'.-:lh des rendements du travail

S 225
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WSITAIIE 2020 - 2021

UNIVERSITE DE COCODY-ABID %ﬁlarjl;rqbungm \
UFR DE MATHEMATIQUE ET I P

Durde: 2 -
EXAMEN, session 2021 | u] i,
GM] (8 points) /5
1 Q‘UEET[DHE A CHOIX I'-IHLTIFLEE (Q £ I /

onsc{s) eorrecte(s) A cinque QCM 0 . :
! diel Inﬂuﬂnm
st ulltlseﬁlm-q:mn ["om Etu

veau initial,
] de plusicues facteurs, cn décidant d'en ’Jmcu nmzn::s ::; LR
b) de plusicurs facteurs, €0 dicidant d'en lam: /[:}ef

initial.
¢} d'un geul facteur, en décidant dt‘“im-i‘w’-ﬂ‘

initial. ]
ILE. La courbe d'Engel indique les qummﬁ d'un bien que le

consommateur désire acheter a différents m»ﬂux"ds sOn FoVED.
a) pour chaque accroissement d:i"pn:n: du hien

pour chaque accroissement de I'u tnt
:; toutcs :hns:aa 5 pﬁ’{- adllears 1.3 1 Giffen est un bien dont :
a) In demande diminue :;na.ud mﬁ"pnx aug;mente
b} la demande lu.g'm-ﬁ'ttu quand _s.nn. prizsaugmente

la demande a onte gua :u:npﬂ_::. iminue
e e o « rg ‘hectare 5 utilisée en agriculture est

1.4. La motion de < L .E.’)

assimilable &:
a) la produc ﬁtﬂde

b) la pmdu:ﬁvlté margi q
e} la md%ﬂt& physique m
! h}rmqucﬂmu 1.5. La productivité moyenne est

d} lu
a) la %ﬁ;ﬂm; lui st inférieure.

b) la product "'ma:gma!u lui &5t supérieure.

¢} la production estcrbissante.
£1:6. Les codts ques: a) Incluent le co@t des inputs, plus le coflit

Indiquer la (les) rip
1.1. Lexpression & ceteris paribus 2

tuuﬁ"'lm autres 4 leur miveau

e

pEm'hmﬂt
b Inclugnt le ¢ofit des facteurs fixes et variahles.
) Incluent 18 'cont explicite des inputs ainsi que les colits irrécupérables des

{ — .ﬂm pour lesquels il n'existe pas d'autres usages.
" dE uent le coft explicite des facteurs, maisinclucnt les coiits d'opportunité.

n

b BT . i le cofit total d'une entreprise est de S00F lorsque la production
“at tgale & 0, 1000F lorsque I production est de 10 et 1400F quand 1n

VALIDEUR LMDzeonsells-snjets dexnmens-cormections 226
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£
F"J v 'll-l.-

production est de 20, le cofit et I A «. :
a) 1000E, : i .
b) DOOF,
c) 500F, ff_ ~—
d) Aucune de ces réponses. T )
1.5, A Il:ll'lg termie ¢ :
a) Tous les inputs & l'exception du travail peuvent f;m::, le coft variable
reste done inchange, mais lo cont fixe est égal & zéra v

b) Tous les points, comme le travall, les équipements, les burdaux/on les
usines, peuvent varier; le codt fixe moyen est donc phus faible. e

€} Tous les inputs, comme le travail, les ]ﬂn}mlﬁ, les bureaux ou les
usines, pouvent varier; les coits variahles et!les coOts fixes baissent donc.
d} Tous les inputs, comme lo travail, l mmﬁlﬁ"lu hureaux on les

usines, peuvent varier; le coft wariable i an mﬂ‘?tmal puisgue
le cadk fixe est nul. '

x
I1 Exercices d'application \

b

Exercice 1 (5 points) R\:
La demande d'un hien Q est I{;;aiqqdupﬂx duf:[g.n (P), des prix des autres
biens (Pi) et du revenu {R}.r y '
1. Comment upptﬂbt-ﬁnﬁ indicateuns gt permettent de rendre compte

du changementen pourcentage

derla demande du bien Q) en fonction du
: {F), de (B, de (R) 7
2. On suppose que 1a% Fd" Qn rime par la relation:

oy

Quelle sera | ];‘mndlﬁtﬂﬂlm en]pnun:em-ﬂse earegistoie dans la demande de
Qei: b
- P erait-de ID%'“E_JCB’Q R m&m inchangts 7

- Pi croit-de 5%, P cd'.*R resu.nh inchangés 7

- R décroit de: ii.'m. P et t Pi restant inchangts 7

Exercice 2 E? pmnta]

La p»:&t.lmm: est réputée pour ses fameux souffies au choealut. Son
PWPﬂﬁtm ?appmnd gue la fonction de production pour les soufflés st

lB, E‘Ill
A ot Q est la quantité produite de souffiés au chocolat;

: I{ ubh@mltt de capital utilisé;
L-ﬂt. la nombre d'heures travaillées par les employes.

-M' Eerives I'tquation de l'isocoit de la patisserie Choeo & un codt total de

.'\‘.r

MALIDEUR LM Drconseils-supets dexamens-comections 937
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L
H';‘-i-"

GOOF i lo prix du eapital (PK) eat dgal & 2F ot ecl

A GF
- @

B) Quel est le TMDT de la patissoric Theco 7

C) Quelle cst 1a combingison optinile de facteurs de production-Kret L &

ki eolt total de GOOF 7 Combien d'unités seront

ul du travall (PL) est'dg \H"'m.\_ :

i

: : . in de blen
graphiquement le choix optimal. (Prenez som q itts optimales dé:

valeur de I'abscisse ot de 'ordonnée & Torigine, bes

et L, le niveau de production, ainsi que toutes autres fo I ?:I."EEEII

wotoe .g',mphiquc}

T

D) La production de soufiés au chocolat affighe-t-elle des fendoments &

P'échelie crodssants, décroissants ou constan
E) A court terme, la lot dest rendements margis

talle & la production de souflés an chocol e
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QUESTIONS DE COURS R,
"
Difinissons les notions suivantes - ("-.,_“ .

1. Lo taux marginal de substitution du X au bien ¥ ﬁ]ﬂ ﬂlﬁﬂbﬁ du
bion ¥ A laquelle il faut renoncer pour obtenir une unité sipplémen-
taire du bien X, tout on gardant le vqrau de satisfaction.

_-—-|.

e

4 T
2. La fonction d'utilitd est une rolats {nnthéﬁmﬁquuﬁtm les quantités
des biens consommés et In niveay ddzatfdfaction du consommateur.
Elle indique les préférences duq‘.mn:pumﬁ'm&&l(\‘)

3. La droite de budget st le lieu gl'_-q:rmﬁE da! panfers de biens que

le consommateur pout acliotor compte de son rovenu et des prix
mondétaires des biens, ""\. : i

1‘ .

4. Le taux marginal hat ﬁ:f techufgque du facteur travail au fucteur
capital est la qua.lfl:ité de mﬂim i lnquelle {1 faut renoncer pour
utiliser une unité supplénientaire’du facteur travail tout en gardant le
miime nim%ﬂrlle, prnﬂuﬂ%,, y If

A Sy ‘-»."P
5 La fnnutjﬁh'/ de pmdut\'ﬁnn est une relation mathématique qu'établit le
product tre les combinaisons factorielles optimales et lo revenu
mmﬁnumﬁu' uctinﬂ ‘que chacune d'elles permet d'abtenir pour un
état ‘dormé do ?&h\i & de production,
=3
6. La mnﬂ]u;\?i“i:hlt est une relation mathématique entre e nivean mi-
s~ nimum ou cofit de production et la quantité de production étant donné
- ﬁ!% p{ﬁx des facteurs de production.
i“-\:,“r _lul'
LT Ly - niveaiest tout montant d’argent, toute ressource monétaire ou le
'x_ “'pn-uvu}‘“,d‘ndlut du consemmateur lui permettant d'acqueérir une cor-
H“-‘ {mng quantité de bien ou de service qu'il désire consonnmer,

VALIDEUR LMD:consefls=sujels dexoment-comociions 27
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.fr- e, ::f“
Exorcice 1 o >
.'1.._ S I'._
Q = 'i"ﬂ.hh"ﬂ "'\H_h' St .
O = L = K = Xy on un point de In surface de production. ~ “‘jx,h} .
; b yei0S+A)
1)On pent done éerire 1 Xo = XgP Xy dion Xo'= E.!!_ 5 Z’]
= f=1-05=03 ., Y108 05
r tion de production sera par conséquent Q&= L -
L'éeriture de Ia fonction de p %ola: A

.-:"

L
L~

Elle signific : lorsque le facteur capital augmente de 1
augmente de 0,5% toutes chioses égales parnilleurs.

o 1 e ;
2) Le pourcentage d’augmentation dela ny-nhiuu: i-on |aisse inchan-
gie la valeur de K ot si on aug;mri"taf_tfqg; itité de ressources L est obte-
nue & partic de 'élasticité de p“rﬂqduchﬁu}_ﬁﬁ{%mppm:t au facteur travail
(L). Dans ce cas de la production invisagée.lilasticité de Ia production
par rapport au facteur travail cst ?E&‘jb_f {ﬂﬁfﬂ]f{ﬂﬂfﬂ} = 0,5%
et AJL = 10% l'accroissement de la “i‘:;}ﬁ-fiuctiun wera de AQ/Q =

0,5% x 10% = 5% . ]

o '.:4_:_*:..:__’_ ‘,!J:
3) Caleul de 1'ﬁu:id§ de substitution
Pr = 6Q/8L= Q5L 0* K&

Pr, = Q6K ~QiSIOAK 2

Posons : k = IG/ Lot t = TMST)
& = e MKLLIRYLT S il

TA STMET S0
o = (8h/8)(t/F) \X"

t = TMSTgx = KfL=kd'ot k=1
o/ ettfk=1 /) |
Ll dosubaiion ot don = S = e/ f
@ apparticnt & ung eatégorie partioulitre de fonction dite & < &lasticité

£ de substitution.constante 3 (CES).
Liélasticité qgri!*gale & 1 dong les facteurs K ot L sont substituables.

g o

e
-
- ‘. ¥

—

i itermifions Je pouveir d'achiat de M. Koffi

Ona:U(X,Y)=XY+X

A

VALIDE
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r .
& 2
P . ‘ i3 i ;
A T - 0 [
b .:" LT‘H-.' 3
Ly 01 < 1= ot
ot m e pouvolr d'nclint de M. IKofT, by '
I':,'}n suit que R=nox Py = =& . "‘h-::“"'-g-..\‘k
SR 1’—"",-[-? 500, 1,___:%"11 |
.

2. Déterminons le niveau dutilité masximale attch'it’pn: M.Koffi

S/C:iR . —xpx+rp., o
LeLugmngluua‘é:rit LiXyY, J.} L?z+liﬂ Iﬁf-fFFJ
= & 1=APF = ()
D'aprés CNPO,On a - ﬂrl] dp x; APy = {
’Z“I'Pii YPr =10
Y+1 =1Px{3% ¥
o X = AR#(2) -
R=XPe—YP =0(3) "y

R e e e O]

, VALIDEUR LMDiconseils-sujets dexomens-correclions %1
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Université FIT

QEM

1-¢
2
3 b
i-h
L

6- c-d

T-e

8-d

Exercice 1

1.

LA REUSSITEMON IDENTITE

Les Glasticitds
- Elasticité prix-
- Elasticité prix-

- Elasticité rever 4

=" Y = f!}*ﬁ Q donc @ augmoente do {1,193 foie

- :u.

VALIDEUR LMDsccngelbssmo..
ts-sujets dexnmens-corredtions 232
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LA REUSSITILMON IDENTITE
S
& i;“"u }; '
e 3 o V.
Q' = POAR 4005 10 oo aﬁxx y
= P01 a5 PR s Y
Done @ mgmente de (1,05)% fois. . ant)
* 51 R décroit deo 10% \"uj_
&
Q" = p=03 F:-}'utﬁuﬂ.l E]I'Mn "‘Iq.:\\\/?
= P03 F:M[ﬂﬂ R0 q";'-.,'_.t-h:_:?"/

= (0,9)° p-03 p03 poA

Q@ =(09"Q
Done Q awgmente de 0,9

Exercice 2

A- Equation d’isacoit

" . e |1 K 6
-,__.H_.c-ﬂna.r _lﬂLﬂrltmhMTﬂfﬂ-r—i‘a
. 15 m i K =1L

| K43L=2300

#lK=2L (2)=2L43L=300
5L = 300
= L=060 I:l]

A ALIDEUR LM D:comssils-sujcls dexnmens-corrections 233
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LA REUSSITEMON IDENTITE
, L=060

(1) o (2) donne: K =2 x 60 = 120 d'ol: { K =120

Remplagons dans Q.

Q" = 50(120)™ (60)° =

Dvhreuﬂt-mmi..
On nch = 6 + 8 = 0,4+ 0,0 = 1 donc le roug
constant car @ cst du type Cobb Douglass

oy i
On a: %:W =0t :

Comme " < 0 lors Ia boi des re ‘.&

WALL m&mb_" .

24
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LA REUSSITEMON IBENTITE

lIl_.-

-
L}

URIVERSITE DE COCODY-ABIDIAN ANNE uwwmnsrmmm ﬂm mzi
UFR DE MATHEMATIQUE ET INFORMATIQUE

1.1) ¢
12) ¢
13) b
Ld) b
L3)e

11 Exercices d.application

2.1 Exercice 1 (7 points)
Soit Ug le nivean dutilitd.

I QUESTIONS A CHOIX MULTIPLES {I:E}EMI"@].[E puin%?

|=:x:-m@' ON ECONOMIE | i, SR
urte: 2H : i,

EXAMEN, 28me sesalon 2021

"

I'aldu du L‘hﬁ-anguen t::rmlnnm les conditions de I'ordro.

. lemﬂﬂu.!' le Lu.g,ummim

On a: .E[I’.II"'J'.:[! Y)+A|R-XPy-YPF|

LE(X.Y,A) = XY - 2% A [R— XPy - Y Py|

VALIDEUR LMDy consekls-sujets dexamens-gorrestions 233
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IR Rn /
&
S
.-'|..‘I|I 1—1‘1
CLO R
[ LKAy A R
A‘ = ' . L] "1:\{1.
; ¥ = APy =0 Y = APy 3
ALY g e d X=AP =D e X=APy
ay R=-XPy=YP-=0 HHIF.:;'I'
(X, Y. A) =0 e ',
aA 2 /

3) Déterminons 'equation du sentier d'axpression.
Litquation du sentier d'expression étant dﬁtarmmer a I'équilibre.

ﬂnn:{l

)
(2

Py

Py

4) Dﬁuminmlﬁmrdgﬂﬂdu

) Ly

{ Hw {G}dﬂnn

. T

F-ﬂﬁ——-—

28|

Done

Y = APy
=Py
Ru XPy+YPFr

2) X“/'“} o
@ D xpe s rﬁ-c.\jZ §§
{a) dans [3) dT:_m-l!l:-'H.n xﬂx\t\;ﬂ*

(1)

(2) .

(3) -
M

SO

(&)

est 'gquation MHM

d'oll R = 2X Py

< ’iﬁp?f’x +Y Py d'st B =2Y B,

;E'.' Lorsyue Fx-BF'x.Fr dF et R=MF

’5 de Poptimum nott 2

¥ n——a—d ﬂﬂl‘ln.ﬂ{ﬂ 4

oy 24 24
\ o L T r
r|l|.._ ﬂ'ﬂ-ﬂ:‘_ﬁ = ﬂ' = E = 2 ' 2
‘Leaquation de In droite do budget not b,

[
Y

Y

VALIDEUR LMD:conseilpgy o
Jets'dexnmensacombelibing

Scanné avec CamScanner

‘\.

"‘h.-"




LR 1r2021

F

LA REUSSITE,MON IDENTITE

L4 TP -.P‘l_,'\' 4 ﬁ, Ty 5
hw ]_.! &= __'\..- l ?_l £ —E,\' "."-'u_ - s

(4): Y = -2X 48

sLquation de Ia conche J'indifférence < fir r

o . 47

n el =U(X% YY) Wl
=X'y*' -2 a4
=2x4-2
mi -7
U=g

1
Dch==—iﬁ+1}=n Y=

|

Exercieo 2

a) Calculons la productivits moyeane et ma.fanlle du travail pour cette
fanction.

Soit P : productivité marginstid>
PylL: prndl.ll:ti"riﬂl

BT - "'h"“q‘:%

I'-lu:rn'hn! T

FniL' = ﬂq aves [ T
ﬂ' L.-rl‘ﬂ'l"‘-\-. % P
nbre de travailleur/miods nhbro'de chizise en unitd/mois | Paeli | Pl
0 A N 0 ; -
T 10 : T S
2 i, 13 g 8
3 4. . A | M 8 6
i ., W % 7|4
[ e, H ] 2
.; **tar 78 46T |2 |
25 357 | -3
_ﬁ:.:h jf. “de production préseate t-elle des rendements du travail
: Lalnnnl-% d production présente des rendements du travall décroissant ear
au fir-et. A mesure que lz nombre de travallleurs augmente, la productivité
d!lﬁinuu
¥ ."
'
o

VALIDEUR LMD:conscils-sujets dexomens-corrections 235
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IEA b L
|
s o
P .I.'
F
S 'lr 7 .

r
,-v"f'__h"-n --\"‘l«._\_ .l_."l-

www.gvivaservices.com
|

.
.
f.

e \ ) ‘l _|.
. o Y
i

F ".‘
F
|".I_
VALIDEUR LMl}h:hﬂmuisujmd'nxd:hen:-cmminu& 3k |
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Universitd FIID A
UFIL Maths-Tnfo

U.E: Analyse Réelle

Promitra Sesalon: Janvier E'EI'Iﬂ
Durée: Ehﬁﬂ /o)
Niveaw: L1 =

Exercice 1 (4 poiuts)

Répondre par vrai ou faux en juatlﬂunt‘“ wtm réponse, Une bonne répenas
sans justification ou avee une justlﬂut‘iun fuusse est nulle,
On considére Ia fonetion f ; ='-1'=‘H'11' i‘intenﬁlle I=[0:2)

1. Eﬁ";nmummdemaﬁmmdﬁeh,hurf
2. E‘_lﬁ;muuammmdeﬂ]mhnmﬁahfﬂu:l
3. En.lﬁﬂummmmedei‘tm“mmh&fmf

: B
E:I:&rcme 2 (3 pdints) e "4
Soit 0 < & < b/On considire 1 =~.J|' s,z
1. Montrer quaf‘;‘ﬂ’,ds— ~j1f¢5dz
On pnur;ﬂ:ﬁhapr le’ ch&i&émut de variable £ = 1
2. En dédmra I -.re.Imd_-: I
E:mr-ninq a(3 pnmtq}.;-
G, Wle, A .
1. Encncer lo. premiire formule de la moyenne.
e
2. En utilisunt]a premibre formule de la moyennie, caleuler fim, _y [ e

£ Exercice 4(4 paints)
“ion. md&e In fonction f(x) = Jpa.

c

., | Ddrmmlue.: la domaine de définition de f

e T __|'
. fif
! i
i o

A

"
L

VALIDTEUR LMDeenscibesufels dexnmens-cormections i 70
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1871172021

L ¢ =5y + by = —e™ avee y(0) = l?ﬂﬁ'-"T’“
: 2, y" 4y = sz pour z €)0,7[

VALIDELT LMD:conseils-sujets Fexamens-comections a0
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181172021
Uniiversitis FR® ’
UFR Maths-Infe
U.E: Arialyse Réelle
—— Session: Janvier 2019 "‘_‘-l
e * Durée; 2h30 e
lem:l' t.T :
" Exercice 1 (2,6 points) Det 4
erminar 1 *
1a suite w, définie Sk U E"__l ar la ljmite ]ﬂfaqu&ﬂ};ﬂpd vers 4oo de
Exercice 2 (2,5 points) Cal 25 ; A
% Sl ) Calculer J:: = f:!k riuhllaant le chapgement
:-’
Exercice 3 (5 points) Soit F la fnnahﬁ‘dﬁému pour tout z > 1 par:
' 'I.\_ -ﬁh
'i-“
.- cﬂﬁ

.:" e
1. Enoncer la formule -:le Thyl::rr gvec rd'[sie intégral & I'ordre n .

rrh_

2. A l'aide de la En;mﬂle f;l‘a:,flnr awe:: reste integral montrer que pour

t>0 :
":.-

"'h:".-'l

—I’«-: In(l4+t) <t

3. En déduf:*:e que?afir\ll E]l -.,-"'_ 3

- .'}ni:1~+:;}!~; F(z) < in(l +m}+En{1 — il}

F

.'h.'l
s
b '1,_ 5 .H"t-

Syt I||

4. En déduire la I1mﬁ.‘c de F(z) lorsque = tend vers 1 par valeurs supérieures.

5. G&lcul&r pour!.': > 1, F'{z)
6. Eﬂ,ﬁédl.llre que pour tout z > 1, F(z) > In2

e

~Exe_rmce 4 (5 points)

Vv ALIDEUR LMD:conseils-sujets dexamons-comections
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LR 1201 ;.r \__L‘H.
/

N

ori ﬂmﬂ‘ﬁu
1. Déco nrenﬁ‘i.imnﬂtammplﬂﬂlﬂ-&ﬂ“ﬂ““'i'l? f m ,
e ik = ) ““?:.?\
- 2 Tty F E-H._r
CB{Chlsuler [ it !'"\\
lrﬂl s =1

3. Justifier que im0 -
aretanit f
4. En déduire la nature de intégrale _fﬂ -—'l'le -«.;’

5. Pour « > 1, calculer F(z) = Jq"f'l‘ dp_:“‘,w

6. Endédm:e lanatumdsf-%’?’—’(—l 4 H_
7. Montrer que f; EE'%J:R mumgmet.  calculer sa valeur.

&
Exercice 5 (5 points)
Résoudre les équations M@r&naﬁlﬁﬂmvaétm

— bz Bz = 'i' ﬂ:{ﬂ} ﬂﬂtf[ﬂ]
ff.a

,-"'
2.4+ 4= ~— “xm/

Ul h‘“"’*mrrmiqu a4
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v

U.E: Analyse Iéello

Dewdome Scssion: Mars 2019 =

Durée; 2h30

NiveagnLl

Exercice 1 (3 points) N

1. Evoncer linézalitd de Gm]ﬂh}-r.sﬂmm

._\_\_

2. Enoncer In premidre farmnleﬁi: ln mnyme 7

3. Enoncer la formuls de '.I'h:,LIEE avei: :-lﬂta Jntégral i 'ordre n.
Exercice 2 (4 points) \.\ ~

[a, b] & valeurs r&altea. x,,\u <
L On a =
Muﬁﬁmﬁﬂm} ?@Z‘E[ 1 j' FiRe=h

2, Uuﬂuppﬂﬂqﬂﬂﬁ F’J’[ﬂ‘l'!' z) = f
M::rntra:r ‘que [ *rfizlé“ =2 % fr)dx {5}

Exlzrc[ée 3{4 pnints}
Soit la hnmwnlﬂﬁﬁnie ¥, r R par Fx) = _,l‘ W‘I

1. Muﬁ't:er queFthEﬁme, continue et dérivable sur .
2. ﬁ.lmdedu fhﬂﬂgﬂmﬂntdemrfablauz—! dtudier la parité de P

3 'p};'{nntmrfe pour tout £ >0, 0 < F(z) < ﬂ; En déduire 1a limite de
‘el =k

Gn.!w.‘lcr la dérivée de F

.I

VALIDEUR LMD:conseils-suets dexamens-correciions 243
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IR0z ; -,\"

"-\.

=-~,._ ‘\,g,,

A

Exercice 4 (3,5 points)

On considére la fonction f(z) = ‘;-"J."'* \/

1. Déterminer le domaine de définition de f <
2. Calculer lim..y- f(z) P

)

3. Montrer que f eatéquiwlmuﬁfufnnﬁon"?nm voisinage de 0.
4. Déﬂui:-edenqmﬂimmm mﬁgahfnﬁ&mumge_

Exercice 5 (5,5 points) \\‘2:;’

Résondre les équations ﬂlEé:entlullm mmbaa
Lo+ =—% {ﬂn vérifiera t wxl est une solution particulitre).

344

el AR AR L = s W e Fanlighg niah @
S

Scanné avec CamScanner
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Université FITR
UFR Maths-Info *

U.E: Analyse Réelle

Premitre Session: Janvier 2020 ¢ —

Durée: 2h30
Niveau: L1
Exercice 1 (3 points) = B, ,.r
Questions de Cours: Enoncer: G
1. Le théoréme de la moyenne f?h

Faor g .

2. Le théoréme de la moyenne génﬁ.ﬂisé &
3. La formule de Taylor avec rea’cf. mt&gra.l

Exercice 2 (3 points) On mppfllf- m:e 51 1a fnn-:tlnn f:[a,b] = Rest
Riemann-intégrable, alors <&

f ez hmﬂqm“' “’Zrt k22

.l""_.-

i |'

Calculer les limites dq@q_‘suitmhf{{_uﬂ_}ﬁ-i'{bn] définies par:

AN, Y
; SR nx_- (
A3 y
& I E: vyl E :
Qm in? +k
|y k= l.-
-'..': _"‘;_ - .'"'_.-'

Exercice 3(6 "puints} ~g

1. Soit f : [0,1] 3 R une fonction continue telle que [, f(t)dt = 1.
Montrer qu'il existe zo €]0, 1] tel que f(zo) = zo.

2. Soit (p, é]'ehﬂ'x N, on pose

- .-’ | I{p,q}=[n (1 — z)%dz

VALIDEUR LM D-conseils-sufels dexamens-comections o
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1B12021

a"lll’.
n Mantrer que ol p & N*, slom
Hput) = 7 10250 L%
b En déduire que Iy, ) = 'f—f'-"-‘:;l {"‘\ f’ﬁ
¢ Déduire des questions m&:&r}m Ia va d*‘ J:\A'J_f ? sin®(t)cos®(t)dl.
Esxercice 5 (3 points) / /’
Soit a un nombre refl ﬁtrfcmk'\ it
1. Calculer ;r:y’ﬁm &
. )
2. Déterminer ldnal ' .
Gk ; |
|
|
i
|
|
|
|
WNALIDEUR
Mﬂm‘ww 246
-
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Université FHB
UFR Maths-Info

U.E: Analyse Réelle

Deuxiteme Session: Mars 2020
Durée: 2h00.
Niveau: L1 -
Exercice 1 (5 points) :
Scit F' la fonction définjesur Rpar °  |'o
" i
F(z) = ,i_,
VTR
1. Montrer que F est une fonction impé.iié,
2. Montrer que F est défivable puis calculer F'(z) pour tout réel z et
déterminer le signe de’'F¥. ». T
3. Montrer que pour tout >0, n:ﬂilﬁ:
o - i~ I

W< P2 € ——F
gs Fiz) VIt + 12+ 4

4. Déduire de ce qui précéde que F est bornée sur R.

Exercice 2 (5 points)
1. A Vaide de la formule de Taylor avec reste intégrale, montrer que:
Yz €(0; 5], one z— % <sinz <z

2. A l'zide de la formule de la moyenne généralisés. caleuler la limite

suivante:; a
cosnt

=1+ [, Int

dt

VALIDEUR LMDiconssils-sujets dexamens-comestion 247
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IR113021

Exercice 3(6 points) _—
Intégrer 'équation deIerentleHe =su1va:nte‘

TR [ 1 Et_i___!'__
y +4yﬁ- (3¢ —L)e tan(#]

] ]
A

S

Exercice 4(4 pr::-mts)
Etudier la cunvergence des intégrales suivantes:

: | Iﬂ tg.‘*dt-

In )i
2. fu ;H_f dt . ;f"

v -
ALIDEUR LMD:conseibi-sujers dexamens.cq e .
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P 4 i
..-"“ ) -'jr.'
¥ B
U P o R
niversitd FHRE ., B
UFR Maths-Info > '?”.“‘-._ .
U.E: Analyse Réello 4
{r_ B -f':.v
_ e, r’:.-f
Premitre Session! Decembre 2020 ‘H"-H “;’;
Durée: 2h00 ':: &
Niveau; L1
7 Y

Exercice 1 (2 points) f,f' .,
Répondre par vrai ou faux en justif wvotre réponse,~Uhe bonne réponse
sans justification ou aver une | ustificati h"l’auécf est nulle.

On considere la fonction f : & Bl I'intéry _{31= [0:2)

e .'fsur.!'.

1. 377 £ est une somme de Rierbann: G

2. Zf:ln—'lyﬁtunesamm e Riemann uasﬁ%écéfmrf,
3 Thad utmﬂuﬂ;ﬁadﬂ t :__F: ife & [ sur I,

4. 3 0 i} CsSt une sap N;?a_@.kn'nanu associée & [ sur [,

Exercice 2 (3 pdints)
Questions de Cours: per:

1. L'inégalit /de'ie/q%

2. Le th greme de la m }nu géméralisé

3. Lacfgimul.- "Laylor ayee reste intégral.

. ey

Exarcicnfps%;%;!w

1. Scit a et b deuxgiels tels que & < &, Soit S une fonction continue sur
Lola,b] & valeu les, On Euprjae que Yo, §) € [a, 8]%; J": fle)de = 0.

fﬁi\‘u\nthmr qug flz) = 0,¥z € [a, 4],

2 Ondonng¥neN, I=['—trds
i S
l'-..ih?@ﬁb!!r}_ﬂm relation entre Jy.p et 4.

\‘\./f

L

VALIDEUR LMD:conseils-sujets dexadiens-corrections 249
|
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(LA B

b. Caleuler ls.

Excrcice 4 (4 points) )
On mnddl*rc{h. fanction f(z) -vjﬁ

1. Déterminer le domaine d.dethn de f
o, Caleuler lim, 4 f(2) . |

3 1 con
d. M‘ﬂhﬂ des quﬁ:ﬁuﬁ preceden 1.--.' . o VETEe
Exercice 5 (6 points)

" VALIDBUR LMDisongs . 3
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LA REUSSITILMON IDENTITE
P e
.r':-. .
=
e .
Ty i
..fi "b-.h = : H“'.a_.-":r-"
Universiteé FHID .;f\ R y
UFIt Maths-Tnfo L
. Y -
U.E: Analyse Réelle "‘{{\?““‘ 7
Sesalon 13 Aot 2021 = b
Durée 1 2030 Qy
Niveau : L1 '

Exercice 1

2. Calculer Ia limite, i clle existe, délas

:-1-{‘—"2-1_]'151n|:u15:_1

MALIDEUR LMD:congelle-sujets dexnmend-codrections 251
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A
UFHB - -"~.I
UFR Maths Info A
Annde: -
Durde: 2h00 o 2
Miveau: Licence 1 b /
- '
A
Execrcisa 1 SR

1. Calculer jﬁ!ﬁ}_ﬂd: (3pts) /— W

2. Montrer que [5 mymdt mn'mﬁﬂe’ﬁ ca!nth:

Exercice 2 Seit f: R—+ Roune mnmmmﬁng:\
T =
1. Mantrer que [; =f{eosz)dz = j%m}@ (On pourra poser

w—1) I_‘Ept-s}

2. Chleler alons T [t dRants) L/

:f:;;jn"‘;ll“ (2pts)

ﬁfvaleur (2pte)
ek paire.

L. Monkrer qus Ve 31 Q&f‘@ 1) <= (2pts)

| \“ ]
Exercice 4 dre M@m.m difiérentielles suivantes

£

i

"\:‘ S
=4 +3y=1¢'+hﬂ cosz (4,5pts)
H""\

2y 4y = o (20pi8)
g it
.H‘i':."_w-.‘ /

‘-\_\:N}

VALIDEUR LMD:conseils-sifets- d'exnment-cormections
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Exorclee 3 (Gpolnts)
Intégrer les tquntlons dilftrenticlles suivantes ;

2, 4" +y = cotan(z)

3. 2" - 32y’ + y = =* sur R*. Poser t = In{z),

VALIDEUR LMD:conseils-sujets dexnmens-comections 253
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LA REUSSITE,MON IDENTITE

18112021
URFMI L1 'y
C Eﬂlﬁ-ﬂﬂl'?
A MALYE REELLE 1 "BE:BEIDrh |
[ON DE CORRECTION D ANA
[PROPOSIT H"‘\,_}

Si on coupe Uintervalle en n partics Ggales, une mﬂ““@\“?

nﬂ-cd-_rsu:[n:h]m:
b a

=l i=

ga=0b=2ct fiz)=1x

De plus 8, = .—,‘Lﬂ_.i-%x’—"ﬁ-‘}i 2

1. Faux car :

rmi=1y0n |5‘“'i"“ﬂ%uiu

Cette somme ne tend paﬂm 2, ce n'est pu__ ne somme de Rieman
de f sur 1. '.
|Il.: - Imu:tﬂ.‘[lt {141

2. \’unlnmmlauummhlu. a.aﬂ.l
utilisant le [1], la mm'mtéqm ﬁa-::t-dmdmaerpun
tpnaﬂduequ'ﬂaag:tﬂ‘unesmnmn
t v de plus pris.

:r“' Sa=t2 500 ﬂ“"""i—"] =

Dﬂ“ﬂgﬁlhﬂﬂwmmﬂdﬂﬂkmda_rw”
[ampmihmaskgm:[aum

& . Remarque : 'Dnaurmpummkmmahmtedﬂ}:‘fﬂﬁ et voir qu'elle
gl

(h_. .1_“_1.] a.pﬂ;:s lu.gmn:qm preliminaire I proposition est vraje.
B = :—“: .
.'\L Ju' '&f =

\"'?;
)

)

VALIDE . .
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e

2, ) St 4
Il' ‘L\" o fll:"

E EXERCICE 2 Remarque : Les trols [ntégrales do cot execcied ““’fﬁﬂ"
nics car ey ﬂﬁ, eat continue sur Ry

_.H_ ™
1. Montrons qua fllﬂf,d: " -_h ﬁ.l,n‘; %’E‘:ﬁ?;-"ﬁ,
On |:mn_-|,-.1 H-h:l d'on d'.l::::_# w":‘; =1y

l’uu:.:t:u[11=1 gﬂl.;_—uq

5= 2k - e
Done [ fifode = fo Cclitg o rmfﬁw’ﬁ?
d'uﬁf“-"—"‘:;d::n:-—h'h‘—f,it

2. Déduetion de la valeur de J

j’t-Li T ﬂ-ﬂ{%

d'ed

.-1:!:..‘
1. Ll_preml&:fnrmu!udﬂlhm '

,.h, - Llﬂl.lemr[!lnmd'ap:éﬁlljﬂn-
: J3 F(=)alz)dz = f(c) [P g(z)dz

-.'r-"* tinue sur [, z%). D'apris la lere formule

tel que : [ ety = pe) r=* L g

1 J '
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EXERCICEA
St () = S

1. Domnine de definition da f.
Fix) 35 et genloment dzabetl=x>0
II | Fiz) 3 ol ot soulement b x >0 ef * < <1 -
Alnsd f{z) 3 si seulement & T )0 1[— Py

| 2. lm (=)
i 1] On a f{z) = R
Ains 1.m /(x) = ""‘im=' - Hrq!f

[
| ivi=s=0 .
' T d'od lim f{z)=10
ﬂ-ﬂ.. le |I!:I.I-‘ =.-1 _‘-:.H o

e “%\:n?{‘ﬁﬁw; i

3, Montrons que J est équivalent "‘1]1 :

Fiz) i
1 Ona: lim 7=l
5 i}h

|
nrﬁniu"i =r=1d ‘mi h._ 4 st bien équivalent &
! lnﬂ:ihnhnuw[ﬂn
i

j i
' aaati i itlles suivantes :

A solution (Ep) est yy = Acosz + Bsinz
particulidre. Les solutions py = sinz et

i = CO8T %, en effet Teur Wronskien vaut Wiz) = -1

(W Cherchons une sous fm‘mE ¥p = Alz)cosz 4+ Bsing avee A’y +
| ” B
| Byp=10A"F mﬂ%'m

é:’%{-ﬂ!-l‘-.ﬂ'mat ﬂﬂ
A

"EII'I:

|

III. \
II\.I. - H' &
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- g
£
'-\.,\‘.‘- l'l
. D
T | =g ‘??F H"‘:m;.“

mvee les primitives A = — ~ g B = Lor—

On a done In solution particulitrs ’% -T"'F
Mp == ru'+ni_ tnlﬂiﬂlﬁn
glotrale y = g 4 yy 3 5“\.

soit y = $2HE 4 Acosz+ Hsinz, A DeR y

Lo (B} : 4" — 5y’ + Gy = —er avec y{0) ot 1{0)= 0.
L'Eq'lutlun earacteristique r2 — 5:4--;. =0 %}‘KE‘ X mh{

distinctes ry = 2, = 3, La solution général de (B, eat
nﬁ“’+.ﬂ¢“’{u,ﬂ]§ﬂ‘ b
P‘“ﬂ“ﬁlﬂi&mdmmbmdu{ -=__ 5t iela forme P(z)e™ ont P € R[X]
mﬂ“ﬂmmwm - ab IRt

Q € RIX] et deg(Q) = deg(P)t- 1.
Notons Q =z oh a & B est 1485
y(z) = axe®*

v(z) = (Zax + a)eds
r“{:]-[u+4u:}¢"
d'olt : " (x) — Syf{z
= " (z) - 5 (Z) 56

VALIDEUR LMD:comseils-sujets dexamens-comections 57

S-ﬁ:anné avec CamScanner



LA REUSSITEMON IDENTITE

IR0

UFR-MI: L1

EXERCICE 1 :(Question de cours )

", 1 2 i
Caleulons les limites des suites (aq) ct

""Hi:n‘!:,l;?'b" “—;gi; S
«-Shuaty - gl PG
ﬁ::ﬂh:lf?f{?ﬂg gz:mﬁ:\:}{: [ |El\1] -."iEQ{lc Riemann intégrable
s “},‘ZETJLT ke - el
e hm,...ﬂ,n.,., =

u uLbn]lltunnsummade
;;!.-T'El.-l"‘r Eh:l*,/_ O“\l“"ng

Hmmann de la fonction f wement i la subdivision
.Tr.",,— * n-.::cﬂ{n; < 1, f?fmﬂnﬂemr i 1] done Riemann intégrable
sur [0 : 1] et par mnséq

1y b = [ f(2)d2 {“fl 1& ;

'“']lmu-rmbn'—i x.:‘\\\./

EKELH_H‘&"’
1. Montrons quil existe xp
On a £Lf5.f(z =Y,
D'oi ffrtffi)\- sl
(s} = Emaﬁ?\l] tel que f(zo) — o = 0. Done f(zg) = =,

() ditfinics par : :

2‘{5@}[’? gleN :'l:-'y, on pose fip g = J"n 2P(1 — z)9dx

s ..-"
&) Monitrg: si p e N alors Ji, = £,
(B atigralit o s T = 55 e

LY -'“"“--..,_.--III i = I# “,_ 1
. Posons = pz*
- 6: lF'='|:1—£|.':|f :{"="ﬂ;"{1—m}ﬁl

VALIDEUR LMDtconseils-sufets dveximions s
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.-:'
h} Dm'l.mm que fw: FE!I I.:*\-:h"‘:-""-- _:__' :I.I'
ETI- A ) = +1 tu-+ : -HI;H:L IID-FH]' : .‘I"-"-"“
T fopig) = _ﬁ. 21 — x)odr = "LH'H (1 —z)prteti]s = quu

D'0D fipg) = pillfetioxt ( )\ﬁ%m x"/

¢) Déduisons Ia valeur de = 2 _4; smﬁmmﬂﬂﬂ '-«"

Posons x = am{!} = dr = cos()dl;"
Alors 1 = 2 [¥ sin®(¢) cos? ]’m{ﬂd&‘L—E _r,_ "3 241 — 2%)dz
car cos*{t) = 1 — sin?(t).
D'on IEEI[_-.:,:HF Eﬂtl]'\-l?l
3391'* 2-n) gﬂml IL"I{:-:H n..,“‘-nja

onc Iigq) = xl;.;_g}ﬂ.“d‘ és -b)liy = g3y =
Par conséquent [ = 2 x § x gean k. ”

V' +y =2 + &
Intégrons cette équation d__iﬂ}f;entid :

st J (B0 v+ =i

(Ez) e
Résolvon: Eﬂ*\

uation hmugﬁ?‘e]{ﬂ,r}
(Ex)- y=0
jqun;i%n‘?ﬁaracb{rhhqua
r**-l—"b:ﬁlhl Sriour=—i
Do jur = .rlms{a:'_l -+ an{::} wec A, BeR

£« Cherchors une solution particulidre
. yp, est/de la forme z* P(z)e® et comme § n'est pas solution alors g =
VAinsi‘yp, = P(z)e” avee P[::} = gz’ 4 bz +¢.
Par-identification on s a = §, b= —1 et ¢ = L. On en déduit que
: .-' - £'7= {%s e e ﬁ:]-ﬁ:
Py Dol
! VYo, = yur + vp = Acos(z) + Bsin(z) + (1* — x4+ L)e*, A, BeR

VALIDEUR LiD:conseils-sujets Feximens-cofmections 5%
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'I'IH ‘mll ¥

Résalvons (E;)

Pour T iethode de résclution voir le cours {méthode du Wrongi) »L_,. '
Par cette méthode on obtient : yp, = Foga- Ainsh e
Pﬂ.tdma{-t}+ﬂ'mn{s}+ﬁ%3 ABeR

Conclusion ;

Ve = o, + Yo, = 2Acosiz) + 2B sin(x) + e + (3252 nat 3)e% A ,E;’E R.
EXERCICE 5

Seit & un réel strictement positif,

1. Calculons I{a) = I:m,!ﬂli‘:

o= [ ey .
1 2
Ef:ﬂ'+zz+'1 %?w\
2r 42
E[fm? f?ﬂ {M}f+{ }1]
1
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A

UFR-M1 : 1.1 Annta Eﬂlﬁ-‘ﬂi!ﬂl
[CORRECTION : ANALYSE REELLE SESSION 2 B _ |
[
Soit & la fonetion définie sur R par . 4
. ;f';
Flz)= F o 2 :"-“ﬂ"".‘ ‘. _-.'J‘
@=|. 7T R
1. Montrons que F est une ran;tmn im|:m.l.m.-*="'_""al
OnaF(-z)= 7™ -—.-*—.'. = d!t..- du

Dlﬂﬁ. F{-—:‘ I’-'-I‘ I-I —""'"F_E

uidu
2 Mﬂntrum. que F est dérivable puis nnlt:u F"{t]
La fnnnl:tm t-d tr—?—t’-ﬁ-# est continue dérjva Ia efStrictement positive
sur
La fonction ¢ = /T est déri

F"[g} =fﬂ{ = G{I}]' i,

F(s) = 2 e

) _-E_ l

1 JVri4zitd
Azt - 1)

dﬂjz} (VaAz® v 1 1+ Vet + 22 + 4)( /2 T l-vRtatd)

hsi&&duﬂgd&pﬂnd done de celui de z — 1
:’ X ‘ﬁﬁﬂ-f‘wlflsﬂ#:cnl ou T==1
' :rE] Zeop-1[, F(z) <0
e -1, 1), F'(z) = 0
E|1 +oof, F(z) <0

x,f

N ALTDEUR LMD:consells-sijets d'ckamens-cornections 61
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"'...{:;.\-\. : .
2. Montrons gque ¥r > 0,0 = Flr) = e 'x"‘.,"'”:l*“‘n.
t =-=7-|-|-|—1 = : on /Y :
?ﬂtﬂf}mﬂﬁfmﬂuf Yone d'nprs 1 inegalitd de lﬂ.rﬁ‘ﬁil'__"f!m!?‘_ an L\u‘*’
g 5 - e
1 it < supla(), 9(2z)
influf{x), 0(20)] = ¢ [, lt)e ~ Ll X
:'1"-
oen) <2 o .-i;ﬁ;:l
| -_I_ P L Y
T S5 S VA R
T
T e o B
e A S T
el & E u_
& 16z 4z +
0< TS Piz) < = :
i -
Alors, ¥z > 0,0 < Fz) < m
4. Déduisons que F estybornée.
D'aprés 3), 0 < Fz) <
—'h’::EH:,,;? 22 44 > 10 T Fd>z
1= <1
;FH"IH
< ;-—‘J’F-E?Ti{ 1= 0< Fz} <1 Fest
i g —{[P g(t)dt = 0. F est bornée.
-.r. ¢'F est impaire on F(=z) = =F{z)or -z € R}
Aane d'aprés te'qui précede 0 < F—x) < 1. Ainsi =1 < Flz) <
0 sur B* .
onistq = ¢st bornée sur R.
f:-.__hl.l'n{ qm?:E[P;E].ma::_%EmIE:_
S ‘-"1-."["“[ tion f(z) = sinz, est de classe C%. Donc on &

LA REUSSITEMON IDENTITE

sinz =1 (z) = O+ 5O+ 1"(0)+5 FO0)+-4 [F(—t) 7O (e)de
<‘ __""-"_.-—-.. BINE =T —

L - . =I e a
NS B

24} oz — 1) sintds

[0,2], (z = £)*sint > 0 donc Iy (x =t sintde = 0.

Par constquent sinz — (x — %} >0

VALIDEUR LMD:conseils-syjers Wexamens-comeciions 262
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rf' :
..-"I. . ,..
‘.r . - - ;’/. /
Yre |H;i].aiur2:n— 3'}' A:'H. hh."-._
On en dédult que ¥r & [ B> - !E < sinT <3 ' "‘-.\ Z
F:--"'_‘—--. = ; o
2. lim I n,ﬁm ““.-_-L_‘h B
Onn: [ SREt) = [T Loty "

Soient f(t) = tcosnt ot g{trfl mi+ J est continuo.sur [z, 2% et g ?l v
mnt.mun et positive sur [z, 2% nlors 3¢ € [r, %) tel’ ql,ia.m

I 1)t = £(c) [ glye, L W 4
Daone .r %d‘l = dﬂm{w:}j et | ob ¢ € [z,27] oy

Or It H._ =In2 “['\)
Par consiquont _{“’ et = ceos(rc) ""':‘."-.a_
Conclusion lim I %—ilﬂs lim ..._. - B Lo

E=hl+ c—al*

EXERCICE 3

¥ Ay = (3t —1)e® + L |

Soit (E1) : ¢ + 4y = (3t — 1)e®* &
{E?:' : !:l'ﬂ + dy = Eln_l I

Résolvons [E‘;}

ys, €t de la for : o cymme 2§ n'est pas solution de I'équation
caractéristique i
Ainsi gy, = P .-.ﬂ*‘aa‘%f )=
]

ifi mﬁf i 4
Par identifica c@t 2y
On en déduit que gy, = Je?t.

ve, -—.1.ru..+ U, = Acos(2t) + Bain(2t) + (% —Pe™ avec A, BER

Réﬂﬂh'ﬂﬁ-ﬂ-\fﬂﬂh‘p-
Onayy=A -r:-uaﬁ'i Bsin(2t)avecA, BER
» Le Wro t =2 ( pour ln méthode de résolution voir le COUTS)

ﬂlL",t_'F-“
Done: t 2¢) + B(t) sin(2t)
Dél.cnan:n;l lﬂmszuina A et B en résolvant le systéme suivant ;

e
b

g
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117203

ll Alsinf20) 4+ 1’ cos{2t) =0
2A' cos(2) — 2 sin(2t) =

= L]0 cos(2t) et
A= g 1 _24in(2t) %:-t m:,
A= oot e(H) ) o TJL“J‘FE&HI-%I%;‘H‘ !.j

| sn(2t) 0 j‘ a2

5 I H'--% 2 cos{21) “:“ 5 iant "
B=-} _{Hﬂlﬂ=4_fm*me-j-f%’-¢-1

| ' Torminer lo calcul des intégrales do A ot de B.

' | Yoy ™= i + W

| Conclusion

‘F" fm e tdt
o

+[-e g =0+1

—
e —

| I 'S VALIDEUR LMD:
Al muﬁh:nﬂmhmwlm =

1"1"' I_Ilk 4 L
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1E LA REUSSITE,MON IDENTITE

Exercice | Intégration par partie

Virir Valideur 197 geqsion 2016-2017 U_=J: 2% ; 1 u:1= :
. e Vi ) t.rlu'r“'l} =37 :-;_l,':?*'l‘.l"'}-
Exercic 2 1 =1 g pl VE T
Vol oot Jas "l‘z‘(‘nuf e -}lf.:"'i;i';i;-nt_‘ﬂi" #
1 =K 1
Exercice 3 bav = {Ecn{r? ¥ 1]":“, I
- 1 L
1) Soit a et b deux riels tels que a < b, Soif = o+ [l et
[ une fonction continue sur [a:b] & "
valeurs n'h;lh:s. On suppose que ¥(a, 1) € b} Caleulons [,
[a: )% [ Ft)de =0 e .
giﬂmmﬂﬁ que f(x) = 0,vx € [a; b] fy = Tg'-{"'_(."{z) /5
upposons que fest nulle sur [a: b I |
Alors 3x, € [a; b], £x) = 0 [a; b] _{1 = 'i+ ,;:, orly .__r[arnan[x)]n
VE = ﬂ.ﬂ}‘}ﬂ.tq]xt—ﬂ;ﬂ / --F;'=E+I
Vx Elxgi =y 1f (xo) = fix)| < % & 5-'1‘?;.‘.}_;1 " E(E § E)
Posons ¢ = L6 & etiGtE
: Wy 1,
3la: 8] € [a: b, tq ¥x € [a: B] W, S 4 32
[FCxe) = )] < L2 \"‘*’& —
=, _f_f;q{mn}_ﬂx}{@ & . Voir Valideur 17 Session 2016-2017 page
s 2 -%M o 431
= f(x) > ===+ f(xo) & ot
R Exercice 3
Dot [y f(x)dx = [7 fdxd > Intégrons 1"équation différenticllc
JE Feode + [P flxyax =0 //H?‘ itvaite:
Orvx € [ B, f(x) > Sedon "V P RAY=EE

A 2
= j': flx)d=z > _f: éf*fﬂ%* Equation homogéne

i
= [7 fl)dx > (F-2) (22) > f;:.] e
Alors _l': f fx}d’fé:-t}lhc: |?é§t=;tHLI|ﬁJi= Equation ..
- g : caractéristique
'h.=.iﬂ &
Par conséquent, f(x) H“Q\? g
o A
£ g r=iour=-—1
2) On dﬂllll-':"h'fi‘l'E_ .H. I = _Ei{,md.t"

a) Etablissons une relation entre
}- et I, M‘“h._ Recherche de solution particuliére

¥y = Acosx + Bsinx \A,B ER

.f,.+‘l_._-_. u#ﬂ:s ;%iﬁ { }’p1=}’;‘: +}"4P. = ylaX
Tnst '=T;;;:r::}i+: dx — -i[;nI {;::1}“- dx Ypz = J":"L + J"rF‘: - '[ﬂii#}l
Ty = ﬂ%ﬁ*’-’x = f;ﬁﬁfﬂx ¥p, s"€crit sous la forme de y,, = (ax?® + bx + e)e
Iy = .j: E’:_l}“dx Posans plx) = ax? + bx + ¢, d'0d yp, = p(x)e*
I.r.|+1 =-.: {:_Lf_:';_ﬂ:ix yr, =PI yn, = (p'02) + plx))e
VALIDBEUR LMD:conseils-sujets d'examhens-comections 155
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¥h = (P00 4 2p' ()4 pln))e?

¥h 4 ¥p, = (2an 4 (204 da)r 4 Za s 2h 4 2edet mxte"

¥, + ¥p, = (203% & (384 Aadx 4 20 4 2h 4 2 =T

s Wienaification |
i et L i
:ﬂ-‘ ﬂ'-- g g
L‘*l“l-ﬂ L] il-—‘ i
a+b4c=n """i *h
1 " o
r-,-l:i:r‘-u- e u

FF ¥ 1

Y =¥tV = i) - . -3
Cherchons une solution particuliére
¥ip, = SinX el yyp, = cosx sont indépendanis

3 ﬂﬂ.\' Cosx | 3
Wi\ = 'lmsz £ ﬂl'l.'l:! = —(ginx)? = (cosx)

=-1

Leur wronskien vaut Wix) = -1
L équation s"éerit sous la forme de @
¥p, = Alx) cos(x) + B(x)sin(x) avee A'y, + &
A', B’ sont solution du systéme
[ A'sinx 4+ B'eosz =1

1
A“Eﬂﬂ + B' IM Tl Se—
) {sinx)?

0 -,
wmml* W
sl'n.':mI 1-.,.l R\
cosx Y -.\H.H{\ﬂnj;'}

1 cosx

{smr)? Gl s {ﬁm-]:
La solution g-l!n!:ﬁh d: i f?

o est: I
n-méa- /5:[??-5{: hﬁ.uen I
A Y 4

Donc A' =

1

s WK 1)

Avec les primitives

L .h_..
&
B i,
e —— — l..
i T
==

VALIDEUR LMD
;hm%% 266
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CORRECTION EXAMEN ANALYSE REEL 2021 £ ¥
SESSION 1 :
EXERCICE 1 4

1}1?H-’t~tu'm-nsf 1+ X dx e

A %

Soit [ '—! =z dy T,

‘.I. +x T,

1__ L7 . _I.J'
Posons t = |— o= 32 = 12X W §
1+x 14x :""- ‘,"'r

= 1-x= (1)

=1- x~§i+x:‘ it

2
=

bone dx = 220+ E)-uta-

n-4:.1

Ona:l .r"J [LHE}" ///'7

fiE= 4 52

A "(1 Er_:,}}“

IIJ'

"'\.

~ 2t
= | 2t x ——==dt
! jzﬁ v ey
1 1

.

1]
4

e
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V&1 202 /“ﬁ
Posone 1(t) = 2t w'(t) =2 1}-“\
2t — -"r-h. .
. YO =gy VO="Re N\
| ' ) :
'1 1+ :1] +a 1+|" .r"h:" — “"\,1
| | ey =
| i [ 2t
| = I
(1) . = "
] Dod [/ =-1+3
I 1|
1 2} Calculons la limite si possible de
1 | .
| g [E
I Soit ¥ = Lik=1 5k
| I
.}il
LI
i |
|
W
1k ; '
| I
|
I
|
il
i
|
| . VALIDEUR LMD:conse
L | Mﬂlhmmﬁﬁu 268
[
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. b=n
{11'"] est du type v, -—TE::E”‘(Q—I-{:“ - aveeh=1eta=0"

':Un:' est done une somme de Ricmann associé i f sur [0; 1] relativement & 14 subidivision

; N=hbh=n

Comme [ est continue sur [0: 1 slore e ; W A
obtient done - [0; 1] alors clle cst Riemann '"mﬂmblﬁf‘lf [ﬂ.' 1], On

lim
=0 _r"lr 3
EXERCICE 2 . W
"::\:r..h\‘-h g r:.l
Soit] = ]1, +eo[, On désigne par f I"application d&d‘ dans R, définie pour tout x € 1,
r: e
pa A )}J
P S y
Aix) = 112
& Grle (E=1)

[l faut noter que f est bien dé.lj‘mt.:, E:fu[fct ‘u’x El, x>1=>¥x € [x,x?],

l<x<l=t-1 aﬁcﬂtcummct}éx}‘f}{} .t::-l] et donc on peut prendre le

logarithme (In) de ¢. E‘I;E‘ 13?5@““ [, x*] 3¢t r m {:;g est continue sur [x, x?] et

donc elle est intégra le.}_‘q
1) Déterminer le/s s:gm: de ‘*-f {:L'J.
Ona:¥x €/, et"r-"tE[.t x?%, 1 dx<t

=1t = ln(l] < ln(nﬁ car la fonction In est croissante sur 10, +oo[ )
Alors 0 = In[ﬂ < ln(t1r== In(t) > 0,¥t € [x,x7]
Aussi, V& el, "l.'-"'tE [x, ¥, (t—=1)2 >0

AT In(e)
N = tofes j -0z "

'13'-:':r11_~':]ush:ul-;.I vx €l f(x) >0 et done f est positive.

—_—
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181112021 T

A
."; 4
2) .
Vel g:]l, 4| =R A v
£ v L agt continue, De plus les fonctions @ : [ = R et il ~ R
(t-1)* _xe ¥ L xdy
sont dérivables car ce sont des polyndmes.
Done F:l =R
T pe érivable Sur -
s j-r (t—1)2 Jﬂ[r'.l {:t}dt est deriva .'H'h,_%
vxel, f'(x) = g(a())a'(x) - g(B))F(x)
ln{x‘} In(x) /_ 4%, |ﬂ(?'5] In(x)
PO =@ &- 020G D=7 -1

1 [4x In(x) '~i~ (4: In(x) — (x + 1)° ln[x])
F [x}_(x 2| (x + 1)% =InGx }l {x 1}z (x+ 1)?

1 f(4xIn(x)—aF In(xjn— 2xIn(x) — ln{x))
.-r (x} = {x 1]2( - 13 a,_‘}h (f,»f-l-ﬂ]z
14 [(2x lni:r} = In(x) — In(x)
flix)= [1’ }]z( IL{I+ 1)2 )

f Ax).=

( (x— 1) In(x)
“"‘1. {x .'l']"t e g )
: In
& F ._3___212}_2 Vel
-i'h& - .:‘H ‘,5’
3) Montrer que YiE .T'-J: 1'—-{5—-:: n(thst-1

-'ﬁ.

Soit b ¢ Ll.f] =+ R HH‘;
“'{;H In(x) z‘f}

Alors h est de classe)C% sur [1,t] car la fonction logarithme 1"est,

Alors' Ia fm-:/nule daTa:.rIur Lagrange nous donne que:3C € ]1, ¢[ tel que:

'h{r} h(1}+_ h(1) + L= 1}

vxelL L) =1, h"m == hm-:x) .
= A 7 x3

—

i A+ S pgye o

VALIDEUR LMD:en .
ehnssils
-tijety d‘mnwm 2t
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L

= h()=t—1-0 ”E +_Ei' avee h(t) = In(t)

Alors In(e) = (¢ —1 - &= (=13 . ;
( 2 )_ KT N
CarVt € ], t>1=t-1>0=(t-1)3>0
VCEILLLC>0=3C"> =
“_1]3 5 i '
e = ﬂ P s i
DoneVt €1, t —1 - Y= 1:' < In(t) (1] ‘"" :

De méme, ona: h(t) = h(1) + h’(l} + [E;j @ (0

f’“{t B

:|-|._\-

h(t) =:-%1: Iﬁa
In(t) = (t—1) = "““& - ?P
d“s‘\ 2 -l :
= In(t) - (t—1) < 0= 1555} < (:— 1) (2)

Finalement, (1) ¢t (2) nous {?%Jél’lﬂ le résutlath

4) Montrer que In(x + 1) —h—t --“' { £ [x’]f < In(x + 1)

“‘xﬁff’
; 'i
D’aprés 3), Vt € ], t—" JieiE .;i <hn(t) =t—-1

."

Comme ¥t € I, (E {)2 > 0, {t IF’
In(t) e t—1

‘.ﬁ\._z‘(;’( Il:t == 1}2
(r.~ S-S E-n?

1 In(t) 1
o —=x E
i r-i 27 (t—1)2

En apphquaml m-tcgmlc partout sur [x,x*],ona:
.u"l _:' I'.I ¢ xt d x2 d.r
g [F Fés] o

. x b~ 1 A
™D -
In(e - DIF =% +sfl) s [In(t —1))F° Do le résultat.
VALIDELUR LMD:conssili-sujets dexpttens-coreclions 271
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-
y.
.: J
5) En déduire I'existence et la valeur de lim, fx)
: x ( )4:1n(x+ 1) 3 :
D'aprés la 4, ¥x € 1, In{x+1}+;-~;5fx = R

Posons y(x) = In(x + 1) + 5—- ﬁ i o(x)=In(x+1) o .
'I.:.mJ'{:l:} = 'I1n1r.r[x] = In(2) . ey
Comme qu}r(x} < Iim 1 f(x) < 1irr|*u'(x] on en dédulﬂ: que Iin1 f: {:r:] existe et en

Ay

appliquant le lhénré;me &E.E Genﬂnnﬂﬂs ona: W, 4
'h.__.‘l.. .."
i = In(2 2
In(2) < lim f(x) < In(2) = lim f (x) = In(2) | .
/-"r . ".--'-—"-x\_‘ﬂ__

EXERCICE 3 & /:-" 4
Intégrons les équations différentielles : 4

Af:‘u. o

-, e .

R
1) ¥ +ax' + 4x = cos(2t) avec x(0) = 0 etx © LEJ
Soit (E;): x" +ax' +4x = ms(!t}‘- }

r'
« Equation homogéne (Elﬁﬁ ussumée a(Ey .

"

(Ey): x" +ax'+4x=10 -.‘ f

4 pi
‘\_\_

« Equation caractéristique; {f:'{‘c) /{.‘J
(Ec): ri+ar+4 ?l]""_—“::" . “'\._?"

A= a* =16 or a,€]0:4 d::-m:"ﬂ.{l:}
£l [

dod 1, = —a-{J16-a? -\T‘* — /At 16-a? a+¢-.,.' fi-a?
2“'\..“-“_\
n=-ta-i1 ﬁ—aﬂ e =-la4lifiE— a2

"f""h
. S::-Iulmn I'lumug e Xy

x,,-—[ﬂf:n (m )+Es (m

]
— S

——

1
)]E iq: a\’EBH,E ER

._,: iy
. Eqﬁ‘almn particuliére x,

Eﬁ: 2&:; unm&iluatmn différentielle du second ordre avec pour second membre

VALIDEUR LMD:conmeile-sujors dexamens s -
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Done une solution particulidre de (Ey) est de la forme : /

xp = t3(V(t) cos(2t) + T(t) sin(26)) e avee degV = degT = 0: dunc Ffﬁ} =,
cT(t)=d;cetd € R,

u_

Comme 2i n'est pas solution de noire équation caractéristique alors. s = 0
d'olt xp =

Ol Xp = ¢ cos(2t) + d sin(2t), Xp elant une solution puruculu’:rede (E'l} a]ms

Xp +ax;, +4dx, = cus[zt}
\“'x f/'.r
Xp = ccos(2t) + d sin[Et] o
- L
* 4xp = 4ccos(2t) + 4d sin(2t) 1:‘::;
xp = =2csin(2t) +,2f— us(Et}

YR
¢ ax) = —2ac 5m{2t} )+ 2aid “cos(26)
. Xy =—dc cﬂs{Et} 4’&; “sin(2t)

S,
On obtient : (—4c + 2ad + 4¢) cos(2t) + {—-ld Zar..' + 4d) sin(2t) = cos(20)
2ad cus{Et]ﬁ-— Em: sln{it}‘l cos(2t)

"'-;".'I:h
2ad = ﬁ” g
: 1 l,-' = 20
Par identification :
—24c -Hu.e*f 17 e=0

*n‘-,i\/ -
Donc xp = — Sln(Zt'l_*._\?'u ]’

s Solution géﬁémle. X¢ ‘\%ﬁ

La solution générale de {E;'_,;J est d _,I.-'-l forme x; = xy + %,
(-a'l.ﬁ —ar

Donc x; = [ﬂ cos ) +‘§s n( 5 )] B +“I_ sin(2t) avecA; B e R

L AV16—a® (V16—a®
x'(t) _=1-~;F:::: —= 3 sin 5 L
BViE—a ot fﬂt Aa V16 —a?
g3 N 7 _—")

3 -? Cos 3

--- . "-—_.,4 2

Ba (\l 16 — I!'.'_E

.—T sin 2

_1 1
t)] g 2% + = cos(2t)

_v,\LIDEUE-LMD“muil:-wm disxameni-cofreclions 273
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‘ . ./& %, B /r"l.-'
N, b
A {.ﬂ] = Iﬂ(ﬂ} e 0
Dy
P \\ 2
x'(0) =2 BYi6-a® e , 1 _1 Az )
a F 2 ia it -y
L — T = = -.:;F
£ av16-al
x(0) = _A=0 T&“ — 5 =)
I-"“;x,‘:f"
R e I —
D’ob x = — sin(2t) 5:' “w.,]m
2) y" + y = cotan(x) {-’_{- .
Soit (E;) : ¥" + y = cotan(x) QU

= Equation humngé.n: [EEH] q‘h-F-""“"l:..::“-.? hﬁ}}

(Ean) 13" +7 =0 & 9
£ j

+ Equation :arﬂctmsthuc:“T -

“-—-u_-
(E): r*+1= <{\/
Doncr=iour=—{ "
= Solution hﬂm{gg&um{&%:\ I{F

vy = A cos(x) + B s:n{x] avec, (4,8) e g2
J

]

. Snlullnn pm*ln:uhére Ve

*:;\.,,ﬂ

- Déterminons ll: Wrnnsl»::en wfxf

|l:l}5[.'t.'} s:nﬁ:}
;;Jn(:l:) ms{x.)'i

= I'.‘ESE!':JE"] t, su;l (x)

w(x) =150, donc Tes fonctions x 1 cos(x) et x
une sn-luuu /.];ﬁﬂlﬂllmm de (£3) est la forme Vp =

sin(x) sont libres. D'ou
A(x) cos(x) + B(x) sin(x)

VALIDEUR, LMD:congei
Is-sujers dexamens-comections
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On ressourd le systdme suivant :

{A‘{x] cos(x) + B'(x) sin(x) =0

—A'(x) sin(x) + B'(x) cos(x) =

PourC =0; A(x) =

“le [sin(x) dx =

LA REUSSITEMON IDENTITE

_,.-'

cotan(x)
A'[x]=w[ﬂ mt;{x} i.:%ﬂ ’ ‘1 ’
_—c:;:-ll:[}x] sin(x) ,—*-H . & |
= Tsingr) SN '

A'(x) = —cos(x) o

Alx) = [—

—-sin(x) 4+ C

B'(x) =

A(x) = —sin(x Lf;"\" ,-' "4
%;;‘C'.:-b- \:2:;

ww(x}

ms{x} f";ir ?,-*-H.h

cgsi.‘f;)-,i 4] .

—sin(x) cotan(x)

,— cntnn?33<~:6§(x}
/'

—cos(x) + Cy

VALIDEUR LMD:conseils-sujets dexnmens-carrections 275
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1811172021 =
7~
.ff y
Pour €, =0 ona: [sin(x) dx=— cos(x) ¢ R
sin(x) e @
= | ———= dx i
’ 1 — cos*(x) W R
Posons t = cos(x) ¢ dt = —sin(x) dx - — >V ’
dt |
I — 1 — 12
1 14t P .
‘="i]“1-:l+':* - 4
1. 1+t =
= ——|n|l—| pourC; =0
2 In 1— gl
[ = 1 ; 1 -_I—‘_'j::bs(x}
=il Seos®
a- i
Done B(x) = —% In :::i{{ﬂ + cua{;r'})-?,‘\ R =

1.— 1-I-:::;|s|[.::]|

Dol : yp = —sin(x) cos(x) — E‘H in{:u:) + cos(x) sin(x)

“C0S {x}
ls - COS 1 cos(x)
* Solution générale 3.-5 “

h"“ *‘x
¥ est de la forme : _v‘{"'F Vi +ng \/

Yo = Ams(x}+ Es:!nix] =2 In |M (4, B) € R?
& \\ ;"' 2 |1=cos(x)|
3) x%y" (x) — 3xy fx") + y{x]h x
Soit (E;) = x2y"(x) — 3x93(x) + ¥(x) = x?
Posons t = ]rl{x} = x = J
On ubtmnt gfnu
'1:"“---.,_ }j[ﬂ'} s 3EEFr(Et] +}P(E=J = a2t {1.}
FDEG!'},E z= :.F(E‘}
g = tf-jy’{ﬂr}
ahf = e'y'(e") + ety (e
VALIDEUR LMD:consells-sujets doame i 26
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M=z 4 e*ty"(et)

2" —! - EE:},H{EI}

(2)
(2) dans (1) donne :
2" ="' —z2z' 4z = ol %
T J2t [E } 1= il ) b
4 I, e

Equation homogéne associé (Ba): (By) 4o

(Ey): 2" -4z 4+2=0 Ry /
L
* Equation caractéristique (E,) . ki
(Ed:ri—dr+r=0 TR
A=16—4=12
4-12
= 2

* Solution homogéne Zy @

A—12"
Zy = 'E'::'E 'f?’+ Ezf "-»—f:‘ (E;., Eg) 1= Ez
o Solution pamculmrﬁ Zp f p’h
E 1
(E,) est une équation avec mMTﬂa type exponentielle polyndme done z,
est de la forme ; 2, = ﬂﬂ £%:.0r.2 n’est'pas solution de (E¢) donc degR = 0
doti z, = ae*’,a & Eet -:-::m:m:}j',-— 4zp + 2, = ot

i

2Zp = ge*t {‘ = h“%;._,“{"

2p = 2ae® = ""‘r
P e \-‘. -
—-I-zj'; = ;fjue“ a4
iy ."\-\._ ;
= 4ae**"». /?
On ﬂhhe.nt uez" - Baez” + 4ae?t = g%
h;/ e —Jae¥f == -3a=1
. fﬂl 1
===
W 3
d’oii'zp = e
VALIDEUR LMD:conscils-sujets d'exnmens-comrections 77
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L] thﬂ;ﬂﬂ gﬁ'ﬂ!‘ﬂlﬂ de I:E-l}

jﬂsclfll '-!'C;E H 3

« Solution générale ¥e de (E3)

Ona:z(t) = yle*)
I e
I i T
| N 413 Infx) 4 [::g‘_"lgl ) E'ﬁ- =

vmmﬂm|mw- W ik
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LA REUSSITE,MON IDENTITE
UFHEHUFR_ MI rm ‘.{J x - -
correction Anslyse réella Annte cxandl
F, Y |
EXERCICE J
INTEGRALES & _f%
i — iy - l.‘ ._l T
L A= oo Posons £ = 2 4 EFT R NG
=l —trtat=gly = \
2 —Ur =34 o %"{
#‘Fh]:x.'_zh: -~ .
==-l'"'-1=.¢|:1+m1 :
i ] 11

W

"-.h_ 1

.

{"'--.-h

\e’ - (1 + tan? z)dz

{1+
S e T
'ﬂ-d:rn s £ idt

= dr = 203,

=dr= “+' 2.4
= dy = 2 g
.-1=2f";’1* dr
décompositions en éléments simple’s

On & ;5 =2+ b+
=Pt l=a(l+200 +b(1420 +
=t pt 41 =a+dat + 4280
{24t 41 = (44 2) W
Par identification on a : 4/
d+2bh=2

2| +amm +k

| “Eln|l 42+ ~.a'=’-‘+==+i]|+il——;}1-—

izt vattrel) +5
3

F@cmnﬁ B = [In|1 +t}3

B=In2

VALIDEUR LMDoconseili-aufels dexamens-comections 219
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1R

+ 1
L positive sUF |n®

De plus la fonction [ var [ (=) = ;,’l: 3 .
3ee lu’ + Lo £t 1] tel que :

A

I= m!.n.n’c_[", " 5!;
j_mmﬁ{z =™ +rll-

I = Zarctan®c n +n+1--.fn’+ }
I= 'amtm’a?:,-_nH
N poor = orctan’c

fly)=X(-X-%)

fif) = 'IE"F'f{-"r"}
{b) Déduisons une

son équivalence one ";'i;
{¢) Mature de I'in ;,}'f"';r
St B= [ exp (<1 ofsl )

D'apris la‘guestion 2),on A0 B = [F L4z
Dapris emann B eab convergente,

Jn obtient une dquation lintaire dp Premidre ard
re

VALIDEUR LMD:consells.gyjerq dexamens-<orrections
i

:'I'I
n*4n ot '3 i unHIJl.' [l'i- 1, 'ﬂ-:r
2 I““H +m..rn1-:l - m?-;i cat mnﬂh“c ﬂu.r R et done contin 'I'-I- :E" ""\t 1]
on & In fontion nretnn
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Risovens I"Eepumtion g e b

ﬁ"*“nﬁft}:f'ﬂfl:]j' H= 4
Sﬂll“ﬁ"ﬂ o [E"} somt de Iﬂ-

farime ¢ T . e |
ty st une solution particul ne by = kexp(-z), keR : .

ot =kexp(-z) @,

g::tl; .IE’I = K(z) oD (—) — k{x) exp (=) 11‘1 .

= Ju"{;t'ﬂ:,;;'h ;:E‘F e {I.Jﬁl,'_'.] = kl{x)) exp (=x) + Hr‘-;} i t=) "".Ef )
—rl = N g

S K= [ ool Q)

= kir)=-Ll(1-4  Fiets Wy,

= k(z) = hir e {I%ﬂrn (z) = J 2o2led gy X,

e el &

ensemble des solutions vérifiant (E') est : ¢ l"‘;?&» y
H L . L _p{'.:r ] bl k E n-
On en deduit que Pensemble des solution de (E) est \”i‘“ﬁ‘:{k =ik e R

(&) (B} 4y =2y = exp (t) sin (¢) +:!"_C]_j’f
[J1 tuE h L -.\,-_ﬂ ! &
e:;un i{m sﬂ;ﬂ::g:éne eat {Eﬁ}{gﬂfy?n

Le polynome caracteristique ﬁ}.x;‘l{ =2

A =903 0 Done P admet deux fac) istin

Xie gk ﬂ?; X rudhﬁdmﬂnﬁa.

Xy=—26t Xyml T;;

Sot (B3 B0 s el (5

ol . -+ L= / ; =8 - '

Recherche dune l,zlﬁl:;r-::'n &fpil:nuﬁ;&# el A

-[g:hs::l::l::ﬁpﬂ vm"]m;. (Ey ::, est de la forme yp, = (acos (£) + bsin () exp (£)

On & 1y, = (—asin(t cog(#)) exp (£) + (acos () + bsin (£)) exp (£)

Ve, = ((b Jgcon ()4 (b=} sin (t)) exp (1) ;

vp, = (—2a’sin (t) F2hcos (t]}exp (t). Dans (E;) on 4 :

iR Bt exs )+ (040

< (—2al + 2becosit)) exp (t) + ({b+ a) cot (t) 4 (b — a) sin = i
(0 4 ((0+ ) ot Ea} = a)sin (@) exp(t) + (~2008(0)

Par Mentﬁf‘%; Caas g
o b —-a=
"-.‘_'=:._=:|- {
...‘:.b__,:}- 10a5"3
: . =al=eth = . .
e Done ya= (& cos(t) + {3 sin (t)) exp (¢)

b~ Wﬁﬁﬁl&ﬁnn particulitre de (Ez) est de la forme yp, = (at + b) exp (t)
: jﬁsﬂityﬁ=ﬂ£+ﬁ
. Ond:iyh=aetyy=0
\'%+Ifn_gyﬁ=t+l-ﬁa—ﬂ[ﬂt+b]-£+l
N G 2t +a—-2b=t+1

VALIDEUR LMD:conseils-sujets d'exnmens-correctlons 28|
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1R72021 2 ENTITE,

t identifiention on A :
—2a=1

llH-ﬂlll]

n=-}
="
. Done ypy = —3i + i
L'nn.mme ﬂ-ﬂiﬂllﬂiﬂlm de Pequation de (E) est : £ 52

y = Acxp(=20) + Bexp(t) + (5 cost) + Fysin (£))

4

VALIDEUR LMD:consed .
tjets dexmmens-comections . a2
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LA REUSSITE MON IDENTITE

UFRMI il
CCM réponse juse 44 L1
riponte fonre -0, 5
i i:ﬂl.r#‘ﬁmrﬂ ﬁ!ﬂﬂ!’lﬂ“ﬂﬂ
*  similitude n'ext pas tofours wne dgalira, Examen - sesslonl
e Tﬁ*ﬂndn:tnrm:p Iy Duree : 11115
ﬂq.:l.?f st le résultat de 1'=xbcuu:: :e . .
ibg==7 e
ecrive (tatib')
a) 542 W 4
b) 7 . A
S "-.:"."f
QE d) a+ib
I'tnats
alisation valide de 12 variahle produic Ep}pmurn:alcu!-nr]: pmduﬂ: des 10 premiers entiers non
Bl péa f /

e} p€l.0 & G,
d} pEproduit %%

Q3 soit l'extrait de I"elgorithme et la n‘ﬂ'f des valeurs de ‘sexe’ et ‘etat’;
i

'\.""

5L (sexe='N’}alors scrire|‘ rﬁnai-ur!_m},ﬂ‘f
dinon .-"' T g
)

si (etat='C'})al
ccrire( mademoizslle’ ¢}

o
sinon tcrire\:{:h?p_ Guz md:rr:u' O ==

finsi = A
finai =W g
: . " 4
.r" A‘"-. y
Le programme al'ﬁl:hm B

a) bonjour monsieur TANOH j
b) mademoiselle TANOH., ,{,r
¢) bonjour madame TANOH 4,

d) Bnnjnurmaﬂcmmﬂ:TAHDH
e} Rien .

&
.

Q4 carlué’ ' { c eat & dire espace)

Tant que carlu<>’/i/ ""r Faire
Lire {-car.'l,_u}

,f
Cnmhcndubaunnsmlﬂjtﬂpﬂur Llle est petite.’ ¥
a_] ﬂ ;_r' i 1a%
b}y 17 ¢
) 1N
- d) vrait

ﬂﬁ “Boit 11::xuait de l'algorithme qui permet de ranger dnns un tableau los nombres péndrds (de 14
6) de: mmi&m aldatoire par random(G}+]
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11172021 .

pour l<—1 a nblancer Caire /
lancorfi]<-- random(6]+1 i

Einpour 1
Eorirn('Géntration réusale pour ', RblAncar L,

Quel est le type de la variable lancer 7
a) Fonction
b) Proctdure P :
¢} Tableau (g o
d) ensemble :

Q6 Soil une fonction qui recherche le nombre de zéro présent dans un tabiGau 4 une dimension, so
entéte peut étre : 2 :

a} Fonction recherchezero() g

b) Fonction recherchermaxit:tableau[l..10] de antlurl = eml:ihr

&) Fenction rechorchermaxit:tableau[l..l0] de entier} : b-u-u-].aan
td] Procedure cechercher(zezo):ientlier ,-’_:'PH“':-
SRS ii
EXERCICE 1 & e
',; JE‘:-_ H‘:'-'_
[l
Initialisation | @,
saisir 1"61émentd x B )
salsir 1'61ément2 T ol
; = ll-"h. -l_llr,l'
saisir 1°é1éments & @ &
fa 4 (e
isir 1*61énenth &g &
g Ly &
isir 1'61énents . A
ls7 4 A
Soit L'exécution &upmgmmm::t-d:ﬁ‘u; Re 4

19) Quelle est la structure de donnée (L) utilisée pour curegistrer les dléments sais

ﬂ Ihprm;:;fhmehu:hcdnmmumﬂm * (X

") Ecrize I'algorithme fecherche du minimum dars
4"]Emmfnnmmiu-md:&r&.ﬂ¢mmmd:£lefﬂ:ppemhhmmmﬂmnﬁﬂ

-y dans un programme principal
EXERCICE 2 N
Eecrire un programme 1i:mmeh
3 % ;f’r_" “machmmmmtﬂn.uﬂﬁmhfmk
S 7 __-'I l ]
& S lx:xl 1 St
- f I .
Y TR W
v
Pour cela, définissex la fonction factoriells ¢
Mi’apmmmﬁimwmmm.ﬁmmdmaﬂ

-8
L]
o 3
.I

B o
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THMI qJ018
fee '
Pépomse Puite 4 1 L1 Algorithme X
réponse finase 0.5 sams réponse 0 Examen - sesslon  -Durée : THOO

i
g::"r'l répondre en recopiant Ia bonne réponse £ i
[D.mi Palporithme de résolution d'une équation du 8) 2dcha —a 2 J
sccand degrd avee a,bye non nuls, quel peut &re b a g
Fidentificateur valide pour le diseriminant 7 €] dela S
d) bbdsc &
= ; +,-"h
Chael est Je résultat de I"exécution 7 2
Alg===5 s I.:; ; : J
bB<--2 r__l §+i2
perire (al+b) ,..El]- ;+Ib ,r

Q /E 4 ~

Soit Ja vasiable fact de type ENTIER permemant de 4]~ a) Fact<—0
caleuler n! grice & un algorithme, Quelle ext la 15:; ,_f,,:E.:_!I, o
bonane initialisation pour fact? } “fictc-m—
L'insoruction el se rouve dans une booele: s X
L d)} fact<—n!

L

pour I<-——2 jusqu'd n faire t"‘-;..’h' B _.-)
fact<--fact™i '/‘? T _j
] o e

fin pour i
s

V- .

{ Soit l'extrait de |"algorithme ef la saisie m‘x lewrs desexe’ et "Etart”

51 (aexe="M’)alors eccire| L‘m! Leur' :"m‘l Barte fe vonmueces = ndl
=inon G H

si (etac='C' :Ialu:’ifﬁa__\

ecrire('mademoiselle ), nom)
sinen m::.i.-fp [ *boRdous, Madama® ,
) IJ.
Sy

noml g o
finsi Es ‘*-, e,
finai 'I- . B -Elh"h.
Le programme affichera : o, SR

&) bmuuurmnnslcurTAHﬂl-[‘*
b) mademoiselle TANOH ",;-?
¢) bonjourmadame TANOH ;.
d) Hnmwmﬂm!#ilu}ﬁ OH

€) Rien
as w
rﬂ—utlkﬂthnjturd:hwmhhhnﬂémna conl a) vrai
aprés lexdcution by et
#ecrutc-n-l ¢) faux
ﬂﬁ-mhreprﬂp-:--- i-ll d) ou
gggal<---0" &) nonfou) .
conte==-= .[nmhrgpmp L] nncrnl::l E:'I' ' s
LEﬂsnl?ﬂ} :

YALIDEUR LDconsellssupels d'etnmens-carections 258
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-~

IR .-"r
-'\.
'____,____——-—-_-_--_ oo m_'
Qe e et B TAVEEY .5 S
Son extrail de Palgorithime qui pent TE -
dans un tablean les nombres géndeds (e 1 i E ; 12343 D
manitre skataire par random (6} vl o 1211456 _ y
d) 122556 o T

Wblancer <-=-- &
pour i<--1 a nblancef

lancer[i)<-- ran

falra
dom(6]+1

finpour )
Ferire|'Céndration réusslo pouT “r 2
nblancer] " /;!-
Gue] est be contenu possible paur lancer{ ] 7 - H_.,H_,-'
S e sigoriihme d dhiermination | 8) Fonction WeyennelOsupl) @ re@.
du nombee de moyennes supéricures 4 b) pmced}ll‘.?’rﬂﬂfﬂaﬂplm_h’5*'—"-"1““”'*1“ de
da tablea, son entdte peul Blre : ragl) £ e
10 dans un i, o 0 cht’ién_ﬁwé:rnneﬂupIftt:hlaﬂu[1. .10}
de réel).iventier
d) Procedure rechercher {dix) rentier
= L
0s S
s0i1 1a fonction : e On qualifie res de
. r/-z} variahle local :
fonction estplusgrandia b: R 4 b} paramelre formel
entier) :booleen "? «.‘:"— 7€) paraméire effectii
variable /-' Y d) variable global
res : booleen ! o 1
2 i
debut o L7
res <——-- a*b Gy £y
returner (res) : HJ'
fin ., SRy =4
— - -
EXERCICE / R:f'\

Ia méthode de tri par sélection dont le principe est be

= CATPVANONAMEOD.EXE ST iy
Inftialisation £ . .
::“lr 1'Elfpentd ,__:;_ e 4 On parcourt ke tableau pour rechercher le plus petit
safslr 1"#1fment? S, élément, On e peamute avee le premier élément 69
5 ' ~ tableau. qn effectus le méme traitement avec ke
::hlr 1 jllhﬂtl e :fth!lmt‘pm& &.Mn premier élément, Et on rpie
Datste vébers. opiion jusge*d oe quatout e tbleau soit sk
5 - 4
i,m.— yérfments )
AT - - -
, - e
Ll L‘e.-?!ﬁrrlfmq du programme cl-dessing
L% Quelleg Ja structure do données (T) ulili i

- 2%) Eerire ia .'j'nﬁ“ de dEclaration do TE' ﬂ:ﬂhpﬂur enregisirer Jes féments salsis 7

) Eerire | ‘algorilime d ‘affichogo des el

. H;:ﬂ“i.uﬁ;sq.ﬂ:rl » go cei elements de T on supposara o tableau non saisi

4*) Berf I"algerithme de reclierche du milnin

6*) Reprendre Falgorithme en wiilisant I notlon de f ;

enction el do procedure
{afMichage, tri puis affichage)
VALIDEUR LMD:conseils-ijers ey - 295
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11

Alporithme

! UFRMI EXAMEN sesalonl 2016/2019 .
Diurde : TH3D

Exercice 1

) Ecrire dans I'ordre les dtapes de réalisation d'un programme
)
Algorithas agypte o
wvariablim = i
H,y:p tentiarc .
dabut 1,
lirwix, v}
PO
tantgque 0<y faire s, .o
2l [y med 2=0) alors _'“j P
® € 2oy - A
y & y div 2 '
sinon
P € pix
y & y-1
Einpi
fintantqun
asrira(p]
finalgoecithoa

G, ‘\h

1. Donner la trace de algorithme mmsp:mn’anu une m!l_hn-d}_- de caleul égyptienne (env.
1650 avant JC) pour : i
Set3 - detS - 100et0s .

2. Que fait I'algorithme 7 . g J.,

3. Ecrire une version plus muﬁlua ) -f,- ;

Exercice 2 ;'"
Soit Valgarithme ci-dessous @ {?\
Algozithae PROG: . .
Variable

A : entler; .-"r‘ MH\"'% \“-u.f

Proceduro Fﬁuﬂl_?uiahln 'Z: entiny)
variable {;:'m _EJ

|I-:._,..I:"J

L= = IE  -  TU

z & tz*EI "“Uﬁ’*f
10 Ecrire(‘z: ', z)5y
11 £in. // procedura
12 Baegin - r;/
13 A€ 5; o, A
14 \_:;.’:;..I’ activation
15 - . " // affichage de la valeur da R
1'5-'!‘!.11 &y -
P
1. Aq;r.hultes lignes sont mis en c2uvre les concepts subvants @

Déclaration de varfable locale,
Decloration de poramétre formel,

VALIDEUR LMD:conscils-sujcls d'examens-corrections 247
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Entéte de sous ofgorithmes

2. Ecrire Jos Ignes 14 at 15 de Poe st L et de garder I? modification du paramitre

1. sachant que le mot cié Variable d& la figne 4 pEC
ot
effectil, donner Fexboution siln procédure a4t dorite aves ou ganicem

Exercice 3 : Sulte de FIBONACCI .
On veut calculer les n premiers termes de la sulle de FIBONACCL:
Ue=1, Uy=1 et ¥n appariient B 18 U=t # Us
Le preuds code sulvant @ dpd derlt
v &l : "
vul P
Pour | variont de 1 & n folre -y
e =N
Lol

vEw , '
1.1 Rééerire Palgorithme aprés une analyse des données qtlll!iﬂ A

courant
1.2 Donner I'exécution du prog
1.4 On veut insérer les termes dans un tableau de
1.5 en déduire une méthode de calcul du nombre d'or.

fl MDA 23U mathématicien italie H'mwglﬁimr_-!ﬂl qui a vécut au

t connu pour avair introduit et popularisé en Europe eten Decident 1a
lagé pour les caleuls 1a notation romalne peu pratique aux

nsérer I'affichage du terme

romme pour les dix premiers termes.
taille 50;ecrire | algorithme

Ecyire Ja fonction qui calcule e nombre d'or.

La sulte de Fibonacel doit 50
xildme et XIl2me sidcle. iles
numérmtation inda-2rabe gul a remp

opdrations arithmétiques.
Mals il est aussi connu pour mi{hl: en -éyrii_imr_a une suite mathématique qui porte désormais san
st pas nécessalre de mémariser chacun des termes ou nombres

nom. Dans la suite de Fibonacc, iin'e
uffit de se rappeler sa régle de construction: a I'exception des

de la suite (qui est d'lllleurs_!'_nﬂnrej. s
me des deux termes qul le précédent

deux premiers, chaque tﬁrj:“ne de la suite est égal & lasom
immédiaternent, dit autrement il s'agit d'une suite de nombres dans laquelle tout nombre (4 partif

du troisiéme] est égal & 12 somme des deux précédents:

112,3,5,8,13,71/34, 55,885 4/

f,::fl:: :;:rdre diewx II'II?I'I'fli'!FEE de dépan- Les ajouter donne le trcisibme, puis le deuxiéme + e

ey ne le guatrigme T:t alnsi de sulte. Les termes de cette suite sont appelés nombres de
: P

La suite de Fibonacci posstde de nombreuses propriétés tres utllisées en mathématiques. Une

d'entre elles est que e ra__ﬁpbrt de deux nombres consé
} 4 cutlfs de la sul
supkrieur et inférieur a nombre d'of, un nombre remarquable qui u:::::cl::rr::;r :;'""t

1+

DEUH. LMEM“HI-“.JH; .ﬂ].
W I !M&nn.h-anmtlmm

e
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sulte de Fibonacc, plus I'écan s'amenulse, et plus le rapport des deus nombres sticcessiis (le plus
grand / le plus petit) tend vers la valeur du nombre d'or 1,61803...1

En geométrie, le nombre d'or est la valeur qui correspond au rapport entre.geu longueurs a (fa plus
grande) et b (1a plus petite) telles que (a+b)/a=3/b, ' v

Le nombre d'or était déjh utilisé par les Grecs, comme par exemple dans le EHIEDRE{EE '-"-‘“"F'“ que
les Grecs consacraient & certalns de leurs dieux) dont le fronton est Inscrit dans un rectangle dont les
longueurs des cités adjacents ont le nombre d'or comme rapport. I.as peintres et ar:hi‘ltttes comme
Botticelli, Dali ou Le Corbusier, pour ne citer qu'eux, 'ont utilisé dans IELrF! newres "'FLE nombre d'or
est souvent assoclé A des qualités esthétiques particulibres et a des prﬂﬂﬂﬂm“ harmonieuses. On
constate aussi généralement que le rapport de la taille d'une personne avec Ia hauteur de son

L}

nombril est proche du nombre d'or... f.“;" 3 t—- _

S
Dans la nature, on retrouve trés souvent des motl fﬂﬂﬁé suria suite F'h“"“" et sur le nombre d'or.
Il semnblerait que la nature marque une prédlle:thn -pwr Ia w‘:e de Fibonacel et pour le nombre

i '-L. e,

d'or. B W

* les pommes de pins (pives) . ~x

e les marguerites tﬁ:"h oy I.EI

= lesananas r,fi! '.._a‘_;:.,___ 7

» les tournesols | I,,_:;.-_:JI : {,3._:. =

* lescactus t-':ﬁ:j:} E{,{; &

¢ les étoiles de mer L.,.‘-_:J.J-; ;:‘i!

» lescoquilles de mu!lgsqgﬂ ""'4.-.;;2:_:5}}

. D —, '..' “:.. X
s |es Eﬂ'rﬂ:iﬂﬁ q"r' i '!-.,‘{':\..}
» lescyclones mérénrnlnﬂltluﬂi e
-~ .Ir'}r
{I: I ., . 'H-'_:L:"\-\.._\_‘ rJl.).‘;hIl
) -\.I\‘::‘l\._\..' IH":
H“*-.LL-
Exercice 1 6pts. o
Exercice 2 4pts . - f{ 4
Exerclce 3 : 10 pt'-' - ql:__;-
EE y o oy
ll__.-' .-"'
m'\-\.
VALIDEUR LMD:conscils-sajets dexamens-cortections 289
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uu-mnmzz. ﬁfgarf-‘ﬁﬂlt‘-' ' :
£ I TR IS Eeamen J{.’.‘FSIEH.E

ﬂ"l Durée 1H30min . /7
= rendre la page 4 -2

o

P v

Excrcice 1 : COURS o g

-

C1 Parmi ces messages affichées par un al Eunghmn !_Esﬁiie.ls peuvent prf:-v:nird:
I'instruction Ecrire {(a} : 1 43 a-saisira - 3_.__t4 E+01 prnt(a)

CZ Evaluez I'expression. On suppose que le [:lrcmitr'il_'id_itl.': est 1.
Palindrome ¢ (Palindrome).et ( mot[i]=mot] longueur-i+l])
Pour mot="ELLA’ sachant que palindrome'a £1€ initialisé & ‘false’

2 b A

C3 Donner I'evaluation de 1'expression pour le mot 2020",

C4 Pour le type Booléen, quﬂ{é;g_t le domaine de valeur et les opérations possibles ?
Exercice 2 1 Suite de FIBONACCI .
On veut calenler _Ies_:}p}cnﬂm termes de la suite de FIBONACCI ;
Ue=l, U=l et/ Y n appartientdIN  U,.=U,., + U,
Le pseudo code suivant a & écrit: /
uu0 & @ 4
veul ; .
Pour i variant-de 1 & n faire
- WUy -
S uey
h--f Vi
4 Rt i o s el e g b
:“33 g‘:“:]"f ﬂr?;”ﬁ““rn du programme pour les dix [;:mmicrs termes.
cut ins es termes dans un tableau de taille 50, acr i
2.4 en déduire une méthode de caleul du , it 4 algonithme 0.
% nombre d'or. Ecrire la fonction qui calcule Je nombre &

»
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I'ralildmme

U nombre PrEmicr est un enticr naturel qui ndmet exactement deux diviscurs distincts entiers
ef positifs (Qui sont alers | o lub-mEme),

1"} Eerire Ia fonction qui teste Ta primalite d'un nombre entier & parti du pseudo eode suivant :

Fonction premiin)
;:::r: :n}; : . *-IH N doit etre superieur ou ‘Egtl.]. 5 2
51 1 I:‘i\‘j,n:: n
Rotaurne faux . v ¥
Fin Pour . o A
Retourne wraj

o« P
'

-
r

1:3" Dans un algarithle principal, activer [ fonction pour un‘entier a saisi au elavier.

3%} Donner Ia mc#pﬂllrlzlﬂpui:puufaﬁ s J ,-" -:"‘--a_-

4% Soit le tableau (T [1..100) d'entier) cantenant les entiers consecutifs de 1 & 100, écrire

Valgorithme de création et dinitialisation dy tbleatfT o
: e

|'1_ 2 3 ’ Ty T 99 100

5%) Utiliser dans un algorithme |a fonction'de test de ﬁnmalﬂ&ﬂi:irr afficher les nombres premiers

du tablzay, r,-'i_:" ) Sl

La methode ci dessus donne 1= méme resultat qlfn le erible d'Eratosthéne aves moins d'efficacite.
iy b

k. g A
Le crible ﬂ'E.Emﬂ.l‘Lﬂ!, estun mbgﬁﬂﬁ.ﬁuii}e’mld_e;h{wntws les pombres premiers inférieurs
& un certain entier nature] donné ¥, L'algorithifie procéde par élimination -
il s'agit de supprimer d'une table d:s-ﬁ:_ii‘:r:gh de 23 N tous les multiples d'un entier, Bn supprimant
tous les multiples, & la fin il ne restera qﬁb-l_'-ﬁ entiers qui ne sont multiples d'aucun entier, et qui

sont done les nombres premiers. |

-

=t
On commence par rayer les multiples de 2, puis & chaque fois on raye les multiples du plus petit
catier restant, E® W
On peut s'arréter lorsque le caré du plus petit entier restant est supérieur au plus enticr

W, . grand
restant, car dans ce cas, tous les non-premiers ont déji €18 rayés précédemment,
A la fin du p:&ﬁms. tous les qpﬁ:’rs qui n'ont pas éué rayés sont les nombres premiers inférieurs &
H.. 1 - I_l'.l 3 &
En] Dﬂl’l.l'lﬂ-l'l.l! dﬂhﬂt ﬁmqu'i Ii cellule Eﬂj du tableau Pﬂur]ﬁs i P'ﬂmtﬂ‘-l'ts ilﬁﬂﬂﬂns a pﬁﬂil di.'-' 2.
ey

2 [

EE
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R

o Leonarde Fibonacs] qul 2 wieut
of e Plurape et en Occident ia

neen au mathdmaticien lall
ine peu pratigqué aun opirations

Annexc 3 L gulle de Pitonace doit xon
r wwnar (nerodhil et popular

#is XTIEme et XTHerme slkcle 01 ool cafnm poy
numérotstion Indn-arahe gui § remplecé pour les ealeuld la podation Foma
hématique qui porte désormald son nom.

Mais fl et aussi conni poor Avoit mit £n é s
Ia suite
Dans Is suite de Fibonsech, il n'est pas nécessaire de mémuoriser chacun des termes o4 numh':# o
er 13 régle de conatruction: A I'exception des denx premiers,

{gui eat d'milleurs infinic). T pulTil de se rappel o
chague terme de Ia puite est égal b 1a somme des denx lermes qui e pfm‘ dent I-I‘nrﬂﬁdh t:n 1." '
putrement il s'agit d"upe sulte de nombres dans Iaquelle toul nombre (A partic du troisitme) est £ga

romme des deun pricddents:

arithmfeiglrs
widence one suits mat

donne le troisizme, puis le deunitme + Je troisitme

1,1.23,5 K 13,21, 34 55, 89,...
1 suffit de prendre deux nombres de dépant. Les ajouter 2
donne le quatribme i minsi de suite, Les termes de cetic suite sont appelés nombres de Fibonacci.
La suite de Fibonac posséde de nombreuses propriétes ds utilisées en mathématiques. Une ¢'enre elles
est gue Je rpport de deux nombres consécutils de la mi:q.':stail:m_g,liy:nunl supérieur &t inférieur au
nombire d'or, ua nombre remarquable qui vaut exactement 1.61803398...
Lo :

1+5 S _

..ct ainsi de suite.. plus on avance dans la

2
En effet- 1376 = 1625 21/13 = 1L.61538... 34{%] =.1.51N4.
suite de Fibonaced, plus 1'&cart s'amenuise, fl_.’p]u:'s"lu rapport des deux nombres successifs (le plus grand /

le plus petit) tend vers Is valear du nombre d'or 1.mu1;r '
F i o -
En péométrie, Je nombre d'or est la valeur qui comespoad au rapport entre deux longueurs a (1a plus grande)

et b (la plus petite) telles que (a+b)/a =a/b.
Le nombre &'or £tait déji utlisé par les Emﬁ;'m?mt: pir exemple dans le Parthénon (le temple que les
Grecs consacraient 3 certains doleurs dieux) dent Je fronton est inserit dans un rectangle dont les longueurs

des cbtés adjscents ont Iz nombre d'or commis rappart. Les peintres et architectes comme Boricelli, Daii o
Le Corbusier, pour ne ciler .i‘ﬂ-q.;' I'ont utilisé dans leurs ocuvres. Le nombre d'or est souvent associé A des

qualités esthétiques particulibres et 4 des prupnmum harmanicuses. On constate aussi généralement que le
rapport de 1a tille d'une personne avec 1a hauteur de son nombril est proche du nombre d'or...
Dans ln nature, on retrouve ks uﬁﬁ:vm!:‘q_u motifs basé sur la suite Fibonacei et sur le nombre d'or. Il
semblerail gue la pature masque une prédilection pour la suite de Fibonacci et pour & nombre d'or.

® les pommes de pins (pives) -
® les maspueriles

® les ananas

® Jes counesold

® Jes Lioiles de mer

® les coquilles de mollusigues

4 ® les palanies
@ Jes cyclones météorologiques

VALIDEUR LMD:xe
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181172031

/':i

~ /

2020
jthme Examed - . R

UFRMI m/ S Yo 2
QOCM rédponse fusee +1 “1. ;

réponse fausse 0.5

sary répanse 0 \\
QCM e,
Q1 Quel est lo résultat de 1'exdoution de !
ag===5
Be==2
ecrire (&.b)

a) 5.2

b) ab

¢l 10

d) Erreur )
Q2 l'expression valide pour calculer le decnmlmu::Inns la frﬁsulﬁimh d'une équation de second
degré en algorithme est Sk ”"*u’ ;

} b2-dac d@;,._ ;:
:} b*b=dac ‘H“,Q ) "\-.{r?-,
H =) bth=4*3va k‘d‘q“
£ d} b2 -{4ac) ;P"

J&
!
Q3 Jsexe : tles
Soit I'extrait de I algmlhm: etla sn?ﬂ-:av curs defsexe’ et 'etat’, COuelles son
instructions pour initialiser les unnal:l afin qnéﬁﬂgﬂﬂﬂmt soit fonctionnel 7

e

&l [sexe="M Jl.hﬂucﬁrl{”hmjm ;ar',nn
am{em-*c'mm gcrire]"bornjour 1:
sincm ecrire ('bonjour Madame', m:l. :

finsi
finsi
-] e}
lire{sexe) Lire {nom)
Lire{nom} lire{scxe)
ecrire (etan} lire(etnt)

Q4 Evaluer lexpression s Vafite {{nombreprop=>secret) ET (essai>0)) sachant que

nom t=2050

el lll:llr:: par random({6)+1. Quelle
|

; ""Eﬁr dans un tableau 6 nombres générés (de 1 & 6)
‘:,r ﬁ.ﬂ. la ‘-'Hlﬂut' da nblanser pour ump] irle mlﬂﬂu?

e p-nu.r"l]h{--ﬂ a nblancar falra '
e, dancer(L]<-- random(6)+]
ur
| Eorire('Génération reussio pour ', i"lhlﬂn:n-l

HA“DEUR'LWH:IHII-L&HE d':nmhu-auminu

204
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s
A
N 2 & |
b} indeterming - i
E:I [{] !"r - 1 i
d) 5 e 3
Q6 Soit une fonetion qQui recherel, e, N
€ le maii ) :
Pappeler dans up Ml gorithme prinipal par » nun l-fﬂm un tableau tab & une dfmcnslm._rl:;_.‘ln peit.
‘:ii-'l""l‘--.__,_\_h_ L]
8} minge-- “‘:h“‘thbmu{mln] vy .“_'j'-f‘_hlr
b “"“““l‘“hernhumnltmi r"‘-“"-,
c) Lira{min) “?Hﬁ
d) !ﬂ:hﬂl'l:hnr[t:h} renLler Q::_ R “
Q7 Soit] - &
I I tle sous 2] Fonetion MeyenneI0aup (] 1 reel
algorithme de I} procedurg HOYsuplO(ticableaufl. 'IH:IT :f;' real)
|dil¢ﬂhmh‘rbn~nd'unnmhr¢ 2} Fenction Hnymm:uﬁupttttlhlnu[l ].l.'l:l “He réal) entler
de moyennes supérigyres ) Procadyre recherchorfdin ; ant{nr
4 10 dans un tableay, sop i ™
entéte peut fre : ) J%f‘?\.

Q3 soit la fonction

fonoticn u:tpluag:andqufh:

Variable
EEBL . ..uufi 7

sd=but

I8 f-==- axh

fetourner {re::
£in

ankier) rbedl)

EHERCICEI

tantque O<y fairc

si (¥ mod 2=0) alors
x € 2%

Y€ ydiv2

Sinon
\\fw%ﬁ
i¥
l'InnJ

finsi
ﬁnhulqu:

p € pix
8 .*r‘-l

EXEREIEEL*I'IJ::

Uul:scr n:n: f-n

E‘pnb: éerire un .ﬂlnﬂﬂﬂ'lmu itératif permettant de trouver une v

u!:u:uppmﬂh&n
{—1}" + 1 + ) i de Pi.
— e — -— = =
o ]
.'-L‘ D
‘___"'ll k. ='+.'-
VALIDEUR LMD:conseils-sujels d'examens-carsctions 295
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LA REUSSITEMON IBENTITE

QLR .
UFHB T .-m-ﬁ
UFRMI -

UE : Algorithme et pragrammaunn :

ECUE : Algorithme Examen

session 2 (Oct 2021)

purée : 1 heure _

COURS (QCM) I_Imtm&hn
C1 Parmi ces valeurs alfichées par un algorithme lesquelles pemn;rmveulr de 0
Ecrire (4% seric’)l ? -“'-u,b_ ),/ g
a1 W.. &
b} 4.3 v,
c)4%3.14
d} 4"serie f?“ |
e} serie serle serie sorfe V. :
AP ,.-" : ;1::::“%

1 "::-\. "I' : 'I-L-

C2 Evaluer l'expression et la valeur de palindrome & Ia fin dﬂ' |"E'I‘-'l"ii'-’ de I'algorithme.

Palindrome + false 7

Mot — 'ELLA

Pouri = 1 jusqu's longueur DIV 2 faire
Polindrome + (Palindrome) and {{g&u: [ﬂ =

Fin pour

a) Vral

b} Non

c} Oui

d} Faux

S eyt

T
I"'-\.'E'.“‘.\_\_h
el "

““«;.‘m -

mnrflnngumr =i+ 1])

Fat

y :
C3 Pour le type Booléen, quel 251 [&dﬂma!ng de éln!uret les opérations possibles 7

r"——\.‘
-l'

a) Oui, non, vral faux

b Vrai, faux, non, wl
£} Vral, faux, et, mon, nu -
d) Non, oui, &t, n-u /

C4 Soit la des:r}mhn :Eela remen;'he séquentielle dans un tableau de 20 celluls.

il s'ogit de parcourir e tableau e la premire & fo dernidre cellule en co !
mparan arche
(x=97) & chacune des cellules. Encjﬂi d'égalité avec I'une des cellules, parant I'éément rech

puis an dm!!'h'ﬂrecheri:he
Lo structure de contréle clé

Ll ﬂ.&!u#'! ecrire ('Trouve')

& ecrire ('Pas trouvd"}
b‘]' pour =1 fiizqu'a 20 faire
W, 42 £ (L[1) = x) alors ecrire( Trouue
e) tantque (L[I] <> x) et (I <= §) faire
“ o 1+=1+1 fintantque
d} rechercher (L, x)

VALIDEURALMD ;
T . i

on affiche le message ; trouvé

r:d:er:he dons le toblegu est ;

206
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LA REUSSITEMON MENTITTH

5 Sl;:: I'estrait dp Falgorithme qui permet d
i
maniere aldatoire par random (6)+1, Lo premier indice dtany o

& remplir un tableau 3000 nombres générés l:.d['.‘ 1 h6)de

Lire (nblancer)
pour i 0 & nhlancer faire

lancer [i] «- rang.
finpour om (6] +1

Ecrire {'Generation reussie poyr

Quelic est | « tblancer)

o 90g  ur 9 nblancer pour rempil e Tabieay 7

b. Indéterminde

t. 1/6

d. 3000 R 4

e. 123856 47

% .l.l' Y,
C6 Soit la fonction + o
fonction minus? : : AN
débur (bientlen) s oot ¥
retourner (g > (-} / ’/Ir-;‘ Ty

fin W s 4
Quel est le type retoy . T

b ré par la fonction dans | tﬁxl:ﬂl-"t_aff_% +'\\

b) Réel N b

c) Entier & .\.{j '|

d) Indéterming 0 5

.‘I H-Lq_.'_“‘-,h_h ‘-:"r'."
_ / o

T80, Alors ... Sinon...... Finsi permet de vérifier_...?

a)  Une seule condition 4 EJ

b) Deuxconditions

V4
€) Trois conditions . .{f

A
.
. {{ ’
d) Plusieurs conditions=—"7%. e,
S — el

.;. i ""k." u
CB Quelle est linstructidn erronée 7

a) x = x + Ef;'ﬁ -
b) x «x S

€] S+=x 'r"-._“ .

€9 Un algorithme peut Etr"'dé'_'l_l‘iﬁ‘.él'thlﬂ structures (2 réponses attendues)
a) Automatique o
b) Conditionnelle /7
e Ehctr'uﬁfg’ue._ A
d) Itérative 04
< g} ‘E[e;triqu_e.___ £

=

=

C10 Salt le m_u'._-, algorithme de détermination de la plus grande moyenne dans un tableau, son entéte

peut Etre ;
a) Fonction Moyennesup() : booléen
b) Procédure MOYsup (t: tableau[l .. 100] de réel)
e} Fenction MoyenneSup (t: tableau|l..100] de réel) : réel

VALIDEUR LMD:conseils-sujeisdexnmens-comections
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LR 120

Pera s
.-l
d) Procédure recherchermax (f: tableau[l. 100]) 1 entier '
o B,
. S ‘l.-
S laformule. =
g @ on utilisant [a-form .
Ecrire un algorithme qul estime la valeur de la constante mathématiqu v b S,
1 t l t + L o \ -.I"..
e=ltytixe iwgxs 1xaxFxé G Q

—— _

Four cola
a) DéRnir [Ecrire] 13 fonction factorielle factorielle
b Dans votre algorithme principal, salsissez l'ordre n et a

g at Sseillé de
a4 SVA sur un ordidateur 8 bits Il est conse
c} Dans la pratique avec les entiers représentés L e ntenin

saitir n Inféricur 3 10 factorielle (11) factorielle (11) =39 916 800 app e
ot falt diverger le résultat, Expliquer pourquel ? factorielle(11)

sy

(x:tentier) : entler. -
ffichez I'approximation carrespondante de

Exercice 2 : Suite de FIBONACC] mﬁ, ' '.L_,,_
On veut calculer les n premiers termes de la sulte de FIBONACCH e

Up=1,Uy = 1etvnappartient 4 N: Upyy = Upo ity 07

a -\‘ 'Il

Le pseudo code suivant a été écrit : o
U=y QF“-:"HE 1_1:}1
Py e T ol
Pour i variant de 14 n faire -
W= g P -
Q
R =T h";.é

VW o 'i‘ir’
2.1 Réécrire 'algerithme aprés une apalyse %dunﬁﬁ utiliséas,

2.2 Donner |a trace pour les dix pr&;ﬁlurs tcrﬂr:lb's. .

2.3 On veut insérer les termes d;ﬁyn ti_lgi:a'au de la_i_IF:E'Hlﬂ, Ecrire Falgorithme,
2.4 Ecrire la fanction qui calcule le nombre d'or. /0

ol

Lo suite de Fibonaeci m’ﬁ’ﬁ;ayffﬂ-‘ .F.’i"ﬂ;ﬂ-é!‘ﬁ trés utilfisées en mathématiques. Une d'entre
elles est que = ropport, n{edeuw nnmbﬁ':s'gﬁnmm_, de o sulte est altemativement supdrieur et
infiérieur ou nombre d'or- un nombre rematquable qui vout exactement : 1.61803398. .
En rjj’e::l%:j.ﬁ%!i H Mﬂiﬁﬂ __.}dﬁ;:]‘ﬂ_q.mm et olrist ois siite... pls o evencs dons i
suite n'e.'ﬂbmaﬁg{lg_'émﬂ?hmg e, et plus le rapport des deux nombres s ife {le pius
grand/ie pluss petit) tend Virs lo valeur du nombee d'or 1,61803,..)

e

'\-.:-\}
&
.l"‘-\.\_\_: = /
'\-\.""1_5‘-"‘:\. %{

Gam, Y
A W 2
{ b '},-"'
b T
l"r.

\

VALIDBUR LMD:eonseils-sujers Fexamens-corrections e
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CORRECTION PARTIELLE ALGO 2018-2019 SE

Exercles 1

LA REUSSITEMON JntHTITH
SSION 1 ¢

a) Les élapes dans Vordre de réalization d'un pregramme

L] |
Identification de 'algorthme (algorithme : Identification) j

**déclaration de |
N Oe constantes et de variables [constantes, variables glabales, sous- algorithme]
"ouvertune dy corps de algarithme (DEBUT) i

-

**déclaration de Fensemble des Instructlans =

**termeture du £orps de algorithme {Fin)

b) &
1L La traoe de I'ahnr“_h s . s
I} pour : Me correspondant & une méthade de calcul é’g}‘pf_t_l-e_r;na_;{:ﬂﬁ:-. 1650 avant
A=Sery )
= 3 -'WE.!'-_-‘JIL 5
Instruction | p [ % |V [ Test Pinstruction~].p [ X [ ¥ [ Test |
Ure,Y) |o |s |37- V| urexy) [ofs [s]-
ps—14 3 n1:r¢£’%’ )
0=y 0y Vrai
Y= 0[2] ¥E D2, faux
P <= peX P<—-piX|a |4 [&]-
Y<=¥Y1 e ¥-1
0<Y 0 < Yrai
Y= 0[2] | Y=10(2] vrai
T (A= -2°% |4 |B |2]-
Y<—Yf2 "éi =Yi2
0<Y o<y ey
Y= 0[2] Y= 0f2} vrai
P == p#i Kl =2%% |4 [16[12]-
¥ —¥-1 Y —Y/2
o<y o<y veal
¥= 0[2] - faux
P<—psx|20|16]0|-
Y<=Y1
0<¥ Faux
sToP.
On sort de la boucle,
En*lre{p{r "‘H /4‘5
**X=100 et *r=n “'*-.:‘ /
tmh‘u:tlnn Tpal X ¥ [ Test |
Ure(y) [=7]"1000 0 |-
p< =0, 1" d
o Faux
o<y 1.-_ ] onl
On sort de la boucle,
Eerire{p)
vALIDEUR LMD:conscils-sujels dioxamens-corrections 299
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2. Le probléme que résous 'algorithme :

L'algorithme permet de faire le produit de deux entlers
3. Une version plus simple

Adgonithme : produit_deun_entlens

Workabfen 1, 1 /g eabier,

Brbat

[Lionire{ ‘donner deur entier’)
Lirefrmf

rE = ntm
Fiertee [ Te produt des dear entlers esf 1"

Fn,
Exercice 3

1.1 Analyse des données

= Mg Wy WY, w,in sontdesentiers s

« w,v, w sont les termes de la suite m""

- wpermet de cabouber les termes u, v ot trolver la Sﬂ‘rﬂn'lﬁ“;f::t_'ﬁ termes
; e oy i

“F

Ecrivons Falgorithme

Adgorithees : Suite, de_Mibanoe
Viariobde s i, v, w0 earer
[
=1
v oE£—1
o { varant e I & fisirg
wE— uEW
TR
B oS = W
Leriee fusf
Pl poar
Fin,

Vieriakde v, W, eoder

tabe tobleoufi'e. , 50} det entie

Dbt
W= By

Tan -\fﬁhﬂ}ﬂlmﬂ'ﬂhiuﬁdhﬂjufﬂ'nmm
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T Rt e e

TR 1202
LA REUSSITEMON IDENTITE

1.5 Méthode de caleul dy nombre d'ar

Four le calcul dy fambre d'or, W sulfln d'utifiser bo
appliquant 1a formule sulyang, _tobin]_

“ =
***La lonctlon qul calewl I numh:[:d:ir i

Hnmhﬂhz_q_ﬂrhmlm
Trhﬁ wLl enides
tobdesufl, ) Fadlpry
treeed =
Drdast

LA |
=]
Hwhﬂmquinhh
W= g4y
= p
P - w
Tob{l] «— u
Fieh powar |

" MD:ponseils-sujets d'examens-corrections o
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1R1/3021
UFRMI Algorithme Examen 2020 - ]
L1 mﬁ:ﬂ : 1HOD G /
5 .ﬁ"'-u.,‘
QCM réponse juste +1 o ~”‘=,
réponse [ausse -0,5 . h
sans réponse 0 .. O
CORRECTION s,
QM & i
Q1 Quel est le résultat de lexécution de : o %ﬁ'
3'—5 = .‘-"-‘.H_:‘“"-\,_ f’fl
be—2 S
ecrire (a.b
N i(j::"‘**
Réponse : 3) 5.2 Y.
Q2 lexpression valide pour calculer le discrimin m{faga I résulu'r.‘l'hn d'une équation de
second degré en alporithme : K‘ lﬂ’f
¢) brb-4*ac ““»?’ ”‘-3*H

Q3 Soit 'extrait de Falgorithme et s;usie des !.ral-aurs?‘dexsexe et "etat’ Quelles sont les
instructions pour initializer les variah'l&se afin qu: ]'alg ithme soit fonctionnel 7
&l {gexe="M"} alors ecrire .["i!nnpur uﬁ&mur}, nom)
sinon '-'.~ g £ ;
5i fetat="C") alors m&jﬂr& [“B-un_pur n}n&emumellc . nom)
sinon ecrire ['B‘:E‘-‘Lu: m!ﬂg:jil‘%mfjmm]

L
.

::a {etat)
< Ewl:‘l' 8 mpﬁﬂlnnk}gﬁe ([nombreprop<>secret) ET (essai>0)) sachant que
nnmhrepm_p -1 essal} 0 secret = 9050
Répuma h} fap

VALIDEUR LMD:conseils-najets d'axakr : o
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aSeilLl
Q5 Solt extraly de Palgorithme qul permet

(de 14 6) de mantare
aldatoire |
le tableay 7 e par mndomi@) 1, Quelle est In valeur de nblancer pour remplir.

de ranger dans un tablenu G |1un1h'|L;r:q géntrées

pouri s« 0 a nblancer faire

laneer [()o=rm . . 9
finpour ] ndom (611 y o 18
Ecrire men'&M“ﬁH Pelss|e pour : “blm'ﬂ:ﬂ'[’} .-_f':qhh:‘..':‘ S ":‘,

Réponsge ;

. Ponse : Lavaleur de nblancer est : ) 6 {qul la t.':II[II-n‘.'du tableau) 4%

Q6 Soit une fonction qui recherel e 4
i werche le maximum dans un tableau tab & uné dimension. On

peut fappeler dans un algorithme principal par - R

-

b} min «— recherchemay (tab) ":—_H\-}
o :
I
ff o “::F
Q7 Soit e sous algorithme

Réponse : g) Fonclion MoyenneSupit:tabl ;
de détermination du B, xj:"e up{t:tableau(1..10] de réel) : entier

nombre de moyennes
supdricures 4 10 dans un

tableau, son entéte peut i ]/
étre : £ v /1?
Pl 7,

o 7

Q8 Soit la fonction : mﬁhﬁ“ff Quel est le type de la variable locale res 7

fonction c:stp]usgraﬁdi[a. b: mt.i'er)‘{ booléen a) entier

variable o bl réel
TEE: ..en f'?'?. : : €) booléen
debut d) vrai
res«—a=b Répun&t:c}bm]:&cn
retourmier (res) ?
1""\-\. > - /
fin . /:
- T
By
L
Yy
VALIDEUR LMD:conseili-sufels d'oxnmens-comections im
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EXERCICE 1

LA REUSSITEMON IDENTITE

e
r
&
!

variable
X¥\p : enticr
chut
lire{xy)
P10
tanque 0 <y faire
5 {y mod 2 = 0) alors
X 2y
Yoe=vdiv2
sinon
P—p*x
Y=y
finsi
fintangque
eCrire (p)
finalgorithme

ponner la trace de 1hlggrlthmu poilrx=3 ‘f}’j'r-‘l

r

-

Réponse ;
La trace:

FaldhRa "J"m“‘“ﬁll‘mjm ﬂ‘mm! -IJTr'm: <
thong

304
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LA RIUSSITI MON IDENTITI
ﬂmmzme Gregory-Leibiniz serics
Mgarithme itératif permertan
tde trouver une valeur a rachée de PL.
Réponse ; "
Al
gorithme valeurApprocheepi
variable
i, somme, n: entier
debut
ecrire ("Entrer le nombre de termes : ")
lire {n)
somme =
pour i« 1an pas 2] faire
EOMME = seTrme -I-“———*—-
I i+2
finpour

. ecrire ("La valeur approchée est : " som b 5
n

los
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VEMI202) LA REUSSITE,MON IDENTITE
Ry
UFHB 2021 4L )
UFRMI : =
U - Algorthme et programmation |
Licence 1 ECUE : Algorithme ool ¥
Correction Examen Session2 -
o b k
L 7.‘:?_-»-2:-\,
; ""\-.\_ ; T’
C1) Réponse : 4*serie N
i -\-H"'u_ N
C2 ) Réponse : Faux e ;’:{:
i 4
C3) Réponse : ¢ Vrai, faux, et , non, ou '“H’
C4 ) Réponse : b) FTR, +
C5 ) Réponse : a) 2099 & I!"‘ .
C6 ) Réponse : a) Booléen ‘:\\/jx” o
: _ o
C7 ) Réponse : a) Une seule condition {Ex, “:_\\J
: - 0
C8 ) Réponse:c) 5 +— x s,
C9 ) Réponse : b} Conditionnelle, d) Itérative !})
T, N

C10 ) Réponse : ¢) Fonction a.gdfi?enne:s\u‘ﬂtig_hhé{u[l..luul de réel) : réel

s ]
\i r 4

EXERCICE 1

variable ,
fact, j :=¢nt!g_r .
début 5'\"‘-*-_.*
= ]

Si{x =0 oux=1)alors
Sinon™_" /

{ﬁ;:_:::fuu_g:—vz jusqu'i x faire
O rfacts=fact

306
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PR ratps i

by L abgenhiene grigpe Vewl

A2 T hAp:
TEMIARLY,

0D g ey
FTH Y

Bevited Pt pey Veretee: 1o

Lire (n)
e =

Ve a0 Jusapsth 1 fistre

) b

£, Wl R0 § A A o S RS,

..l-‘.-

L

wf,ﬁrﬂfm

¢ = 8 (1 factoniefe))

iy

i

71)
ALLIRETHIME
VARIALLL

i, v s entees
DY 7

Lerdre("Entre
Lhres(n) :ﬁ:#

TR
Vs |

Factlved* Sapgirershnation mfmuwuﬁ ..w;t: '. “?’

VXVHCICH 2 fulte de PIRONACKL,

fibonacei

|1‘Em:~| yarlnnl dedh n fulre

mwuaf
eIt " v, " W)

Iﬁ:
L5 z’ﬁj

‘1* & =W

I’lll;m!lr
VIN;

h'..‘l.l;lllm.lll.l;Hl.'lmmthrlﬂHl iPexmnann-goredlons 307
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18/ b0y

V.

22) La trace pour les 10 premiers termes

0 | ! — :
1 i z -
5 . 1 o
3 3 5 N
4 5 B, B
5 3 13 LB
6 3 21 A
7 21 L34 .
8 34 ,u’ 257 5
| s 55 / 89 89
10 B9 f.;r:-. L M4 144
H"‘-»:::"\_\_ = \:.:-'
2.3)
ALGORITHME o~ \_‘,) tableay
VARIABLE /‘.’f’r £ H“’;
o
tab : tableaufl . mn]degnuer f’
I: entier . ’-._ ‘ﬁ"
DEBUT Ry, XY
iy o,
tab[1] +1 -;j
tab[2] «1 “'xgx‘ .,.'
Puurwanag:deﬁ&‘l fglm
tabli] hmh[f]ﬂab[.-ij
ﬁnpnu: '
Puuri varfant de 1:-1 10 faire
{’_'_‘_ . Ecﬁn':-ftﬂh[ﬂl
" Fmpuur <
v
Grn W
% "',"-_
?
w
] = 1‘_;.:';'
VALIDEUR LMD:mruﬂ]_‘,.mh'
Pexemens-comeetions 308
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LA REUSSITE.MON IDENTITE

2.4)

Nombre_on(n ; entier) ; péel
variable
or, u, v, w.i: entier

début

TS |
LR |
or «— ()

Puurlmiantdelinfaim
We=+y
Ors—w /u
U s—y
Voi—

Finpour
retourner or

Scanné avec CamScanner
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VIFRMI Programmation Python 2017
- Examen sessiond :
Durée THX

LA REUSSITEMON IDENTITE

EXERCICE 1: Questions de cours

11 Parmi ces valeurs lesquelles ne sont pas des « ENTIER »:1 43 210 4E06 sC

12 Traduire en pythion Valgorithme et dorner le résultat de ln ligne 11 e

1 ALGORITHME exempleSbis
2 VARIMABLE a, b, c
3 FONCTION E:ndu;t %, y
DEBODT
Iemumar{ x * )
FIN
DEEDT
BEcrire ('a b 7 '}
Lire (a; "B")
¢ € Prodult (a, B) ©

(F. T - - . T R

10

12 eccire.('c = * cn‘,..,
13 FIN

o

{"HI'H

13- Donner pour cheque ﬂ:rmée-
1.0

4 .

gy x

2114192588 /7 )

LI4EH01 ‘. 1

=100 P ""'a:“a A

(1, 12,45, 66,49 ﬁd—il]-“~ ‘wf

EFHISE:D-L “H,: > -y
Ty

14 fori inrm; {1,10) :
prizt (f)
E‘f{ﬁ.ﬂhﬂ qutihu{s‘jﬂm’f dei ?Jmtiﬁi:r

11 ecrire(Produit (5, m}}:;'“*““* A

£

: reel £ , P
- :'ael}. mal { paramatrr.-a ]

=, .

|

""\.

--"‘. r
-\-_

g

-

Efﬁmé'pnndagt en python :

i 4 utilisé pendant la saisie des donndes @
L
R %
et
L
-_--_"-n.\.'::l-_:"'-.
= _-\_--\_..IIJ
vl b ; "
i ALIDEUR LMl-'l:mﬂmh.-!'uiH! ﬂi%%m 1

Scanné avec CamScanner

Ao



18112021

EXERCICE 2

Tog =

e,

iter =)

while k >
iter = jtor 41
I‘M‘-,I!lpmﬂ
k=kif2 D

relum res

10 fiprogramme principa)

11 tb=MaFonction(16)

D B ) Oh A B L B

22 !
Donner la trace et Ie résultat d'exéeution pour 4 ; E,ﬁ.IEH

23 Eﬂ.dﬂﬂi‘l‘ﬂﬂqHEHt llulE L“IIII-E.

demande un nombre et [ mv;mﬁmm F:th:npi

LA REUSSITIEMON IDENTITE
‘-'r!- .
..- LY K
;IL"-.‘.' ¥
My
h 1
B
-\‘-.Ih':"\-‘ r Ly
. '\-\.
it "
- o

i
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UFRMI Progranmation Python 2018 ¢ ‘
L Examen session Y A
Durde 11130 2 o ~d]
% H"m ‘)
EXERCICE1 ~,

Eoit | algorithme d'approximation d

algerithme carrol

o racine selon Héron d'Alexandrie: i

variable -~
a;al;an: reasl
ientior - 0
debut 3 d’f
ecrire('calenl de racine carréde de 1°) i A

lire{a) // le nombro dont &n cherche la racine carr&ﬂ,.-f

eorire| Yla carré leo plus proche' 1
lire (a0) ’“\
pour i<--1 jusgu'd 5 faire e a..,
an<--={1/2)*{al+a/a0) { g
gcrira{an)
al<—an
finpour @ "‘“’\:“*-.
eerirafan) Ly -
fin T
-y 5
1.1Traduire Malgorithme en python. P iy, A

1.2 Donner la trace et [:r&mlmtd‘mmm;!:i :?15;_{&:@ au meins 5 itérations dela boucle en

suivant les valeurs de §, a0, a et an)

s

1.3 Eerire une version plus simple dy pm;g-l-.u{mm m.rlhu-n en utilisant ‘math’
1.4 Transformer le programme ﬂ%!}h ul:tufuur:um ‘p_'..rl:hun defearrelfn):  ....refurnan
1.5E|:m:m|mmmm;mmmpml md:catnuluhdiﬂhmmmlawhwappmchhuﬂa
valeur réells. :‘:\‘f
.H'r
EXERCICE 2
The
: S T 4
ml g e — e SR
v=ils 55 7T ) e
14
3‘1
£, & =
2 —
24",

&=

e

2. IEm.m mmmwmﬂmt daificher pour n allant de 1 jusqu'a ll.'lltsﬂlum{-l}

22 l.llilf.ﬁ:rln formule de Leibniz
ﬂ'awu une vﬂmr approchés de Pi.

[

pour terire un programmc itdratif en python qui permettra

Indicatlm ifrom math import * : 3 faire pra .
‘de Ip,!ldtiﬂ.n mathdmatigue talles qus At toute utilisation

sgrt (t)  math, mﬂﬂﬂ?ﬁﬂﬁ’ﬁ@#ﬂﬂfﬁmﬁihﬂ{

L LT

e LR L L [ TR e i

+ Bos (n), abs(n), sin {n};

orreiiong N

bl
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LA RIEUSSITEMON IDENTITE

UNIVERSITE FHR COoCoDy I
UFRM] > L
acM(fe1 0 Pty Examan : Programmation
o Hlveau ; Licence 1
ndre la premidre fauille Sensslan : 1
Durde : 1HI0mMIn

Q- Pour produlre un fichlar « .py : » + On ullllae yn

(a) Un éditeyr

() Un exdcutaur
(c) Un compilalaur
{d) Un traducleyr

o

Q2- 2. python est un |

ago d
(a) HewlottPackarg . CIoPPée par

{b) Steve Jobs N
(e} John von Meumann Y
(d) Guido van Rossum .r‘r ] '--—“-.._
{E'} Bill EHIEE. fli ; I-:.; >
Q3 = Linstruet| Vo ' ;{
- on suivante , (= [4,6,5,8 7 WP
(@) un ensembile | iy F ﬁéa ““-:“‘» 5 Iy
{(b) une itération 1 4:‘ = o .\'::I
(c) une liste 1 o )?I
(d) une table o 1{‘;:.&__ f}:’

y R

Q4 - une fonction écrite en pﬂhnn mr:p{nl. cbligatoirement ;

(a) une itération e f,f.-,.-
(b) le mot clé 'ium:tlun — i '-"“ 2 5 f

{E} le mot clé I"Hlum ) "H'\"_“'_-._' =y
(d) une fonction prdv:EdUra \
(e) end_fonction .

-H".H" . .'"'.-'

Fh
=, oy

Q5- Queva afﬁr.'her é la mnsure ie prugmrnrne ck- dessous 7

x =inl( 1) i3 g
i x>1 :
X = x+d iy
'-'__‘___::-,,. _..j-_.-'

[E} ; : = .I_-Iq_h'u_...'

(b) ; e

{c).: 2

(d) 3

Q8- Lequel des mols réservés de python permet de forcer la sortie d'une boudle :

VALIDELR LMD conseils-supets d'exameng-carrectiong N1
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L,.hjl.l{UE'.iill:.rm.m y d phen s S s i )

LB REFLiry
for | In range (10} :
(a) try .. cateh /i
(b) break W
(c) exception
(d) exil
Q7 Soltla fonction
def 1(x):
| me principal?
Comment peut-on f'appeler dans un P’W@m N
(a) f(intX) )=
(b} f(a) £ H,
l‘-] “.Elh} ...\m - -_H:_.'\,_\ .
(d) 1(10) '{"1"#2:;% Yy
N
o WA
Qs X ; ;
H=2 i fr? ‘-._:‘;E.?T :‘#-::_._;u.-"
= ﬁ‘f 7 R
if a>8: 4 / y B
b=10 2 Y ,ﬂ"
elif a>6: =0, H"*::.ﬁ':-..li';;"
b= Y 2.
{“m. | : ¥
Que vaut la gg_afaur ﬁ“ﬂi"ﬂ r_|f3 variable b ?
(a) Je nesals pas - i
(b) 3 -
() 5 Wy /s’ p
(d) 10 *’
€
Vil
'w"‘m“m'LHD}”““”"“H“"“MMWHW

scanné avec CamScanner
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def Hll"ﬂh:l:lﬂnlnll ':m‘“ o
oy l:!l!.l.'.in.‘.'t.'lun de foncefon
k = n
iter - v
wWhiles & » 0

itar o iter 4 3
Ye8. appeand [ky3)
I

5 Teturn sep
Programme Prinei

pal
th=MaFonction (g
Print th

1%} Exécuter le Pregramme pour 16,4 el g,

2%) En écrivant les table
au
que fait le programme, X résultals de la demlare cellule & la premiére, rouver ca

3"} Ecrire plus simplem / —
iy Plement le programme _en_ulﬂlsarjt-l_uu fonctions prédéfinies - bin,

LN '

AMgorithee cage: . /B CAPotumants and SIAGEAGTIE stoLs \Met &
variable r,’?}‘ "::'H__d.*' "-'F:Tﬁ it Facine da 3 :

A X0, I . -

Tty S T
debut & & o BnEw

Ecrire(‘calcul de facine de’ i) I0.7603194310

oy iy’ P 0. 7685394728

Enrirel'aninirhlnxidElnE:Eart: )

la plus prochalis o

lire {:E:_I:l] N

pour ie 14 5 faire
xn --;ﬂ:u.,.\l'z} * (x0+ (Afx0))
S EBcrire(xn), £ip
“xOexn il
H.an'ur_
Fin// algorithme

o

i ..."r_-'
1%) Traduire I‘_;n!gpmhlpi';l'in python.

2"} Transformer le programme en une fonction en retirant I'ordre d'écriture de xn.

3°) en utilisant la fonction sgrf(x) de Ia bibliothéque math et la fonction éerite & la quastion
précédente, écrire un programme qui parmet d'afficher aprés 5 ltdrations récart entres la
valeur trouvée par la mélhode de Héron d'alexandrie el la fonctlon sqrifx)

VALIDEUR LM Deconsalls-syeis d'expmens-comections 3135
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LRFL 102 ]
2019
oLl i P |
unr-ﬂ“l" pmgmmmauﬂﬂ ] . P, . .
uuull-ilil'l' Examen Emiﬂﬂl = 7
Ml Durée IH30min /e
EXERCICE 1: Questions de cours mnﬁi de:“ﬁﬁpi' les l}'jlﬂ

11 Parmi ces valeurs affichées par un programme en py ;
1 43 21.14192588 -100 3.14E+01 ~, "

12 Soit l'instruction *for § in range(n)’si n est "55“1 45 combien de répétitions

seront exécutées par le programme

13 Quelle est la différence entre une procédure ¢ r.t une ﬂ:mr:unn en python?

14 Mettez dans le bon ordre les étapes de pmduclmﬂ de Fmsﬁm

Analyse (Algorithme) £,
Production (Progoammation) -~ o
gpécification e N
Test et Debug A
15 Quelle est 1a difference entre 1 ml.n-puuur =t
lediteur python 7 , o
I.‘.. -\._‘--Ii._. i’
"\-.._I_ ....H rg_-_l .
------ S R e
r""'."""“-“""“ Uy I‘:‘ FRe B wATATaa B de MO B .-"L‘
IIJ:' of "‘ﬂ-\.‘:\“‘ l-l. r * L ] s wyk .
Vo d o i -
45 )]I . Interpréteur |
B '= I T T T T o
i, it e o

Sl -

EXERCICE 2: G
“ B
'\.I e I_.|"'I- ¥

EXERCICE3 : Un ped d'approximation

‘H

prmm.annndf. Pi selon Leibnitz pour répondre

1. Cai:ular]a premier terme. Bl
2N Aﬂin:h.-.rla série par série de 20 termes,

3. Mnmn:r que la série est convergente,

4 Trouver la valeur de Pi

MNALIDEUR LM i
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LA REUSSITE,MON IDENTITE

|:_ I}n

s
we=d —_—
§2n+l 1(

EXERCICE 3 -

Soit Ialgorithme suivant, il permet reconnaiire un silindromed =
=

Mgorithoe test

Variable -_Palindcomg
Palindrome: boclean '
lungu-u:, i : entier

EoE =
Debut chaine de caractire

Palindrome - vrai 2
Eﬁ:r.l.h'['.gjli B .
Live(mor) oo b Aweer’)
Longueur—length(mot) /:?
pour .i-ld.i, {h“iﬂﬂﬁﬂ‘ﬂiv zl;], fli:‘."‘l:? _
palindx = ' Pal - A ]
finpour i m;j_:& H@?}M[i]ﬂhh|lmgum_i+11}
si(palindrome=vrai)-alors -cri;r;u"{mh ‘est un palindrome)

sinoa Ecrire(‘ce mot -
fingi : A"7ESE Pas un palindrome:)

Fin. .
o ':n.

o ., ,."'. !
L1 Quel type de dn%néﬁ'wupnsez#:q@f;nur representer la variable mog 7
12 Traduire en python . =
13 Donner la trace de I"algorithmé pour e mot "ELLE",
HTﬁ.ns!'mm‘i‘:lt le programme en une fonction apres aveir donner la signeture( Ventére) 9
iy '
Fid

=

_ e
Ps : faire attention aux indices

VALIDEUR LMD:conseils-sujols d'exnmens-comections

N
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a0 ol :

UFRMI

51 :

QCM reponse fuste +1 51 Ll
Fouse 0.5 Examen programmatlon p'fthnn L

Pos de reponse 0 durée : 1HDD r’P:: u“'ﬂ_--.__“-..,
[ Recopier Io bonne repanse ' e —

Q1- Python est un langage :
(a) Compibhé
t) Traduit
{c) transformé
(d) Interpréte

Q2- Pvthon estun hnﬂg-edﬁﬁln'pphpar
{a) Hewlen-Packard
(b) Bill Gates
£} Microsofi
(d) Guide van Rossum
(e) Sreve jobs

Q3 = Les extensions de fichiers aszocies & python
2} Py

b) pas o ]
¢) ppm {:‘::"-
d) pi '

Q4 — Lequel n'est pas mupress:dﬁr de uh?;f} valide?
(=) x+4 & B
(&) I (Y-2)+ .
(c) (27+2/3)<=3-]
(d) -

:lnl:--l.'!I
1f w==) :

& a2 '
Q6-s0it def rmat eyl o
(ﬁt = Hzint nl.],f

o tuLp x>b
m wali

() ¢ locale
% :::]1 pug;m Fﬂnru:l

*

153 MALIDEUR | MD:congeil ot _ . i
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LA RAUSSITEMON INDENTITH
Qr Quolip £5t I P :
nom de

amine ¢ 0) 2FE han nuly, n h.l'hl‘; &0 python dans [a eadre de I tamme dos Hlx

(2} Une rn:n!.

£l Ung In“‘_ A
{d) Une Imnlrﬂﬂh.aﬂ;h b b T
m._\‘-

Q8 Que Feprésente Iy figure cl-dessoug 7

e
i
B

Python 36,3 V3.6.3:2c5f0g

32 bit  Intell] on wina; % Oct 33017, 17,26:49) [MSE v.1900 ..".“.-_,,

Type "copyright®, »e T a4
b o Credits® g or "llcense()” l'nrmminfﬂrmal.iun b
:]J Un compilateur
Un interprétpyr h
&) Un éditeyr H {F
d} Un exdouteur
EX01

..fﬂﬂuqdﬁ terj

:',i Donner pour chacun |a fpe co

5,. rythaomn

21.14152588
3.14 E+01
=100

i1, 12, 45, &6, _49 5 9
« False w l{\

""'-.!
C} donner la trace et e 'nom du programme sulvdnt -
u=1 ."T'- 'H‘H "\-\.}:I |
ve] "-“\\h' 1\-:‘5/

for 4 in ranqah,l‘ﬂl:
WELsY
_pr*:nt (Ot del 0 W)

l.'I--"-" - r{f}"

"'.F-'“
EX02

a) Eﬂ,{m en hm une fonction factox) qul, permet de calouler x |
b) qu ha n!nl ité In bibliothéque math de python contlent déji une fonation

mach,factorla l{I}
Rﬂﬂrﬂ x factorial, Ralses ValveError Iz Is not Integral ar Is negative,

Utiliser |a pour ealeuler et afficher Cn,p)

J

VALIDELUR LMD:conseils-sujets deammens-carrectiong ilo
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UFRMI WHN-208h,
Ly ﬁh" T Y

Programmntion Python \’\\

Exnamen sesalon 2 v
Darde: 1H1G 'i'i.:

EXERCICE 1: Questions do cours

11 Parmi ces valeurs lesquelles ne sont pas d!&ﬂmﬂ'ﬂ {int}:
1 =43 210 4E -6 BC

12 Tracuire en python Palgorithme ot

1 ALGORITHME exemplesibis
2  VARIABLE a, b,c: reel

5 retourner(x » y)
6 FIN

T DEBUT

& Ecrire ("a.b’)
9 Lire (a.b) -
0 g+ produit (ab -“.,b
11  ecrire {produit {5 10
12 ecrire [c='

13FIN ;

13-.Iiu.r|

% i7 justifier,

llQumq-.q ummrpagn?ﬂunm“mh e
dudmmmé; i ple utilisd pendant In

¥ MALIDEUR LMD :conseili-sujets d'ennmens. wa—— -
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15 Soit Pextention y Programme

h, 4 =5 0, 7 R AR '
r - __m L B L
Le Hu;puhlm ‘ﬂ'ln.n“':u 5 ] f e

Hver les erreurs de syntaxe dy =
del mlmm‘ltm!nﬂ]: programe ci-clrssons =

min=int(t[1]) &
.‘Ihl‘i "y

while i <len(t)do: .
if min €=+ 1

i==i+] =
ﬂHll I+ /?:‘.l
in=i i 4 .-:'r_"h-.
O B 0 S

s -
#programme principal “‘t:‘\ .- f-f

th=[1, 4, -5 0, 21, 58 & '
print (tb) < \':-:-:rh

mel:'le plus petit est ", mhquhmnhhﬁ"% . 4

indice:", 'th.lndtm[nchudemu tb})
EXERCICE 1 ,L\ _

B ey
&

10 # rnm
11 th= MaFor
12 prmt[ﬂ:j

£1:1 Donner l'exp ligation de chague ligne.
Iﬂpgpnur la trace et le résultat d'exteution (le tableau) pour 49 ot 16.
1.3 Euﬁ,laduire bjectif de ce programme,

1.4 Les r&m’&u -mn et "hex' permettent de fairg plug simple. Ecrive un
{ e nye gui demande un nombre, lo convertiven blnsice ot on hexadécimal,

=

.f‘fs;xﬂn.ﬂmﬂ 2
! ‘.'.q:!'_l. veut tester la simulation d'n dé par un ordineteur, Pour celn on ghudre

NALIDEUIG LM Diconsellsssujets d'oxnmeni-comections 21
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.
f‘""-\. - T“"' /
ilans wun Ealileay 1= tionhires m|:||||rin cubre 1 ok fi [ﬂqﬂﬁrﬂ'.ll paik 1o I'ml _.' *-.":""‘-. 4

- 8

import randem y - v
i=input {random. randint 1,6 o Ty T
print(1) (L) N, 7

La déclaration des ressources ost la suivante: =

algorithme de  test: 0 .
t-!-'.‘.:: " H:'HR/}
tablo=tableau[1..1000] de entier; ke /

variable e e

lancers:tablo;(*I'ensemble des lancer®) - "'“'R','"

nblancer,i face:entier
pracedure range_lance(t:tablo)//conserver Lo acers dans le tableau(a)
/{pour les 1000 celiules, générer le nombre compris entre 1 et 6 ot Je conserver
dans I cellule constante & - “‘-\\l

‘;.'\.-\.:::- =

I3 L
fonction probabilite_face(t:tablo, ftin : réel (b)

/ fparcourir le tablean ot er Jes collules'gii contiennent la valeur £,
A chaque Egalité aves f. '.:;
[{Augmenter e nombre d'appari la faco’par une inerémentation

o [
2.2 Définkr 1a fonction'{b)
2.3 Dans un pmgram i

2.4 Remplir le tableau lan

et les variables globales

VALIDEUR LMD:conseilssjets dexsiiens: cormecgins
322
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‘ I LA RELSSITEMOMN IDENTITE
I I | ﬁz.nutnsnz FHB COCODY
RMI ; 2019
‘ QEM {1=1 ou F=.1) ;’::;Mﬂ Programmation Python
| i ; Licence 1 .
I‘ Sesslon: 1 i B

r—
-

o

Ol -Pour -
produire un fichier « BY #, 00 utilise un (c) campliateur { TR

Rem |
arque : les fichiers .py sont les fichlers python ™

~Pyth
Python est un langage développd par {d) Guldo Van Rossum f*\.

a3 - instruction suivante, t = [4,6,5, 8,7), crée fe) 1o s & ."‘:-“H"'-\.
Q4 = une fi i W
enction éerite en pythan contient obligatoirement (c} le mot clé rﬂurn : v

Q5 = Le programme défini affiche 4 a console (b} 1 A=

e

Q6 -le 4
mot réservé de Python permettant de foroer II{HHIE d |i: huu;tq définke est (b) break

QF — Dans un programme principal, la fonction hﬂﬁ?‘lﬁ'ﬁt Elhl appeler l;ir {d] 1{10)
QB —Selon le programme défind, la valeur finale ﬁwrraa}t.ﬂtv [e} s
Ui,

r W

f EXERCICE 1
f i
1) Exécution du programme Fﬂyr*-;ﬁ'

Entrde [18]: M | def

W
"h?:‘ - o .im(gut{ﬁ} "5 MaFonction(s)y

B pr nE("rest(L): "', MaFonction(a))
& .-,Lprmtf, n-_r.tl;iﬁ'_i a I"Ial'-:rn-:ti-nn{m'_s}

o T T ——

“Fese(a): [1, @, n. 1]

rest{4): [@, 8, 1]
/,;*’m:{m;: (8, ¢, 9, 8, 1]

2) Le p-rngraﬁhﬁ-‘mﬁfﬁﬂt les entlers en binaire
i a:]lu.i‘ctl':l:_ure plus simple du programme en utilisant les fonctions prédéfinies - bin, hex, int
5 - Sy i

.lr':it’:'h 1[_;-3: H [ n=int{dnput{ a="}}
o b-bin{a)
v orintib)]

9 Sntoes

WALIDEUR LMD:conseils-sujets d'examens-corrections 173
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. 3 '
EXERCICE 2 N H“{
1) Traduction de I'algorithme en python A 1
. 9

Entrde [10]: M |printg“caleul de ractnn carede des”) L0 TSmO

Asfloatinput( ="} Py e
ﬂmtﬂﬁp:'l:{“:niﬂr}ln racine corrde 1o 91"""‘-&,“,!3: chid Jﬁ
for | in range (1,8): o

Xni={ 142)% (X604 (A/XD)) iy

prink(xn)

Hadn

Caleul de racine carrde do:
A=431

Salsir 1a racine carrée la plus proche Xo: 20
20. 76853949 2026695 LU=,

10, THR5 3549 2026655 .-’# | -

19, TE05RRN026608 Retie
20.700539492026695 | | 7 gy

e

28, 05 FR S0 HE60E H‘l"\.

2) Transformation du programme en une Iﬁrﬂunﬁﬁ%ﬁq l'ordre d"écriture de Xn
Deus fagon pour transformer e programme Er‘!iﬂiie._l.‘m:uéﬁ

e

Entrée [5]: M |def ”:"“:.'—“E'{h ‘\:-a. ) J
print" 1 da i r Ey

I 8 s e _

for 1 /An range giay: @ s R B K

y JFLA2) (0 (ArNBY ) ;
Hbﬂ'ﬁfn{ﬂ -1
racine_tarroe(}

S 4 Q-

caleul d in o

sy N

l.ilt-alg_ ra Q_s:ilt.?g‘(- la plus proche xa;: za
oue[s] _-_':i.i"i"..'.“\\""-.,1 =

§ — — o
Entrie {41-.4-:,:-::.: R e
Ih.".- ’Xn st Lo valeinr done gn e colevles Lo racine corrde

X0 eIk L o ine carrifs Lo plaus

I":" S For tAn - £B); T
. "**n__-__,'i*ﬁiu’:;!:!&:;:fnﬂ
V\"-\” r:u;.u':':-{:u
| 4:;_:---»:411. 20}
y out{e]: 20,775
3] Enutilisant Ja fo F{!:J'I‘;'I'ﬂf!d la
T #/ de la bibliothbque math et 1a fa
t Y netion écrite
S
W B P mEthode de Héron d'alexandrie et fa fonction sqrifx) N
W fr Ft sget T Ty
4 .i%ﬁdu_:ll‘l‘ﬂﬂ, X8)
"% cf X8 sonl les argueents de (g §
:_%ﬂ}' 7 fonction ractne_corver prdcodennent définie
i rebe
o, print(r)
'-.-__‘_'i_-__._-_.-::j [ H : L T R

VALIDEUR LMD:conselbs-sujer dexamens-comreciions
a4
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LA REUSSITEMON |IDENTITE

&

UFRAI
11 - 2020
QCM réponse juste +1 T .
Fausse -
Pas de réponse nllﬁ Examen programmation pyr.hnn
Recopie 1a bonne réponse durée : 11100 o
oy = ¥
Q- Python estun langage ; CORRECTION A -.-;'
@  Interprese, - &
Q2- Python est up langage développé par : \u r
(d)  Guido van Rossum, (f_:‘

Q3- Les extensions de fichiers associés 3 p:,rthnnffnnt

¥
1
r—

@ Py {extension de scripts Python ;i}r‘sq fichiers r.en:t:s]

Q- Lequel n'est pas une expression (de mlcm %

{d) (2==x-7+3)e1

'||

ﬁ
Q5- Que va afficher 2 1a consale le, :‘ng‘mm =d "’
s n e
ifx==0: / 7
Moy L
print (x) <

|"F

Réponse : le prngrammt al’ﬁchem ala console: () 2,

QB- Soit def mafdnet )

_f

int b=1
R return x=b
On qualifie b de : (3) Varjable locale.
1\._\“ . 5

qQr- {ﬁugl esm nom de cette Instruction éerite en python dans le cadre de la somme des

dix prerqlt:_r! rs“nEn nuls,
L seinife

Eép;‘nsﬁ : (d) Une inltialisation

VALIDEUR IMDzconizils-sufels d'eastiens-comoclions

hRL
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Q8- Que représente Ia figure ci-dessous 7 5.

e,
—
e

£
i b, - _|"I ¥
Python 3.6.3 (v3.6.3:2c5fed8, Oct 3 2017, 17:26:49) [MSC v.1900 |
32 bit (Intel)] on winaz N
Type “copyright’, "credits” or "license()” for more Information. b
ot JJ"H___-'\—_\_-_ ¥ _‘1
. g
h"'\.
Réponse : (d) Un exécuteur, b
EXO1 :
isie des données,

a) Quiest-ce-que le transtypage 7 Donner un exemple utilisé pendant lass
Le transtypage correspond i un changement detype dune vanabl»e
Exemple :a =i Entre hreenueﬂ‘ __

emple : a = input({® T un nom "} r-'-:}__!

a = int{a) -
Remarque : La fonction input() renvol u\“cha de caractére dans la variable a.

1l faut donc utiliser la fﬁnﬁun t{l qui‘p et d'obtenir un entier.

b) Donner pu.ur chacun des valeurs le %@:ms-pundg?t en python :
4:int .
21. 14192588 : flaot
3. 14 E+01: float

=100 ; int
[1, 12, 45, 66, 49, 64;51] Tzt
<< False == : bool, '

.
"

- "'-\.,\_:'\-\.h_
¢) Donner la triceet Je num-'dgx pro
-"'\... " ot

me suivant :

-
u=] ~
vl & J.-"
for i in range fLJU',J'

WY
ﬁ@} I:'ll..r 1+1
: x
W v
'\.1
b 1
=)
VALIDRUR LMD:consells-sujets dennmens-cormeclions 126
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Réponse :
LII,I.‘H:E: ) N,
s .
0 {Inl.liulisarinn} 1 :
- ‘.."'"'--. s _"__
1 = D )
: 1 E 2 Vi, UZ 2
: - 3 23 U3 3
3 -
4 5 S, (A us s
3 8 P " us &
5 e
= 2 B O ‘-:“1 13 U 13
l'lll
B n 40 ,f’f 2y uT 21
T - 5
& R Us 34
3 = Y
E 5
25 &y, 89 ) B9 U 89
.

A
Le nom du programme La uite?e Fibonacel '(/s: une suite d'entiers dans laquelle
cll. ue terme est la s fpmme des deux termes qui le précédent.)

02 \m/f

a) Ecrire en python une fnnctjnn ﬁ.ﬂu{:j qui permet de ealeuler x !

Réponse : 'f"'“h_‘ \)1
\,\\x .

#coding : utf-8

def facto(x):

i x < 2)c b
fact=1

Qi y
P S ﬁ

= i"nriin 'E?EEF' x+);
D H I'act'-l
rcu:rn fact

"I
.
b

VALIDEUR LMDreonsclls-sujets dexamens-comedtions m
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b) Dans la réalité, Ia bibliothéque math de python contient ot o fonction 49 :
math.factorial(x).
Return x factorial. Raises palugError if x fs nat integral or i fggt
Utiliser la pour ealeuler et afficher C{n,p).

Réponse ;

#eoding : uf-8
from math import*
print('Programme combinaison de P éléments parmi n‘] W
nint{input{ Entrer la valeur de n ) 5y
print{input((Entrer la valeur de p )
ifp == O} or (p == njj:

enp=1
clse:

enp = famrial[n},-’i’mmini[p]tr:
print(‘Programme combinaison de', P,

VALIDEUR LMD consel-siets examens.conections
38
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Vo 2021
b
".H“'“n___ i 4
W,
Programmation Python - 7
Correction Examen. Eﬂ:ﬂiu:n: 1 & 2
Durée 1H15 : 4
EXRERCICE 1: Questions de cours & .y

11
Les valeurs qui ne sont Pas des entiers (int) sont ; 21 4‘E_ﬂﬁ f‘,'
12

* Traduction de 'Algorithme en Fython fﬂ &
# Programme exempleShis f/ ; —
def Produit (x, y): '
return (x * y)
# Programme principale

a = float(input(" a = 7))
b = float{input("a = 7))

¢ = Produit(a, b)

print(’c = *, ¢)

# Fin du programme’,
« Le résultard Ia I:gne 1 sera 50.0

13 La demnié va]nur 4

14

-Test : 107
wr u ra

. DEf'm'I:inn

Le tran{ﬁ'psge Gﬂrﬂ!gpﬂlld i un changement de type de variable, comme
transformer une var}a le de type string en int,

|-"|--|.\.

iy Exempli_:?

: nnmbm-’ﬁjut{"ﬂnufr un nombre : *)
N numbrei:.nt{numbre}

VALIDEUR LMD:conselli.aufets d'examens-comections 319
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15 Les erreurs de syntaxe sont ;

+ (ligne 3}, do (ligne 4) |

EXRERCICE1

== (ligne 6)

L1 L'explication de chaque lipne

1: Définition d'une fonction nommée MaFonction avec pour paramétre I't:ilm:liﬂ "

2 : Affectation 4 la variable res une liste vide
3 : Affectation 4 la variable k la valeur du paramétre n
4 : Affectation 3 la variable iter la valeur O (initialisation)

(1) (ligne 9)

LA REUSSITEMON INENTITE

F, (rlrl..l

5: Définition de la condition k > 0 avec la structure itérative while -

& : Incrémentation de la variable iter
7 : Ajout du reste de la division de k par 2 dans la I:ste res avec la fonction append

8 : Affectation 4 la variable kla valeur de la, divlsmn ETIU

d'arrét de la structure itérative) o
9 : La valeur retourner (return) par la l‘nnctlnn MaF-:-nntmn gst res

10 : Un commentaire pour marquer le débutdu pmgmmme principal

11 ; Affectation 4 la variable th la valeur remumﬁr‘par la fonetion MaFonetion

avec comme paramétre effectif 16 (appel de la functmn}
12 : Afficher la valeur de la vartJagIE th- ave

itre de k par 2 (condition

la l’-:mr:tmn print

1.2 La trace et le résultat d‘mﬁ:i:utinn’_ﬁe tah!eau} pour 4 ; 9 et 16

='~.

L

i
o

b A h
« Pourn=4 <3 /;
D |"I|I -'\.."\lh - ‘ =
= 1_& "2 0
2 Hi 1 0
37 Bl &7 0 |

Le résultat de l'exécution est : [0, 0, 1]

« Polrn=9 L

Fs 0 = ‘ g -
~ =1L i |
&y 2 é
& 3 1 0
4 ] 1
Le .-',d{;u]mt de Fexécution est: [1, 0, 0, 1]
VALIDBUR LMD:comsells-sijets dexnbnont-comeolinns 330
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r

* Pourn=19

(=
=

LA | LD B | =

(=1 O X N (-
“lelolelol

Le résultat de l'exéeution est:[0,0,0,1] I Py

T .,g':l:':'.
ali W

1.3 L'obj y
3 L'objectif de ce pProgramme : est de c.-unw:n:ir est.un nombre entier en binaire
14

# Programme conversion 4 “m,“ /

n = int{input(" Entrer un nombre entiert :]}

ST
print(" La valeur binaire est : *, bin(n)) %&t\ il

print{” La valeur hexadécimal est * hhexl{n}] j)

# Fin du programme _ w“"-\‘:\

< J{Jfﬁ
foriin r{ange {I_':I 1[]1]]

t[i]~in ut{mnd-azg randint(1, 6))
2.2 La fonction (b) “-3:“*
def pmhébﬂlte face(t, f,l
nblancer= 0 ,f
~fori jn-.rangg{n. 100) :
; ; if £ == 1]

nblancer = nblancer +1

EXRERCICE 2

return nhlancer

VALIDEUR LM Diconsells-sufets d exnmena-comection k1]
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e

2.3
# Programme principal

lancers = [
nblancer = 0
i=0
f=0

24

# Remplissage du tableau lancers [ ]
range_lance(lancers)

25

# Programme principal

nblancer = probabilite_face(lancers, 1)

VALIDEUR, ummmmuﬂ'umw“.
; m
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¢ 112
i,Cﬂmhhdﬁaﬁnmtdehmuimn_

LA REUSSITEMON IDENTITE
P Sy
Université PR y Mnm
MATHS-INFQ,
T 2016-2017
Epreuve de Caleul matriciel £ ‘"1
L1 T
g Bocatnn J_n_“ i -.le y
Durdo : 01h3g' :“ 1'_.":'*::- o, 1.:}
Exercice 1(09 points) ! 7 Xy
T .
On eonsidére Ia matrice D= | 3 6 7 8 W

L ' '
I e B R
Exercice 2(11points)

mr4+my-tmz =a
_?: my+z =b.
YT S-ymr. =
-t déterminer son rang sulvant m,
i mm]mmmdﬂﬂhﬁ,hc.

VALIDEUR LMD:consells-sujeis d'exnmens-cormectiong k]
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EXERCICE 1: (07,50pts)
Répondre par vini ou fanx en justifiant.
LH,BEH.['E].ABﬂH-rA-ﬂnuE-:ﬂ.
1#155{.{5}1#;51::.&#{1&;5;:‘:“. : .
2.5 ; ot Caraigh S| est ol
Lhm d'une matrice antisymétrique réslle Afie.(\A)= *Bg_.;gﬁordmimpﬂﬂ
Eﬁmmmﬁamduhw[n,m}dmrg[d .
EXERCIGE 2 (12,50pts)
22 2 2
1 1 =] -1
I Calrader A | 41
-11 1 =l
-2

VALIDEUR LMD:conse; : .
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.

Universté FOB P .
. y 2017-2018
EXAMEN de Calcul Matriciel A
Seconde session : .
Durée : 01H30 s <
Licence 1 Lo P
EXERCICE 1(s points) : H: e f
Choisissez Ia bonne réponse en justifiant v
Questionaires = -""":-.L' - -
1. Soi .
Soient, deux matrices A, B € M, (C) mnm‘i:-féset o =.4.Ba—la-1
Le déterminant de C b
]lw'autlmr_ﬂ’mf“ }namutl-quea.-ietﬂmmmuml.
) vaut toujours 1 ]MMW&&BMEBL-}M

EMAEM;[ﬂjdadﬂmmm.tégdﬂul IAque".]Iadasmamms
m:imnbmnapukm&madﬂmmmm
[(Besy [Ja /—2} Dﬂ]ﬁ’:f
EXERCICE 2(12 points)
lﬂlnmmsnimmlﬂ?ﬂemja ..E}E ;’}
3 “1--—-1;.-’
hmatnm:ﬁm—ff,ms -Hl —m.
- =1
zjﬁﬁ.nud:er.nim:ﬁleawhmdnmﬁllk 1,2} dans B? e systéme -
&y Y Pz e =L
()« ﬂz:{y mz= -3
(m— 4) T =0 —z=~]

“»LT;'_::;; +5,. /7‘

VALIDEUR LMD:conseils-sufels desamens-comections 33%
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UFHB :UFR-MI : L1

EXAMEN de Caleul Matriciel
Premidre scsdion
Durde : O1H30
Licence 1

EXERCICE 1 : (05 pts)
Répondre par veai ou faux on justifiant.

3. 5ion peut calcu!er le pmﬂ‘mt de de-.n;

leurs sommes, s ‘a,’.f
4. Le déterminant d'une matrice mtﬂfrmétnﬂutﬂﬂli# A (ie ty = —A)
d'ardre impaire est nul. -.:':"1\_ ‘*:"'?;

5. 5i une matrice 4 est de type (n,m) HJ';"‘TQM} <m

VALIDEUR LMD:consells-sujets densmens-corrections 336

Scanné avec CamScanner



—_— = - T

D

181
- LA REUSSITILMON IDENTITE

Universtaé FUR
18-2019
UFIR MATHS-INFO, .
EXAMEN de Caleul Matriclel
Seconde acanion

-D!Il'ﬂ# OIS0 ..-".h T P
Licenee 1 N
EXERCICE 1 . (07 pts)
mhﬂﬁﬂﬂrpﬂ\’ﬂﬁlw‘ﬁ‘ﬁm en justifiant @ =
Soit A une matrice, . //';.

-\.| |H|

1) Le produit 4{*4) (*A)A est défini si et seulement si A cat carrée.,
2) Elﬂutmnéculmd{'.d}-{'.ﬂjd AT

%) SLA('A) = (*A) A slors A = (t4), &
Soit A une matrice carrée, ﬂ!hmhuﬁmué:rdemdmbmh que A
4) Si A est inversible, alors A (A) et inversible. e 4

5) 8i A est inversible, alors A 4 1) minvmﬂ}h

€) Si A est inversible, alors (4~ (LAY - ,1]-1”' 5
7) Si A est inversible, alors A{‘A}A"(‘f ~ =

"'\.‘HH"L
ey

W
;\
Wl

EXERCICE 2(13 pts) )
Soit M & M, (R) avec (a, b,e,d) E,
@ =b =g —d
M= ] "/ _,/ /
c -d a e h,_'

1) I]ﬂnnr.rla t:l.n.spm&e {rM] delumt-m:zﬁr!
2) Caleuler M. (*M) cbe} M, ces déuxmntn:u Gﬂmnmtenbel]
3) D&dmdeﬂ}dluﬁdﬂﬂminq.&td: Mrénﬂa:;'h.mt.q-u A
4) A quelle condition Mm‘treﬂtlih\';l:ﬁlh]ﬂ? Donner

Ba matrice
5) Résoudre dans RY, le. l;,rntém: lﬂi'lm.nl selon le qu e

atre-uplet, (a,,c,d) e Rt

. }
iswf:.ﬂ}ﬂﬁx =17 |-
6 3 i
f e I

£ \\.‘/‘({’ lhﬁ:j

L

VALIDEUR LMD-conselly-sujers dexsimens-comections
337
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Universté FUR
UFR MATHS-INFO,

Session decemnbre 2020
Durée : 01 HOO
Eicenn'e 1

leul Matriclel 3 D
EXAMEN de Caleu P

EXERCICE 1(8 points)

alors ni A nil B ne sont inversibles.
2. La famille {(3,1,4):(0,2.0);(2,0,6)} ¢ R*7]

5. Teute matrice carrde dordren, A '-r{-riﬁnut a4 3
EXERCICE 2(12 points)
3 =1 1

1
1. Caleuler & =

338
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EXERCICE 1 { 4 paints )

Catouler ke déberminant suhesnt :
13 15 1
I 1 =3 =i

A= ‘I =1 =3 1
1 =1 1 =1

EXERCICE 2 [ 10 podns |

Jin fonction de A et de 1y,

e e Fexpression: A™ = e  Com(*4) ot

; -:-.-I-'J,r-ll-_t'- .
TEI IS 6
X =y + ix =
—hp =]

WALIGEL mwm F T T — i
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LA REUSSITEMON IDENTITE

1R112021 b
lIIl_.-i" = .
|'-. -H"'.
UNIVERSITE FHB / Annge
U.F.R. Maths-Info .EIIJEII:_ISHI:L J
Il-l-r. " " .I
EXAMEN DE CALCUL MATRICIEL . W
M1, LT ; 2° Session ; durde ; TH3D A W
L ..'q. ™ : -II.
EXERCICE -":r' ) e "-.,
]

Questlonnaire 1
Solt A, B et € des matrices dordren > 1.
1) AB=0=2>A=0cuBf=0:
2) A(BC) = (AC)B;
3] A(B+C)=AC +AF;
4] (A+B)? =4 + 248 + 5%,

Questionnaire 2
B R | 1 O
!-nh.-l-[j 1] eHz-[ﬂ 1i
1} A*=124;
2) A" =2"A, pour tout entiern = 1;
3] (A= I;]“ = [y, pﬂurtmrtenlierﬁ'h-l ;

Questionnaire 3 A 4 15
On considére les matﬂne#

DA/
Fan
At dxz )
1) lzr&ngd‘eﬂesta
) LerangdeB ést1;
3) Lemngdgﬂeﬁiﬂ o
4) I-EHHEI;IEDESIEI """-:':-L

A=[101], B=

~
Questionnalre 4 . 4
Snﬂ -,
A une matrice carrée :}rﬂ 1 & coeflficlents rdels et I, Ia matrice identite d'ordre n ;
i

::I A estimversible si ‘g{;wrmnt &1l existe une matrice B telle que AR = bt
7 3: : u; xnlhjn :,- seulement s'll exlste une matrice B telle que BA = |,
ey rslhde et seulement 5 |
= é a._h___.: &5 coefficients de A som inversibles pn-ur la multiplication
4] A versible si et seulemoent g
;, pour toute matrkce ¥ 3
une maIrJI:.E..!I’ d une eolonne et n lignes tefle que : A¥ = ';HE olonectn i S

.H'f

VALIDEUR LMD:conseils-sujets it sap ol
340
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-.."_ —m
Questionnalre 5 / '
On considére le systémp d'“““hm.ﬁ‘hmmue; (x.y.2) ER 1 B .
X=y+z=1 L5 . 4
(5) & {2x =3y 44z =1 T, R
Y+zm=1] '::-\. '“M"-.. ,
by gt 2 7
1) (5) & lr-ﬂrzrui : .l\]‘"
= m n Bip ..}

2} Les équations de (5) sont celles de trols plans ;
3] (S) admet une unlque solution :

4) (S} n'admet pas de solution,

VALIDEUR LMDiconseils-sujeis dexamens-comections 341
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i 1..\*‘

[CORREGTION CALCUL MATRI

On considire la matrice D =
1. Calculons :
det(D) = {{déu‘elnppma}mﬂﬁu:ﬁm Ja premidre colonne)
F_.‘ .‘ -
det{D) =
3 4
i |-k 4+
78
: [1 2

det{Dy) =get(Ly, ~Fy — Ly, L3, L)
= det{(Diy—La, Lg, L) + det(Ly, Ly, Lo, L)

% e : Li-Lﬁ1LﬂrLl}_M[L1|Lﬂ:L33LI} e
o . = [D]--ﬂ'
» .

VALIDEUR LMD:conseils-sujets ey . 1
amems-cormections
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rll‘.-.
A - f
:-"{:L..hh_\_
123 4 W,
. _ 15 G T 8 - O, '
Dy = 0 0 o gllbamatrice Dy est obtenue &r&niplnggntﬁlu
311 2 W, |
tm".ﬂ-lll_"’ﬂw 1_@'1“ duh DlMI":-I:-[: D u -~-_"'-'~|.I|.|I
par 0} Iy
det{Dy) = u:l’lf'l{!;.-L L4,0, Ly) ‘:'1‘ 3
det(Pa) =0 *:‘“‘l""h, ;f‘ ‘
1 2 3 & H‘*-m“;_:,-:-ﬂ‘y’/
7

u = & 0 T A
“ 1 3 g g |\e mﬂiﬂnﬁﬂi'ﬁt obtenue en remplagant

-6 -2 -2 -2
la quatritme ligne de la matrice Lipar — \’.l':%
det(Ds) = det(Ly, Ly, Ly, ~2L, M"
=] —EM{L'I L'.h L‘H-r 5
= —Ed!l{ﬂ]
= =2 x 36
det(Dy) = -T2
Exercice 2

e —— .
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gy /J
fﬂ_"a “\/f
-
A\ '

e

- l"-:urm:{‘ll,mn:[.-'i'}=(ﬂ -1 1
0o 10

011 ; { ':I
= | = Fan i‘h

-rmnrm=l.nnn:{.-1']-'-*(
- :""* 4

- m € R|{1.0),0n a :rang{A") = B = rang(A). 74

potr m om0, rang(A) = 2
pour m = 1, rang{d) = 1

pour m € R|{1,0}, rang(4) = 3. /)l
/f"w
Déterminons les solutions de (5, rsn‘imt m,a,bc

Sﬂtﬁhmmﬁmaummﬁed%ﬂ %

S
e

0 - l] Jrang(A') =f;=m"ﬁm_

VALIDEUR I.anmll-wjm d'ulﬂmmm a4
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'
.
v b
Sin= T4z =0 * b ’
@t ﬂ,{&}ﬂ{z_l_# mg TV =o—z
¥ =g
Ipr = (2 e=zib—z)iz,cb e R}
E+y+z2 =a
= pourm=1,(5) 0 =b-a
0 =c=a

L =mg—{j-—

Elu-bnc.{ﬁ,}ﬁ-:+y+:—u “eiing
{fﬂ-lr—'tnml}.ﬂ:lhiE !’

ﬂiniuéb,::#:.ﬂy

- Pour m € R|{1, 0}
{Sn} = { "Fl'[m‘-'lhr

m{m — 1)z43%

VALIDEUR LMD:conscllg-gujets Jexamens-comeetion 45
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L&) 16
UFR-MI - L1 Année zmmm_q ™
[CORRECTION ; CALCUT, MATRICIEL SESSION 1] i
“-‘"_‘\H ‘}'
ERCICE .

1. FAUX : en prenant par exemple A = ( ﬂg‘s @ i
onaAxB=0maisd B#0D / '
2. FAUX : YA € M[K) ot ¥A € K; det(AA) = A" det(4). -
FAUX : le produit de deax matrice ;Z puss!ih du moment of le

L

Fa

nombre de colonne de la premidre est au ligne de la
5'pst, presible unique-
de lignes et de

seconde. Tandis que la somune des matric

asible{ = 8) mais la

4. VRAI : det(4) = Zr,./z?g o =—det(4) (car A est d'ordre |
impaire). i o . i
Ainsi on a 2det(Af'= 0.2 def(A) =07 |

3. FAUX : quelle’ m:\t?\\:b"édﬂ type (n.m) on a-

rang(A) < llﬁﬂ{ﬂ- m)
La propos nn serait vrai ]pandlt.u:m que m < n,

VAL Moo “
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P
EXERCICE 2 //
. >
r__,{i-,.h_‘ -
2 2 2 2 1 1 1 1 |l11'n‘;\'---’1~1*
1,5:114—-1:211-1“1“22200 o -
-1 1 <1 1 -1.1 =1 1 uz‘&&*% B,
I S B | PP N
1.1 % 3 .
A 2::'21:2-21 100 - j
R BT | ;
0110 ‘f;-c.“}. {,('
- 1“*\'\1 /1/1
dévéloppant suivant Ia troisitme ligne A=2* [=|1 0 0= 1 0
010 "n 13
A=P(-1-1)=-32
i .
2.8t A=11 2 -3
8§ -3 =i
a)det(A) = —20 # 0 alors A est in
VALIDEUR LMD consells-sujets densmens-comections 347
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LA REUSSITEMON IDENTITE

Correction Examen de Caleul Matricel 2017-2018 :-h:asi:rn 2 L!m'-'.“ -4

Exercice 1 : Choix de In bonne reponse sulvi de -i“f’ Llﬂnnt:Iun
1.b) car 5i AR = BAonn C = ADA” 31 = AD (1) AD'= pin €k

dﬁ{fﬂ.} =1 B .
2.d) ear det(A%) = (det(A))" = (=1)" =1 . L
Exercice 2 : .-’ 4
3 1 13 -"'r."
1)A, = 3 1 -m| . meR =
m—4 =2 -1/ .-""H
3 1 = 0 ,4 —. i1 »
det{Am) = 3 1 —m|= / :]n" = {-_l_— m}[ﬂ + m}
-4 =2 -1 iox2 y.

Alors la mll.l']ﬁ!.-i nst.mvembtummER\.I{l’-E}
Cnlcu]nns..dﬂ'puurmﬁm,{l— “Ona: "\_\

3 3 m-4 3 l—m
'..‘-.,,=(1 1 -2 )Et'ﬂ'nm"d (".;:‘m{m -4} m=T7 3m *—1});

1 -m =1 D _m 24m 0

/1"" —2m—1 3 1-—-
Ainsiona: Al = é}m‘.d,,.—h_—;]'u—l_m; 3=mim—4) m-7 Ei:m--l})
-2 —=m 24m 0
2.)Resolution suivant I-r:s vale de m E|,-R‘I.,{1 —2} dans R?

3z +ir~—""?z--1£ ~m
Seit ()& 3z+ y- mz= 3 3
{'m — )5 2y =1

cna:{z.é/’ ‘(m :2" Ei) @ ) (;:F)

&
La matrice assoeibe d)(32.7) est la matrice A
R\{1;-2}."% g“ m Qui est inversible pour m €

o . —-m
Fﬂm lix Ej'sléme admer. une unigue solution donndée par (1,.] = Al (_3)

s ;
: / : 2
i .,.""
-
- d

-
4
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LA REUSSITEMON JL':ENTI:T_EN_.

1871172021
c i S : ﬂ'\«..l" 4
EXERCICE 1 D W
1. Faux car on peul avolr —— \ '
1 0 0 o 0 0 g
Az[n 1 n:r]Et ﬂ:[n 0 ulurrieh"l=1?=ﬂ
0o 1 0 00 B
Danc A est inversible. oy .
u¥ ‘H"'\' ..'
30 2 -‘merf-'“p
2. wai:aril 2 0|=20=0 Y
4 0 :

P,
Et le cardinal de la famille est égale a la dlmenﬂnn de_l espace,

e

3. Vrai car c'est le déterminant qui change de__s!_gng .’; pt m__:::,_
4, Vral car le produit de deux m:trlnes]mn?hl:s: est ['n:';«etﬁhle
5 VraicaronaSA*+A+7, =0 "::

= A{S..-l +lq) = =Tl

oy
= ..'I[——{S..Il + .!,,;-]'f

= —-[SA+E.-,M ,:’
Done A est |II"|"Er5I-HE11H‘I _ .{7
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"““‘ﬂl: _11|==-n1-:[-i—-1]-=15
A= 1%
1 1 =«
r Snltdu:[z 1 _]
-3 3 =1
3l Montrons que A est inversible,

*  Calculons le déterminant de A

1 1 =1} 1 1 =i By,
3 3 - 0 6 L-_-. — Ly 3l _ ._._.-'

=2t = $6=10
|Al = 10 # 0 donc A est dnuersihie

=
* Calculons A2 \/l
Ona: 4™ =—-:|-: tc.,m"\\u‘ ‘%

1 2 =3
Ona: iy = -L._, 3 :

ﬂizil,_af:iiz 'ﬂu S J:_;**
3

#“-":'i ﬂa:;ﬂa
'-."h._‘\j"
ay, =8 E‘ﬂﬁ;—z nﬁy -2
Gz =ATaz; = 4>y = 1

?hn- 9 @y u B s = —1

?x1_

- B =2 -2
. I:Iu.'lnnu::.ul’._‘wI = 11 =4 1
- o 9 =6 =1

‘-'ll Rémlmn; :,;[f a "aide de la matrice augmentée, On a (5) = AX = B avec

& W (1 1 =1 x 1
A /-’ A= 2 1 --3] X = [J" EtH = [31
S 2

-3 3 -1 2
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Soit M la matrice augmentee du systeme

1 1 -1)1
OnaM,=|2 1 _3§J
-3 3 -1
0 6 -4lslTT 1% //}.
11 -1)1 w 4
Mmoo =1 -1 11_‘|L31—L;+ﬁ,{.1 X‘\\I\Eﬁ.j
0 3 -10h1 AN
m“’-&“‘*—lﬂz-ll:nz_;‘-“ﬂ_'

W 10 SS=0h
.ﬁ lfr-.-.xilf
Ly=-y-Z=1 f:_q.: £

!
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o —

e W
- T )

-
_I.-:.
£
f?_"'\-_ .l-"'\...
UFR-MI:L1 Matls-Info ﬂﬂ‘lﬂ-@mi .
.I .1.?
- H'- .
|CORRECTION CALCUL MATRICIEL] oo
SESSION 1 R
Exercice 1 :
Caleulons le déterminant &
T I G|
| A Loy iy
1 =1 1. =I
0 g2
D't A=|-2 -2 0
e S 1 AR,
A=2{4+2x0)-2{-1)
Esercicn @
a) Déterminons &
1'\3+1‘J 0 5 [E:. )
. A+l G —Ga+
I h‘:: +8 14 Ta =3a da+8
| g 4 10 0\ fa+B 0 0
ez Weadtflie |6 7 -6 =| 6a =S5a+f Ga
l £ ,T-_.._.F,F.fﬂ_?y_i:ﬂ a A+ I3 (-a - <% “3a  da+p
"
_l '}:' o
3
“ VALIDEUR LMD:conseils-sujets diexamen-comections e
| B
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a+fi=]
G = =0

¢ Jn= -] H{;:;I
dodt = =2

Parsulte: A?=—-A 4214

b} Diéeluisons qué: A cst Inversilile et donnons A~1

Onn: Al=-A42h e A’ +A=20

==204+18= g ﬂnt__|ﬂ' _a‘hu

in .1|'-{H-133-_5

dley u g
orrectiods 154
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o 16

Cn |n -II"L ﬂ""’“‘ll:n 6
¢ 3 ;

r;a.-|_5 3|-~aq Ca=-| 1

-2 0 0
Alnsi Cm['.d.'_i = (—ﬂ d =
-3 3 -5

1

Comme A~} = oy x Com(*A)
L [~2 0 0
Mumd"--E - 4 =@
e
1 0 0
Al= |3 -2 3
=
Exercice 3
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B & o =
-
=]
T
|
e
=
"'\-\.\
!
{
f

i

e

-
==
L= 0= =
—— 3

)

= O e

—

0 = O O
N N ]
-
b=
-

-
£
a

L= - -

-

D'od {57 20

SRR = - -
N I S
o

i
D'l
-
o AT

; o
L'enssmbiln dis ﬂgg}c.[ﬁ} ek S = (13010}
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‘fll .'I
ri Y
.-l" = . .H"a._‘.r'.l
Université FHB Maths-Info -mu-mai d
. ,;';1
",
| CORRECTION CALCUL MAT clﬂui “*{“?-"-".’_ )
SESSION 2 -
Exercice p
Questionnaire 1

L. Faux, ear pour A = (}
On a: AR = 0 mais A #

(4~ JP" = [(A~ B[ = (4 =241+ 1
A0A+ L)Y or AT =2A= AT -24 =0

(=1

=RL{A=1Iz
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'." |I
61:‘:-. /

-

WR/112021

1. Faux, car rang(A) <1
Untmnn A w'est pns ln matrice nulle, alors rang(A) =1

%
2. Veni, oneffet, Be= [1 -2
0o

2 =4y
I!==(n‘ D,)L-.H—L-:—ih
\o o

]

3. Faux. En effet, det(C) = (1

D'ett rang(C') < 2

4. Faux. En effet, det{D) = |1

D'oit rang()) < 2

PAS necessalrement une matrice carrée

1
T
tiplication dans | .

=Y & X =41y

;:" En offet, (5) Al R T-y+z=1 E
" PlE-tdem) B o) o 25~ B
: Ftz=1 E, :+==n11§n2£l-
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s
;-'"Ir .'- W
.r"'"sf \
O Fi
"{“'r':'u'q 1".3 r'l-
LT, ey
royhz=1 E W Sl
(S) & yuzzgsi o A, h_..:?
2=l Ey=FE-E e BT -
'ﬁ%‘%‘i"?}
2. Vral, car ces trois tquations sont de 1a forme az + by + ez qui v
est P'equation du pik, uy,
' A
3. Veal. En effet, (S) admet une unique solution il est: 2,1,0)
I 4. Faux. En effet (S) admet une unique solurion. ¥
1
VALIDEUR LMD:consells-sujets dexnmens-carrestions 150
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1892021 -
.-_'.i'l T
..I-l-'l. a
Unlversité Félix Houphouek Dotgny hy
UFR Mathématiques ot Informatique _ W @
Année 2016 - 2017 .
N, )
. "\-\..,‘_.-\- o
LICENCE 1
.Montions ¢ Trone Commun i
ECUE : Espaces vectoriels .
Examen du 4 janvier 2018 - Durée & 02 haum . / f,f
Aucun documeont n'est autorisd
,e""‘*x
Exercice 1, On considire les parlies F -:iﬂ' d‘ui—ﬂpﬂz wg:hn;f..E' RY:
[ F o= ((nysf)eR: z-y= ﬁ‘hﬁ et Tt= ﬂ.‘r
= {(zas ) Ry :u:-—-,r-pt&ﬂ ﬂ y+a= = 0}.
Monirer que F of & sont des sous- upa:.unmt:rmhdes Trouver une base
.F:I;de:hﬂ#d:lllﬂ e
nipplémentairas § iy spaces Gcloriels F el G sont-ls
~ ___'“'n- i .'l |'I
Exercice 2. Spient B = ni:;,e,; a h.- =
R? of f Vonique mﬂnm&mum d-e R? qu: ::ﬂ m:'::: St
{'-"l:' g "ﬂr(-"l‘ﬂﬂ -+ E3
Wles) o= Aone 49,
.-"" ﬂﬂ:.'l ='*~—4-5|+¢,+{q
[h#ngn:pard hmﬂlﬂ:ul‘hrej dﬂﬂlhiﬂuﬂ
(i} Berire la matrice A. f f
(i) De une base &b
R o
Nidgs estalie h{mmfﬁmg ‘application linfaire fy = f=-
Lh'] ﬂ‘awmcm By = {vy} de K
t..{w de K. £ H-{f-aidllj ﬂt'ﬂmbﬂagﬂjp
HM]' El:[n Montrer E‘H:!ﬂlﬂ!l‘.l'{ur.rul el v sont lindair N
. ['"'] Thﬂ“'ﬂ'\‘mi)rﬂm v; e R?
e i Gt st fel que £ =
{: d:R "fr‘:-amr la matrice M de f dmhmj"lrﬂ:.ﬂ::l eal un:.bau
'\._.L. /l..-:f--\-\_\_q"'"
h"l._ _.,-"'-
t\'_.
i, w7
-
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b LA RELSSITEMON IDENTITE

Unbverstd Fillx Howplaowet Dedgny :
UFR Mathfantiques et Informntique e
Annde 2016 - 2017 ""{ e

LICENCE 1 i,
Mentlon @ Trone Commiifi )
ECUE : Espaces vectoricls f;‘
Examen du 03 Fevier 2018 - Durée : 02 houres ut‘*ﬂﬂ'min'-ﬂﬂ 4
:'r’

Aveun documont n'est autorist

Exercice 1. h‘ll.‘-'l‘l-‘l'lh"ﬂﬂ 1.1 l:g_l: ,;—E ].1]-42? {1411;;-1]
E={lzyz) R y+zm0} el F= i-" u].’J ¢ sous-capace veekoriel
de R? w&d:ﬂsmuﬁ'iwlu T
I. Montrer que E eal un sous
de E.
2 La fomille £ = {m,m,wk“ui‘dh Eif*:ﬂquﬁhaEF?'
3. Est-ce que uz € E? i
.I.ﬂmm-:rtﬂtbﬂlﬂi:_’_ﬁ"ﬂﬂ \K\. -
5. St wy = (=1 fﬁh— e Uy ¥ Esbcequétug B F ¥

“rus. tanc!‘ﬁr:l"ﬁ Déterminer une bose
: 7

Exorcice 2. Sotent E = eu;;{mj Iﬂ-‘lii conenique du R-espace woctariel
= =g textey
= =2+l

RS et f i*un»zmﬁ.. . aiedeR® qué eat tel que :
] =4eq g +dey.

i > ¥ .IF{F'!
Gﬁd%pm‘\h‘ﬁ‘ = de f dans la base B.
(i) Eerire ta natrice i
(ii) Donner mut%ﬂ une équation de mage Im(f) de f.
'.q.{jd._} Pour quelles valeurs du nombre rdel A U'application lindaire fy = f -
_Afdgs es un fomorphisme ¥

Iﬁmlw"}nﬂ base By = {w1} de Ker(f — 3idpa) ef une base By =
].,__,{, Ker(f). Montrer que les vecleurs vy el vy sont lindatrement

.\. .,'.-j.""'iﬁtéermwuurmEH’ qui soit tel que £ = (v, va, 1y) est une base
7" de R, Trouver la matrice M de f duns la base £,

VALIDEUR LMD:consells-sujets d'examens-corrections 361
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18 102 ;
iﬂil-‘.ml
Université Féilx Houphouiit-Bolgny - n:
UFRMI-Llcanea 1 e _ o
Examen d'espaces vectoriels - &

e lon voctonm uy = (L1101} v = (1,2,3,4),
s e Xy = 'l"'f'ﬂ{ﬂh'-'l.Th] [respectiverment

engendid.par los vectours v, ny

i

Exorcico 1. Dans RY,
m o (3,1,4,2) et vy = (10,4, 13,7). On nola
Xy = Vea(m,m, mo)) bo sous-espaco vectorel

(respectivement wy, 1y, th, 1),

1. Montrer que Xy = X3.
2. A quellos eondiliong sur 2, y, = ol L un veclowr-u = (x, ¥, =, Loppastieat-1l & X, 7

Détorminer Xy par uno ou des 6quu1‘.‘mm.__--a
Exercico 2. Solt [ l'endomerphisme de R?, ) e \'miﬂ'ri&l.&j!r' R, définie par :
flz, 1, 2)) = (=104 By + 152, ~2x 4 3z, —62 + 2+ 92).

1. Enoncer le théordmo noyau-Imago des np:-‘iluliniﬁ: linfnires ontre cspaces ved-
toricls do dimensions fnies,

2. Déterminer In matrice A d}; J dans In bose canonique B de R,

3. Déterminer In dimension‘du noyau do f On donnors une base du noynu do |
(dans la suite nows appelerons & un vectour do cello baso),

4. Déterminer ln dimenslon dl_a__l'imm de .

5. A-t-on Kerf@Imf=R'? . -

6. Déterminer un voctour-f tel quea = f(f).

7. Montrer que, s

-,

G B {(mnz) €RY: (5, 1,2)) = ~(2,y,2))

et un sous-cspaco vectorlol do R, Déterminer une b

torlal (on note  un voctour do cetle baso). o
8, Montror quo C = (@8, 7) et une baso do R?, b
0. Détorminor In mtrico B do [ dans I aso C.

s

e

VALIDEUR LMDeeonseibse-sufetn dox e
ey 362
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1BA1200
Université Fallx Houphoug. g-2019
UFRMI-Licence 1 oust-Bolgny . ) 2h00

Examen d 'espaces vectoriels

Exercice 1 (8 Points). Soit I'espace vectoriel E = R?, On note B = (g, £4,¢,) 5a base

CAnOnigue,
gu}it irrﬁér;dm'."i’hl’m_‘ de E qui k tout veeleyr (z,y, £) assocle le vectour (z+32,0,y-
n: I-'nup AVOIr recopié chacune chnevwas des nssertions sulvantes dire si elle eat vrale
s sse. Chaque bonne réponse vous denne droit A 1 point, et chaque mauviise vogs
t perdre 0,5 point, L'sbscence de réponse vaut 0, . i

1. I{EIJ = +3E:. _f[ﬂ:} - ﬂ. f{gl} = gy = !ﬂ;.

2 -Hnrcl:l - E“ff-ﬂ'g} [ Ej.f{ﬁ:] = Jey — 2ey
- Jest de rang 3 car E est go dimension 3.
- f est de rang 2 ¢y (21, €3} est une bese delmf. |1
Kerf = {0}.
Kez/ est de dimension 1 car dimker f=dimE<rangs .
f:r;;l e: Un sous-espace vectariel de fif-car dimKerf < dimmf .
it "dimE = dimKerf 4 dimlm = oty :
i ; S+ dimlm mﬁg_;_rsur affirmer que Imf et Kerf
: L L i

Exercice 2 (4 points). Soit E l'espace vectoriel sur R/des suites réelles,

i ] 5 i L
F={{ui)e Eﬁné“ﬁ,umh o}
f g

e

A - R

G = ()€ £/Vn € N = ugn ).
1. Montrer que F et & sont des hu?ﬁ‘mpﬁé vectoriels de £,

2. Démontrer que F Et’_ﬂ'sﬁnt-as'::‘lpp]éﬁimtairm.

Exercice 3 (8 Pﬂiﬂtﬂ-{‘: > 1 On di_ﬁ?j;ﬁ les fonctions Po:PusPa, fa, fy par
v 2 = -
£ E_.R Pa(t) EI:FIEHJ bopa(t) = FI falt) = Ei,f;[ﬂ = te'.

Soit la famille = (p, m,ﬁ:.-fﬁ,jij. Montrer que cette famille est libre

-

2. Soit B = P, l'espace vectoriel des polyngmes d .
et soit F I'espace vectoriel engendrg par la .“Ed_;_g"é < 2 A coefficients réels

ot Uy i Lin ;
On définitiu par u(p) f_rﬁ!f +P ol p est la dérivae de p.

(2) Montrer &hé.ﬁ{w}ﬁut PEE, ulp) e p
(b)« Montrer que t est linéaire de F = P; dans P,
() u est-elle injective 7

/(d) Donner'une base de Imuy,

"WALIDEUR LMID:conscils-sujots trexemens-comeetions 383
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1&7 02021 ot
.. . -~
- X a !f'r" -_Il‘|,1
i ‘M‘EDT/
Uniivergta FHB ’,.\_:‘HH ~:-,-H /
UFR MATHS-Inlo. ‘“\\\ g
KAMEN d'THpnecs vectorlaln W,
) mbre £020 m
Seagion dece T )
Durde ! p1HI0 N, =
Lmﬁﬂ-ll:ﬂ 1 ~..H_q;?
o
EXERCICE 1 (12pts) | R

}1 q 3
Répondre par vral ou faux cn juastili | o
1. Le vocteur u = (2; —5;3) € R est combinaison linéuire des vecteurs

ey - l _lJ' ?Jﬁ
vy o= {1 =3 2): vy = (2 =4 I]H-s.h ( o T

Le = xf 1ih :’mf:m des nAmes
3 polyndme vl P (X} +4X -3 o5t ma?-}\ | T8 poly

3

-

Q(X) = X? 42X +51 R(X) =28 = 3X {f.u:

8. Tout vecteur de RY est combinaison lindair des wfr x

oy = (1;2:3); ey = [0 1;2) eteg = (0:0; i -1.?‘

< 4. Le plan -iﬂdnk‘mtengendrﬂwlmmtm,‘i

o= (230 et v = (}; 1;0). o f

5. Soient 1/ et 17 deux espaces vec r;ﬂ'l-hi S8 et M %'SOIISFHEPEH:-E vecloriel -rlBU
ﬁdﬁa

Soit [ une nppumhun lindaire _x
i) [ est une application linéaire
i) ker fir = ker J >
i) Im fir = f () _
EXERCICE 2 {ﬂaprf: »

sw[*i‘fi-_

1. Caleuler (. d:,t{ {
2. On appelle valeur ﬁ%ﬁd‘? A, tout nomhbre A tel que P{A) =0,
?!f valeurs pi ropres de A,
3. Powr chague valedp A de A; an pose
QT [
(z.p,z) R A | =A
' :
2 pour chagua valewr propre

- 15 o

| 34
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_.-"'
¥ " I.\h- -.J
UNIVERSITE Flp b N T
UFR Maths-Info, W20-2081
BXAMEN D'ESPACES VECTORIELS ET APPLICATIONS LINEAIRES =
L1 Ui,
Durée : 1430 iy

Questionnaires Repondez par VIRAT ou FAUX dans l'ordre . i

L IliT: wepace vestoriel de dimension 4 peut avoir un a;.-ﬁ&i:i"tlu i‘ﬁéﬂ
reg T

2. Un espace vestoriel de dimension 4 mﬁ%m systéme de 5 veeteurs
Jra -\'i'

libres. Td i
'd‘:.l;f;'l-_l.. "-:-."r- ‘l':r.:;f
| Lol
d. Un espace vestoriel de dimensi 4 preut avoinaun systéme de 3 vecteurs
génbrateurs ""-':"'.‘f-,,_‘_ .-l'“"-il:""'.'.
L]

i
4. Un espace vestoricl de dimension 4 peut avgit un systéme de 5 vecteurs
by % Wy, J '
ek, .
=i T

- sk Ik
j{i{:i}ﬁ;m € R} est un R—sous-espace de B2,

6. Soit Fiet € deux 85

.I'
cf'iin K—espace vectoriel £, Si tous les

?m;;)n}w weur de F appartiennent & G, alors F @,
A R

F = {{ay,2) € R%55= —dy = =22} alors EUF est =
l{l‘?lﬁ:‘d}&%“ . ut B—sous-
o

g 3

iy
8. Soit F et Gifleux sous-espaces d'un K—cspace vectoriel E. Si
{: verteurs d’ur%%ﬁtéme libre de appartiennent a'G’,n uluan cl:ugu -
e

Fa q q H
5. nﬂ;{p:.,u ace vectoriel, tout systdme 1ié eontient le vecteur nul,

_.-._‘__\- -'."\-,_r

F T.'-':\—\_‘.-.?' e }
; N }o? Eﬂﬁ.ﬁpﬁ:ﬂ?mﬂﬂ do dimenslon 1, tout singleton de vecteur non
. s

L ;

VALIDEUR LMDneonseili-sujets dexamens-correctlons 165
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EXERCICE 2 |
Soient. RY, Nespace vectoricl de base cananique B = (queaf
hmﬁumnmhhm:id:ﬁlﬂ chidind por : R

fley) = e+ degi flea) = —2a0 ¥ ea; f(ea)

1. Déterminer la matrice A associée 3 [ relative
2. Déterminer une base de Ker(f) et de fm(f).

3, Soit u = &y +e3 — 22, mnmm*qua '
déterminer a matrice de f dans u._:{_-'
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LA REUSSITEMON IDENTITE

Université FH.B P
ek :2020-2021
MATHE-INFD, MHE‘E

Examen Espaces vectorlels &
Applications linfalres

L1
2 gasslon Wi

h 30. S
EXERCICE l .
On considére lespace vectariel @?

de B? définie par f(e,) = -y,
Pour tout réel £, on considire |

muni de sa base canonique B = (e, €;.€,) et f l'endomorphisme
fleg) = ¢y + eyetfley) = e o L7
‘endomorphisme g, définie de R® dans R ¢ par J,.-"

(W) = idgou) +ef () +5 F2() ~y

(o0 fdys désigne I'application identité de B3 et f2 désigne.f- rf-:

1. Déterminer 1a matrice A de f dans la base B, f"" N

2. Déterminer le noyau ker(f*) et limage Im(f%) def}‘/ / "._:"“"m
3. Déterminer le noyau ker(f*) et Fimage Im{f’}de_f‘l: fzPef. ™
4. On déslgne par E(t) la matrice de g, dans la base B, £y

a. Montrerque E(t) = [ + tA +-.-1.' ﬂdtt%ner E{'D}
b. Montrer que pour tous réels x et y, E(x + y) = E .:E}.E’br} ”
puis déterminer le produit E(t). E(—t).

. En déduire que pour tout réel ¢, E{r) E;;\n:r\zmlhle et l.ml.niw son inverse {E{:}] en fonction di
L dy et A

E.Enprendt:i‘.ttnnmtegngla(‘ép .E'{I;- “‘-—F"‘,/

a. Déterminer [ matrice £ en fo dH em pui I"écrire sous forme de matrice.
b. On désigne par e, le vecteu hnne

* Montrer que la famille B' = (e, .tz_!.az,:‘l]gst u‘?fh:m de R,

= DéEterminer les matrices ﬁa:,f-ﬂ,d
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LA REUSSITE.MON IDENTITE

[CORRECTION DL

O e, T

L
— &
- --__‘_3'\'_
[
- i

Exercice 1 .

L

E= R""
Montrons que F ot & sonl :lnu mwTﬂrﬁlirFE ;:;r p
Onn: F= {{:.y.ﬂl'_iElt TS Efrﬂﬂ}

-y 1!'
r-y—24= =0 #{

Ainill = (z, g2 EF & ,;+r~u 5='¢{f}'
(2)dans (1) = —t =y =2t =10

=y+dH=0 /,r/—“‘\\

= y = —3t 4/'#' /ﬂ,%:

Dﬂnw—{x.u.-,ﬂ—{-t —3t; zt) &
Soit U = t(— 1‘3&1]|+:r;uvuf~31 L0} S

Adnsi F = vect(a; b) avee @ = 153 0;'1

Dot F est un sous-spage vectoricl! ﬁ~£snrm'
OnsG={mpntERGz-z+i= .qatu+r=ﬂ}

_3+t:-.|} 2—3+!_"ﬂ{-1}
Adnsi H-{Ery-tnﬂE h‘:+z—nf_.l"l { T "El’m}'
(1Y =z=t+z, j H?‘:-J—:
ﬂ-ﬂﬁmr#y—— T ./h
Ainsi H = (x; y.r*-! = [11‘5‘1 z;t)

Boit H = z(1; ~fu .;Hu
Adnsi G = Fmtl[c.:! vog e = f;-nujem (0;=1;1;1)
ectoriel de E sur .

S et f-" respectivement de F et (7.

a aves @ = (~1;-3;0;1) et b = (0;0;1;0)

On a: b= Op =» a(~1;~3;0;1) 4 H(00; 1;0) = Ope

i:,_*[ ;gqr:—u.l = { oo Ha=p=0

e R on+ b= Ope = o § = ),

e do vecteur (g, ) est une fam
alors elle forme done une base 7 1;‘113 libro de B* et comme

L‘x /ﬁw (a, }mut{-l—aﬁn‘”“i_':_@_u_ﬂl

VALIDEUR LMIE:conseils-pujet Yexamens-cormections 388
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LA REUSSITEMON IDENTITE.
-
& ¢
" La base § de . :‘~_ = p
ﬂnh GEFM.E‘ = i -".‘ 1
Eﬂll[lﬁ]ElF[ d) svee e = (1;-1;1;0) et d = Lﬂr J]‘
Ona: A.:l.[:-l;- §d = Ops s ngii—1 S0 8 A0~ 1311 =ty B >
ey a
= A+£iuu =A=d=0,
§=0 Wl
On a done V(M 8) e R: de+8d = Oga = A =5 =0. "‘*‘/
Ainsi la fumille de vecteur (A; ) est qufi.'milie libre de R%. Et comme
elle géntre @ alors elle forme dcﬂ.ﬂlnsiﬂ"-{c.d] avee
e=(1;~11;0) ot d = (0:~1: 1:1
Exercice 2

i) I.amatﬁmﬂdefdushhutﬂ R

--1 -3
Ona: A= 0
1 ]

if) Une base de fmf
=1

A2
=i 2 3 la=ta-I,
g‘f‘u 0 0
2;=4) et (0; 2; 3) sont libres alors rangA = 2

* Une équation de fm(f)
‘%\&?\Eﬁ 7{?1!::] € Imf = |a famille § avee § ={(x;y;2), (=1 1; 1), (—2:0:2)}

By |z -1 -3
{_m-.,:;_;unsiu'dj=- y : g =2qr4+2y=10
W A‘fﬁfmftﬂr i) ERY x4+ 2 =0}

VALIDEUR LMD:conseils-sujets dexamens-comections
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1A REUSSITE.MON pr- 211

_1=-A =2

1
pvee A=Al = 1 2 4= i

iif) fo = J = Aidws
Mg) = :’l.?“‘ -3).

On o par ealewl det(A = F8
det(A - ) =0 & ) =001

PG oontls pplinetsil o s (G10) dob
ST VeetF ot F oot une base €0 -
dimF = cardF = 2.(1)"

On & ¢ G=VectGet G = 2{2}‘; ‘H‘E‘r’h{;.—_-ﬂ-f'i—':d
de {[]"El‘-{?}" ;;mmult.nqu& () =
d'uhunn“f_"l'f—'tém-ﬁ-—éﬂg";{ '

. A-teon FNG = Ot %\*QJQ\[EE-G{H

wp+t=0(2)

Ona:U=(must €FNE= 150, -0(3)
N S
—zy+ 3t =0,04) = (L= (1))
l:+riﬂ{ ‘#’ g
Y y+z=0 :
—r4is

(2)-{(4)= z = %

taires. Ainsi f, est un isomorphes
sl detfA- ALl £ 0 d'on I est un iE;_mnrphE si et seule-

erd
a:l = (2i452) € ker(f — Jidma) = (f — Jidgs}(U/) = Dgo
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LA REUSSITEMON IDENTITE
A %
. : ,’;f
f .'-\-"!'--._ Ay
x ;h- -
= (A=3N) |y ] =0 ‘,qﬁ'm-- -
z ;}
=4 =2 ~4\ fa g = ‘Ey—dz-[}[l} aﬂ
4(1 -3 1)(:.!)=[I.:=- r=Jy+:2=0(2) =
1 2 1 2 x+2y+#wum} '
(2) = (@)= -By—2y=0=y =0, ™ 4
dlod (2) = 3 = —z, : /
Ainsi [J = [:',. i .,} = {-; 0; _1;‘]. et

Soit U = 2(=1;0;1).

Alors ker(f — 3idgs) = Veet(—1;0;1 mng—lgwl

Ona:U=(zyz2)e ker(f) = lf'; 71-
1

(2) =z =—z.
'Du.ns{ﬂ}lunu 3z

=(-1;

(2) =

=

-

T+ z=0(2}
e+ y+dz= l:iﬂ

! Tl 1.} él;'

‘ui‘: [2}=.5

Soit

S ALl E

3} 'j_ (=2 0;2)
0; 1)
%}S}fl Ebdg:] = Vect(-1;0; 1)

TRsi= [=1:0: 1),
macl -It*r.:iﬁker.f{ﬂ#.f{:}-ﬂm.

VALIDEUR LMDxconselli-sufels doxamens-comeclions amn
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= AU/ =10,

~1 -2 4\ [z
=1 0 1| |y]|=08
1 2 4} \:z

—x =2y =dzmO(1)
ﬁ-{ x4 z=0(2)

% + 2y + 4= = D(3)
(2} = 2= —a.
Dans (3} ona:3z4+2y=0=p=—3z
doi U = (-5 -3z 2) = (-1, -% 1) =
Ainsi Kerf = Veet(-1;;-51). ~ &
Seit Vo = (-1;-%;1)
Ona:aW+6Va=0p aononbiong

—a—-f=10
ﬂr{ —38=0
a=0

aVy + 6V = O > 2
indépendants. b

(V) Trouvens V; =

VALIDEUR LMD:conseils-sujets d'examens-comeciions I
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LA REUSSITEMON IDENTITE

b Rl dued |
UFR-M1 : L1 L
CORRECTION : ESPACE TORIEL P s ”"““m-_}m
e, Ry
EXERCICE 1 ™
£
1. Montrong que X; = X. ;\\‘

Soit y € X;. Alors, il existe Ay, da; o € R/ v = Aty +1{'};:i;_
Onay=Mw+ltr+hn+0y X Done X, CXa 5

De méme, soit y € Xa 1l existe Ay, ... %ﬁy = Mty + Agwn +
Aavg + Mgy . Remarquons que ty = 8 uﬂ,d’
y-{lu+1~..]|u.+-\1-.r=+{h + By o

Alorsona X, = W
2, Smtu—{:,y.::.t]’"e R . e %

Soient, e ::;'ﬁ'u‘:‘l'@;i l‘.allmd la base i
| (Y CAI] 2
P.mai & = (L,0,0)e; = (0,1,0) et ey = (0, Eq:f:::ln_ﬁe;}—

o =0); .f:l (3,0,2) et _i'{e,}-{m 3,9). Ains

=10 3 15
A=| -2 p 3
-6 2.9

{ &' D.-;.wmiunlﬂ dim(Ker(f)),

W

“VALIDEUR mmmuummhm,m | e 174
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Onn X = (2,9,2) € Ker(f) ¢ J(X) = Dgs. R

—2r4+3zm 0 TN - sl

~Ws+dy+16z= 0 M
-Gz +2y+9y= 0O ™

On échelonne cette matrice ct on obtientdn, "
n ;
{—lﬂr+151- 0 :-«.{zﬂ_ﬁ
= .
¥ = ﬂ y= <

Dol X = :ﬂ = £(3, . o I'I . _
m:d{n] HIEE;I:R':T{H]{_ 1 J: P';'Wdi [3 0,2) et alors Ke {ﬂ

4. Déterminons dim(Im{f)). Cm-:\
D'aprés le théoréme nn:.rnu—:\f“\ itoréme du rang) on a

dim(Im(f)) = mmm’«}\f:u\r‘«“ () =3-1=2

5.F.-t—ﬂnH=rU}IE (] = B2, D'! la matrice 4 , on & & =

LEveci{o K e
Ker(f) [} Im( ﬁ Oga. a“ﬁ '!:fe“q:t: I{ir{ﬂ]:;} jmlgi ;tl;ﬂm
il kel que':z (A

”fy'?pmrﬂ (;) ot résoudre le systéme

. Cela revient & résoudre

Af = o

ﬂmd& 2. E_remmquan.t que fles) = o done f = o, = (0,1,0)7

ﬂl’!“ﬂ: }—“uﬁdﬁncﬂmEEl
SEIEIII-EE e E_y. Ona f(z) = —xot fly) = =
est libéaire done on o hpourtout A\ € R,
Sl Aay) = A o+ A -
e : A‘F& :‘iy -I‘I.I{I:. #-IFI..:I'} -:!'LI.I T "'-‘iﬂ = -—[.-h.:r + lﬂ'L Alnsi
\ T conséquent £_

1 €8k Un S0us espace vectoriel de B3
La Base de £._,.

VALIDEUR LMD:conseiissujoes Texnbiiens-comections s
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L& 12001

-]
Soit X = ( . En résolynt lo systéme ff*"'}'='x'” A=
Ta
n= 2 2 T.\\a
On obtient gq= xy o Minsi, X=xy|l)ctonn E., = M__!\'EI}\-“
T3z = &3

2 ; '|. s
ol 7y = (l) . Done une base du s.ev. E_y cst H= l'"i'}'-?
1

8. Montrons que C = (a, #, ) est une base dtls
On o, pour tout Ay, Az, As € R .

§ Z__ ".II A1+2‘13= ﬂ
ﬁll(ﬂ)+h(n)+h( 2 '.@+J«;- 0 <
2 J A 2u+h= 0

Ay =

VALIDBUR LMD eanseils-sujets diee o i
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UFR-M] : L1

EXE

Soit 'I"i;: v, E.Tz R.0n note B =
Seit f I'e

EXERCICE 3
1.

2.

2. Vraie

3. Fausse
4. Vraie

5.

6. Vraie

7. Fausse
B

. Faugss

CORRECTION : Bsp

LA REUSSITEMON IDENTITE

s

Annbe 2018-2019

Fausse

Fausse

Montrons que la
Solent o, ...

(4, 2,
ndomorphisme de E défini 5
Recopie et repondre chacune des

e familic libro,

ORILL 5 4 .

ey} sn base canonique. .
par (z,4,) b (2 + 350,y ~ 22). /7
assertions par Vraie ou Faum, > 4y

7

i
i

Soit E = ﬁutsm L ev.engendré par F,

(E!n définit ulp) = fap' +p.

{;} ‘Bdit.p E nntmna que u(p) € F.
ﬂn"‘a.; F ap + @l + aat? avee ag, 0y, 49 € R,

-.p"{.!] = @y 2asl, Alnsi ulp) =
ﬂ:.ﬁ{ﬂj‘l' 2ag fa(t) + aopo + ayp
1,/ (p) 8'Gerit comme combinnison [

I‘c v. F. Donc u(p) € F,

VALIDEUR LMD:consells-sujus d'oxaniend-zomections

(a1 + 2058} f3(t) + g +ayl + aqt? =
1+ dgpy

néaire de ln famille ongendrant

T

e
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112020 T

(b} Montrons que & est lintaire de & dans F.
Soleul pg € Eetr e R
Onn:

ﬂ[ﬂ'ﬁ"l'E}=fa{ﬂﬁ+#f+ﬂpv|?;ﬁ';:ﬁ_:_c.
= filaP +¢)+ap+q
=f3ﬂ‘F+ﬁﬁf=ﬂ' ap+ g
= alfil +p) + s+
= ou(p) + ulg) Rl
Done u est linfalre,
(e) Wﬂﬂiﬂﬁﬁdﬂ 1
Soit plt) = ag + ayt + ast?
On & done MR :

e aisément que
Bult) + du(f?)
f‘h]u a5t 51

Pour tout &iﬁuh'E E to] que

=ﬂﬁn¢'humt s
={1rf:+1,zgfa+;ﬁﬂ A = (1, Done une

bﬂﬂedHE:

inny 378
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e R
*-._-:-1_.\"-?IlIL
i
"{l]-1=1m+°f’1+ﬂm+l]f +0f 1)
ul)= fit+i= 2 4
H[IZ} = ;.fa* +t$?: + lﬂ'l + UF':I + l_ra. + trj"

Opa 4+ Opy + 1py 4 0f + 2
Mm"’“ﬂhﬂﬂﬂhmumrj_ pa+0fs4+2f,

-

]
e = T B R
o B e T
ol L O]
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CORRECTION DE L’

EXERCICE 1
Répondre par vral ou faux, | = :
NE : Travailler au broullion avant toutes affrmations. L S Y

1. Faux.
N suffit de vérifier si le systéme d"équation avy b¥acts
Indication : on trouve une absurdité, donc le systéme d’

= u existe
squation.n’ admgt pas du snlutmn*
- ,-rx,-' ;
2. Indication : parell que précédemment. . Al
Viérifier si I'équation (E): aQ{x) + bR(x) + cS(x) = P(x) ad met une unigue solution dans R?
ie. (E) : (a + 2b)x? + (2a — 3b + c)x + (Sa + 3C) =x%4 qx =3
Résoudre donc par identification : ‘;”i -

L

3. Il &"agit icl de £avoir si la famille de vecteur F r’i.;ll EI,EI{EHZ une taSE dans H3
Tl

g

1 00 Ao
lam:maamcuéaiFend=(z 1 ll) "'T-‘ _h,

32 7 S W
detdA=1%x1x7=7=0 1Ma.trrcetrrangulairc] = H‘“ﬂ

Ainsi F est une famille libre et cardF = d':m EF e R
Dol F est une base de R¥donc vral. )
v __'.‘r /(!'l'i'
4, Notons gue le plan z = 0 est un Fn,rperplan die H" "d’un: de
di -1 =
De plus v, = I;v; {pas libre) ".«" ; R R
Dong faux, o

5|. -4 ire: H-'-h ‘:‘H"'l{:.?'
i Vral /f* T\\"\\\\ 4
En effet f: 1) — '{«’E“rt linealre et i = U vérifie

I‘ =
G, ' o
3

»
"I: . "".. e

. Faux "\_ﬁ'a. .
Loitx e kerfy ‘*=-. - H‘*//
Alors x € H et fi,(x) = 0,

Comme H < IJ alors x £ Uﬂfl{:}l =0,

= XE kerj":: &ﬁ-
Soit x € kerf~.

Alors x € U
ruxEHﬂﬁnuxEu\;f

Hﬂlil;l-n l'l'"; pas Hﬂlfﬂ
L. \"HI-T L7 urs k”f = iﬂ.‘rf

Soity €'Imfy
L

VALIDNUR L.'l-iu::mu:ll-wjm o

“m-ﬂﬂm|
bors 380
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LA REUSSTTEAON FI}!I:'.H'IITH_

i
F
= 3Ix e N IJ" - ‘I" i‘"l 4
”‘E o= Ax E ’-l'ﬂllz;}E f{#} e, 4
D'odry € f(H) &= Imf, = i L35 . v
\"’TH.‘

3 2z 4
a=(-1 3 -)

(1) P(x) = det (4 — x1,)

Onaid—xhy=| -1 3—4

-2

P(x) = detfA —x1y) =

L]

3 R

(3) Determinons E_;
E X
Eoy= [l:.'l.', 2 nE R:Aly —&)

Soit (x,

VALIDEUR LMD:conseilisujels dexamens-corrections g1
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Ir +2Y +4r = =x
= f=x dJy = g= =¥

3y =y =3z = -2
Ontrouvey = =z, y =0

“0-()(3)
el

=EB=(-1
1

>

ITE

LA REUSSITEMON IDE

VALIDEUR Lﬁmﬂmﬂm
deramens-corrections 182
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LA REUSSITEMON IDENTITI

Uni
ol T';":;“#"Fﬂlx Homphomet-Daigny 0-2021

. "':h T ..-"-\.
[CORRECTION BSPAGE VECTOIIEL]| '-‘.ﬁ )

IERE SESSION "
Questionnaires - Repondes par VIRAL an FAUX v

- VRAL

2- FAUX
3- FAUX
4- VRAL
= FAUX
6- VILAL
7= FAUX
§ FAUX
9- VRAI
10-VRAI

e A nssocite & f relativement ag
2) = =21 + ey flea) = —gy + 2e3 + oy

=1

D'od A3 2

Q% L

7 ] une base de Ker(f) ot do Imf(f)
—-,.75 oit. %) ER?
1 =2 -1
{zly‘r‘} & H-:T'{f} = (E 0 2 ) (U) = (:) k=] .;-E-_'fglh:;u

- —\.-_'.{:.-1-
__‘_""'-'-E‘J

VALIDEUR LMD:conssils-sujeis Fennmens-cormections 383
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A0
_ay—z=0
Tl;rtﬂ"lﬁﬂ " -:ﬂy-a-lrzﬂu H:sﬂﬁ#iﬂ_‘_
&3 =fir=—23 ™ q
yie=d 4R Jone pas de base. s,
Ainsi Ker(f) =D Ker(f) n'ndmet & b

== fle }r.ﬂﬂﬂl flea) = " =;?:.'}..
T;'j‘hl-nglﬁ: ;:E{ {.-E.IIJE lI]- l'l:f' I]} ;}. Ces trglgl_:fn:tmlm sont llbr;h
done continuent done une bhase dao Jrmij. = ;1 &7
Notons fy cette base: [é)) =[[|.3,ﬂ}.{—3.ﬂ11:h{ L '}}‘}J .
3. Montrons que (i, €1, ¢z) est une base do R ot déterminonsia matnee

e f danz cette bass. z
Notons 1 la matrice obtenue m{fdéﬁnsn

"."15h5‘!j B, (? -

i = ey + ez —e3 = (1,0,0)+ (0, l,ﬁ}ffjfil ..";”

1 =14% i
Jl={1,1;—1}d’nﬂﬂ(: f D)\&%;%

01 0 -

11 -1 {AM
dei( B) = oo - | G .
et B) l; : :IF Iu b T4
Ainsi (uexve2) 58 Mﬁd ®
E:lﬁﬂ'l.lﬂﬁ ) o 5 i :
- {'1_‘ - _'r ﬂ '2) (1)

[ea) = (=20,1)

, 1
flea) = A x {0,1,0) = (3 0 2)[;
1": o - £ “ 1 1 n

iga
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LA RIUSSITEMON IDENTITE

.
o
/

¥4 1

.|". 'lr..

Universits PID Muths-Info 2020.2021 T

|CORRECTION ESPACE VECTORIELs| =

SESSION 2 -
Exercice 7
1|':"_-,_
<

= ."'Ilh
L fle1) = =27 fles) = e1 +e3 et fles) = e rl'uﬂ."l‘nvagsﬁ_ﬂ:fﬂjﬁ{ f
dans la base B = (e}, ey, e4) ost : ( e

2. A7 est la matrice associte A

= =t .HJ},{I-,.:‘]E"!‘}
D'oi | Trai '{ﬂf.f_ll =<1,0,1) >

-
e W -1 01\ fo 140
= Aepixa=[0 00|[-101
o 101/ Vo 10
2 /h"“"’ 4.8 9
v A =000
b 000
o,
H'-:.-"
1.‘\:1-
o m—
VALIDEUR LMD conseils-sujets dexnmens-corrections 385
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AL "1'1., '
& \
. 1
P I
..'1’ L) nl:i 3 5 1 h_"{‘rﬂ: = ".R’ "I "'.._. \
Ainst Ker(fH) =R ¢ 4 H _ \
1 E ..."'\-\._ k
4. a) Montrons que E(f) = Iy ta+ ;l-,-'.! ot dttorminons £(0) "

Notons i = (F, 0 5) € R’

arli) = grlmu, 2) = idale w2} o+ { flxy 0 %) + !’{my.;] / f
= [i(z, ¥, ‘-'-] + & Az, 1y =:|' + ""1' {I iB "'}

e
-

%
|

|
Par identification 1 E(t) = Iy + ¢4 *i‘ ‘ﬂ"" /"‘a’

Do E(D) =H+0A+ %Aﬂﬂ.ﬂ{ﬂ] =75 L

. H 2 3=
00
E= (; 1 [I)/{Ei::‘l}"‘n +2 ;1
001 0 10 xh,r;sl 01
(—I i E) /ﬂ?
-2 2 / /;

b) ¢ = (- l-z—??*@\ti}{ifma-fﬂzaj

() = (s 414+ l—d‘i}{.ﬁ‘m z) /; ;
7

J- 0
=2 -3 ol -3 =
=1 =2 1 |-—-2 -_1‘““[3 4)

det(E) = lhdr.tl:!:} # 0 doq rang(E) = rang(8') =

iﬁ;}r{hmum Earﬁ{ﬂ*‘ } = rang(§') = dimR?,

+ blors B' est une base de BY,

VALIDHUR Ly e
. e LT
S-Comectinns
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).y
D1 oo\ /-1
fled) = Al=1;-2,-2) = (-1 0 1) (-1) ==2m—-cg—Te3
10 -2 - By
1(eh) = ¢ A=
. /
0 10
fledd={-1 0 1
0 10
Jleg) = o) + e}
0D 1 0
flesy=1-1 0 1
0 1 0
e B
Dea My=|=-1 0 1
0 1:0
-Dt-t.ermiamﬂfg
{’-tﬁ. Montrons qj? vz, i € R, Elz +y) = B(z).E(y)
ﬁmigf:ﬂir+ vl=Ia+ (x4 1)A + h—:—”}_’dﬂ
{\""::-..: B y) = I;+:!-'ﬂ+:|'d+ﬂ.ﬂt+ ;I'r:‘,l.ﬂ+m_ﬂd: (1)
, W S %o 2
1.:"-:-"?; Yo,y € R, E[:}-E“r] = ”I:I- x4 TJ‘I’]U’; 4 ""'1- - %"J‘lﬁ]
v
=)
VALIDEUR LMD:consells-sujets drexsinens-oarrections &
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.
E{(=).Ely) = Is +yA + ?,_T.W;. o+ e Aly + zpA? + %A’ +

: ]
i‘:!ﬂ"'-l-%d' Or A* = D»

E(z).Ely) = Iy + zA +pA + -I;A’ + L2 +:E.-i=

Comme (1) = (2), alors ¥,y € R, B(z + ) = B(z

Diterminans E(t).B({—t)

On a: E(t).E(~t) = Iy, ,_E'ﬂﬂﬂ }}'1*..;: v
B(~t) =L tA+ L';lﬂ‘”

VALIDEUR LMDzconseilseyy
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3nE

Scanné avec CamScanner



T
1102 LA REUSSITEMON IDENTITE

UE: Probabilités-Statistique

2016/2017
ECUE Statistique - Sementre 2
Examon 1ére semsion
Durde : 1 5 30
Exercico 1
La ripartition deos salalres '
mensiels . ! rt '

donnie pac 1 tabless : en millier d'euros d'une entreprise de 500 employis est

Sulaires (en miller deuros) | [tiL4[ [ {1430 [ for2-2[[2.23[] '

indique que 'l'nﬁmtui‘dd:::m;ﬂmm % o remplicles par a et b, Une étude préslsble
dehdﬂmmth.‘liﬂ aat.:d.l]‘:;;__ v

employés de la 28me classe st 400, i <y la densité d'effectif des

(1) Dréterminer g ot b. IL:-:.L"P
(2} Caleuler le salaire moyen, hmﬂmmﬂﬁmﬂkm::ﬁuamédamudiﬂmm
(3) 25% des employts ont un salaire supérieurs hmmiq.m d'euros 7

(4) Quelle est la proportion des

doit e mjmmu'i compris entre 1300 et 2
L0 etiecsT
(5) Déterminer los lmites des mwstanhﬂ de pm.a dmhibutlnu

Exerciee 2 r"'ll ,-"-_ mh"":;'- =i
ﬂmmtrap{hnmtmmpnﬁadadcu:ffaﬁgmmﬂm
ployés A et B d'efectif
spectivernent, On & observé Is Hlﬂntﬁm&ﬂdﬂuiﬂntlu calbégories et g ST

n
.I'

sufviats ; n{/’-l e 1 & obtenn les résultats

Caté .m.ﬂ.:sul.ure lﬁﬂl.‘in ﬂiﬂmdmaﬂmm{mmw} 120

Oatfigren 55 mm D wﬂﬁ!ﬂw{mumﬂ] 120

{1} Bmﬂquﬂunﬂégmhpmwmmhmﬁhmm ?

(2) thuhhﬂﬁmﬂ$r1mmhhampm? perad

{3} Caleculer la dispersion dﬂ-ﬂlﬁu‘ﬂm‘lﬂntmpml

Sﬂmxuﬁﬂmmhmﬂtmm On a calouls les dox

: ; les .

T’mxﬂamﬂﬁdﬂx  par 1o méthode des molnd droites de tégression, celle de

sulvabtes im0, 332:+5E-‘3‘ﬂct.:=-114“y 0,78, carrés. On a obtenu les dewx droites

Déterminer le coefficient de corrélation lintsire dg cog variables. Lo modala lindairg est-il
| ; juatifis 7

VALIDEUR LMD;mmilHq'm d'examens

~eorrecliong 358
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LA REUSSITEMON JDE_I"UEI'E-._
i .

1B
r'.l r
UE: Probabilités-Statistique F .mlﬁﬂm?
ECUE Et-;'l:-iatiqua - Semostra 2 -
Bxamen 2éme session , :
Durde : 1 h30 -..x -'f
.-'.. : - -. .'\.._
. | <
(Exereee 1 i

Soit Ja strie statistique sulvantes = 21, 18, 22, 12, 30, 18, 1, 22,24,18. &
(1) Détermines In moyenne, In médiane, le premicr et le hrm:arﬁmc ﬂuﬂfﬂ! de cotte série.
(2) Caleuler les limites des moustaches.

L3N

_I.l' LEH R
L'¢tude du sexe el du reveon des employés d'hl.]!l-ﬂ‘ untrt:p:iwe a rnurni le tablean ci-aprés

Tableau : Répartition des employés.de ]‘Entr:hap-ﬂﬁﬂ selon le sexe et le revenn

Revenu mensvel (en centaines d'earos) \'Séxe | Femme | Homme
[10,a] ' - 20 28
a, bl -i?‘x - 5] G0 84
[b, 22] s, 15 21
[22, 30{ A L T 5 7

Certnines ﬂmn&ﬂ-mmﬂﬂﬂb]ﬂﬂm:ﬂémphﬂmpﬂaﬁh

(1) Préciser la p-upulatann“l'tu.di::{du o la&':m':ﬁ!:m ttudids ainsi que leurs types.
{2) Déterminer les d.wuibul.ium il (effectifis et fréquences).

[Sjﬂnamtpuadhmsth moyen et le reveny ) moéding des exployts

de cotte e Bont T i hmmlmﬂmet”mm

{s) Munf.mrqﬁe les hnrl:ll;ﬂ_l,ﬁ et b sont solutions du systame : { o | -3
m}*&wmmm ﬂénﬂh 4a+3,750 =131
() DéLerniner Ir u mensuel lo plus obuervs dans akta

{d) Quelle entreprise,

est lo “'W“’“" tes employts qui ont un revenn mensuel compris entre 1Y

() 2'1-35&! lllrm!a ont un revenu mensued py dessus de combion d'eurcs ¢
{"’] &Hﬂlﬂ' lf memsucl moyen des femmes et celui des | -

=iy ..-\. I1.ﬂ|:-|l| -I'l-ﬂ
JM emplayts de cotte entroprise eatad] indépendant du sexe T jumﬁﬂ

'x .

T LS
— ‘-r
VALIDEUR IHﬂ;muullﬂq
ey d:lﬂumfl'l.a-q |
OrmeCtiong 350
TL Ll "‘"‘*"—‘ﬂlr-m.l-munr.nu.,-. ki
Sl hi Ly
e "‘
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en fin de stanee, Anrdg |
12 - 10,5=15_ -8

nble o 5 natupe,

Excrcice 2
1B

: On veat prédire In hum ﬂ'tl“‘g'llh-a en i'am:li-u-n de son dj

. ' lintaire, on eJeetue un‘
- mesures faites sur 5 nrhrqa.
— 'J "::-I- I - : FE.‘
7 AN
- On donne : I.L'\'-'\'"";,--

'-\._" ' ...-\._.
e L

= = W W e

B

UE; Frnhﬂlﬂ“tt‘ﬁSlﬂ!Fﬁlhplu-

"|'='I-1I1|1!I'l-I.JI:II1j 0 A rilewd fog nilaﬁm smmnlr.ua: .,

(3) On regroupe waintennnt bos daods
(&) Etablir le tableay dong
{b) Déterminer ot interp
(e} Quelle est 1n pmn-nqi:p
{d) Comparer eos rismil:

angement ’E.Ivmnhlu Ci posant ¥ = = In(#)

LA RELSSITEMOM IDENTITE

p—

r
'

F s

" 20172018
R S i i ¥ e
ECUR Statintique - Bomentra 2 i T
. B Gl
Faxnmnien 18t moion .
Drirdu : 1 1y 340 -
l.llll. e _-\_-_"-r -
i 3
Pour vérifier 1 Bivenn eq Statkstiogue oty

N grovpe lIr:-ll'E‘[} de E.E'rfﬁ“u:liunm an dH]r]tr ‘el les Gvaluor
e -1 ,,.-"' ,-

4
~18=2-g5_p- mq-m 14,5=6-4,5~13~11,5-9,5.
(1) Déterminer 1a Population,

Peehinntillan of Ja vﬁfc :!l\lwim&n-, en préeisant le wype de vari-
-\.l.\_\_\-\‘

] ,.a-"- £
{2} On considire Jes donnfes brutes, £75, Ay -
(o} Déterminer o inte

B - 4

prGker | nmycnn'l:_ ot :I“‘mﬁ:l'mnvu ile cotte séris,

iunl- u.déi_'mf: supéricur ou égal 4 9.5 7
une note au dessus dﬁ?ﬁﬁmhhn 7

bes ent clusses do | méme amplitude.

bt les ﬁl'l'iﬁgg_i& f"“ {r&lionces ot Jog fréquences cumulibes.
r e moide uﬂmiﬂmm de eotls distribution,

}y‘-ﬂiunlﬁ ul ont une noye #upérieur ou fga] A 9517

amétee D) Poyyr faire ung régression

) ot X = lm:D} Voici los

=181 [-1,20[ 007 0,51 1-0,42

222|297 [ 238 | 2.60 2,65

Znh =4, 71; 2"?/1212 =.=HM~.~,EH’ = 29,5282

|[]:| Derenniuur Pqua fon da I dreite de re
{E:I 'S tgdile lintalre entee X of ¥ est.j]
(3)i8i ““EF’“' dﬂd Ire In Bnteur

£ NB; Lé- esultots seront donits & 1074 pros,

Ezw = <11,0458

fiez votrg riponse)

prévie d'un arbes oo diamétra g 7

VALIDEUR LMDTWiI;-w]m d'exnmens Cirectiong

R —

a9
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Annda nnhveraltnim 2010-2019

Licence 1: Examen da Stathtkque descri
Iurda: 1 houre

(1) Quellm nont los condltlons que dall présenter un bon parnmét

pRramdte de dispernion?
(2) Défintr In médinke et In médinne. Que voun indique Ia comparaizon entrn la médiane ct In médialey

(3) Définir et interpriter Pindice de Ginl,
(4} Vaici los courbes da Lorents nssaclfen aux salalres de deux entrep :

re do tendance centrale? ug hog

me:s 1 l‘.'.‘!mn‘bt:s du Lorentz

Dans quelle entreprise la rﬁpnrﬂlmn d-u nluima est-clle la moins inégaliteirs 7

(5) D&Eﬂrﬂmt&mﬁﬂlﬂmﬁmﬂmtﬂﬂﬂrm

(6) Définir et interpréter le rapport de n-:rrdntinn.
(7) Définir et JEI.EI'];IIEH‘-'I‘ Ic mﬁ:lcu: de mm:!aunn linéairp.

__.l"
e
’

"

(&) VRAI OU FAUX iy
(a) La midiale est toujours uuPErlmu'n ou égale i la médinne,

(b) Une distribution atnllsﬂqﬁc’dﬂ-nl le mode, la moyenne et | médinne ont des valeurs &gales, &¢

symétrique. L
(e) Le mﬂdﬂ d'unc di.'itnbutiun statistique est unique.

(d) Lomqu'on ajoute une miéme valeur & chaque observation d'une séric statistique, la moyeane o5t

/inchangte,
(e) Larsqu'on ajoute une méme valeur & chaque obsarvation d'une sérig statistique, l'écart-type o5t

Inchangte,

WVALIDHUR I-Mlimbumuilu-ud“‘ "r““ﬂL‘I'IHnrrmj
ons 92
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LA REUSSITIMON INENTITE

i
{9) Classer s imd| ~
ealoun pelog | .
riponse, BUr nature (Inidbeater o Prmltbern eny ey -Il.npﬁnkmj. Ciecdiens I beemr,
Tndicateury Ponition | Dinpersion |
Mintmum F Y
Meyonng L i
Ecart-type 5 -
L. Mode "-,"--’--.
Bcart interquariils ¢ B, S,
Madione h —
Premier quariile - .\'*-.
o : __Gh-nl'.ﬁﬂunt. e 'I-'Ilﬂll:hnl !
{10) Considérans un greupe de TD peur ; -

Egale & 9. Trols nouve ;fﬂlumﬁ}rdﬁf.q;}ym}ﬂm Teali

e Y e B B0 el ln VOriknon esf
Quelle sra, selon vens, Févalution o Fore "o T, 14 0417 g1 '
B e Finserivent duns on
' unpl:]:-l:;t !hﬂl:l-g]'ll‘.'l B-m}ﬁllm {Rmna b:.]:_-ui} ' i e
|b {H' |=nm'-n' i e " ]
Augmentation e eart¥e | Médiano | Mode | Etandns Ecart interquarils |
Dimimution P e . SF—— e
Identique Fo N - i
'l Les donndes de Pexorelos, T
ot Y
= TSta, I-—-—---
i (11) Voicl des histogrammes ninsl que des boites & moustache montrant g
W Faln, “Enﬂﬂ
dissymétriques, Assecier :buqlh,__-:llm}-mdmu i son hh'l:ﬂ&'mmmu et & :., l::mm ‘e 3

193
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B EEEEEE——— e

-—

L Ly ¥4

b bt et s L

':4;}_—..5 —

= = s

—_—
-l

P
QOM. Pour chaqua question, cholsissez une réponse. Une: I:nl!.rll;l,lipﬂl'l
réponse enléve 1 palnk, -~

Annte unlversltalia 2018-2019
Licencs 1t Exsmen de Statltique descriptive
Benslno I
Durée: 1 heurs S
Questions do Cours . e S o ute
(1) Donner deux mithodes pesmeltast do calculer Is médiane d'une serle statistique (une méthode graphique
miéthode calculatalre],

{2) Décrire In construstion de b bolte & moustaches, Dosner Pinterprétation de la bolte b moustaches.
(3) Définir I médlale et la midiane, Que vous irdiqus ls comparaison estre la médisne et la médialeT
(4) Décrire la construction de In courbe de Lorens. Doaoer Vinterprétation de 1a courbe d ﬂﬂ-‘“‘“’*
(5) Définir et Interpetter 'indics de Ginl. : *’

(6} Définir et interprbter le coeficlent de Cramer. — .

(7) Définir et interpriter le rapport de correlation. i

(8) Définir et Interpebter le coefficient de correlation linéalre, _.r ‘I'L—».

(1) Usn caractive qualitatif est Eﬂ‘:“-ﬁ-.
(a) chiffré '
(b) mon ehlffré

[c) uze variable qul pest prendre des nmﬁ‘amﬂu
{d) une variable discrite.
(2) La moyenne arithmétigue est

£ T
{a) us indicatear de dlspersion / 4
{b) un indicatear de forme e / i
() un indicatear d'n'_grmiu}u : y
{d} un indicateer de pos 4
(3) La médiale est un :
(a) un indicateur dod

{b) ujn.ﬂuhwdsm'iuﬂ )\‘1
/
4

{¢) un Indicateur Il'Mj'mﬂﬂEH -
{d) vn indicateur de Pﬂlm ""'- &
(4) D mtdiale st un Hntervalle. int:rqum-ﬂu
(&) contient EO¥ dea nh:rwl-lﬁm
(b) est égal B Q1 =Gh 2
{c) contient 75% des nlnm'aum
{d) est égal b Q= @ r'}-‘
(5) La up:l'!:l:nl-lthﬂ IT'I-FHHI"“ ‘des fréquences correspondant nu eas du caracthee quantitatif continy et
(a) V'histogramme
(b) le disgracime en uum
-':J la mu;he en escallers
t:ﬂ Ia ml'h mu!lﬂﬂr

VALIDEUR LMED:consails-sdjois o exnm it 4
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LA REUSSITEMON INEMTITE 1'
P W

1R 12021

Annte Acadtmique
UFHE-UFRMI / Licence 1 - Semestre 2 :

UE Probabilités et Statistique , == __2!]_1_5-{202‘&
Statistique - Sementre 2 W
Exaenen Final bre 2020 Ty
Durte : 1 b 30 . ,
e 4

O & observt wi caractére X sur une population donnde. Elmulmrhulﬁiﬁf;m;
x| (ol ] 131 ] [:a3] | [13:25( ] [15;20]

Effectifs | 60 | 180 | 100 |£,70 Lo0-.

{I}Dﬁmﬂuu]nuﬂemhplwuhaammhmhnﬁedemucm 7

(2) Memhmmumdmm&mdmhmhMMudumm&Em supérisure
LSBT Enﬁ&lmurn!nl&'?mmphmmtuﬁatulﬂ‘]' il

L
O & observé deux caractéres X et ¥ sur clfiq, . Et'on a les résultals suivants :
Xlajo|sl517 J,I_..'
lxizle|a)s]s]l"
(1) mtﬂmmuhdmﬂedubmmﬁmdn}'m#puhm&hndudmmmd:mm&m

(2) Caleuler 1o cobfficient de / linkaire, Lo modile linkaire est-il justific 7 Si oul
mﬂmhvﬂmdu}’m#"tﬂ“ ,i‘

",

L s Y k

Exorcice 3| 0,
L'étude du sexe ot du m-um ml:nmﬂ tu: mﬂhm :j'Eu.rm} des employés d'ane grande entreprise
a fourni le tableau ci-prs = W
&, Rmrttu mensiel Y Sexe | Femme | Homme
- H—{h A[ 200 280
S [1.4:2] 600 | 840
o 222 150 | 210
B T 50 70

(1) Préciser la wnulahun’ fmd;md-: et les caractéres Sludiés ainsi que lenrs types.
(2) Dberminer Jes distributions marginales (effoctifs et fréquences).
(3) Gahﬂer!nrmumeuudmdmmphﬁdu celtle entreprise.

{-ﬂ[‘* a m“'ﬂﬂhmhﬂdnmttemmmﬁbﬂmanm?mm,ﬂﬂmr
Ihmﬂ*hw'““mmmﬁqu&whmmhmmmbnmhdﬂm’m

" W' |

MALIDEUR LMI:constils-yuyjers Fexngieni-coprections 196
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Unibversiia

Exereico 1

Lors d'une enquote, on a fnter
obtenu les valeurs (exprimées

1,72 1,87
1,83

Flin

LA REUSSITILMON IDENTITE

Avnte Acaeltaiiloun
2020 = H12) _

y o

ECUE 1 Statintirpee Descriptive
Examen 1ére seasion-Aant 2021

Dhpeite @ 1 hid

&

1,GG

2. Caleuler et intorpréter | |

conclure de la comparaiton

i

{a)yiTrou

(b} Etn‘ﬁalglhn‘_‘hlmu dennant
les [récpuchces et les fréqu

D

0,1;0, 030

vnriﬁu. et e

_'!.

en
£

et in hl:l-ﬂh.*\'-ﬂgg;:‘
A R pconi

¥V

o~

{_ﬂl !

-

| ﬁlﬂl 1§ respectivernent;
Eme amplituds a.

.

76 “hh
a variable statistique étudide. Quelle est

)W

i

-
oy Jr ]
e, -

1 3

-

£
.l'r.r'.

-

rogt 20 individus sur leur taille. On a
en mékre) mivﬁii'tuf' =
LT3 164 1,77 /182 1j81701,60 1,78
L7 L70 1,68 1,68 1,600/1,03

1. Déterminer la population et |
In natuee de cotte yariable.

* 1,83

e Sk,
MOYEsng ck lElf'l;llallE. Que pouvez-vous
_H‘Et.:hm dewx valefirs 7

des indivitlbs auiisht une taille inferieur & 1,74

5 définies comme suit : la borme
des intervalles sant :
\éﬁ rolsitmo ot |g

1,55 et 2,00

dnmlﬁcﬂkmnlpnur
les deux sutres claszes

.
(d) CAves oo Fegrolpenent o) €lnesp, prondre |n quiestion

]:‘E}“;'_’E;jﬁﬁlnr et interpréter lo mode ot 1y mitdiane de gette distribution.

(@,

amplitude,

297
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IRT12021 ¥

.Klf" H
£

i,

Exeroice 2

T,
type dhuile s,

Or went ¢tudies ke lien entre Je risque cardio-vasculaire et jeLype d . i :\ﬁ
wmmée. Pour cola, on a oheervd pendant dix ans, 500 tﬁ_ﬂﬂ{;ﬁ-ﬂp Lk

s . 1 i

b= résultats suivants, Parmi coux-0 dn ; H.,:R

_ o) ont coneommt deo 1ile d'arachide. . A

53 ont consommé-de 1'buile d'olive et ont eu des problimes cardio-vasculaires:

:'h" L3
. 173 ont consammé de Thuile d'arachide et n'ont m‘ﬁ@n_fmhl&me_ . 7
4
N
1. Priciser 1a population ¢t les caractéres tudits ainsi que leurs types et

':r_ . il |
2. Caleusler le coefBcient de Cragies et apprécier Ia liaison entre le risque

cardic-vasculaire et fe 1ype d'h{ﬂlr_?faﬁm&g.

/ 0

i I <

/,'_.'_ % VY

P

»

F ‘F

. /, iy

r . o r
% b

':—:_Lé_q...:i.'-_l

——

NALIDEUR
Hijets dexamens-comeciinm 198
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R g | LA REUSSITILMON H:'HEHT|TE
r.-' et >
U.EILD Annfa peardbenliua %
) — AL Pl
e D
Licence 1 MI - Semestre 2 . ’
ECUE statistique Descriptive B
Examen 20mo Seaslon A‘\"‘“- &
Durée: 1h30 0. 4/

Soit la strie stntistique suivantes: 11,8, 12, {_ 9,4)12,16,8

1. Dterminer les quartiles de cette A /”;:\‘b

3 'x
2. caleuler les limites des moustac] EMruite_‘ja boite & moustaches,

B

=3 7 8 oui, préciser les et placer les sur la

Ona nlmnilt salai r_mmm(;?;{eu ﬁ"ﬁmﬁ d'euros) des employvés d'une

. ? u-n[ des doantes extim

entreprise. Et on & los rés

2, Quelle est la ‘proportion des cmpleyss dont 1o salaire mensy
3 el est ;
& a) inftrieur & 1000 ouras 7 b) suptrieur 1400 eurgs 7 ) sl .
“‘\E‘t"‘- eatre Em eb'1700 euros ? e

T ) Enwj':ﬁﬁ;.'ﬂﬁﬁ- des emplayés ent un salire infact
'~ o i i

VALIDEUR IJl-fI'-I'.'l:nluuiL'lanm hxunuu:nun:mtlm
199
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e N
On & nbservt deax earactéren X ot ¥

suivannts

z
4

1. Déterminer In droite de régression o
maindres carrées,

ko VALIDEUR LMD:consetls-sujees dexamens e 400
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LA REUSSITEMON IDENTITE

r
e

L1

PRO - '
POSITION DE conrecTION DR STATISTIQUE o 17 sasiton 1
EXERCICE | "

. :
___—E_H_Elrm [ii 1] | | P
- ily 14:2] | f2:2.2] 12,233]. | Totamx
. cetifs n 120 20 | 100 40 500
—-—-“3;_;"“‘““ Iy 0,24 0,48 0,72 0,08 1
“-:'E, 0,21 0,72 b=09201. 1 I/
ucic a 04 |2-14=06|2,2-2=0,2 ['3-2,2=0,8.]
Densit€ d'eftectits | 30005 B0 | 50
ND:
B : Ce tableau a éte rempli au fur et 4 mmmm en fonction des différents

résultats obtegys |, /
= “"H-.
5 1- Déterminons a et b / '

Soit f; la [Déquem.'e attribnide & |a é’hn‘fb;.h b,[\{% a par définition
” Lf7=1 d'od 0,24-40,48+b-0,7250, % b=092

Supposons d; la densité at "uuée ila c]nuaa\[ byyibyl. On a d; = _' . En

appliquant & la classe o 3
o ac Il-llun gt 400 4 20 = a-14=06

e {1;1
O a par définition : {Xh= _{Y le centre de elasse,
(X) = 0,24%1,2 + 0,48° 17k :Jﬁn 0,08%2,6 = (X) = 1,732,

* La "
On a (M) [2 2,9 4:.::;?” i la plus grande densité
ﬂmm{M}m_b+m e
[Hg] :2 : {Mﬂ} =12 lﬁﬂﬁ

=

*La mErJHm L
On a 0,24=<10, ﬁﬂ&?ﬂ\ vl d<AM,.<2. Par interpolati -1 -
2.M, = 1,725, onona;: ey = oo
=
3- Poiir cal cette somme il suffit de trouver lo
sz cn a 0,72<0,75<0,92 et 2<Qa<2,2 . Par mtnrpnlnmnﬁi::mﬁ_q:mﬂe Qs
E =t

n,

o

W
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= Qﬂ. = 2\“3’*
d- On anpaa) = Ml + M40 + M|

* nipaag
. - I;ﬂ- = ﬂ| 1
On a T3]
{“Eh‘hll = 1200 =0,4
" ﬂ[le = M

. 1 .
paa| = %0 =01
ﬂn T:;'EA[ =, lm-ﬂ nr

& b
On 8.0,24<0,25<0,7264 1 4<Q1<2 .

= Q= 14125, SO 4

On ﬁ:ll‘ﬂmfh _r': Zm_} d'ﬂil'rmﬂ; =1.4:
Ona:m —hr!luﬁ'{‘ﬂ, <m,} d'od Mgy = 3
i
EXERCICE i

rwmmmﬁ]mh'lm o =
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..-.-. ; -
L .-: ."-\. = -
OV = {‘; = i'& = 0,075, Ny
A "
EVy ,=1’%~um {f:_{::f,._w_;,j
1§ g =
I phi ;:'rﬂﬂ > 0,075 soit Oy > CVy . Par constquent la cntﬁguriq‘:-ﬂ est
& p
salai . 7
- te moven des E'-[:I'Iplﬂﬂ"ﬁﬂ' [‘f] x"-q:_‘ l’:_,.-"
Ona:(X) = maXesmpXp _ -

hgdmm

% La dispersion CV
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[‘ﬁnn‘ﬁﬁﬁ?ﬂﬁ TISTIQUES

F i ,"’1"
. i
- Fo i

1. B A

o

2 —— Stale en

La medinle est 1a valeur de la modnlité qut Pi'tﬂg*‘- In masse totale
artics bgales. A, :

ﬂu:npudinnu :E: la valeur de ln mndnlttﬁ_-_ﬂunt ?ﬂﬁtﬂcﬂ_ubn';;nﬂf-lﬂn#
sont gont inférieures et 50% des obseryntions _":F-'E“PE_H;,“ i
La comparaison entre la mediale et EI"EIE'EIH e nous indique
mediane-mediale. ‘%‘ e

3. Indice de Gini. e Lo ‘
L’in':m de Gini est le rapport entre Tﬂ"@fﬂ.{ de eoncentration et la
surface du triangle OAR, avec O=(0,0) , A -3 (1,1)et B= {l.l}}.._
Interpretation : L'indice de Gini est compris antre 0 et 1. Lorsqu'il
est proche de 0, on dit que I8 “car m:ﬁt faible. Par contre,
lorsque V'indice de Gini‘tend vers ‘I‘,“!é.;ggnﬂmi.mtiun est forte,

AF oo

4. Entreprise 1. i

5. Le coifficient de Cramer mesure Vinfensité de liaison entre deux ca-
ractéres qualitatifs. H‘-.U:__f_h__ ?..
Interpretation-zLe coéfficient.ds Cramer est compris entre O et 1
0<CE) 7 oy Y
Si C, est proche de 0, les'deux caractires ftudié sont indépendants.
5i C' est proghe de 1, on parlé de dependance entre les deux caractéres,

G. Le Tappaort déﬁmﬂq@iu&fﬁiﬁm intensité entre un caractére quan-
titatif ct un caractére qualitatif

7. Cotfficient JE:*dﬁf_rcla'Liun lintaire : il permet de mettre en evidencs

une liaison entre dewk variables X et ¥ quantitatives, —1 < ey Z 1
Anterpretation g

b
i,
T

* Sirxy >0 /;Iura les deux variables dvoluont dans le méme sons |
. 5 r_fpﬁ_.r » alore bes dewx varinbles Svoluent de sens contraire,
-j& [r_mjs 1, alors les n points (X, ¥]) sont alignés,

# 5 rxy = 0, slors pas de liaison lintaro,

* mutre type de Halson, s possible d*aveir un

L
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8. VIRAIV) ou FAUX(F
VLW o), .I}JI-E: !.-] k.

3. Classement des indicatours selon leur nature.

10,

LA REUSSITEMOMN IDENTITE

X et ¥ sont independants, alors ryy = 0

-

II\-I

Indicateur

Posilion

Dispersion |-

A intmum

A,

Mogenne

X =y

Ecart — ty

M

X

W

i
a

Eeart — interquartile-

| @ Py B

X

Mediane

Prmhi:rquﬂrtﬂﬁ;-;"

o
A

Cof ficientdevariation

F i

X

d

,tf:h'. Bl
".-‘"1_ i

0

Ecarf= Iupe'

Mediagne

Mode

Etendue

E —int.q.

X

17

s

X

| x |

X

nts detla gauche aux élémentsn de | droite.

vulmummuamuwmd.,w“u ok

= S
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UFHB-UFRMI / Licence) - Semestre 2
UE Probabilités et Statistique

Statistique - Semestre 2
Examen Final Décembre 2020 e

il

Durée:1h30 i

Exercice 1

P
i

Ona ﬂhsznr.ﬁ

g
e Y

X 0:30 | (39] | [o:13]

[13;15[ | [15;20] |
Effectifs | g0 180 | 100

,—?ﬂ' "y a0

|I

(1) Déterminer la valeur I plus observée st I3 mﬁdréne de u:em: sﬁ-flt.-.,_.

Réponse :

—

Uh caractére X sur une population donnée. Eton a les résultats 5ul'-':ﬂiiE :

LA REUSSITE,MON IDENTITE

nnnéﬂ_ﬁlt_ldﬁm lque
Eﬂi?fzpﬂu

b - l"l &
S 35 % g
X [0:30 | (390 | (%431 [13:180.[15; 20)
Effectifc | 60 180 100 70 [V 90
Densivé -
| deffectif| 20 300 . 25 35 18
ECC 60 | 240 [“Fa0_ | 490 500
j TRy
* Lavaleur la plus observée est celle fﬁ 4la plus grande densité d'effectif ainsi COrTE
valeur est [13; 15[. H J-’;"" ,.f?
.l.

= Llintervalle médian est ['EI 13[5_13_.
Me—9 _ 250-240 '::;f;‘“ H:,.’/’

13-9  340-240
La médiane‘ﬁc“rette série sl‘.a'l:lanue est 9 4.

Ao
{2) Quelleestls’ pﬁpnrﬁnnﬂ ndivi dus dont la valeur ohservie du carae
49 7inférieure 4 15, ?hurnpris =r|.1:r: Setig7

‘H. _,.r
Hépunsa: :

. P:upnnl.-nn d’indiﬁ =9

Sy

o d [u.3[ [3:9]

—— =

{ecc/ | &0 240 340

19:13[ | [13;15( | [15; 20)

Y 410 5
oA e | s00 | a0 260 | 179 %0
) 9

— ]

Drapris le tableaw, Ia proportion d'individy =9 ﬂ;z_“i A

VALIDEUR LMD:mnum-mjnu d'exnnsens-carmrections

—s

thre psg - supéricure
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18200 7]
V. ‘
* Proportion d'individu < 15{.":1—' = 0,82 5 25 )
L1 i 5
* Proportion d'individu compris :n'lrc & ot 16 est la proportion d Imlih'itlulf:i-__qﬁ_l_:t <18, V.,
410 w - 4
410 Pia —5ap . 19-155, S
ﬂr—ﬂ’% =— k= “:?5“‘@% = 20-15 T W
500 500 3 500 H00 e B,
Pw“e:;u._gz
i
Ai P = — = ! — - _'.-"\-._
'“‘m
Exercice 2 -"}-

On a observd deux caractépes X et ¥ sur cing p.mnnnesrﬁt nr-ra les résultaks sui-rams

"3'-"‘;1;57”/

v 2|8 ¥3|s,

e i,

(1) Déterminer la droite de régression de ¥ en ?ﬁ-la ml!';}md des moindres carrées.
“u

Réponse: Cette droite est de la forme y_{n ax+ b 0

b=F—a% eta= Exi-ﬂﬁr{-ﬂ“ﬁ;ﬁ/&
Magmy -

349464547 _tg / -
5 o &

2+E+4+3+5
5 -.. _....‘

i =3x(=2T+3INT+0X0 OH=1)%(-1)+1x1 — 07
Eh3]3+3=+u=1;5-1:|?+13 ;

s h=4 {ﬂ?u:u:ﬁ. DEJ_’{

.
]
il

™
|
I

Doy = 0,7x + u,zw.?
4L :
"I-\. . t/f.l/ll
(2) Ea‘]c'ulzrle mem}im de corrélation §
£ Hum'ﬂ‘fhlfﬂ']eur:h ¥ pour ¥ o ;i; inéaire, Le modéle linéaire est-j) justifié 7 §i oui,
- — -

7 covtx,
{ Réponsey (1" = — {’;}r }]

:'f(?_:.] = JV() « a(y) = T
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1A REUSSITEMON IDENTITE

- "lx —.:E'r? T -
V) =555 =% w covr,y) =B _ 55 ‘
()

3
s, V(x) = 3492462452472

= —-62 =4

Etde Tl"lﬂ'l"l"_'rﬂ a“alnguﬂ F{J’) i 1: +ﬁ=+,|_z +32+5‘1
5
+ Cov(x,y) = X2H5X6+6x4+5x3+7x5
5

—42=2

—-6x4=128

Alnsi. T =

Vaxyz — 09899 = 1, poncle modate |inea?r£'£i:|ugttna

- "y

© PourX =12 ¥Y=07%x12+40,2= =86

Exercice 3 4\// : - 5

L'étude du sexe et dy reveny
a fourni le tableay Ci-aprdg :

mensuel {on ml]if‘md'Eums] l:fes :mpiajrés d'une grande entreprise

\ ._.-'
g,

Revenu mensuel | Sexe S Eemme Hl:-;'r':ﬁ:e
[1:1.4] ol 0D, 280
42l 47| so0 zrdeido

[2:22] & | A% 210
[2.2;31‘%'11_'%\ |7 so A7 2

'\\f 7
{1} Préciser]a pﬂpuhﬂuﬁfndlviau' at lest caractéres éudiés aingi que leurs typ
L

Réponse : pn;pul:ll:lnE rudiéc = ensemhle des employés

I:m:lhril:lu = u:?mizlu}ré

a-,f'
‘m.., “'-H . } Sexe = qualitatif
Les caractbres éh.idiés—
g i

{hﬂ EVETILL Iensue] == quantitatif cantiny
2 mmmingr]uﬁ dlamhurluns margin
@ ,‘h«:_ .f; rginales (effectifs eLfréquennesj
Rponses

K- Eﬂ;‘;—rﬂhl-_...?
0| Seue Homme | Pemme Total
'- |, Effectif 1400 1000 2400 \
 Préquence 0,58 042 1

VALIDEUR LM
weonsclismjors dexnmens-comections
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e LA RE
5
o e
= Revenu mensuel (R M) 4

RM | [1:14] | (1420 | 12220

o | 2400 | ‘Tl Wl
Effccul 480 | 1440 | 360 -:“u\ S
Fréquence | 0,2 0,6 0,15 | 005 1 3 - .

"7
(3) Calculer le revenu moyen des employés de cette entreprise. ﬁ
=

Réponse : Soit € le centre des classes.

G 12 | 17 | za | 26 1 Tatal

fi 02 | 06 | 015 | 00571 /&,
Le revenu mensuel moyenest: 02 X 1.2+ 17 X 0.6+ 22 x 0,154 2,6 E:E:ﬁgﬁ 705
(4) Le revenu mensuel des employés de cette entrep -1L.1i& au sexe 7 51 oul, déterminer Ia

part de la variation de revenu expliquée par le sexe dans laivariation totale du revenu,

Réponse : ‘!([‘ 0 i

conseils-aujery
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1R/ 12020 LA REUSSITEMON IDENTITE
F TN,
UFHB-UFRMI / Licence 1 - Semostre 2 “Année ’“‘“‘“'{“‘.""‘:
UE Probabilites et Statistique i o 2020-202
Statistique - Sementrs 2
Corrections ot bartmes .
Examen lore Seasion Aofit 2021 4’.::_';"_-;-:??____:*.,
Duréo: 1 b 30 . 4

e S — .
[Exercice 1] (12.5 pt)

Lors dune enquite, on a interrogd 20 individus sur leur taille, nﬂ-‘g.-q‘r_p_muu les vnl?ara (exprimées en
metre ) suivantes S ;

[
1,72 1,87 1,66 1,73 1,84 1,77 1,82 1,81 1,&0‘11*;5
1,83 1,75 1,70 1,58 1,68 1.5&:_;-’11—'93’?\11,?5 1,80 1,83

4 i
(1) Déterminer la population et la variable ahut;wﬁﬁue t}uﬁ%uﬁl& est la nature de cette
variable 7 "‘*?““5_ :
Rep. - Population - 'ensembe des 20 il:w]i@ths :I":t.hﬁll'l‘ﬂﬁ;ﬁ‘_ (0,5 pt)
- Variable statistique : 1a taille (d'un illdivﬁ%?&?l 5 pﬂi?
- Nature : quantitative continue rﬂirﬁhpt‘} _
(2) Caleuler et interpréter la tailla nlﬂfcn‘ﬂﬁiﬁh;_glﬁdimu- HUe pouvez-vous conclure de la compura-
ison de ces deux valeurs? .4'3} &hw

Rep. Notons X la taille d’umlfﬁ't{ivmufu?

s

20/
- Taille moyenne : ¥ = E%Z&Ef%i = ;:"?455 (1 pt)
- e ;
Interprétation : Dans Ja population et e,
(e i, o
0 moyenne, wn indiﬂu mrs-urt*al’%#ﬁﬁ dtre (0,5 pt)
- Taille médiane ; %\J"is“ (ici on 'i juste ordonner les données T SEm <)
- £l
1, ﬁ@h;xhﬂﬁ“‘ﬂ?ﬂ\l,* "L66 1,68 1,70 1,72 174 1,75
1,75 “14;5.._{, 784,80 1,81 1,82 1,83 1,83 1,87 1,03
i,

Ona: 0.5 x20=10, Du\figwl:mh:ﬂlﬂ?mz!&ilﬁ
Inmmﬁ'miqn - Environ 50% des individus interrogés ont
ou tgale) & T:‘?E:‘mgyre- j ﬁ{ﬁ pt)
Ona;: Me=175
mﬁ.g;ﬁ"ﬁ"ﬁﬁi—--?lﬁ: it
{3} Quelle gft,lg.-pmpnrtiun des individus qui ont une taille inféricur A 1,74 métre 7
" Rep. D‘npl_'gﬂ ln séric ordonnte, 9 indivigus ont une taille inferieur 3 1,74 métre. Soit une
proportion p(X < 1.74) = % = 0.45 = 455 (0,5 pt)
(4) On regroupe les données en 5 clnsses dfinies comme sulf
“la borne inférieure et lu borng supdriouro oy

=175 (1 pt)
une taille au plus égale (inférieur

= 1.7455, on a Me o X la distribution des données est sesiblement

Intorvallos sont 1,55 ot 2,00 respectivoment; la
1
VALIDEUR LMD:conseils-a gt dexamens:comeciions 411
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A 2%1

UFHB-UFRMI / Licence 1 A
Promidre, In troisitme o In dernbire classes ant pour nmpllt-udﬂﬂ 0,1 ;0,03 et i, 16 I'l.‘:!plxtnm_

ment; les deux autres classes sont de mme amplitude a. A . ““-HHH ;,:
) Trenver la valewr de a. (1,6 pt
N Rep. » 1érm classe : [1 ;E i ;51 0.1[= [1.55, 1.65]. 2eme closse : [1 ﬁﬁ:'—"-ﬁ:E-;-\h-{
ddme classe 1 [1.65 4 a, 1,68 + af. ddme elasso ; [1.G8 <+ a, L. EE +?ﬂ[__
Séme clnsee 1 [2,00 — 0.16, 2.00{= [1.84, 2.00[. Done on & : 1. EE#FJE:: = l.sdt ;
don o = LEELE - 08, -_
+ Ou bien, on pout procéder nins : La 1ro clusse :55,—. [l 55,1.55 + 0. 1[‘==r"[l 55, 1.65],
La Stme classe est [2.00 016 L 2.00[= [1.84,2. 00|, r.-"l:ltﬂlhﬁ Inﬂ-ﬁm& |3p1.1.r amplitude 0.03
ot que les deux autres sont de méme amplitude a, alors on e ﬂ'-“-l' !13 +0=184 - 165,
= 2a40.03 = 0.19, nll:l:ﬁln=—l!—1m:-=l]|-ﬂl$ o4
« Ou bien encore, on peut faire la somme de rﬁ;m\ !u amplitudes et "égaler & 1"8tendue -
0.1+ a+ 0.03 + a + 0.16 = 2.00 — 1.55, zawzg—q“m dlo o = 9452028 _ o o
(b) Etablir le tableau donnant les effectifs, lna Rifect pnr unité d’u.mphtude. les fréguences
et les fréquences cumulbécs :mmntu:s,gll;lu prmdm-,ﬂ- 08 comme unité d'amplitude.
Rep. On a effectif par unité d'amplitude nm-‘a?ﬂ By x U, avee U = 0.08. (2 pt)

.'

X | [1.55,1.65] | [1.65,1.73] | [1.73,1.76] [1.76,1184] [ [1.84,2.00] | Total
ny 3 5 4 i Vi 2 20
ay 0.1 0.084/ 0.0 Smri008 0.16

1y 2.4 s | 48 | 7 1

£ 0.15 028, 47015 & 035 0.1 1

FCC| 015 0.40 “Sj.0.550 0.9 1

ot '[a'&Eb:lmne de eette distribution.

{e) Caleuler et in t ilu %hn
Rep. -4

La dl otinls est : '[]_-gaﬂ_jfﬁ[_ car son effectil par unité d'amplitude est le plus grand
S0it 71y = : i |
3 0
gl
A,
0= Ly iy X
& A; + A,

avee 2,y = 173, ay - Eaaa.{ B—5=30t A, =8-7=1. Ainsi,

.\‘ b

. Mﬂ:,,éj'?ﬂ+ﬂﬂ3x

R e

3
— = 17525, (1,5 pt =1+n.:.;
aLn mﬂn#ﬂd’e:m
4 D.ap F'L‘E ona: 0.40 < 0.5 < 0.55, alors Me € [1.73,1.76],

Donc paginterpolation, ¢~ 178 _ 05-040 ,
" % T -1 0.55 —p.40" ‘insi,

- Me =173 21
= +0.03 x 15 = 175 (1 pt)
VALIDEUR LMO:conscils-sujets denamens-eomrections 412
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Al conge | 20:20-2021

1) Avve - - -
s Ren T:‘?‘m‘““ MM e elnsen, repronden In question (3), (1 pt) _
WX i '1 ;qgﬂlmrﬁnn tes individus oh ont une tallle inféclenr & 174 mdtre eul s
" b " — L [

Onnc: 174 e 17, L76], done

3 o = - '.LIIEI P ..-
F(L74) FILT) 4+ o (174 = 1,79) = 040 4 010 x dlil 0.6~ AG%.

‘ | RN
(05.5 pt)
T . - » . .
U veut dtudier e lon entpe 1o visque enrdio-wmseulnire ob 1o bype dhuile consommée. - Pour eoln, on
observé pendant dix ang, 500 ndividus s !

= ol on n les résulbats sulvnnte, Fnrmi-tﬂllx-'iﬂ’i
= 200 out consamme do il d'nrachide, s 41/

- 53 ' : '
8 ont consommé de Mhuile d'olive ot ont o des probléimes cardio-vasculnires,
- 1573 ont consomme de I'huile d'arachide ot i

n'ont eu migun problame.
(1) Préciser 1a populntion et les enractires ﬁ:tu:lih;_.-éﬁui quuzlmm ct les modalitds,
Re { Gy
P- ) B "'l."
> lation : | -

"enseanble des 500 individuglobservés (0,5 pt)

- Carnctéres : le type d'huile consommee m‘}.ﬁmm le ?Lﬁ?ﬁlﬁn cardio-vasculnire (RisqCV), tous
deux qualitatifs. (0,5 pt) g

Les modalités : <
* Type d'huile consommée : }

* Risque cardio-vasculaire ;

(2) Construire le tablean des 8fgctifs obs
R o

- Tableau des em&tﬁﬁ%’ﬁ%@#.' 2/pt)
TypHC Rm{‘_':"'qr problémes GV, | pas do problémes CV H Total n
200

dolive il d arachide (0,5 pt)
CV et pas de problémes CV (0,5 pt)
3 I:Il.!ﬂ-]n tablean des &fectifs théoriques,

Huile d'arachide |, 27 A 173
Huile d'olive™ h“"i@_;.ié?' 247 300
Total n 5 %\M 420 500

- Thh-!@gl:!fs &ffectifs tﬁgguﬂquu pfy = 2k (1 pt)

E@%ﬁ&l&mmw pes de problémes CV || Total
JHuile.d'arachide"S}f 32 s

200
¢ Vo 40 120 50
' W
— =y

3
VALIDEUR LMI:conseils-zojets densmens-carrections 413
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LA REUSSITEMON IDENTITE |

(3) Caleuler In distance do khi-dex entro lo risol

TH cortlig-vasculnire et le type di]!ud{

Rop.,
- Thblenn des résidus @ ) = ny — M (0,6 pt)
TypHC \ RisqCV | problomes CV | pas de problémes
Huile d'acachide 5 5
Huile d'alive 5 -5
Total 0 0 0
- m’m

3 z:z {'-"'u]': l:"ﬁ}"

W=l jmi
{4}Ealmlu1nw¢ﬂmmd¢ﬂmmcnt apprecier la r
type d'huile consommiés. - . =
Rep.

++—

-ﬂnzﬁne.ntdnﬂrmr:ﬂ;lfl;xfh,m%i?“;- .

RIS &
Duma-,lf"mm 50 = 0.05574(1 pt) \‘\;}

- hppmﬂumn Nous avons e mlﬂﬁ%@;}bh eftre lo
l" - (0 }‘W}

N gy
MMHW

r{f‘lf

(=8) _ :?EL’*- \f
et @ 06 SR0L7i (1,5 pt)

Batal® -

risque cardio-vasculaire et le type

a4

o
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LA BEUSSITEMOHN IDENTITE
£
..rr-
UF M1, »
el Matha-Info 2020-2021
[ComEGTIoN i ETATISTIQUE |/
‘l' " . T = ..r
SESSION 2
Exerciee | v
& :
IEFrbr_-urdmmt't,-:ﬂ 1 88 0 11 12 12 16 ‘.i.‘l':l . /
L. Les quariiles B
Q= To.an
Ona: np=1g ¥0,26 =2,5. Den
Qi=q,,
Onanpe1p x0,6=0
W
me =g 1,60~ Q1)
= 124 1,5(12 - 8)
VALIDELR LHﬂ:n-m:nIlmImd‘nuHm-mmlhm
415
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m,,, = mae{X;: X £ my}
", = 16

Exercice 2

1. Salaire le plus obhservé: Mo :
On constate que les F;d-eadm closses s0n différentes. Corrigeons

alors Jes effectifs. :
X [1.4] TJaio [m,lt[‘l |16, 20]
1 144 |7 56 72
g 4
ely 18
mny 18
fi | A0 0,18
"FCC || 1
L’%"&m
(P ﬁ@
Soit
On a: ni'<
Amh;h‘:a‘udmm[u.m{
. A
A+ Ag
28 — 20
4+ (16 — 14
o El J{m'm}+ﬂﬂ—18}.
H+‘1n-1-§
B Mlﬂmm:%mm”“ § até
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LA B ILISSIT I MO IDENTITE

-
F

1
LY 1"! Mh‘d"'! Ir'l tr’ll‘ﬂ nlmrﬂl el envleon 1400 sneon,

2a) PLX < 10) - FOOY. 1 o peanrennitags, -

* Chorchong P

i € [10; 14], par il!llrt'l']'-r.lllr:llurl Iintalrs, an _ :
Ip =10 +{M; m‘: :am%ﬁ = 10 - f!*’
0,08 —0,48 ~ 0
D‘1ﬂhdpnﬂ’dﬂ—uﬂfjﬂﬂiiﬂ /

Par constequont, 48% des cenployéa’ aq_l:-aa.h.!{‘-’infﬁnmr & 1000 curos.
bb) ‘EE’"“

PX>Wl=1-PX<14)=1 —"‘F‘{Liﬁ ""T'
=I-ME{“-M 1
-"'.l_“\ .

Done 10 4 4

=10,32

3) On n+ﬁ“,13qn“25 4 0,48

Q1 € (4100
Fl:.l' Jr.|h'_--;l'-;|'.u'|-!.'ﬂrll;lI linfaire, on &:
..{":.h t’;l'|-d {},:EE-I}I 12 QI.-'"’ u,lﬂ-

N T g P 02" "6 =53
“Dane Gh=0,17
i}g d pmj]lu}lfﬂ ont un salaire Infericur & 6,17 curos,

- Exmmeﬂ
g

L Fiij

VALIDEUR LMIyconseile-snjers dexamenscomections 417
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X= %fﬂ+:+l+ﬂ+ﬁ.’r=4

V= 3(0434+64547)=6

XV =4x6=2

1
E{-’H+E+H+]E+H}=-H-E.E
1.5
V(X EE nizf ~ X
1
an(3ﬂ+i+lﬁ+ﬂ+25]--l“-2

W(Y) = é,}i,; niwf - P

“VALIDEUR LM
“’meu 418
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LA REUSSITILMON IDENTITE

/‘,/H-IT :“%"‘_‘x
£

N

o
v }-E{m+9+m+u+w}-u"=4

Done r(X, V) = % =0,00
X

Le modtle lintaire cst justificati car rX,Y) = #Tq %}r

* Estimons ¥ pour X =8

Ona:¥=14X+04
ﬁ.ﬂ:‘r‘=1,dxﬂ+ﬂ"ﬂi
Ye=11¢

VALIDEUR LMD:consoils. syjeis dexnmiens-comections
419
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LA REUSSITEMON IDANTITE

W20
Universite Fallx H. Roigny, UFR MI, Licence 1 Annke Universitaie
UE: Probabiité Statistique 1 £2016/2017 /)

ECUE: Probabikith 1
EXAMEN FINAL Durbe: ihib

E._:[ (7 pts) '

{1} Trois chevanx A, B el © s'affrontent lors d'une course. Qo salt que T choval A  dewx
fois plus de chance de gagner quo le cheval B ot quo In somme den chances de gegner des
chevaux B et C vaut trols fois celle du cheval A. ﬂ“]"-'“l”“ '

(a) 1a probabilité que le choval A gagne,
(b) I1a probabilitt que lo cheval C ne gagne pas.

(2) Soient A ot B deux h\'&nmnema teks que _f

P(4) = 3, F(AU B},- P}in B}= -

iy
F g

L

Caleuler les probahilités whmm o o _

(a) P(B) "'Lf:_xh 3 :T:"'m

(b) P{A|B) .,

(c) B(A|E) - A hﬁ.l
Eeed] (570 N D

On dispose de deux urnes u; Et u, L"ume ' mn‘Hrnt troiz boules blanches ¢t une boule noire.
L'urne uy contient une boule h'lﬁnnl:r: ot &mbmlu noires. On lance un dé truqué tel gue les
numéres pairs ont deux fois p'lua de cﬁ‘m d'lﬁ;imtru que les numéros impairs. Si le dé donne
un oumdro d inférieur ou égal & :"::"nn tire u ‘;.ﬁ'laulu dans I'orne u;. Sinon on tire une boule dans
I'ume u; (On suppose u;]u 'bnu]e:s mt.lﬂ’disncmnh!w au toucher)

(1) Caleuler la prébabilits dﬂam une 'Eruuh blanche.
(2) On a tird u.si boule blanche, [(Caleuler lo probabilité qu'ells provienne de 1"urae 1
(3) Est-ce que Iévénemient dans Purne ups ot 'évinement schtenir une boule noires
sant lnd-ﬁpmduts" Iusﬁ@fp votre réponse.
(Exercics 3] (8p pts) -

Une prpe contieut mj:/lmulea une rnuga, deux jaunes et quatre vertes. Un joueur tire au
hatard une boule. Si ell st rouge, Il gagne 1000 Fefi, 6l elle est jaune, il perd 5000 Fefa, si ella
et verte, il tire une dt!i;u&mu boule de I'urne sans avoir replact la premitre boule titse. 5 cette
déwritame bouls est rouge, I gagno 8000 Fofa, sinon il pord 4000 Fefu, Soit X In variable aliataire
mnﬂmt ﬂ-ﬂlﬂl‘.l'ﬂl: '!I:'BEH le galn algébrlque du jounar .[um porte est compta négativemant).

1) z(im.r Is lod de probaldlite de 1a varinblo X,

(2) Lnlwle-r lespérance de X.

[E:II Ind:qﬁcr le monteat du gain alygbladque qu'll faut atirlbuer & un Joueur lorsquo la boula
l.irEe ey deuxidme trsge est rougn, pour quo Pespéoancs da X soit nulla,

VALIDEUR LMD:consellsanfen Fexnmens-corections 420
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LA Ft11.l.l!"-.'-H'l'EE.MIJH [OENTITE

Universitt Fékix H, Boigny, UFR M, L u:

i iwersi
UE: Mrababiite Stal.]_'l.'thuq i Gt hnos U"”H’-I;';'ilr;
ECUE: Probabilive 1 b Ny

EXAMEN DE RATTRAPAGE Duréo: 1h15
NB: Le comection titndra com .-J p_-.
pte de la rigueur du ralsonnement et a clarté de [a rédaction.
Exercice 1] (12 piy) .
Ln elterie & essonco o e station-serviee ok remplie chague lundd matin,. La vente hebido-
mndnire d*essonce (on milliors do Nires) ealiste par n utnlhnu-ﬂrrvicr- eat une vu.ﬁ.nmc altatoire X
doe densits
=) = €21 -'ﬂ':}l'ln:.llf'ﬂ]l B, AV
(1) Détorminer In constonte i
(2) Caleuler la vente moyenne hebdomndairs d’mnce lf'allﬁ-ﬂf' par la station-service.
(3) DMterminer ln fonction de répartition do X. {,J'_r &
(4) Cuelle doit dtro la -Eapg:].ﬂ mlmmﬂh‘{h 1;,, ;;m-pu pour quu Ia probabilitd que la station
rolt & cours d'cssonce, wy courant dlune mnq{m donnie, soit inférieure 4 0,017
(5) Une fois los taxes ot los cofits ﬁmﬂc pmmmt._jju; employts prélevis, la recette heb-

s domadaire pour la station service ,.{:xflrmﬁﬁ‘ﬁn Eures) st de la forme ¥ = g(X) avec
ole)=az=b acb>0 i
(a) Détunmner la t'unctirm Pry: r-!-pk_‘ﬁ artition pmhinrdﬁumtﬁ de Y.
(b) Poura = qur:I 5t 1n umbnﬂ[tg_,qtfulu rocette hebdomadaire dépasse § Euros
[Exercice 2] (5 P’ml /
Une bangue révise sa pelitl I_.EEJ f:mz Lle”"‘:-t&]il aves un rappel d'ume partie de celles-ci. Par

lo passt, environ 5% des. :lﬁmnl.mm. d'um )7; drte de crbdit ont ¢t fnsolvables et la banque a étd
Jesgpldes lmpa}l‘m Far conséguent, la direction a estimé égale & 0,05 la
nteur dc\e.n}t.e de crédit salt inmlm'h'l.n La banque o également découvert

L%
¢ ne pos honorer un peiement, mcn&uﬁl est de 0.2 pour les clients solvables.

Bien entendu; la Prwlﬁiﬂ pas honorer un paiefient mensucl pour 1__H t‘“b‘nlﬁ insolvables
est de 1. \*\1“'-\, “"-x.,j
(a) Sachant qu um.]bnnh n'a pas honosé un paiement mensuel, ealeuler la probabilité a poste-
riort que le cli-r.'.ut..ﬂ!il insolvable.

{.;:] La h-anqu'r!- voudrgit roprendre sa carte de erfdit s la probabilith qutun client soit insolvable

n-ﬂ!ﬁrﬁm ¥ 0,20 La bungue deveaiteolle reproendro sa carte de crédit si lo clicnt
B nhmmﬁ'ﬁ palemont mensusl ? Pourquoed ¢

[Exercice 3 (343

s;'wg;ii .F,!'} un capace probabilis,

m Dtfinirsex lea nieriions sulntes
;ﬂ A et B ront doux dvinomoents incompatiblos,
() Aet B soail- dene Evbnoment Indbpendants

=3
—= 1

."-I'.n'l-.LlDEUR..LMD;EF‘Hﬂ_h:ﬂdﬂl.d'ﬂMm!-;gmg[qm —

e ——
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Université Félix H, Boigny

/1 Année Universitaire
UFR Maths Info, Filigre elassique ; 2017/201¢
UE: Probabilites-Statistique, |3 '
e —— s
EXamen final de Probabilits: Durbe: 1130 _

NE: la clarté de | rédaey

ON Sera prise en compte dans la correction,

Exercice 1 .
i o
(1) Donner 1a définition d'une mosure de probabilits, B
(2) Soit & espérance d'uge variable altatoire X diserdta i valeur'dans {1,2, .-, n}. Donner -

Vexpression de sa variane, A )
(8) Denner les dowge Principes du dénombremeht, |l

(4) On Suppose qu'un type habillement d'uq{ifludlepiﬂrﬂﬁ'ﬂéﬂﬂmﬁ d'une chaussure, une jupe

et une chemise. Miss Proba veut déngmbrer I hombre de type d'habillement différent que
peut aveir., O
(2} Donner le principe de dénombrement da

E‘_ﬁ'u{l!ﬁ a besain.
(b) Soit a,b et e le nombre dﬁ@qy.ssurm. .dﬁfﬁupeu et de chemises respective de Miss

Proba. Donner lo nombry de diffékents tyfés d'habillement de Miss Proha,
(5) Soit Z une varisble aléatoife/de loinniformme sur [a, b

(2) Donner 1'ﬂxp1'Eﬂitm_,::i‘l1;=:_!ﬂ. fohction désdensité de 2,

(b) Donmer V'expression dﬁ*ﬁ%iﬁitunfﬁdu Z,
(6) Scit £ une nrp&ienq@ﬂﬁﬂqifeﬁ'u:ﬁgﬁa £,

(i) Donner la défiition ding expérience uléstoire.

el

: e
(ii) Donner la gﬁa;lmm de ]’-l:lﬂl?ﬁm d'une expérionce aléatoire,
{li.l} Dnﬂ.ﬂﬂ%#?n m@:‘:{l‘?“ﬁiﬁuﬂ & soit fquiprobable,

& o/
(7) On suppose qu'gﬁagﬂ; tquiprobable et £ est fing Soit 4 u
bt Dok ’ei"%gminn de la probabilité de A
i, ;
A leur entrée en Ll.“!q'!\;-‘. diants choisissent ype |
{mﬂmqumrtﬂlpifou astronomie), Dang un B

upe d'étudiants, 12 seud; L
; - . : s WAnks sont inserits en
astronomie; 16 FP‘E‘hHﬂJE, 16 étudient I'allemand, Pay pilleurs g inserits ey Astroncmie et 3 inserits

en i}l.fnrmnli*;lﬁq-‘?"“dim‘ Vonglais, G inscrits en chimfo Gtudient Vallomand, Avoe un Talsonnement
rigoureu, indiquer In répartition des dtudiants par disciply, “insi que 1o nombrg tota) d'étudiants
dans le groppe.

o évinement i=ssue de cette

angue (anglais oy allemand) ot ype option

i
VALIDEUR LMDy

'IuI'lnn.nn:i'||'|.|a?1l-liv-l.'-l:lﬂ'q:,-,-J rveci By 423
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1% 0 LA REUSSITEMON IDENTITR

Univershé FHE. UFRM|
Soit X ume variable aléatoire continue dont Ia densité est gom

oy s re02
I{t}r{ :ﬂ:: . ginon

ol a ot un ricl néeatif,
(1) Donner In valeur de a,
(2) Gﬂeﬂu&rnmumdnrepmnm deX.
) Quewmut PX < et Pl X <)

VALIDEUR I.Hl}monuwmm
m—mhm
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LA REUSSITE,MON IDENTITE

/ » Année Universitaire
UE: thahﬁlithbs:atiniqua. L1 2017 /2018

—

NE: la elarth dg | Mﬂ da rattrapage de Probabilité: Durée: 1h30
e 1a ridaction sers prise en compte dans la correction.

———

Exercien 1

(1) Soit X wne variabla
{1,2,3,4}
(8) q“‘-‘-‘-‘ﬁuhpa+h+m+p..? ot =2
() Donner Yexpression explicita da sa viflance on fonction des ps.
" (e} Dnull:r P'expression explicite de mfﬁd'ngtinqr{ia’ repartition en fonction des py,
Donner les différents modales de dénnmbremert, :

(3} On suppose le coda dy eoffre fort 'Ea{:}!{:__?raﬁa.x&ntimnsﬁm{: de 6 chiffre distinet dew
& deux pris dans Venserable des chiffres de finumérotation décimale. L'ayant oublis, Tl
essale au hasard un code en lihl:l_ax:hfinutt, ﬂ‘\‘"h erche le temps masdmal qu'il lui fandra
pour ouvrir son coffre. . n 7

(8} Donner la modéle fdﬁumhm&aﬁ?ddﬁfﬂ:a besoin.
(b) fa Yside de mudz___‘f‘ ﬁu?qf temaps maximal qu'il lui faudra. pour ouvzi son coffre

(4) Soit Z une varisble aléatoiraide lof Bliomiale de :

(s) Donner lmﬁﬁf?hw:‘ﬁ;pmz e
(b) Donner 1 do dffinition de o.
{¢) Donner Ve¥pression de _!gsp-ﬁmmdnz.

ﬁhﬂ.‘&f{ “Eif_l&ﬁ’ quatre boulangeries qui ferment un jour par semaine.

(1)} Déterminer le nombre de fagona d'attribuer un jour de fermeture hebdomadaire?

(2) [!E!:t;rmi:mr le nombre'de fagons d'attribuer un jour de fermeture hebdomad
boulangeries ne ‘ﬂl’-eut fermer le méme jour? i photne

aléatoire discrdto & valour dans {1,2,3,4}-de lo{ P(X = ) = ps, VK €

E“‘H"’ln. 'JL:: de ’
* %3LEZ£;3% s mni':;:‘:::: d::ﬂr:; ':n nﬁ :: fermeture hebdomadaire s -
[Exa_fc_%_ Soit“X une variable aléatoire continue dont la densité est donnse syr ¥
\‘*} flz) = { ;"“f’-ﬂ :mm z€[0,2]
o0 ;ﬁt' b sont des un réel.

425

(1) Sons falre de SHBADAER SR iEents signes bossiblo do ot &
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(2) On suppose quo b= 1, Donner I valeur de a.
(3} Caleuler a fonction de répartition de X.
(4) Que vaut PIX < }) et P{L < X < §)

< VALIDEUR EOBRbR R bt e
oris pros
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LA REUSSITE,MON IDENTITE
i Annte Un'lunﬁt.ﬂr:
ur I’mhlhlbth-ﬁt_‘"'”ﬂ“rl L1 m[gfznlg

i

ML B3 elard dle Ly

|!':h:t|1‘l.'ll1‘£r_ 1 I

(1) Solt X wne varinble nltal
{12, 3,4}
(a) Que vant 47

| a
(b)) Danner expreession explicite da sa "m.rirmm r.-n fenetion dea,

s [E Denner 'expression explicite do sa r:mmun de mpmittm e fonction de a
nes les diffirests modtle do d&nnmhrmunr., "

(3) O
) On suppose lo eode tu ealre fort de L_ir Fn:lb.u. ‘::sl. constitud de 6 chiffre distinet dewx

it L]
deux pris dans Pensemlile des nluﬂ'tu de- tu.'uumﬁrnhtiﬁn décimale. L'ayant owblié, T

cssnie nu basard wn code en une mismte, O chu?:im
n le temps maximal qu'il lui f:
pour ouvrir son caffre, £ = I

(n) Donner lo modéle do dﬁnumhtmcm dont Il n biuuh:l
(b) A l'nide de modéle
fort. f ; ;
(4) Seit Z une variable dEnﬁ:Imdc : boi gﬁumﬁtriguu do paramitres o
(n) Donner Pensemble des v W.Tq.l.rm:.q pi.r 2.
(b) Donner V'ensernbla 48 définiticn de

(c) Donner I'-mmrmﬁnn dn l‘mpéﬂnm ds 2.
Dmfnevl“ﬁﬂyuquamhuhn;mqummhwpu o

(1) Déterminer I= 'numhm dnfnqms d'attribuer un jour de fermeture hebdomadaire?
re?

(2) Déterminer lo nnmhrn do fagons d'attribuer un jour de fermeture bl
boulangeries ne peavent fermer le méme jour? domadaire si plusieurs

(3) Dﬁr.-.-rmmr:r le nombre de fagons d'attribuer un jour de
jour, ;I dnut ¥ m-uir,nu moins une boulangeric auverte

i
_ Enil'- xﬁqpp varinble aléatoire continge dont la densité est donnée sur R
: . - sur K par

r = i { albz(2 — ) g € [0,2
i Rinan

oire diserdte & aleur dans (12,34} deloi P{X = K) =, ¥k €

TR
e tl'-_rr:p: masciemal’ qu'il lui fandra pour ouvrir son coffre

fermeture hebdemadaire = chague

oft a ot bﬁﬂﬂtdﬂuﬂ réel,
[1} Sang njm do ealeul donner les différents tignes possible de o ot b

VALIDEUR LMD:-:mm:‘:mujnu dexpmens-corrections
427
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(3) Coleuler a fonction de répartition de

Tt VALIDEUR LMD conssilssujets dexamens-corection

~
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LA REUSSITEMON IDENTITE

Université Felix H, Boigny .ﬁ-rirlh-Uﬂi""-""imrm
UFR Maths Info, Filitre elassique !
UE: Probabiltes-Statistique, L]

20182019

Exazon rattrapage de Probabilith: Duréa: 10
NB: la clartt de la rédaction sers prise en compte dans la correction,

l':ll'l.

(1) Seit X une variable aléatoire discrate & valeur dara {1,2,3 -i} de loi P(X ='3='!*-" i VEE
{1 2,3,4} /""_H
(n) Que vaut a?

|r_'

.-"r
[b) On suppose que g = 3 et que P(X = _a;),rp; = 1,2 ,3 ‘restent jnchangh. Détermines
BX = 4)

.._| J

() On suppose toujours que a = 3 cg.kuln-'“lg mu-m!nt. mzntr& d'odre 2 de X. Comment
lappelle-t-on? O,

=~.._

(2) Donner la déAnition d'une probabilité sur {1 Vanivers dURe Ruin-d"ans expérience aléatoire.
(3} On suppese le code du coffre fort de Mrpmhammmuiug de 6 chiffre pris dans ensemble
des chiffres de In numérotation dﬁmak L’nyut ud'h'l.vll 1l essaie au hasard un code en
une minute. On :huthe le f.mprmn—lnm qu'il | !qumdu. pour cuvrir son coffre.
{a)' Donner le modéle de dhﬂmbumeilr’ﬁ- :Innf.. il = besain.

-3 T F
fort. g s -f v

{h} A I'aide de ce modile duﬁﬂu‘lu’:empn :nul:ma.l qu'il lui faudra pour ouvrir son coffre

(4) Soit £ une variable .'el.l-ﬁtniu dcaiui dt Pmann de paramétres o
{a) Donner lmmﬂum“ pr[unpa.r z.
(b) Donner I‘mmb]: de d&ﬁ.uitumde .
(c) Donner l'ﬂpt:.ﬁlnﬂ du i Enmznt’d'mdm 1 de Z. Comment 'appelie-t-on?

Exercice 2] Dans une vﬂ!a.j‘lj-:l quatre boulangeries qui ferment un jour par semaine.

(1) ﬁétq:rmmer le nombre de fm;,nn; d'attribuer -un jour de fermeture hebdam N
(2) Eéturmmﬁrln nnmbra de ﬁ:;nns d'attribuer un guur de fermeture hebdomadaire si
o hnulungenea ne: PE“ ent | I:mm le méme jour?
{:_i,j Détermincr e nombre de fagons d'attribuer un jour d: fermeture heb
J:m:,.:ll dml_‘. ¥ aveir au moins une boulangerie Buverte,

plusieurs

domedaire 5 chaque

VALIDEUR Ll'dﬂ:-l:l:-ruei.'ls-wjm dexamena-comrectinns 425
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LA REUSSITEMON IDENTITR

PR Feaneg m

Universith SAT f;ﬂ:nh Universita,

T 2019/2024

UE: Probabilites- Statistique, L1 o .
.E-;:n-n de innll Durde: 1h30 .‘1 -H"x ar

NE: Ia clarte de |a rédaction scra prise en compte dans la correction,

i ] : I"' - : - k. H
| [ '.l"
Eserdee 1 N
(1) Donner les différents mbthode de d:‘&nn-mﬁrrmntﬂl
{2} On suppose le code du coffre fort de Mr Proba est -:ur;ﬁtuﬁ de 6 ﬂhﬁm ordonné et ne
PouvAnL se répiter pris dans 'ensemble des chiffires de la numabﬁl décimale. L'ayant
oublié, 11 essaie au hisnrd un code en- une minute, On cherche le temps maximal qu'il lyj
faudra pour ouvrir sou coffre. ‘ ‘/'f =
(&) anm:r le meddle de dénombrement dgrlt ila El&jai
(b) A Vaide de ce modéle donner Je temﬁi‘amnf:] qu'il 1u| “faudra pour ouvrir son coffre

fort.
(3) On réalise une expéricnce aléatoire £ E:qﬂip lmh th l'univers est I{ est fini,
= (a) Qu'est ce quune sxpérience n]éatmm 0N
(b) Donner 1a définition de |'ufi h’ ; f‘

EEJ' ql'.l Lot qu une exphe aq“ b hle
[d:l Soit Aun !"l.'é:'l,lt'l'ﬂ..]|'|‘|T£1:E
“P'E”Elm! “'ﬁétem:um 1y ; .

de quantifier la clnfiee de !’E-Ijiiun,l: lﬂnf;ln- EXpression de ob jet qui permet

(Exercice 3] R

Dans une ville, il ¥ @ hurm I.E.’i_f"i:f{;J (erment
un jour de fermeture & &hncuns 's E‘\
(1) Enoncer l'exphtien
{2) En dédufrilr muEI’eFIthi;- el ﬁ:l.'rbmmm[ que permet d
{3) Déternin ?"umhw 13 d'ateribuyer un lﬂ': d
{4) nr:mnmmr la ch i|. -attribuer un joyp o fermet i
uvent fermer. le |-=!-an Jour? i s

{5} la changé 't ribyor
“ﬂj'i“-l de fery
¥ Kvoir ﬂ?m Iharmacic uuve;t Aeture hebdomadaire si chaque jour, il doit

I JOur par semaine. Qg désire attribuer

® trouver le nombre de possibilité,
e fermeture hebdemadaire?
hebdomadaire s 5i plusieurs pharmacie

Ay
gm}m- trods pationts syr o
W] pren '
{-p;aunenl m"'}n&di:mlm M jircsentunt dog. ﬁﬂﬂ;::zni:!“

lﬂfd‘- sotls vee [ médicnmong M, 11} dq Patients
[‘“qugl est Je tanx global oo Persanne |nghagy T

—12 Jﬁj}a] est la probabilite pour uy m;i,.mr f'm"nirlp 5 d
e ris dle |
I

m plrine (oy tquivalent), deux sur cind
4 Avee D'aspirine, 755 des patiants

Lapiring sachang qu'il est soulagé’?
VALIDEUR LMD:conseitss

et
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Universite Falix i, Balgy

UFR Maths Iufo, Filidre of
r.,m““n. .I*.!IIHS'E Unh“"ml‘mln s
IiE Fmb-ahullﬁrsmumquhu _ 20r20 /2021
ECUE: Probabilives :
Examen do final ; Durbe: 1300 >

: . -H"'\. " faf

BB In clarté de Ia rednetion sera prise en compte dans la correction. © /
Exereice 1 had
_,.-ﬂ— -
£ N
(1) Donner les différents principes de daumbmmu_;ﬁ -t
’ o

(2] On suppose le code du coff fort dgui.;: meba eat constitué de 6
chiffres non ordonné et ne pnu ris dans P"ensemble
des chiffees de la numérotation dh:hn L'a;.ran oublif, il essaie au

knsard un code on une minuto, On che temps ru.u:[r:ual aqu'il bui
faudra pour ouvrir son &off ?j

() Donner le !uummm"" ZF dons 11 & besoin,

donnet fe temps maximal qu'il lui faudra

I'l:lrt?{f'

(b) A Vaide
pOUE OUVTIT < =]

.="
{3) On ire: ¢ dont "'univers est Lf est fini.

éﬂ%@‘{fﬂl /J;%Pﬁmnm aléntoire 7
{h} D-.-{:‘-;nar Ia définition de 'uivers 14,
{e) Denner la f‘“d'ﬁllmlbun d'une probabilitd sur cotte univers,
.y @J ﬂu ce qu'une expérienca dquiprobabie 7

{1'. 3 ;1: — ﬂnmwmquul'mpﬁdmmm équiprobable. Soit A un tvdnement

) f X i'ﬂ cotte explricncs, Déterminer Poxpresston de In probabilits tle

VALIDEUR LMD:consellssujors dexamens-cormections 431
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/U N

Dans une ville, il yn eing boulangéries qui forment tn iﬂ'f,rTF.F%?EI““E“E"-'"\ .. '
on désire attribuer un jour de fermeture & chacone d'elle. ™ Sy '-‘-::"-:-"'_"‘"--.:1:'1.} |
(1) Donner le modale de dimombrement qui permet de trouver le MM} ]

de peasibilites, Q: " 1

2

(2) Eﬂminu-ln nombre de fagons dattribuer un jour de &rﬁd‘iﬂ&ﬁ adaire

BAEUr cing sont supposés &tre des
q des &udiants consciencie:
dmif B0% des candidats consciencieuyy

VALIDEUR LMD:comseite-mifery fiay
Mﬁm
432
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#

PROPOSITION DE CORRECTION DE PROBABILITE | oot e cdign 1 |

EXERCICE 1 i
Solt A - %l cheval i - ey
BAgne :
g ";t. I-E f‘hﬂ\'ﬁl H Eﬂm“} :3,
P 16 choval C gagne >

D'aprés 'énonce |, le cheval A & deux fois plus dﬂ!l:hﬂﬂ.-:-l'." de gagner, qun le
cheval B. D'od P(A) = 2 P(B).

La somme des chances de gagner des chevaux B et C vaut! tmﬂjﬂfi celle du
cheval A c'est-d-dire que P(B) -+ P(C) = 3 P{A). 4

l-a A, B et C forment un systéme cnni'ﬂ; }Mnﬂmf-‘-ﬂl done : P(A) +
P(B) + P(C) = 1 or F{B} +P(C) =3 P’m d" r--a

P{A) +3F(A) =
{wm} =1 Rl = (‘{t\’» /
1-b Caleulons la probabilité que q:gg! E.:;g?gagne pas.

1 s'agit de calculer P (), \%

OnaP(f)=1- P{E}anE] EP{h}-ﬁ{B}—EP{ﬁ}- P(A)
. Done P () =

PE) =}

mmqﬁnts tels qunP{ﬁL} =3 PAUB) = & et

iP(A) =%

2- Solent A , B
P(AnB) =1

a- Calenlons |2
On a: P(AUB ‘:sé*F:f'% + [-'{]3 < P{AN B) done P(B) = P(ANB) +
P{AUE}E- A, .
P(B) = &

@ )’

b CFEIEII_!EH'& ___y"_ té de P{A/B)
D'aprés Py rmule des‘probabilités conditionnelles on a
P(A/B) = &t = 1,

{':\ 13 Ga]culﬂll& lap

e de pru':'ilmhihh’: conditionnelle on a ¢
) - ALl

| NVALIDEUR LMD:conseils-sujers dexamens-comectiong
433
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LA REUSSITEMON TDENTITE
A :
&
- “\“.1
Y
¥ 2 b N Y
or PLAODB) = 1 - PLAUB) = & et P(B) = 1-P(B) =3 N
done , P{A/T) = 51 o b W
PAJB) = §. ey, O
N, Y
Exercice 2 . N

ﬂnlmceun d a six faces numérotées de 14 6. Soient = {1,2,8,4,5, 6}, p
la probabilité d*apparition d'un nombre pair et q éelle.d’un nombres pair.
On “;p 2q.0r P(0) =1, alors 3p + 3q = 1. On m‘d@ult queﬁc[)— I et
P= . el | ’
Soit 1 U 1 < tirer dans 'urne 1 % 4
Uy ¢ <& tirer dans 1urne 2 = R EEe
B : < tirer une boule blanche 2 __;;_.,r I
E < tirer une boule noire = . "':‘,""*
n tire dans Purme 1, lorsque ] I
Lou 24’ Pl = | +umq es 1 H\_“i gppanlmnh::ﬁl lancé de dé sont

De J'.I'.I.E:IIII:! on Eire
ke g :Im Iunrm g l: uhﬂcut“i:ljmm du lancé de dé un

Par conséquent P(uz) = 2 1 A28 2 Plug) “i’:;

1- Caleulons Ia probabilits dé fifer
Ona:B= {Bﬂuﬂ-u ﬂ“ﬂ TJ-;;-}:I FF&;: E?‘F i

Donc d’aprés Ja (B Nuy) =
P(B ) Z”“’"““‘*““ otales, P(B) = P(B w) +
ar: P(Bnu ) "'P'{E :
e -"\P @iy
B

. -1 s‘mhfdﬁmlar uy f
D'aprés la ifrm.?ie des probat

= P e s )= |
I

= Py {2} » Pluy) [

|

Fﬁ

E

VALIDEUR LMD:conseilimsijory eramont-comectias 434 {
f

Scanné avec CamScanner



181172021
LA REUSSITE.MOMN IDENTITE

BetN e, :
P = P e g e o PO + PR

On constate que P(N/, - Kiar
; l2) # P(N). Ainsi Plug 0 N) # P(N) &P (u3).
Conclusion : N ot g e sont pas inl‘ll‘:[:mmln.nL:_ '; -,

Exereice 3

i Soit X la variable aléatoirs qui assecient o ﬂ?ﬂﬁﬁt-iimﬁﬂ le Eﬂiii algé-
rique du joueur . Les valeurs prises par la variable ETEﬁ'lﬁiI'.'IE-E sont
I = {uﬁmll _4m. lm}:m} -'h aa

1- Etablissous la loi de probabilité de 1€ variable X.
Dnn:P[x=+m}=&:_; t{,;f_,.r" }IT._\_)“
P(X =—4000) = S * Gy =224 ﬁﬁx!{?" o~

——

Sidre Péquation E{X) = 0,

; 2 10
—mm¢?—ﬂmu-ﬁ+1mm%+x.i
#Et _ GT000 K.
TR
— 33500

= CEHEE!“EEP le montant du gain algtbrique qu'il faut attribuer & up, jonen
-IMHQEF;.IE boule tirfe au douxidme tirage est FOUES, pour que E{_;l[“] r_'! 0 m:,
d'é.:j_:];ﬂm?.

VALIDELIR u-:n:.m.,u,_.ﬂm e 1
435
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V &
&
y b G
. e l'\-.h'"\,_ x'k‘\‘ "llr
\ S |
Correction Examen de Probabilité 2017-2018 SEESIGH 1 Lmﬂm.'ne e
e R
Exercice 1 ¢ a\ -H-_H
{.]} {vﬂlr ﬂ-ﬂﬂ]ﬁ} < Hﬁ"‘-.h o
(2) E(X) = W,

var {X) =EEF]—{E[}¢'}} =E(X*-a®= Y Jg.ﬂli'l[}:: k) - a"-'

(3) {vair cours) S

(4) a)Principe multiplicatit i:\\ 7/

b) Le nombre de différents types d'habillement de Miss pruEd’ ﬂ xbhxe
(8) Z = 24 ([0, 8))

a) La densité t fz{z) = EJEE [, 8] A fl‘w

b E(7) - i
6) (i) voir cours
(i) voir cours : {h"‘\ i""
(iii) Les tvénements &lémentaizes ont I:u'us I&mémg‘pmbml:t.ﬁ
(7) P(A) = ﬂ"i{i} .
card(01) @ L

?ﬂxermce 2: rﬁ‘ﬁ Hl:'*'

t E l'ensemble d
Solent A et B !’E o u E.'I"I:HIFE

ment.On a £= 4 Lp(%ﬁ ﬂ ts :l’ang!.aia et d'allemand respective-
ili

Soient Ay = '[ Etu

lm
Az = { Etudiants d'as 'd mrmm'"’ on option}

du ﬂh mie en aption }

A; = { Etudiasits d'ang rn-nnmm
ion }
B, = {Er.udjﬁi"u d'allem N at d'informat o ot
g: = } Etullinnts d'allern L de chimie ;:H‘:p::u:?hm}

.tua]rﬂ%id allemand' et d’astronomie en option}

ﬂﬂgnﬂjzﬁpﬂurt#j
; Bi=p
Mmd'nprﬂ'a ! bk

ncipe additif de &
ok card(B) = *ﬁaﬁiiﬁ,; Hde dénombrement : card(A) = ¥ cara(a,)
‘mime mrdl{ mrd{.-ﬂ.} + card(B)
Dray :j’énunﬁi
—eard

ﬂraiﬂ,} =35 — 6 =9 (parmi les 15 inserits en chimie 6 font Allemand}

VALIDEUR LMD:conseils-sejets dexamions-comrectian =
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o
¥

—card{A;) = §

—eard{By) = g

—eard( 3 T e
ﬂ11ghi1=F} 1) = 12<8=4 (parmi lea 12 inscrits en astropomic, 8 étudient

enrd(B)=16

E“n;-‘-‘ﬂ*‘d{51‘_i=ll!-ﬂ~d=rﬁ

NS00 o mrdi:ﬂ]:;tqrd'{d}+mrd{ﬂ}_3+%ﬂ+ 16 = 30
Dﬂnﬂiﬂﬁ:ﬂ;lhmdémd!anla&uu le groupe est 35, - /}r

A est une variahle aléatoire continue de densité
f(a) = az(z - 2) siz € [0,2)
0 sinem weR g

; *—}_\.‘1
(1) La valeur de a. / ‘/-.. ‘m.

J est une densité de probubibilité sur li‘dnn ﬂ't}:ﬂ = 1 or f Ft)dt =
_/_m.f[!}rﬂ fl .F{t}n!Hf 1551# f‘ﬁ‘f{i}d el.f fle)dt = 0+
f fmurwu_af 2(z ~ 2z = 0 \m

D S =

(2) La fonction de répa ] '
Ona: f(t)= { (6.2 L= 0

VIERFKI:I} f ;

si z €] — ooflfi FE{E} - (t)dt = O,car ¥t €] — oo,z f(t) =0

ME[Q‘-&] F:Z%{ :ﬂ=L.rum+£_rmd¢=u+fﬂfm=
a, _%:}.za (1) “

sz 15!? +oal; Fx _f” fit)dt = f:ﬂ J(E)dt+ f‘ F(t)de+ f Flt)de =
u-nl“i-i-n=-1

c.uncluamn"'

i"ll'--__’:‘:"[-‘—h-.

\ =
l..' I.\'. "

T
'h.“\. k.

v

VALIDEUR LMD:conseilisujes d'exanens-correctinns
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LA REUSSITEMON INENTITE

7

o

Ladicl i Année 2018-2019

[ CORRECTION : PROBABILITES SESSION 1 |

EAERCICE | ot EXERCICE 3 : Voir  suel 2017 — 2018 probabilités

session 2.

EXERCICE 2 W/
1. Le nombre de fagons d'attribuer un jour de ﬁermel.ure. -
Soit A < attribuer un jour de fermeturec =
Au cour des T jours de la semaine, z’m d‘és 4-boulangerie 4 la
possibilité de fermer une fois, d'ol oq\\\i- u‘f:lﬂans"? Ainsi, on
Card(A) = T =2401

a
rnénns
2. Plusieurs boulangeries peuvent &h

Soit B : < attribuer un jour de fermet:}:kg
Cela révient !.:l'airaun Eul:sms

ition de 4 dans 7. Alors,

Ca

-
7 jours de la semaine, done

= 2401 = 7 = 2394 fagons

WALIDEUR LMDoconssile-gujos dexanvens-comectians 435
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LA REUSSITE,MON IDENTITE

&

A . B

Annéo 2018-2019

: PROVBABILITES 5ESSION 2 i

EXE

Finet

L. Soit X wne variable aléatolre discrete & valeur dﬂ-ﬁﬂ‘.{i,%& 4} dﬂ Iﬁ'

- 2

e

r

P{A‘uk}:%, vk e {1,2,3,4) “*{"
'-"
(n) Ln valeur de a LR
__.'-" 1 -
— X [1[2]®] 4 [Total] e
_;‘:n_t-} i %'1 'E_—.H:ﬁ‘r,I'II ",
n+%+;+ﬁ=.1nu—ﬁ": M;AH
(b} Supposons que a = 7 et pour k = 172 ,.__{{X&kj:;‘,
D'Eteminmml'{l":ﬂ N
Onoa:

P{X =1) + P(X = 2)

3.

T

(a) ﬂmﬂk.hlh’ n sans répétition.

N {I:r} Tlimpu ﬂp'lu.;'.ll;:hi:ml
10 codes possible. Soit 210% 1 = 210 minutes ay i,

ne v de lol de Polsson de parambtro o

ar:ﬂ ()P = -2
centrd d'ordre 2 est appelﬂ mln.nuadu In v X,
3 dnéﬁnmm de I fprubabilittr (voir cours),

VALIDEUR LMDieonseilswujets doxanens-cormeetiong 440
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(8) L'eusemble des valeurs priso par Z est Z(0) = N, Ichhmﬁﬁf ﬁﬁ'
entiers naturels. . ,.-'

(b) aeRy
(¢} L'expression du moment d'ordre 1 de 2.
E(Z)=3 1o, (2 =k).Onn:

44
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LA WEUSTTEMON W T
;

F s

EUI’IIIILTIUH EXAMIN DL PROBADILITE 20192000 y (f ¢
LXLRCICL 1 ' y

ll'.l'

(1) DHfArentes méthodes de dénombrement ¢

Atrangement aver rdpéiition | noupbel 1o

Arrangement uns répétition : AL
Permuilation : il

Combinalvon sam répétition : ¢

Combinaluonn avee répitition : I'-':,,,,.

(2} & Comme le code a5t ordonnd ot sant rdpdiition do numdre alaes , I 8"agit fl'f]ﬂ AFFANEnment

sam répdtitlan ;

b- 501t n le nombre de tentative possible ot M e temps miaximal, an a : M= n minutes st
A= eard(0), avee 0 I'univers de proba ; |
he= mrf:”. nj - -l"li'u,‘ 1517200 F. l__llI il
M = 151200 min i ;

P

(3} »- Une expésionce ¢ put dite altatolre 3l on ne peut pas prevele par avance son résultat mafs on

connall Fensemble de tous les résuliats posslbles . Hépélt-'c dans les mémes conditions peut
donner liew & deg résultans dilférents

b- U Punbvers est lensemble des rés(itals possiblos de £

€- Une expérience st dite éuulﬂnmﬁh sl tous hﬁﬁ\lﬁ:ﬁ:mcnu ¢lémentalres ont la méme
probabliité de se réalizer i i

d- Solt A un évbnement on AEPA) = Bl e a P[0 ) = FHH_ID-'ITE" e

F{H}i;" curd fﬂ! l:.r |

. o card ()

. ;m} - nbr’n:fie cas favorables
V- = : b nbre de cas possible f

{1} Expfricnes a;lé;l;nlmr _
Lespérience mnihtu;!q_gt_mhuer un Jour de fermeture hebdemadalre § chacune des 4 {
pharmacies ;Cost-b-dirn eholsir i jour sur 7 pour chaque pharmaclp

[2) Comme uri‘jhll[r._peyl, btre rdpétd pour los 4, alovs on a un n-uplet. Salt fe tablogy sulvant :

o
o

Pharmacie |, 1 2

“Hbr & de Jr ’/ 7 7 2 3 E'

possible de

Sermetur,
hebdamadalre [_

J.r‘,
2 llli"!:gll du cardinal de 1t Funivers ds proba, on g

icard (1) = 74 I 3
tA“pluy
(4) MI-";fw&nrmun m f:'lrr#]':l'rﬂl‘ﬂmr:.fumrpguu,_-m fermer en meme temps "

‘" 3

VAL IJ"‘":I:I!IIIHPHH. dl“"“ﬂ“'ﬂlﬂn:llm
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4
P
Pharmacie 1 7 3 ~ S 4 s
Whre de Jr 7 3 3 -— s
pessible de R v
fermeture R :
hebdomadaire o
Doucard(A) = A} = '?3-5,53:5:-:4
_ cord(4) S5
P =Gra@ S
Exercice 3

Apres lecture on obtient be schéma suivant pour expl

e

(1) ILs'agitde P(S) 4
On a : Par la formule des probabilite
& e F{SIHTFU}-I' Ff.ﬂ”}”.“]
=075x= + i }:—!r

[2) 1sagit de PIAIS) =0
La formule Bayes "'““’ ‘:'“-T

P(ATQ"JEE! FII",EH} “F.{.-l:l

PLAYP(S|A)
. h“”“ﬁ/ Sadecie

D P
L™ 4
s, A

£ L

VALIDEUR LMDiconsefls-suets Texamens-corrections
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TR a2l
F{an!nrcement- ELECT : o
F

4

Cetie pantie comprend deux exercices indépendants 1ot 11
iy dessous. Chaque dipdle Dy péut reprice,

I On considére | résean représenté 4 la Mgure | ci s ter
BEnérateur, soit un réeepteur (conducteur ohmique), soit un fil conducteur soit un interrupteur ouyey 4,

LDdterminer les coumnte ol les lensions inconnues. Les résltats seront prisentés ra’m;qn_]’a.ﬁ:.'mﬂ"%.-
. 9 A 0

2.Déterminer 1 Puissance niisc en j '
: jeu par chague dipéle (D1 4 D8).
A.En déduire Iy nature de ehacun d'cox. b
Gy

—30mA 20 A J0mA N

1.2. En déduire 22 (0+)
L-Dﬁcmﬁmrfann’enrm

2.1. Montrer que u; =atisfait 3

Scanne avec CamScanner
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iy CF = Inf
e Nt ELECTRICITE, 2016.2017
Sesslon f Durée : 211
Htfl‘l-'!-.:-g-i';'

Anx trois sommels A, O ¢t B du tiangle reclangle lsactle de Ia figure ci-dessous (céférence xOy o
vecteurs unilaires lﬂ‘}ﬂﬁl!hl.‘c trois chargey ponctuclies : 3 en A, -qen O ot q:r:H “mqﬁ.\n:lmwﬂ
pA=0B=n, 4

1. Exprimer en L, point milicu du sepment AB, les composantes du
champ E, produit par cete distribution discréte de chargesy

suivant les axes O et Oy,
I.Enrdmgrlepnttnﬁd\rpmdlﬂtm]puwmdiauihﬂﬂfy---_
3.0n donne g = 1p::,u~mm¢n1mmuummrm}uchmpzﬂ ﬂl-q:l S
i
G Fo
le polentie] V en 1L H,H-J,H
e Sl
Ny, W

Exe ] C{ﬂ- Ir.,

Soit un disque hmmﬂd'&ﬂm?ﬂm:ﬁlmpmﬁédmmﬁuﬂimqmd:%cm

1. Calealer le champ &lectrostati uhn}ﬁ:jmmdul'mdum&dﬁdmhpnmﬂﬂmqu
en & point. “‘H:"“m 4

Exerciced : .

On considére le ﬂrﬂﬂlﬂ{mﬂﬂﬁnﬂlml‘fﬂm L Iy !
u-"

‘mi-.h]:' - ~, H:.

B vous secvant des Jois d8 Kirchho, caleuler les

1. 3 £ : Ra R
nnum-tu 1, l&‘i:lt.uimulm: dans les différentes
i_mmmmu!umm&ishquudumm'iﬂ r‘l'\
The' s[ {Enﬂﬂﬂ"}.&qm“lmlhhwiﬂnﬂ! - 8
:[r-:uur.ml.lﬁ# entre les bornes A et B,
VALIDELIR LMUx:zonseilsrsujets denamens-corrections 443
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LR R st vl |
3. Bn didire 'expression du eourant électrique 1 qui traverse la résistanceR. . _

By =20V 1= 70V Ry =20 ; Ry = 108 el R= 500

On fait varier Ia ésistance R, R )
*Emnmmmummduimnnﬂﬂhwmﬂﬂﬁqmwmﬂmh‘\ .fg'dk;h“
résistance R, Loy A O
5. Montrer par un misonnement simple quo cctte puissance lectrique wwﬁﬁm
valcur Ry de K.

446
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LA REUSSITEMON IDENTITE

i LICENCE § Mathéngngg

ques Informatique (¥1)

IL\‘-*'IHFI'. Irﬁ‘m rosinii

2ed Ko

1. Mentrer que le cha
ponctuelles identiques
point M dlabscisece x
4 son plan est porté par Faxe Ox

2. Déduire que AM + BN +CM 4+ DM = 4 x [|Ar]] X cosael,

inm g 20010200 T/ Durds £ 2 hienres |

mp Electrostatique créé par quitre charges  °
q plactes oux sommets dun carré de c81é @, enun
de laxe passant par son centre O et perpendiculaire

3. Déterminer le champ électrostatique créé par quatre l:hi:lr:éa'.'?-ﬁnnchrz}fes

identiques q placées aux sommets dun carré de c5té a, en un point M
d'abscisse x de l'axe passant par son m-ﬁ-?{j:m perpendiculaire d son
A B ™y -

plan (figure 3), A7 Qo .
4. Déduive du champ électrostatique e potentiel créé en M.
!I.'.rl:‘ ._ -T- I_."
5. Tracer le champ éledmﬂmiﬁ' ' |
Fexpression des valeurs aux limites sur thaque tracé.

: & hi!
== i :
i 3 A ‘h-::"'_,..-“
d .',.'F."h.:-'_
. W T
F-.-. H‘:"'- . '.".‘-."-
Ef 5’{:‘3 A‘[‘{f o Ir . M(x)
: - I‘-_'_h--:-."""-\-l E\. ;‘L\.' “J’ ' ‘.'".., - -
:"‘:‘:::.‘:.I.-""{.Tli .E'-?-,‘:. - o xh
::"-»\T { _\i;:- D
& s
b 4
& "““-,.:H
&
@ oy . Figure 3
e
R/
R
A

VALIDEUR LMDiconseils-sujets Wennmens-comrections

i .
t le.potentiel en fonction de x et donner
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LA REUSSITE, M
181172029 ON "DENTI,

-~ 4

o

LICENCE | Mathimatignes Informniigne (M1)
Fanmen ' Elecirosiatigue

o= ..'i't-l:tillll s 2010-2007/ Dorde 1 2 ltruﬂ?‘

H-

Exercice 2 (flectrocinitique) | 1 R W
On considére le réseou schématisé sur la figure 2 tl*dt’f#us. .
Cndoenne:Ry = Ry = r =1 k0, Re = Ry = 2Rz =2R ;E-m_l.’;i*'-.E'z“‘_-.-z.-E‘
s=2E=20 V. : Z i .

Gn désice déterminer, & faide des équations de KIRCHHOFF (1% méthag ]
puts de la méthode des courants fictifs de maille l.’i”".m_é*hnda})&' mmm;

dans toutes les branches du réseou en fonction des donindes E. R et p
L 1% méthode 4
. Déterminer 'équation mu*ll'I:;:I'EI.IlLTI:'E“ﬂH'f courant
¥ ; £oF L St TE-ﬂEi'Dﬂs
dont la résalution F-er"{l_?etj'ﬂlq:!}'ljmhr les tidis courants I, I;'g[

I,
£, : -H‘ :*
b. En déduire les Wﬁlﬂ,de Ii:np:h
2. 2% me g, T
méthode < Y

L, E|
3. Reprendee Jes Tae Jd "
g questions 1.2 g4 3 ;
fictifs de maille, -+~ Jt&;t'?ﬂ'“;mmm le méthode des totrants
_|' £ -H"'\-\.- - =
E_.. AF i,mﬂ _.' _.-:- .-Ilr'-_.l-
plication rw;ﬁrﬂw A >
i Y AR
i di
- ..I-

m

E:ﬂfmTtr IEI Wﬁ?ﬁm dff ey .-‘l;:'
SHE Iqmuttﬂ

N

VaLl
DELR Lmu:c-mullhqm euy
mﬂh-q i
Frrection £48
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LA REUSSITE,MON IDENTITE
LICK,
EXAMEN 'EI..F.-CTII]EITB 2017-2018
1" sesslon | Dure 1 11
Exercice 1: [

i

On travaille en coordonnées carlésienncs diorigine 0. On consldére une chugﬂ q &0 pla-.-.é-.-. en P
(=2, y=0,z=0) et une ﬂ“lmﬂmrgnpnncmllmppus&_qpamumﬂ (x = -2,y = EI z= 0). On
sintéresse v champ en un point-M (x, 'y, 7). Veir ", __=~._ : §
Figure ci-dessous comme illustration, I

sen un point M(x=0, 3 2/

wen un point M (x, y = 0,2=0) O -H“'*?-E’-'.-w T gL
2) Déterminer l'expression du champ sur 'axe Ox. \“‘-.M~ _q" o s
On écrira E = Exi ¢l on dmmga;mfhgufﬁ );?

(x<-a;-a<x<d,x~ a) & \L"-’“:::_w,y
3) Tracer E en fonction de X. ’i":;r o

'axe Oy, On é
4) Déterminer I'expression du ﬂf"-'"‘!‘ :ﬂ J':{'fl"""“: T"}H"-'- axe Oy, On derifa E = B3,

iy |

5) Tracer Een fonetion d:y gy

I’m:prﬁsmn H-.rpn{mll:v:l v aupmnt 0.
-"Jf IL| I|

Exercice 2 : “-;,_‘ ,r |

On considére un t:}'lmdm crel {5] /de rayon R, de longueur infinie,
n

curface par une dms:l!é suﬂ'mque- de charges uniforme o> 0
chargé en suri2 ;

figure 1), Soit M un point quelcoiie de 'espace g

( i m;ﬂﬂfmm dm[dépﬂnd Iz champ électrostatique E(M) et e
1) Indiquer Ic5

r-" /
déterminer mdu:c‘hnn L l
2)a) Dﬂ' nic eL}usnr ier. In surface de :
rle champ ‘E(M) en toul point M de I'espace I
. b) Détermine

{r{ll:tr?ﬁ}
3) a) Tracez trallure de

&) Déterminer

- Figore )
Ele) en fonetion de r (ob E(r) est ln norme du e

; mm.PJ‘l_ E{M} ﬁ{-]l- l;nl'l-ﬂ""' i lo raversée de la surface du evlindre. g
b Le champ’ .

VﬁLIDEUR LHDmHi"-“jELi dexnmens-comection: 244
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3 ENTITE
181 122021 LA REUSSITEMON ID

A =N I
4) En prenant comme référence du potenticl V{r = 0} = Vo, caleulez le potenticl V(r) en mmj?im .

de I'espace. @ 2
AT ‘!'-h._.___h -
R, ERTh)
Exerciee 3 : . W
Partie 1 i
Un pénérateur sclon le moddle de Thevenin est |: - \J:f 4
repedaenié ci-contee. y
a. Donner 1a valeur de sa tension i vide. Comment
I'obtient-on 7
b. Représenter son pénérateur équivalent selon le =T
modéle de Norton
Partie 2 '

On considére le réscau en régime peom

""‘T.',;,_.Jt
ﬁ@gjﬁ R=206; E=20V ctly = 0,25 A.

tdm.ﬁ'rhinm R par les méthodes danalyse suivanies,

[5 | "
_I—F
R Et] o
R

VALIDEUR LMD:conssils-sujets d'examens-carrections
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LA REUSSITEMON IDENTITE

i CITE . d .
XERCICE T » Sesslon / Durge, 2 gy 2017-2018

Trois charpes +yg
= el song Plactes |
comsme indiqué I figure s HIX sommicts d'un triangle équilatérale MNG de cbté a

{+g)

fonction de g el q. Pour caly «

L. Reprendre 1y figure en v reprisontan: I
E.Muntmrqm: ladistance r = gp = &

] for !
_Ir'll.l' ..'rl i o

Application numérigne : = 0.1 nC -t L2 o
dfrigue : q =0, nﬂqﬁ;t;:-?.m*g{._m*.f" ela= 10 gm,
'_|;- ¥ '-.,_:_":1 F 1 F
e B 4
4 "'u?'.-
RCICE 2 : & ‘?:1

en u:rtmdumam lz variable ;"-HFM.
40 o
2. Exprimer le potentiel ¥ ¢n’0 puis M — 7,
iy e amfnﬂcﬁnnml,
el

constante supp?lhﬁ;'nﬁjfé. » $408 faire Intervenir ge
EXERCICE3

Partie A Association série - paralléle

Des résistances de 60 £ sont dispenibles.

L QElcule.l'IaI&sIsmnﬂ:: é-:.'{lli"-':llﬂnl': a2 résistances ASS0cide

-2, Déterminer les associations permettan d"abteni 195 ;;‘ 5 €0 sério puis ep dérivation,
VALIDEUR LMD:conse|fs., i 200

8 dexnmens-comrections
¥ ' 451

e e eer—
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j
1

- _-_L'.‘:'!__'%

'l.ll!'l'ﬂ'ﬂh‘. F,

FPartie B Théoréme de superposition
Le circuit étndié cst ci-contre,
1. Caleuler I tension U74s quand on garde le b
teur de droite allumé puis la tension & 48
mmdmgud-ulﬂg&néﬁlnw&ﬂgmchcnﬂmﬁ
2. Calculer le courant circulant de A & B dans I
résistance r

Partic C Théoréme de Thévenin .':-"!"l'

Soit le circuit représents (ci-dessous). ¥
Thévenin Déterminer 1'intensité du courant | par.]
des étmpes. AN, E=20V, R=20kfl ety "Eﬁj A

——

i

"1
o

2 1‘““

- MON IDENTITE
LA REUSSITE T

B )
gl
= T

o e

« thédrime de Thévenin, Justifier chacune

. VALIDEUR LMD:comseils-aujeis d'examens-cormections 452
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1 LA REUSSITEMON IDENTITE

REFURLIDLTE Di COIE v Ivoime
Ukn b o P el [y Trwwsil

R ]
MINIETEHRE DK L ENS RGeS T L T AT T
ETDE LA RECHrRcnr EENTINONE,

UNTTE IE FORMATION ET DE ALCILRCIIE DS

ININVERKITY, Iﬁ.l‘.[ll'ﬂlil'l"llnl.lt'hl-ﬂlh.‘{'l' LCIrNCTS BiEs ETRUCTURES I LA MATICAE DE BT
. TEOHNOLOGIE
S L LT =y~
'l-" 1‘—|.1' & .‘“_:'.:"'.'-.-F'.,\
&) Gz
Rt h ‘1'---.-:':" ':._.-,,.ﬂ""f :
UrR-s55T
DEVOIR SURVEILLE D'ELECTRICITE 2018-2019
- -_. ) lr '-l
UFR M1 S, i

exlinne de u

continue lintique, surfacique o volumique de charges! . |
2-Soit un fil infini unif ité lindique 107 O’
_ untlomément chargé de densité lindique 120. On'gherche & caleuler Ic champ
et le polentiel électrostatique crids par ce fil en unl point quelconque M de 'espace,
8- Quelle es1 s méthode la miews mf_lgcmhﬁﬁw du champ électrostatique 7
3 . .. . :

Etm oy i -I. ..'l'.

¢- Le patentie] o'étant pas nul i’l?i_i&ﬁnjl.mfm :n\;m Point rory le potentie] el que
V(r0)=0. Donnez I"expression dy potenticl ‘i.-".u!! point MI?_:. fonction de r,,
I'KF"REIEEE ‘ .-.'.._" ": o P
Surun axe Ox, on place une charge pnn:_i_‘u'ul!e positive Q & I'origine et une charge ponctuelle -
2Q au point d"abscisse d. 4
1-Calculer en tout point de 'axe Ox l:rpq;cm_ir.}:élmt:mliqun V en fonction de %. {On prendra
V=0 & I'infini. On distinguera les trois (3) cas sujvants - %<0 ; O<x=d et x>d, Quels sont les
mims nﬁ: P "'\.... 4 ¥ "

f o
3 Le potenticl V=0 )
b- LechampE=Q . - S
HE : g 'w-"'r,’
2- Déterminer la surface équipotentielle V=

EXERCICE 2

Soitle -:ir';l.ﬂt_suivml, dﬁtcmin:rl'nx ression de 'intensité | 1 i
g, > i P par nmﬁhadedummmﬁm&

o

o o R
. < f I — ==
; F -
Y ™
v ; . [
: =}
R

433
VALIDEUR LHD:cnnqnils-sququ d'exnmens-corredtions
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LA REUSSITEMON INENTTTE

1812001

LNITE O FORMATION ot
et il SraCTUr T DT LA UATRERL T 0
___-—-__Itﬂ"ﬂ.b‘

KAATETTNE DG | 1A I BT W BUPT R
7 0 L BECWT A DT SEEMTIFIEA

s e
PR AT LI D ] T-B O NT

EXAMEN D ELECTROSTATIQUE Ducte 20
(17" Sesslon) 2

Les documents ¢f les tél¢phones ne ol pos mterlild "
On place respoctivement en Ay ¢ Az de I figure, let o i
':I'II.TEH [hﬂ'l.'lﬂ-‘ﬂ.ll“ﬂ ql H.':h . ;"'r 'Il‘..
1. Exprimer le champ lectrostalique résultant sux - T
points My, My et My indiquds sur la figure. : b Py, N
En déduire son module et £ valeur numérique. e .
2. Exprimer le potentic] élcctrostatique résultant aux -/ j ; M
points My, My et Ms indiquéds sur |a figure. ] o 4 of & '.‘.i
Calculer sa valeur numérique. Fie g ,"i jt N
ﬂ'ﬂ dm - ": ; .\... ta E..:.! = -5‘ -.1--..-1‘
QO +10nC; Qm -10nC; o==0d0" NaelC'i i & W X i

. | i

AM=dem ; AsMy=tem ; AMy=bem [ AsMy=I0cm;
AsMy=I0cm. ey g =

Exercice : . A7
Soitle cieuit subvant s/ -

TR

) Transformer Je générateur de courapt du circuit en un
2. A pertir dd nouvenu circull ainsi obleny, déterminer ;
&, le nombre de peuds N

b le nombre de branches B

¢, le nombre de mailles Indépendanties M

3. En appliguant les lois de KirckhofT (loks des nouds et mai)
B e sysibme d"équations aves pour variables Ly et 1; |

b. I'équation mairiciellc aves pour varlables 1) et 1, ,

générateur do tension, Qua devient le circit 7

les), déterminer;

VALIDEUR LMI:eonmellvaulens dexamony; o
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LA REUSSITE.MON IDENTITE

-
I

4, En utilizant la méihode d
P ® de Cramer, calculer fos intensilds des cournnts If ot I En ﬁ'ﬁ!l_ﬂmf"““ du
5. Retrouver les expressi .
mailles, ons des courants Iy 1 et I en utilisant Ja méthode des courants fictifs de
6. a. Utiliser les dquival - .
maille constitude 3-“,, E?n:::::ﬁ:unin 'LH““W' pour réduire le cir{ui'!:jnf_lfnl £n un r;ii‘cuit 4 une scule
courant Iy de ln figure inji " G& tension et de résistances. La maille findle doit &fre traversée par le
b. Appliquer Ia Ioj de Fxfljlllh Faire une figure & chaque niveau de Imnsfumﬂ?{u;'. &7
ulet pour caleuler l'intensité du courant I;.
o

_-'*"F T IL-

¢

YARIERHE LMD:eonseils-sujcis doxnmens-correciions 453

*—__
Scanné avec CamScanner




LA REUSSITEMON IRENTITE
181 12020 i

EXAMEN ELECTRICITE

g
S aﬁw\ LICENCE 1 M( 2019 - 2020
3 o Durée : 02H

*

Exerclee 1 ¢ DIpble dlectrosiatiqgue

A, 8ol uh systeme de deix charges =g et 49 Fllal:ll!*i'.'gi en el
dlectrigue de moment dipolalre /i ' - -
1. Donner Pexpression de ji en fonction de g, a ©f fiyn = 1. En déduire son 'Frm-d:!lr.l |:|E.ll -
2. Trouver lexpression en coardonnées polatres duy potentiel V{r,0) cedé par un dipdle en un po

& grande distance du dipdle. : .

3. Déterminer son champ E{M) au point M A grande distance du dipdle. Falre un :ché.rlr]a_*_du dipdle
ot représenter les composantes de .E'{M} on mnn‘l‘imnée: cylindriques. | - ,-" f

&, En déduire Tes équations des surfaces équipotentlelies et des lignes de champ dece dipdle,

B. On suppose malntenant que le dipble est placé dans un champ électrigue E, et qi'au point O

miliew des deux charges, Te polentiel st ¥y = y{u* : I'a.ae_,dlﬁ HI’EH_! est paralléle 4 Ej et de méme
sens, L o

5. Donner Vexpression du potentiel V(r,8) en un pointM (r,8) ﬂué!fﬂﬁﬁ";h.ﬂfrﬁ'"“h“ der, 8
{coordonnées polalres), p imoment dipolaire), By ¢ 15 1:1«5 47

6. Mantrer que le potentiel V'(r. 8} est constant suﬂmgfphéra ge.@‘ynn R dont on déterminera
Fexpression en fonction de p et ;. g e - ":.'-"

7. Donner les composantes radiale et orthoradiale du champ résultant £ en M.

C. On place le diple dans un champ éledru:ﬁ?ugue unHurmeLfﬂ falzant un angle @ avec le moment
dipolaire ptel que: & = I:_E_T::'h Etudle;.;aﬂi&‘n:iéghsﬂt}@:rﬁrﬁle {wolr les conditions d’équliibre).
Exercice 2 : Lols de Kirchhoff § |

On considére le mantage de la I‘i.;ul‘e_ i:i-des;n'i.a'::. € est un générateur et & un bac 3 dlectrolyse : £ =
24 Vetes2 V. . d

vl

- 'x.,-h é/
1) l:ailn:rlur Ii: mndeu;.;iﬁqu:__teﬁﬂhr_aq ¥ qui crculent dans chaque branche en utillsant
les équations d!‘.r]( :

f distantes de a et formantun d!pﬁfe

irehhaff Parla smﬁﬁ

fifiez les résultats avec la méthode des courants
ficaifs, ; ol : i
5. Dans les‘deux cas les m}ll!lt-i sont numérotées et arientées dans le sens horaire
F 1-""‘-. Pu. i "'-I
2} Pour quelle'Valeur de EJE_:uy;ajpt qul :Jn:iﬂn dans la branche BO est-l nul 2 Quelles est
nérateur dans ce cas 7

comme Indiqué sur ia figure,

Fintensité du courant fourni parla gé

VALIDEUR LMD:conseils-sujets doxnimens-corrections 456
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LA RELSSITIMON IDENTITE
L1 MAATH-INFORMATIOUL
UNIVERSITE FELIX HOUPHOUET Boigpy - J 1020-2021
—_—
EXAMEN D'ELECTRICITE
Sesslon 1
Durde : 34 =
ECUE Y 1 ELECTROCINETIQUE e
||fl|.1_r.|m“..u‘" i - -
L lmn-d‘-m“ "H'm =
Exercice i

=

Dans e circult électr .
ke que ci-dessous constitué de générateurs de E-Ei.lmgu, de génédrateurs de fension

résistance.
itk e uﬂll:.::[:: souhalte caleylar les intensitds u’e’%nmanu‘dinr':ﬁ‘:icum des branches du
méthode des courants fictifs de mallle. y 4 .

1) Transform e e
s E"I"lﬂ'.'- gtnérateurs N, et Wy en gén!ram{m de tgn_lr‘m.r: réelle,
Qu'est-ce qu'une mallls indépendante 7 Emh]eﬁhifh‘_cu]t en compaorte-t-il 7
] : i)
Aprés avoir transformé tous les yéﬁm:um}{mwant en générateurs de tension, on affectera 3
chaque maille indépendante un cnuraﬁ'mktll I E"r;;ﬁu u:i.au-|’_.’i;1é“f sens horalre
== \“‘-‘__. r
3} Trouver la relation de couplage entrefés courants fictifs J, et le courant de branches [
_ xy

-l
comme orienté dans le eireuit,

4) Ecrire Méquation matricielle permattant d L7
méthode de Cramer. % ..‘j:_t:ﬁ :E?MIH les courants fictifs J, et 1a résoudre par |a
5) Endédulre les inte .;.E-i--..w-.cnumn'u ':]J'ﬂﬂ':h!‘-i ’.qfnfu.lm:lj‘phj'cn Ipa

6) Quel est le régimé de fonctionnement [gdné
et Ny 7 m\ Kt! meraleur ou réﬁﬂptﬂl."} dieg Eénimtm“ TI.!TEI Hl_

On donne : Ey = znv-:gg__-_u 20¥ :{HJ.='= 2Ry = 10,1,
Ros = Roz =100 s = 303y =20

b vy §

= 400m4 iloz = 300ma :

s

5 X
L i
] =

5 L T s
fe 5
‘-rr Ay el e
; 1 f}h‘i !
#
-herl-.!_ '
i ==

ALIINEELIE I.hlu:mwil.irmjul.l dexmmems-corrections 447
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LA REUSSITEMON IDENTITE
181112021

L1 MATH-INFORMATIOQUE . . y
UNIWERSITE FELIX HOUPHOUET BOIGNY Yo,

. :
ECUE 2 : ELECTROSTATISTIQUE — 1

Ewerclce

Toutes les questions de l'exercice sont indépendantes. .. A

I Solt une sphére de centre O et de rayon R, Elle est chargce En-sud#qi!;::;“&f:::fl:ge
charge non-unlforme a(#) = g,5ing avecdy = Cle, Pamest HFF'E? =0 :&:Ia sphére ?
élémentaite ds sur la sphére. En déduire 'expression de fa e A g

- Par les considérations de symétries et d’lﬁ“ﬂ*"!'i{’- mhﬁ?ﬂ?'en U A ARLERIE AR
champ dlectrastatique E créé par les d|m|h.£:';ns sulvantes ne peut se calculer que par 2
méthode directe c'est-d-dire fes lofs de Coulamb: /7
a- Fil de longueur 2L de densité de charge uniforme 4= Ao,

b- Disgue de rayon a de densité de I:hal‘ﬂ? ﬂ;ffn* n;‘x‘__

L,
Solt Ia distribution D formée par deux charges ponctuelles placées dans un référentiel
cartésien tel que z en A{=2,0) : —3Q@;en B(+ L—'].l__l"]+l!?. Déterminer I"'ensemble des
points M dans le plan (x0y) p-:mrlaq_flil_[_-: =0, -

@ s LY
- On considére un oylindre de _'r_ ' R, de ln\ﬁcuﬁiujnlfﬂlu, chargée uniformément en volume

par une densité m1umhuf'ﬁi*'= 2o (pa = 0). On désire déterminer le champ &lectrostatique
Eette p-ntenﬂelﬂemu{{:;ﬁque V éréés par cétte distribution en tout point M de I'espace
(Vair figure), <y ;‘n i

e "

g e A
g- Quelle en;n ghﬁhn,ﬂi chamgp &ighstaﬂque E:M}et de quefle(s) variable(s) dépend
£a norme 7 .

Apris ihq_[rjllﬂ'tlllé de I."npplicipm du théaréme de Gauss pour le caloul du champ
: :ﬁﬁrﬂ:ﬂ Efm), IE:II.'rﬂrd le wrr;p E{M) dans les cas sulvants : (r > R) et (r < R).
- dulre el lectrique dans les dewx cas cl-dessus, O |
point de “"."‘*'-'*"'”ﬂ 5 \E_E_H}.I‘. patentiel ¥ (r,) = . us, On prendra enun

Fraceries ""3"""‘5:'.‘3."",_‘" 1a nofme du champ lectrique E(r) en fonction de r.,

b-

. 2 ’,a',r :

-

VALIDEUR LMID:conse
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. i LA REUSSITEMON IDENTITE
L1 MATH-INFORMATIQUE an20-2021
] UNIVERSITE FEUX HOUPHOUET BOIGNY
J ECUE 2 : ELEcTROGINETIQUE {10 points)
EXERCICE 1
i 1. Déterminer le potentiel 3y

paint A en utilisant le pont divisour Hﬁ tenslon.
ntensités de courant dans fes différentes branches.

2. Endéduire los |

EXERCICE 2 {{}‘ h- E-H‘f

1. Exprimer puls calculer I'i tinslté !
théaréme de wperpnsutl AR

AN:Ey = 10V, = 0.14, E\mnf Ry=150, Ry = 80, R, = Sp.
AP e

,/d‘f :H:mnfpm traverse Ry de le figure B en utilisant e

VALIDEUR LMD:consgils.g o dexamens-comections 459

e ———
Scanné avec CamScanner



s

B S — " . R

LA RELISSITEMON IDENTITE

W02

o=
/fél-zn.m b
L1 MATH-INFORMATIQUE . e 7
UNIVERSITE FELIX HOUPHOUET BOIGNY & W
— _I-“"-., T .I.-'..

XAVIEN D'ELECTROMAGNETISME "5,
session 2 .ﬁ\ ®
Durée : 2H A .
o .-_\‘h‘\‘ ""-\-_‘_\_‘_;\-:I;il:}

1 E1% Fappelt i ibadlants. grom - =S -*5 o

% Rastun documnen a'eik sutorlid e

= Led Smartphoees dobeesd reater dbeledi

- i
T
h""\‘.
ECUEZ2: mtmnsmnuuﬂmpulnu} \'«h:,#ﬁ

Exercice 1 g
-e_.-"' f.f""_"‘».
Une spire de rayon @ et d'axe (0x) est chargée umtm"mérmnt parun-e d-éﬁ's’lt& de charge linéique 1,

Détermines I'expression du champ électrique E en un polit LM G quelcongue sur axe (02) en fonction
de J-ﬂ.... .0, 'En. ‘ ﬁ E‘r""
:_h_:l -‘:‘??'_':5
. =7
Exercice 2 '-'5:-:\
£,
On traville en coordonndes cortésiennas d nl3"'E.‘|I'IE . Onco fdirr! un
e cha
(2 = a,y = 0,z = 0) et une autre chafge po rge q > 0 placée gen P

mmﬁ‘upmﬂt = pacteen N (x = — =
0y, On <"l R
) ntéresse au champ en un ﬁht ”'[’f.f:':' ), ﬂu«trl‘ngure ci-dessous comme Hlustration.

1} En utilisant los symdtries, Euz p-eu'l:-nn dl:l'ﬂ-de 13 direction du

champ (Mantrer par un uh!m:l?
. Enunpﬂm [.'-:— .:rﬂ “ﬁ.ﬁ;}
= Enun l,'r.y-n‘:ﬂ .z =0)
2] Déterminer Ii'uﬁfmlun du :harnp sur I"axe Ox, On

dlsﬂnguer:tmg 38 (¥ < —q;
—:n o
3) Tra::erE:-nfnnm::q_qu ;".L' pr S

4) Détesmisiae Fexpression g
5) Tracer £ mfm:ﬂw on de y‘«mﬁmp Efun point M de I'axe Oy,

6] Déterminer )

l:l:pl'Hihn du Potentiel 1 au point g,
S
< ; /'}
N ?_,.I‘" - ;.
A Y 4
o |
'-.. |
=E: _ja- 1
VALIDEUR LMDrcansedlecsngegs o !
“w A '
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LA REUSSITILMON IDENTITE

CORRECTION

L. (13points)

question 1. Détermi l
"er les courants ct les tensions inconnuesy Lﬂ'? résultats

s
eront présentés dans yn tablean aprds caleuls.

_II'II [

WmA A 20 mA

- vhw-
o] ] BI—': -
i
."!‘-..

E
Baréme : 0,5point pour chaque :-:ilc@' 11§ ‘5 @iﬂtfﬁ'f f e
En appliquant les lois de malles €t des nemiids, on rouve en (V)
; ur U et
UI - -.5 U] - p .J: U}':ﬂ'r-s _‘LF,. Up:]- 5 = (mhj i I
I-I’" I.ﬂ [1"‘1“1‘1“‘ I-l:'é'u ‘.l' ["l=-5 IS“'I-S ]5=_-2u

Qurzsﬂﬂns 2. et 3) Puis mﬂ:”cnjm pﬁné/ haque dipdle (D1 & DE) et nature des dipdles

g
=Uap® Lan = [-(-5) I.-S*i%ﬂﬂww Pi=0do
|pﬂml} j ﬁ t A¢ D est un récepteur (0,5point*2
Pr=Uec® lec= LI.}' “ﬂ" 5"3 m *"r P:>0d
= Ipoini) 3 y on¢ D2 est un récepteur (0, 5point+2

Dj est un mtem:pteur -nuw:rl, car I;t-l} {0.5point)
Pu=Ugp* lgp™ 5"[-{-Iﬂ]l] -dﬂ mW

P4=0 done
= |point)’ Dqestun récepteur (0. 5point*2
Py= Uce* II’.‘E = Lgels =5 ﬁ 75 mW Ps=0 do
X ne D
=lpoint) “: / © s estun récepteur (0,5poings>
Py= Ugp* Iep = {~U, )= (-S)(S)=25mW  Psg donic
L !pﬂml} "!’, DL csl un réﬂﬂplﬂuf {ﬂ“jminliz

y= U i = CUD"(10) = (5710= 50 my
(0,5point*2 = Ipoint)

Py=Up Tap= 10430 = 300mW  Pyc gon py, o,
el un

Py
™0 dong Dy est oy recepteur

Bénérutour (0L Spoint*2 =

VALIDEUR IMD:tunml.l.:-.ujm d'examens-cormections a61
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LA REUSSTTEMON IDENTITE
1RT12021 f AT
I‘K
I (Tpoints) y ) 2
L s 9 :
A |
___._A—-‘,é_!-:——_{q I i .
| R g
o
ot
D o - C t/
:Il]rfi gnﬂmm}ﬁfg"&ﬁ correspondant 4 la tension u, et | intensité 4 ‘courant i juste
aprés I fermeture de U'interrupteur. L

La continuité de la tension aux bornes des condensdfeurs permet de dire que leurs sont nulle

& t=0 car ils éaicnt déchargés pour 1<0. lls m-}:f;?‘ém: mgrgfﬂb#-iﬁgfﬂ’ﬂﬁh conducteurs ef
la résisiance montée en dérivation se trouve ainsi dourt-circuité. Le circuit est alors
éguivalent au circuil ci-dessous ; {U',Epmnt}:jfmk m.,_x\:’
i N
ﬁ"l

Circuit : (0,Spoint) :{aa:,,_ j) |
QT;;? ;Q\\L P o

L o i
n V4
Done:  u,(04) ;,qr-[g;;pgmt}q . i(0+) == (0,5point)

Question 1.2. En déddire %:5‘1{0"]1'3;'.
i o B
= Mmﬂmf-‘“ﬂ’”&"* au circuit général pour 1 0 permet d'éerire ;i = ig + iy
m!rnﬁz E%_Et Iy fl;ai.:%_émm = Cd?_?-l- _I-:?! )
. i 1% 5 E
i,
duy o N £ 2
== (0%) = =—{0,5point) AUy oote  E
dr Tl ek el o on!—(0") = = :
C & 4 ar (0%) - (0,5point) .
Quiestian 2, Désermination de u(1)

s 2
Question lﬁ:'Démm' nstration d T Jdug: . 1
. =1dt=+1‘ E+Fu3=n

" La muille ABCD "wvoir | = i
: ABCD permet d'avoir B = [ + s 4+ = (0,5point)

. S, di dug 1 dg
Endrivant, on o i —F —= 4.1 907 _ o dl L duy
X dt dt ¢ ns“““ﬁ;"‘ﬁ%[:g,{mrdﬂ*:i{ﬂ)
de

VALIDEUR LMD:conseilssuloly dray g
AmenE-comroctions
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LA REUSSITEMOMN INENTITE

UFHB-UFRMI / Licence1 ;
- UE Electricité Annte Académique
2017 /2018

.
i
¥ S

——

CORRE
REL'['IEI Efemusmmﬂqun = 2™ Sesslon

Exercice 1 F o

1) Représentation de E (voir figure)

3) Déterminons E.

£, ead
E(C) = Eu(C) + En(C) + Eo(C)

- 1 A
JEHSI'LEJF __,‘_,,E;ﬂ —L-Uc

I; S [ - 4 1 ql e

v, |
LS '_

e il
e T

—

-\.—\_‘"
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181012020
Y. |
Ey(0) = m:‘ ﬂw avee Uy = cos a @ +sinaex o % ! I
) -a._\ 1
D'odi : EN(C) s [ '” [msﬂe;,r+ sl!mer] s, | .
dnen — " ;
£ "
Eﬂ({:} s -__Hﬂ‘l:"l ch avee Hﬂﬂ = {CﬂSﬂfa - sfnn:_"}
P E = - I'jﬁ.‘"_.‘l.’ f’:‘J
ar conséquent,| B (C) o uc* [cos a EY si }h‘ 4
cﬂﬂ.ﬂlﬁ[ﬂﬂ.‘ I,""’ _.‘I"ll
|y - -
E(C) = 4TE ”,:z[ Ey = cosaey ""-sin.gex+r:::-scrﬂy—smaex]
- ' U
“H=3_rr {:_:-H Sy
- “‘L\"- ]
i = —— F vl Wy Yl
ainsi|E (C) rr—vr [“E ex -I: ey] -/} |

< Composante de E, 4‘/

E(&)=E=| -~ meue|

% Les fﬂl‘-l@énanues de E, J,e /
- Fointd appllmﬁnn le centre da gravité o
- Direction : selon CN.

L’éﬂns cdel uerg.j:.r :

& P By = X0 qv3

= laporme: £ = 4megMEE
/ J “ E.F et = i

imeghc?

._l ¥

VALIDEUR LMD:conseileujory Saxiing s
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| it LA REUSSITE.MON IDENTITE
4) Bxpression du potentie) ;’;{f’
V(C) = Vo(C) V() + v () A Ty - |
Vo(C) = :,;‘Ex-&. | : RS
Wu(C) = ;F]‘EEH %gl -ff?..:_““‘-t:;
Vu(C) = E&lf—n * Hic avec OC= MC=NC=% . hhff‘.‘i‘

L (% B

- K
Amea0C ™~ Fme,q
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LA HIZI.FEETI-'EHDN 1DERTITE
I8 LR ‘- 1
N D'E S &
XERCICE L “:-H_h |
", L
schéma 1} bea che:0=3 ;pﬂumEg de maliles Nr.
1} [Moir ma — : iy, N
::: EUHnmhedc neeuds © r'th 11:;:-;'1';“:;":1 ‘,_.‘h:.: — '
pdantes M= 8= .
i3] :ME:::ZM d"dquation avec pour varlables € Iy H_ K
- Lol des noeuds : :
Neud Al =l + 1. H.nmﬁﬂ:]ﬂ!,-l-.f; ; "-__I_1 /-j‘z-
» Lol des maltles = “*_H ;/
a1
Ballle ABCDA : M
E Hj-ﬂ.}:sﬂ#ﬂ.;}j;gﬁi.ﬁFE (1)
L
A -,-.,_
pallle AEFBA { .
'f-:Hi! I,vFR J';“: - Fa (2)

—Ey +21; = 3R. f. = D,-=
R0+ 2R h = 4
' 7 N .

?E‘ { le déterminant |

E} h

(3] b- Equation matricielle E.gn .@ Fz} = ( }
" '"'n. F iR

R l:-lfu

r”'" TR1

(8) Calculons Iy, Iy et I parla méthade de mm:r_
"r . I-u Ell Eqg+3E
Vi L S JF'
< “at'( ! i 4E - Eq
TR:

.l"
(5) Caleuldely Iy et pmamumdn“demu;anr.nctlr

2 wE)= {Ef) f""’“"'*f‘“"""““‘}
_n

\ -'.."hujl; "R J = _E“]
L 7 U

On trouve ]1—I'Etj1.-.f -:,

(6) a- ‘I'hé‘i-“enrn ﬁ.&
- Nﬂfﬂ'ﬂagl_':ﬂ?’lﬂ ma 2

.-"‘ = R}'ﬂ_ﬂ—*""zﬂfn'?

ﬂlﬂ:h!}ifn,-._f
& Trarlsﬁnrrrmm[;f.g_um {Schéma 3)
D‘Ip-rts!ym desnoeuds 1= Iy +4z Ol = 0 Done [ = Iy
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LA REUSSITEMOM tl;li-'.H'I'ITE
Lol des mablieg
{ E_'R-J‘-'R_,lnn {11
=Ea+ Rty =K., = p
(2)= Epy = 2= Frn =0 (2)

® ulﬁlﬁ'rn-;-h'n

&) b <
(6] b Appliquons 13 11 de Poulilet (Volr schéma 3) 4
Daprés lalol de Poyillet ona;

LE, E-2Eg i ’
==t LRT 4
ST R 7

REMARCUE - Application dy théoréme de Thevenin

* Ry ¥ -HI' T,
Debrncher toujours Ja charge e, /J = ':?
: g&ﬂnnetter totalement Je ﬂnﬂireurjde n‘é‘ur-;ﬁ_:-‘.':-’
Th : <
- Debrancher la charge k\"-.hx H:::‘“-‘

Transformer les générateurs der:iurmt en iéﬁé?ﬂi‘e:ur d;unsiun-
3
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LA REUSSITE.MON IDENTITE

Wt - |
"_:': "".
..n'- ok

{' |
F \.‘_\-\‘ \‘n
”Eﬁm
Maths-Info 2020- \\ :
Universitd FHI \ %
nsn-rmUm ;
CORRECTION ECUE1: ELECTI -~ e _}
SESSION 1 _ .-"'*,..
rﬁeﬂe
1. Transformons lea géntenteurs Ny ot Nyen gﬁ.&r_gt-l:ur de tonsion .

:i_%%gn.ﬁ , 11135-:;3__;1
™ JH‘T-TJ’:—J'I.
-

-IEB=J"'_J=

o "*-.~

'ﬂﬁ

% —
H'-. \f’l Eﬂﬂl‘ﬂ.ﬂ.ﬂ. I'équntion matriciolls

"\.. " \‘\.':Il:-
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F

i

s
i R R T E e ’
(ﬁ'n Itz Jm) Jy | = | T By | Avee Ry fin somme algébrique.
Ray Has Jtsa) Ly B -
des réslstances de ln maille § affectée d'un alpne - ' =

RigIn somme algébrique des résistances communcs A la mﬁlﬂﬂ i “L o
maille § alfectée d'un signe —

On a: By = Ry, + Iy + iy = 10+ 2+ 3 = 1501 4
Ray=Ry+ Ryt Ry, =142410m=130 40 0
Ryy=Ry+ Ry 4 Ry, = 143410 =130 “;"?h-,\ '
Rz = Ry = — Ry, =100 v /
R-.:.ﬂu-ﬂm-.._ﬂj-_m oy

Ry = Ry = ~Ry = =101

On obtient done - (—m 13
=3

15 =10 —3 B
=10 13 =1 Ja| =
-3 =1 13 J3

- Résolution por la mél‘.
15

VALIDEUR LMD:conseils-sujets d'examens-cotrections
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1811021

B. Didnisons Jox ltensités des conrnils
Dapri I rolnthon de conplage, 06 12
==
lpa=di=
Ipc=Ja—dh =
Iﬂy = -Fj - J!‘.El

nlnlm ﬂ-’&m‘i:ﬁﬂﬁ '_:l.-l.- 1 :

o e

470
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ECUE2 + Bleetvostatlque (Sesslon 1) 2020-2021 &

L a(f) = aysind aveg T = ¢le,

i i
Dommons expression d'une surfiee elémentnlre s sur In sphdre.

ds = R¥. sin0.d0, dg ; dq = e (0). g
L'expression de In eharge toinle Q de In sphidee

Soit @ In chorge woiale de In splidre, |
Q = [ [ods avee a0 = aysing, -
-y A&

S j f tosing, ds . &

; " 4
Q= fjﬂ'n.'iillﬁ.ﬂi..r-[uﬂ. . elep

]

ey

T w1
Q= ﬂnRaI sin? ﬂdﬂj dg
L 1]
Car 8@ € [0; ] et ¢ € [0; 2r] 4?.1.,. .

@=ao® [ (=5 2) a0 [ao

Q= %Fnﬂ‘ [ ‘L " do - L '{mﬁfﬂﬂj}:&: Hﬁwg ..
0 =30of*| 0~ [5 tm:fg::]aftwas /

-
) _\-‘.\:“-.

=17 !

— .
q_'..'.-""h. ¥ H'.}-":.-

D'oi I'expression de laeha

~hs
1, A{=2,0) : —ﬂi?:'c:?_%{i,—lj 1 40

/

. totale Q.

rﬂ - /h»'
e - .,:':‘/ 3 ?1_ e =]
F B !
/ —_— B .I x
W EENEE = A
2
& =3

VALIDEUR EMDiconscllv.syjers dexamens-corrections 471
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1871172021 f' | . i
P l
=10 i R -
l-lﬂll.ll!] v o 1'
; le l'l'““ {xﬂ:ﬂr} o i ] II
i I hie des points M dans i 3 . iy
Déterminons Uensem Je superposition. F. . B ’JI '
VEM) = V(A) + VB). D'apris le theorime 467 o N §
1 sq i q LY I~‘ - L
r B — — —— — 2 4
V(M) dmep 4 4M +4:rrrn BM —
ool st gy, =y
Ir{H]_EE—E[-AM-I-E” i “
\‘HI
AVEC d
mctz) = AM = f(x +2)2 +

5l -’f;}]=m=mﬁ

9 Q 3 il
Yo ‘E('Jch iyt - 1P £

: g =
gnm:_quatnnlnrspnuﬂ*-ﬂ

3 1

S Tarorey JE-REGaIE
i 1

WD Je-DaG+ 0

23— 17+ (y + 1)? ={-;"ﬁ:rlz)T}riﬁ
Aprés les calculs, on obtient : ~ Hiﬁ ‘/r-* 7
-2

&\ BV
Py T

Done 'ensemble des pain i 1, o
;. Hpﬂmﬁ:ﬂ e ?flt:fccenlm (5i—3) ¢t derayon E—éﬁ-ﬁ.

e
o

i ¥V F
%) Direction du champ/F ()
*Systéme lil: Eﬂgrdqﬂll;‘[{:h

Létepére dé sylindique (r, 6, 2) est i

. raison d'ifvariance Ia norme gy champ E dépend do

VALIDEUR LMD:conseili-gy
- I"J“" wmm i
Prections E
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pr
b) .»"I._
o = §f BT = ff Boymas = 2m . .
€q L
b= ﬁg E(rinyds + f]f Eryizds + ﬁ E(ryiyds %
T
q',;-ﬁf[r}ﬂd&' iy d
¢ = E.ds = E x 2mrl;
17 cas (r > R)
yM|nﬂUR-UﬂD:aniI:m|jgu d'exanicis-correctiong 4713
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1R 172021

S— o
el E = —grad V= —or T

V= -IE..HF‘
1"cas(r > R)
H LMt
v-—IL dr-:-——-l.nir‘]i*h-*iE“ <,
Erﬁ: . 1\?
2% ene (r < R) £
. e
F=~—ng.r. L th, ER ;"'/
26p dep
On prend un pumldunn& rylrs > R), le potentiel ?[? 3
* 4
L4
vfrf.mh""“mE In(re) + k; =0 3
gt
=k, =P; In(ry)
Done V(r > R) = 2 in(r) + 225

JIE‘
I
Zeg a
Comme ¥(r) est une fonction emfég. ,-‘

Finalement £ _‘“\-
. %
i l"{‘rj-“ ! Pa. pl pﬂ H,
/" "_‘i;+-:'!?"( ”“'[:'} )r{ﬂ
1}}”{“_‘5 = mmmd’? £
.Hﬂ‘;
o I‘I_::'I--.
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" LA REUSSITEMON IDENTITE

CORRECTION EXAMEN ELECTRICITE SESSION 2 2021

ECUE1: ELECTROSTATIQUE
EXERCICE 1

péterminons 'expression du champ électrique £ en un pulnt qu '31‘:““‘1“‘: BUEY
Paxe (02) en fonction de Ao Z, @, £y

Figure 1

Par raison de symétrie, le nhamp E est pﬂr:téa. 1:31* (ﬂz] dE;
= E(M) = = Ek ﬁ’ 4
dE = dE,.cosa = dEz.cuE-:I ~ H.‘

v 4
= dq, = dq —-’i}u df_\“
E T
cHRE == Wa . ;,f
dE 1 aﬁi-.__ -““'_ 1‘"' i;|-|] dl‘- 2z
F e [ e D) (@ gy
.
H:l.,_hl_-:'\-.% An ﬂﬁ
dE, = —— =

dmey (ab ¥ 2z
- ;‘- ":.i‘.r ﬂn d‘i # 2wa
jdE T ameg (a2 + 202

E =

VALIDEUR L'MD:“”"“HHHJUH dexamonsourmealjoos A7
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w1201
/’{

i'on
Apa Z ] ‘E Al

EXERCICE 2
1) En utilisant les symétries, que peut-on dire de la direction :h_:_f:l.-jamph_ b

* En un point M(x = 0,y 2)

' "_,,/"}:—I !h 4

z
M € plan oyz plan d anhsyméme dggc E{ﬂg) est perpendiculaire i ce plan
E(M)=E, i ‘-{L r’.f /,
* Enun point M(x, W= 0z= -ﬂ] *{‘"
M est sur l'axe Ox [f;ufr ﬂgure}
M € plan Oxz plan de s_'ﬂnéme;; _x

M € plan ﬂx}- plan de sym@trie

g,

i E(M) = 9
2 Détennf y :
" ) nm;;; I.expl:::ﬁl;fun du champ sur I'axe 0x
.J On ﬁtﬂmﬁ = Ey F.r‘x:a
i |

i

g = i

<
=

VALIDEUR LM conseilvmger Texamens-copree
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par le principe de superposition

E(M) = By(M) + o (M)

A
- "i'.-'ﬂ___r_ qm — |
LT [ N —
__q ( PM_ W)
wneo \|[pw|" | y
s, £
FO = x—a 1\ .
) = 4me, (Ix al  |x+ EF“}
X < —a : ; L
= . q —4ax N, " 3K '
lx4+a|l==(x+a) et |x—a --—(x a [
ztmt I:EE
—a<x<a=|x- :;LI “(x .:1}
lx + a] n.gf £t
N
q L “‘é i
-8 et
5 q_ ‘%(x "ﬂz}'
Jéme Cag

x}as&[.‘f ﬂl—‘x-ﬂ

2 I:J: +al = 5"'-' +a
q_ ¥— x+r1_)u_,
EQ) = ,ﬂu (@;.— 2y (x+ay) *
f 4ax
E{M) F.‘;}J;IIE {xz = ﬂZJE y

ol Ty

el

VALIDEUR LMD:conseils.gyjes d'examens-comections .
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LISSITE,
. LA RALIS ITFHuHmp;HTm

) Tracone ¥ en fonction de x

Eigure 4
|
;
P
:
o]
b
=
. s
__'_'_‘_'_,-f"'"- i‘

|
o -
M
] :
& :
On remargue que E est ung fonction pairede x.
4) Déterminons I'e::yres;iuﬁ"du’,;::h’am p eﬁl-im de Oy
; M=|y M|y
0 0
r
I' .
4" ;
! o'y ] i +II
\ | - Daprésie théoréme de superposition I
3 T -: - '|'$..,*.
/ e d
{ VALIDEUR LMD:conseiis-
L I'k ﬁummﬂnm m
S .
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ENTITE
E(M)=F, +E

.o P -a N
dmreg IIW“’ 4meo || NH ||

Ona: A
__ 9 —a + —q oc
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6) Déterminons V an point 0 |
V(D) = V(N + V(g) dil. : o
=] i :

= AneaNO * Ameg PO
"hTEn. NO PO .
V(o)=10 . ‘
i _r"'f
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ECUE 2 : ELECTROCINETIQUE y
EXERCICE 1 ;,._" -
1) Déterminer le potentiel au point 4 en gﬂii_;a nt1 é:piiﬁb diviseur de tension

.'\"H-\, J Vy

Nous ne pouvons pas directement appliquer le principe du diviseur de tension
au point A, compte tenu du fait qu'une dérwatian est issue de ce point et que
des courants différents circulent donc R, Et\RQ En revanche transformons

légérement la figure A comme 1ndiqué cl—dessnus'

Figure 4 r,,f'.‘ e ,-ffa'
".."'I.-' l,.r"i:- =
¥ = .I":"l'r
£ o
iin J" /..ff
= o -
r A — ‘\:‘I
Hi H.."' ; i
Ry 1
3 1|| | R‘
, F =
E‘ - = e M i A
RI L
g RE
£
| : |
F
F A |

¢ g
- P .F ]

R, =7+ Ry (association en strie) |
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LA REUSSITEMON IDENTITE

5 7 Rat Ry

On peut appliquer le principe du diviseur de tension : £

I":q =

n,+ﬁr s AN: Vy = 4,85V

2) Déduisons-en les intensités de courant dans les différentes Eranches

Le courant /; s'obtient en considérant qu'aux bornes de I'association série
(Ry =7+ Ry ) régne une différence de potentiel égale: E — p:., ;

E—V, 20—485 /

{ = (06 mA
PR 5 f,,_ﬁu
En appliquant la loi d'Ohm aux résistances Rz et Ra:\"un obtient
immédiatement : J.,-_ ., A 7
V, 485 i/
lh=——=—= “7
2 A
LS e
3 Es‘“?:_:l,ﬂ&_ 7’"
EXERCICE A - 4

1) Exprimons puis calculons ] ml;en( é du courant qui traverse Ry de la figure
B ci-dessous en utilisant let ﬁ%oréme de 5uperpu5|ﬁun
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B, Ry
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Dans ce schéma nous pouvons cob
par le dipble AX. Nous allons recherche
4 ce dipble AX (autrement dit du circuit
permettra de répondre facilement 3 la
générateur de courant [y placé en para
équivalent & un générateur parfait de tension

Eigure £

question. Dans ce | 1
llitle avec la résistance Ry est——
E, en série avec cette. méme

LA REUSSITEMOMN II}EHTH.E
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sidérer gue la résistance Ry ESFEIE.T“EI'I.I‘_E-__ |
r le pénérateur de Thé"’““iﬂ-équwahnf
démuni de sa résistance Ry), ce quj.
dipble AX,le

résistance By. AvecEy =Ryl =08V = ;
i
Aprés cette transformation, le dipdle AX se présente cﬂn{mg_hind Iq_,ufé'snr la
figure Bl
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! [:] ( }
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E' -_—— i I .
1 Ry + Ry ni = ﬂl + }::;
4
£
Appliquons Pouillet :
LR+r (/R' + R‘a!"’ Hz'-‘.f"
* Eliminons E; et déterminons hh s e a'."'r‘fr
Ry
- Rs
e (D

o8

Par les Equivalence.s-_de_Théwz_nIn-hrnrtcrn on obtient
. -"'-\. . -f'z Ra
f"t" " -
Y, 4
s
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[:l Ry | &,
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‘ Par les équivalences de Thévenin-Norton on Fbti&nt g : 1
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Finalement par Ie ﬂléuréme de’éuperpnsltiun

il I = ,I + I-'l !
| ll - TRAR, R +R3+R1
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