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Interrogation: Algèbre 1

Exercise 01:(04pts)

1. Soient les propositions suivantes :

(P1) P ∧Q ⇔ (P =⇒ Q)
(P2) ∀x ∈ R : ∀y ∈ R : x2 + y2 − 2xy ≥ 0
(P3) ∀x ∈ R, ∀y ∈ R∗ : x ̸= 0 ∧ y ̸= 1

2
⇒ 2x ̸= x

y

(P4) ∀x ∈ ]1; 2] ; ∀y ∈ [−1, 0] : x2 ≤ y2.

1) Montrer que (P1) est vraie à l’aide de la table de vérité.
2) La proposition (P2) est-elle vraie ?
3) Donner la contraposée de (P3) et montrer qu’elle est vraie.
4) Démontre par un contre-exemple que (P4) est fausse, puis écris sa négation ”

(
P4

)
”.

Exercise 02:(04pts)

Soient Les applications suivantes : f : N → N avec f (n) = n+ 2;
g : Z → Z avec g (n) = n+ 2.

1. Déterminer f ({0; 1; 2}) , f−1 ({0}) , g−1 ({1})
2. L’application f est-elle bijective ? justifier.
3. L’application g est-elle bijective ? justifier.

Exercise 03:(04pts)

On. désigne par ℜ, la relation binaire définie sur R∗. par :

∀ x, y ∈ R∗ : xℜy ⇔ x− 1
x
= y − 1

y
.

1. Montrer que ℜ est une relation d’équivalence sur R.
2. Déterminer la classe d’équivalence de 1.
3. On définit sur R la relation d’ordre ℜ′

par :

∀ x, y ∈ R : xℜ′
y ⇔ x− 1 ≤ y − 1.

- L’ordre ℜ′
est-il total ou patiel ? justifier

Bonne chance.
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