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Exercice 01 :( 3 pts)
1) Soient P et Q deux assertions. Ecrire sous forme normale conjonctive et sous forme normale disjonctive
I’assertion suivante :

(PAQIA(PVQ)

2) Soit f : E — F une application. Pour toute parties 4, B de E ; montrer que :

fAUB) =f(A)Vf(B)
Exercice02 :( 4.5 pts)

Soit f: R — [0, +oo[ une application définie par :

fx) =[x + 4]
1) Montrer que f est surjective.

2) Caleuler f(—9), f(1). Que pouvez-vous déduire ?
3) Déterminer ’ensemble E < R tel que ’application f: E — [0, +oo] est bijective. Puis déterminer
Papplication réciproque f 2. |
Exercice 03 :( 8 pts)
1) Soit a un paramétre réel non nul. On définit sur R — {—:;} la loi de composition interne * par :
Vx,yER—{le-}:x xY =x+y—axy
e Montrer que (IR{ - {%},*) est un groupe commutatif,
o Soit f:R— {%} — R — {0} une application définie par : f(x) = —ax + 1
Montrer que I"application f est un morphisme de (]R - {-(1;} ,*) dans (R — {0}, .).
2) Soit nZ ={na,a € Z}avec n € N.
e Montrer que (nZ, +) est un sous-groupe de (Z, +).
o Solent H et K deux sous-groupes de (G,*). Est-ce —que H U K un sous-groupe de (G,*).
Exercice 04 :( 45 pts)
On définit sur N* la relation R par :
Vx,yEN:"xRye IneN" :y=x"

Montrer que R est une relation d’ordre sur N*. L’ordre est-il total ? (Justifier)

.B : Documents non autorisés. Bon courage
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