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Département de Mathématiques
Faculté des Sclences - UABR Tlemeen 20-06-22

Examen de Rattrapage Algébre 2 Durée : 1H30

Exercice 1 : Solt A une matrice cavvée véelle d'ovdre = assoclée 0 un

endomorphisme { définie par : Pour (x, y, z) dans R3
fx Yy, z2)=(x x+2y+z 22).

1- Déterminer le polyndme mintmal de {. Que dédulsez-vous
quant i la dingonalisation de £ 2

2- Mowtrer, sans caleul, qu'il existe deux vecteurs non niuls uw et v
vériflant f(u) =2u et f(v)=u+2v.

3- Solt un vecteur w tel que £ (w) =w. Montrer que (w, w, v) est une
base de R® puis ferive Lo watrice de f dans cette base quon
wotera par &.

4- Vérifler que A et B sont semblables puls caleuler A%92%3.
(10 points)
Exercice 2 : Solt A Lo wmatrice carvée véelle donnée par
0 1 0
A=10 x 0] avee x wn réel.
0 x—2 2

Pour quelles valewrs du véel x, A est-elle diagonalisable » (5 polnts)

Exercice 3 : Solt { un endomorphisme, d'un IR-ev € de dimension
finle, définl par f2+ f +idg = Op. Soit u un vecteur de € est F un
sous espace vectorilel de € engendré par la famille {w, £(uW)}.

1- Mowntrer gque {u, £(1W)}, unon nul, est une base oe F.
2- Mowtrer que Fest stable par . (5 polnts)
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