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Université d’Ain Temouchent 19" année Tronc commun MI
Faculté des Sciences et Technologies Année Univ 2022-2023
Département Maths et Infos Module : Analyse 1.
Examen du 10.01.2022

Durée : 1 h30

Exercice 1. (6 pts

Suit (uy lnew la suite de nombres réels définie par up €]0,1] et par la relation de récurrence -
Un  (uy)?
=gt

1. Montrer que, pour tout n € N, u, > 0.

[Ee]

Montrer que, pour tout n € N Uy, < 1.
3 Mountrer que la suite (U, Jnen est monotone.

4. En déduire que la suite (un)nen est convergente et déterminer sa limite.

Exercice 2. (6 pts) Soit f : 0,1] — R la fonction définie par :

. 0<zr<i;
f(.l")= 1+x = 2
21 4 ar?, -% L= I

1. Déterminer s'il existent les a € R, pour que f soit continue.

2 Déterminer s'il existent les a € R, pour que f soit dérivable,

Exercice 3. (4 pts)

Soit f [0, +oc[ — R une application continue. derivable dans [0, +00]. telle que f(0) = 0. On designe
par g |0, +2| — R definie par

_ 1)

T

9(z)
1. Montrer que g est derivable sur |0, +oo| et calculer g'(x)
2. En utilisant le TAF, montrer que si /" est croissante sur |0, +0o[, il en est de méme de g.
Exercice 4. (4 pts)
1. Ecrire en fonction de x Jes deux fonctions @ cos(arcsin z) et sin(arccos 2).
2 Résoudre dans E I'équation :

4 .3
arcsinr = arcsin — + arcsin 3
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