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Exercice 1: (10 pts)
Soit @ > 0. On définit la suite (u,), oy Par up un réel vérifiant uy > 0, et par la

1 a
relation: U,y = = <un + —) X

2 n
On se propose de montrer que (u,) tend vers 1/a.

2 .
D) _(ui_a)
T :
n

2) Montrer que si n > 1, alors u, > +/a puis que la suite (u,),, est décroissante.

1) Montrer que

3) En déduire que la suite (uy,), .y converge vers /a.

4) En utilisant la relation u2.; — a = (ups1 + /@) (Uny1 —/a) donner une

@

0o

majoration de u,.1; — +/a en fonction de u, — +/a. @

5) Si u; —+/a < k et pour n > 1 montrer que: u, —/a < 2y/a (%)
a

2n—1

Exercice 2: (10 pts)
I 1
1) Soit A:{—-i-—; p,qu*}. S
p q ' N
- Montrer que A est majoré et minoré. Déterminer sup A et inf A.

2) On suppose que /2 est irrationnel. @
- Montrer que a = 6 4+ 4v/2 et 8 = 6 — 4+/2 Sont irrationnels, et calculer 1/aB.

- Montrer que \/a + /B est rationnel.

3) Soit f une fonction continue sur [a,b]; et soient A\ et p deux nombres réels

strictement positifs. Montrer qu'il existe au moins un nombre ¢ € [a, b] tel que:

A (@) + 157 () = (A 1) £ (0)

Bon courage
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