Université de Jijel Année universitaire 2020/2021
Département de M.I Durée de I'examen: 1h:30

E.M.D d’ANALYSE 1

Exercice 1 : (6 points)

I- Calculer la limite: lim,._ %E(x).

Il- Soit f: Rt — R une fonction continue et admettant une limite finie [ quand x — +o.
1. Ecrivez la définition mathématique de cette limite.

2. Enfixant &€ = 1 dans cette définition, montrer que f est bornée surR™.

3. Lafonction f atteint-elle ses bornes?

Exercice 2: : (4 points)

Soit la fonction f définie sur I'intervalle ]0,1[ par:

0 , six=0
l
fx) = x4 ,si0<x<1
1—x
0 , six=1

1. Montrer que f est continue sur I'intervalle[0,1].
2. Démontrer que:3 ¢ € ]0,1[: f (c) = 0.

Exercice 3: : (4.5 points)

1. Ecrivez le théoréme des accroissements finis pour la fonction: f(x) = arctanifix) sur
I'intervalle[a, b].
2. Démontrez I'inégalité suivante:
b—a b—a

Va,beR0<a<b: 1152 < arctan(b) — arctan(a) < 1T a2

x
1+x2

3. Endéduire alors que: Vx > 0: < arctan(x) < x.

Exercice 4: : (5.5 points)

1. Démontrer la relation: ch?(x) —sh?(x) =1

7 . . ™
2. Démontrer la relation : arcsin(x) + arccos(x) = >

Bon courage

NB: L'utilisation du téléphone portable est strictement interdite durant I’examen et est considérée comme
tentative de fraude. Le portable doit étre en position éteinte et hors de porté de I’étudiant.



